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HYPERBOLA. 

argvmeNtvm. 

luiditur  Lber  hic  in  fiptem  Partes,  n)ehui  clajfes  totidem,  ^mbue  apte,  eU- 
ganterque  hyperboU  feUio  pulcherrimaque  tlUue  proprietates , fuo  loco  pn~ 
gula  Cr  ordine  continentur. 

Prima  quidem  hyperbolam  , fiUione/que  tam  oppofitat  quam  coniu- 
gataa,dtin  a^mptotos  e cono  educit  iprtmafque  ac  fundamentales  hyperbola  proprie- 
tates exhibet. 

Secunda,feSioiiumoppoJitaxumacconiugatarum  affeUidnes  confiderat. 

Tertia  apmptotos  iy  concauam  contemplatur  hyperbolam : ac  linedrum  ptacipui 
apmptdta  aquidpantium  indagat  proportionem. 

^Mrta,pgmenta  tam conuexaqudm  concaia,dein  JeSIiones  ipfaiiiter  ficonferi. 

^uinta,hyperbolam  a parabola  mterfiSlam  'expendit : in  quahicetiam  ordo  firua- 
tur,'vtpnmb  bntarum  apmptotuaqmdiftantiim, figmentorum  dein  rationes  confie 
derentur. 

Sexta, 'varia/obut  problemata. 

_ Septima,  ct/ariaegenefis  proponit,  quatMeie  Uneis  & circula, tum  ex  ellipfi  iy 
parabola,  denique  ex  ip/a  oriuntur  hy perbola.  Secundo  hyperbolat  reducit  ad  J^iones 
e qmbueorta.Tertio  rebquae  etchyperboUedutitfiStones. 

HeltfuM  coni fiSionibut  wu  nohdtor  eff  hyperbola , fic  affeHionum  illua  contem- 
platio, morofionin  requirit  attehtionefn  ; no^  autem  infiitutifiopaiefi , fiSionem 
hanl,  'z)ti  pracedentes  duai,  non  miniis  planam  facere,  quam  fint  ipja  Euchdu  tte- 
menta.  qmatqnro  ex  cono  juam  habet  originem , hinc  cum  Apollonio  ab  euii  ortu  or- 
diemur , ofia^hei  riut  quam  author  propui.  hb.pnmiexphcat,  prMariam i^Sii- 
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HYPERBOLA. 


D E 


H 


F I N » T 1 
I.  - 


O E S; 


Yperbolam  voco  coni  fcftionem  cuius  planum  lateca  trianguli 
per  axem  fe£iione  fafta  emergentis  ica  incerlccat , vc  alteri  illorunt 
denuo  extra  conum  occurrat. 


1 I. 


piameter  hyperbolae  eft  redi*  linea  quae  omnes  redas,  cuidam  a;qui- 
diftantes  bifariam  diuidit.  quaenam  vero  in  hypcrboladiamercr  vocetur 
reda.qu*  tranfuer&,ex  appofito  cognofccs  fcemate. 

/"•Onus  ABC  diuifus  triangulo  per  axem 
A B C > fecetur  iterum  plano  DEF  occur- 
te^cTtriquelaterum  trianguli  per  axem , extra 
conum;  lateri .Arft-  quidem  in  G>  lateri  vero 
ji}  B UT  in  D:  redla  D G diameter  dicitur  tranfuer» 
lahypecbolz  DEF;  hyperboi? vero  coniuga- 
tx  ipliDEP,  reda  vocatur  &viciflimqu;con< 
iugatz  tranruerracO.hHius  dicitur  rcda.de  qui- 
bus in  defin.5.hnius. 

III. 


Centrum  hypcrbolx  pundum  e(t, 

3uod  tranfuerfam  diametrum  bifariam 
iuidic. 

Si  D G bifariam  fccecut  in  H.  punctum  H 
centrum  dicetur  hyperboi;  EDF  ex  quo  pa- 
tet centrum  hypcrbolx  elle  extra  fccTioncm. 
quod  verd  omnis  bnea  per  centrum  ducu  Sc 
bypcrbolg  occurrens,  diameter Ct : fuo  loco  pa- 
tebit. 

1 V. 

Sectiones  oppoGtz,  funt  hyperboi*  , qua- 
rum omnes  diametri  tranfuerfx  comunes  funt. 

Sint  AB  CiDEF  fectioncsdppolitx:  Sc  ABC  hy- 
perbolx  centrum  G > ponamur  per  G linex  quotcUn- 
que  BE,DC,FA>  occnrrentes  Tectionibus  in  A,B, 
C,  D,  E,  F : reetx  ill;  communes  dicantur  diametri  fe- 
cdonamoppofitarum,  ed  quodfi  pofitisinlqrperbola 
ABC  oedinatim  ad  diametrum  AG>  xquididantes 
ponantur  in  hypcrbola  D EF,  illx  quoque  ab  eadem 
diametro  bifariam  fccentur.adeoq,  ad  eandem  diame- 
trum ordinarim  applicatx  lint: 

Quod  vero  diametri  oppolitis  feccionibns  intcrcepcx; 
in  centro  bilTecentur,  fuo  loco  patebit. 

V. 

Sediones  coniugatas  appello  duas  hy  perbo- 
larurooppolitiones  qux  diametros  tranfuerlas  habent , quarum  altera, 
alterius  reda  ell,&  viciUim  reda, alterius  cll  tranfuetfa : fiuclunt  hyper- 
bolx  qux  coniugatas  habent  diametros. 

Sint 
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HYPERBOLa. 


SintbiniE  hyprfbola*tim«ppiflido- 
nes.vni  ABC.DEF,  alttra  CHIi 
KI.M  ; huius 'liamcccr  fic  craniucr- 
<a  B E > illius  HL.  .&  -BR  cyiidem 
bill'rceczq.iidi(lantes  HL.  ifc illabi-  ‘ 
fariatn  diuidat  parallelas  BE,  H L dia- 
meter e(l  rcfta.adtraniuctlani  BEhy. 
pcrbolarum  A B C , D E F,  Jc  B E re- 
fla ad  tranfuersa  H I,  hypcrbolarom  i- 
CHIiKLM.  Sc  quia  pofitz  fune  ■ vc 
altera  alterius  parallelas , intra  iefliu- 
nes  politas  birecet , diaiiietri  dicuntur ! 
conuigaca'.&  hyperbol;  quarum  tranf- 
itcrlz  diametri, altera  alterius  irquidi- 
ftanies  biflecaticoniugatz  vocantur, 

V 


Afymptotos  voco  lineas  quz in  plano  hypcrbolz.c  centro  eduiilz  R. 
£liooiqui<dem  magis  ac  magis  accedunt,  nunquam  tamen  occurrunt. 

lUas  m figura  defignant  lincz  N S>  S Q>  P S,  S O : quaruminuentionem  Sc  de- 
mon rtrationem  vide  propof.ia.Sc  itf.huius ; vnum  hic  notari  debet , afytDptororu  ali- 
quas,angulum  ad  cenirum,  formare  reflum,  alias  acutum,  vel  obtufum, quarum  fup- 
poficiones,  vatias  ac  diuerfas inferunt  proprietates , vt  fuis  locis  apparebit- 
. VII. 

Latus  rectum  cll  linea  iuxta  quam  poflunt  ordinarim  ad  diametrum 
applicatz.  Huc  latus  rci^um,  menfura  cll  iuxta  quam  comparantur  po> 
tentiz  linearum  ordinarim  ad  diametrum  applicatarum. 

Sit  ABC  hypetbolz  diameter  tranl- 
uerfa  BD  & ad  illam  ordinarim  FA: 
fiant  autem  proportionales  BF,FA,FE 
& ex  D per  E refla  ducatur  DE,  oc- 
currens BG  linez  paralleli  FE,in  G. 
erit  BG  IatusreaumVtipropof32.  huius 
demonllrabimus. 

Porro  in  hyperbola  lacus  reflum  hanc 
fibi  proprietatem  poftulat  vt  quadrata  or- 
dinarim applicatam  m liipcrcn  t reflangu- 
laquz  fiunt  fub  latere  reflo  8c  partibus 
diameCTorum  Verticem  inter  Sc  punflum 

quoabordinatimpofitis  intcciccanturini  , ^ 

terceptis,  figura  fimili  ci  quz  fit  1'ub  latere  reflo  & tranfuerfo:  v.  g.  perficiantur  reC- 
cangulaBE,  GF.  quoniam  igitur  per hypothefim  , reflz  BP,  F A,FE  primor- 
tionalcsfunc, quadratum  FA  zqoaiccfi  reflangulo  BE,  quod fiiperat-F  Grcflan- 
gulum, figura  Hk,  quyfimiliseft  illi  quzfitfubBG  Sc  BD  in  angulo  GBDivti 
propoC;t  huius  ollenditur. 

Illud  quoqhchtcobfcruandumefi  quod  alibi  monniinon  opuscflevt  latos  tcflu 
normaliter  ad  diametrum  applicetur,  fcd  ordinarim  appUeatIs  polle  zquidiftare.  Se- 
cundo Gngulis  diametris,  diuerfa  conucnirc  lacera  rem  i cum  linguUrum  potehtiz 
diuerfie  fine. 

VII  I. 

■ -.Hyperbolas  zqiulcs  yoco  , quarumtriangula  quz  contingenribus  & 
,alTy  m pcoiis  concinentur,  zqualia  funt.  ’ 

^ I " 1 

Hyperbola:  (imiles  dicuntur  quarum  triangula  quz  contingentibus  & 
afymptotis  zquales  angulos  habentibus  continentur,  fimilialunt- 
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PARS  PRIMA 


HyperhoUm,jictioneJl}jbppofitai,^^  coniugdtM, denique  ajjrPtpto- 
tosecono  educit,  prtmaf^  uc  fundcanentaUs  hyperkoU  poliones  dt- 
menftrat. 

PROPOSITIO  PRIMA. 


munem  intcrfedionem  HK: 


[Onus  ABC  pla- 
' no  per  a.\cm  fece- 
\ turB  AC,  lecetur 
‘ autem  & altero 
fccantc  bafim  coni, 
iccundum  re<%am  lineam 
F D,  ad  B C bafim  triangu- 
li ABC  normalem  , quod 
(cdlionem  in  fuperficie  coni 
faciat  lineam  D H £ ; fe£Iio- 
nis  autem  diameter  F E pro- 
ducta, cum  A B latere  trian- 
guli per  axem,extta  coni  ver- 
ticem conueniat  iti  punClo 
L,  deinde  alTumpto  in  FE 
diametro  punCtoquouis  K 
ponatur  in  plano  trianguli 
ABC,  reCla  G K I,  xquidr 
ftans  B C.  & fecundum  G I, 
planum  ducatur  G H l,cqui 
diltans  plano  bafeos  , exhi 
bens  in  plano  Q F E , com 


Dico  cHc  vt  quadratum  K H ad  quadratum  F D,  (ic  L K E reCtan- 
gulum  ad.rcCtangulum  L F E. 

‘Demonftratio. 

QVoniam  planum  G H I,zquidillac  plano  bafeos  B D C,  circulus  i cR  G H I,  <2 
HK)FD  b communes  interfectiones  paraIlelz,&:quiaFDnormatiscftadBC> 
j^j^  reCla quoque  HK  ad  IG  parallelam  BCnormalis  cft;rcCtangulu igitur GKljZ- 
>.  quale  eilquadrato  cHK:  rectangulu aurem BFG.zqualeeit quadraro  FD>  qua- 
cit-imH-  dratumigitur  HK  ad  DF,  quadratum, eilvr  GKIrcctangulumadrectanguIum 
BFCrquiavcfd  ratio  GKI  rectanguli , ad rectangulum  BFC  compniita  eft  ex 
ratione  GK,  ad  BF,  id  eft  L K ad  LF  , Sc  ex  ratione  K1  ad  FC , id  eft  E K 
ad  EF;  fit  autem  ex  ijfdem  quoque  ratio  compofita  rectanguli  LKE  ad  LFE, 
rectangulum  :vt  GKI  recrangulumadrectangulum  BFC,  id  eft  quadratum  HK, 
ad  quadratum  FD,  fic  LKE  rectangulum  eft  adrcctangulum  LF  £.  QEoderat 
demonftrandum. 

Vocetur 
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Vocetur  auicmlcdiohaiurniodihyperbola:  cuius  dumetet  traDfuer/a  LF. , & 
srdinatini  ad  illam  applicacz , H Ki  FD- 


PROPOSITIO  II. 


Sint  ad  verticem  fuperlicics dux  conicx quarum  vertat  A pandium.* 
habeant  autem  circulos  xquales  CD£,FGH,&  parallelos , quo- 
rum centra  K,  I ; diametri  C E,  F H ; politaque  L D nornnali  addiame- 
trum  CE;  ducatur  fecundum  LD, planum  non  pcrverticem  quodfe- 
ftiones  faciat  in  vtraque  fuperficie , lineas  D LO,  G M N. 

Oico  vtramquefediionemhyperbolam  elTe. 

I ‘ 

Dcfnonftratlo^ 


;b  Zni.h*» 


I^V  nfla  Nt  O.  vertices  lint  fedHo- 
A num  DLO,  GMN  : liimptif- 
djuc  quibufuis  dillamijs  N X,  OV, 
per  V & X ducantur  BR,  ST 
aequididances  CE  > ¥Ht  Si  pdr 
B'R , S T lineas  , plana  aganctir 
BQ_R,  SFT  l paiidlcla  circulis 
G D B,FGH,exhjbcntia'in  planis 
D 1. 0>  G M Nrconununes  intcrTe. 

£tloais  X P , Q_V  r quoniam  igt- 
toT  plana  BQ.R,  CUE  zqotdi- 
ftanc,  communes  iocerreflioner 
QV  .D  L,  in  plaao  DLO  • pa- 
rMldz  iunc  i Sc  quia  D L ad  C% 
diametrum  normdisefl.reAa  quo- 
que Q^V  ad  B Rnormaliseftrigi- 
tbr  ivi  ’ N V O rc&anguium  ^ ad 
ad  itectanguiuqi  N L 0>  iic  qua- 
desmuro  V quadratum  LD> 
hypetbola  ^ igitur fectio  DL  O. 

-.Deinde  quia  circuU  CDB> 

FGH  zquidiilanc,  c communes 
qqoqoe  interrcctienesDL>i  MG 
uWallelz  funlt;  Sc  cumLD  notma- 
iii.fii  ad  diametrum  CE  , recta 
quoque  M G normalis  ell  ad  F Hi 
vnde  8c  XP  normalis  ad  ST; 

qqiqdtatam  igitur  XP  ad  MG>  quadratumellvtNXO  rectan£vlaaeiladTeq<|r>>'^ 
ccaogulnnatjMO.qaarearrectio  GMN  hyperbolaeil.  ;i5uiMici;:-ju  ' 
s^Vocencutautem hyperbolz  GMN  >DLO  fectiones  oppoiitx:  quarum coffi.^)  ' 
touiiis diamcus  eft  itanfuetla  NO-  . i . n M ileu yr  .IV: 

. .rnjiiLi'  r 1 

PROPOSITIOlIt. 


lUIAflOfJ 

\ 

I,n;» 

.|)  -flj  L 
'uL!'n*ji 


/ cU.va/i' 
eimi. 


dMqqe  A F,  qux  occurret  G H in  Ii«ircuniagaturhxceadem>  manente  > 
rahiSo  I,  per  circulorum  perimetros  ABC,'  DiBP,  donccin  eundem'- 
re^i^rit ii  'qpo coepit  Circumduci : ercdU'dcin'de  KB;qrthpgbni^ 

^ ‘ “ ' ‘ ' 'ad 


5J* 


HVP  l R.S  t>  1 A*- 


ad  Aartierturti  AC,  pbnttof 
K L qd*  *qo1iliftet  GH;  tC 
(ecBpdttRi  tineas  KB  , KL 
planum  agatur  exhibens  fc* 
dioives  M Kfi,  N E L. 

DicoiUas  eflie  (imiles  i hoc^ 
cQ?  ordinatim  .applicatas  ad 
vnius diametrum,  asqualesei^ 
qua;  ad  diametrum  al- 
icruH  applicantur^  iladifian- 
ti  j s asqualiter  a pungis  M & N 
remotis  , ad  atqurfes  angulos 
conAitnantur. 

. J)emenfirMio. 

:'.r 

AS&matut  epuuUibet  puQctnm 
P ,'ia  Unea.  N I.  ideinde  reesa: 
N P > fiat  cqualit  M B. : ponautof 
quoque  PO  V' A'Q  sM]HidUltntcs< 
KS,  hocefteL.qiuecomwaaes. 
incqrioctionei fiincphoi  BKL»fiC 
planoruoi  ABC  •■P’£F  ac<{bidi> 
(bmiuni , aeptoinds  pareUelasm- 
'"  terre;  ponatur  deinde  lY  parallela  AC.  quonianp  ABCr  circuli aequa-r 
les&;  paralleli  fune,  diametri  quoque  AC,  DP  at^uaka  fBAt  &t  sqiiidtftaoo  fitnt 
autem  GH.LK  quoqueparallelx,&  HG  ini  bideett  . recte 'quoque  I.K  ia  Y 
” IbilTectaeH.  quia  vcrdell  AG  ad  A K > hoc  cll  DH  ad  DL>  (oo  AG, 

quales  remidiametros ) irt  G1  ad  KM  . hoc  eft  1 H ad  N t- ; hmc. auiem  G 1«  lifi: 
qquales  i igitur  & KM  & NL>  Tciex  conllruciionelinea  MIU'NP>ruifitaa.(ils», 
BK  normalisfit  ad  AC,  tecrangulo  AKC  zqualfclftqtiadratqm  KB;  fimilicec. 
Strectangulo  DLF  asquale  quadrarum  L£i  igitutieilns  AC  fit  aqualis  I>-£sdei 
' AK  aqualis  DI/>  erit  qaoque  AKC,  aquale,  DLFcccungula  v adeoqoe.SC 
''''‘quadratqm'  KB,  quadraro  L E aquale,  eodem  preefiit  modo  cooftat  RGLI^Wn 
draturoeUc aquale  OP quadrato,  fimiles igitur  fubtiiialeedatMMdt  ordinattiirapp 
plicafasE^KB,  & OP>RQ.aqu^le^aocnr,quafidiAiQt^KMiLNAB.ii(» 
FN  aqualibusyipunccis  M &N,c6nuicuca  fiiocxit  eofilensiangalM;  Qoodde^ 

monftrare oportuit' ’ lU U !,!  >:.  ..iaino.i  i) l ! iv.vriro 

CtnIUrium.  - i'  ' “C  f.U.rr.-.cn  ‘iX  Z o;,r.'/ 
■-‘jTjtfidbhWgiltar^rdeM^iditfijjqi^  r^ae|TMrfleiaM6lt)C<tt' 

"A^aquales fiicrint , etiam ^diemettuislio  pa'rtis'a®'‘«(aemaWcHrA'-arqHalefi(<liS'' 
femui^K  acNI.i'>rW  f»R>&  Krp..ierYi  KBiMaWftn  pofitiiiydHj.ftet*^ 
NL  ii^uali  MR,  ponatur  LE  «tjuidiftans  BWs^odTLEoWiMiftjii^w^^ 


pUcauucad  LY  diam^mjm.. 


VcholmS'  ^ 'i 


cmuaenmcMn(ti,'JiMeMak'-^:S^mUm/i3uf4lSiftLp€i^^3 

'AC  p 

fircd  wrifPJtM 

I tmcM  KL  1 1.  Y 

I'*  4^44- 
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qualilu!  igin$ttr finat  pirAlltU  relit  Y I exhibenti»  eammunet  imerfectimes  A C > D F, 
reila  deni^  GWferXqueftt  f»r»HeU  KL.  Y tqntles  inter fe,Ji  GI.  HI  tqiuUsfue- 
int  :imi  ^ A C,  l3  F biferum  diuife  ia  H ^ C,  & eUiffis  A B C,  D E F tquiles  »c fimi- 
•s  : unde  'eum  reUanfut»  D I,  K,  A K C »qH*D»  exifeat  vti  dr  relfiagaU  V P X , S R Ti 
tiarn  qntdrit»-\i.l,.,KfA,  & OP.R  Q^mlit  etdnt  inter fe\vt  ex  qe  que  libro  eieSilipfieS- 
fe  flent  mtnifefle  colligitur,  d^cdhfequeater  etiem  hyperbole  in  hot  cefu  Jimilet  erunt  he^- 
KB.ee,  Si  Klf.OH  equelibuiateTueiluepuneiub.X,&'ti  dijlentilns , i- 
uelte  piotfile^Vt  in  pnore ^tehuite  quodiubtbet feStonem  exi  perettelemjteriojlenfnm  efi.  . 

‘ - 1 u ‘ P R o P o SIT  IO  IV. 

: r......  .M.-..  G.,;,  .>  / ■ 

DrPjjofibnim(c(a<ibrtuhi>AB  C,  EDT  diameter  fit  B D , quabifi- 
'riamdiuisa  in  Cj  'pdnkdrper  G Jirica occurrens  A BC  hjpcrboli- 
rc  in  C.  ! 

Dico  quod  CG  produ^oppoutz  quoque  occurict  (c^tiobiihE. 

DemonJlrdtiOu  . , 

^ 'i  u '1  \ h[- /c 

pOfita  CJt  C ordmatfm  linea  CH  aJdi.irtie-  / 

^ tTum  BD;  fiat.HG  a<pialiS  Gl>4aeiHV-  \ / 

iiiMtimponatory  E addiamctiumUD.  oc^t-  \ / 

:cns  CG  lijica;ii>  E : quoniam  igitur  FI C>'lE  yf 

lincacin dppofitis fcflionibus  ad  eandemdume-  N.  yf 

:rum  ordinatiiti  poricarrutlC)  atquidiftanc  » MC> 

I^I  .adeo^ue  anguli  CHG.  GlE  asquapIUr.  , . f 

lunt  autem  anguli  ad  G,  oppofiti  & HG>^CI  / 

lilicx  quoque  atqualeSjZqualia  igitur  ruQttiiah*  ' 

gula  'G  H C.  G E 1 : 5c  H C , E I linez  «qiiades:  / . ’ '/  \ 

quia  vero  BG.GD  zqualcsfunrex  hypoehrf,'  /jat'.;  / , 

isr  G H , JG I per 'cqnfttu&ionem  rcliqubc  HB,  'v  ® 

DI  quoque Zquales fune:  quare lEjinea» prout  ^ 

hy perboi* occurrit,  bzqualEeft  HC  : eadem 

igitnrert  I E'  ordinarim  polita,  prout  occurrit  ^ \ 

hypetbola:,  & prout  CG  line?  occurrit : vnde  \ /'■  \ 

punftum  E in  perimetroeftbyperbolz,&CG  / \ 

ptoduiaaopppCtaeoccurritfeflioniin  E.  Q.uod 

traidcmdrtftrandum.  /l.XOi-  1.1.!.';  / \ 


'-  X , ‘CoHlliutmin. 

tjincfequitiif  fi  pet  G pooctuin  qua«D  diameterbiflccafur,  aliaducaturjiy. 
■tlperbolis  occurrens  in  C 8C  E,  & ex  C «t  E,  drdinatim ad  diametrum BD  po- 
nantur CH,£I>  illas,  vti  edam  D I > B'H  lelTc  tntet  fe  *qualcs:  njanircftum  eftex 
pridti  demonftratione.  ’ = . 

PROPOSITIO  V. 

EAdem  pofitifigiira: fi  BD  vnadiainctroriito bifcccturip  G.)  • 

Dico  reftas  omnes  per  G du£las  Schyperbolis occurrentes,  inO 


DeMoit- 
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HVPERBOLA. 


Demonstratio. 


poiitlper  G.  linea  dE,  hyperbolis  occuf* 
A ratin  C 8r  E punftish  ea  quibus  ordinatim 
ponamur lioex  CH>1E; quoniam  BDdiamd- 
terin  G bifleSa  eft  & CE  oppoCtis  occurrit 
fc^ionibus,  re&ae  HC>  EI  ordinarim  ad  com- 
munem diametrum  BD  * pofitxatquales  funt: 
quare  & IDiBH  quoque  bzquales  funt  : fed 
exhypothefircaz  GD.GB  equanmr,  «qua- 
les.igicur  funt  G I,  G H.vnde  reliqua  C Gquo- 
queteliqnx  GE  *qualiseft.  y 

Vocetur  autem  pnnflum  G centrum  hyper- 
bolarum:  refl^verd  BD»  CE  earundem  diame- 
tri tranfiicrfx  quz  in  G centro  bifariam  diui- 
duntur. 

propositio  VI. 

Int  ABCD  parallelogrammi  dia- 
metri dua:  A B,  C D,  deferiptis  autem 
fuper  (ingulis  parallelogrammi  lateribus, 
circuli* , ferantur  circa  illos  linex , A 6, 


CD,  formantes  quatuor  oppodtos.  co- 
no*'quorum  axcs  FG,  HI.  fa£la^,  per 
axesfedione,  parallelogramroum  emer- 
gat, A C B O cui  Xquidiftans  fiat  fedlio, 
cahibeos  in  conicis  fqperficicbus  lineas 
NOP,TVX,KLM,QRS.  ' 

Dico  illas  elTehyperbolas. 

Demofi/lratio. 

PLanaNOP.TVX,KLM',QRS  exhi. 

beant  in  bafibus  oppolicorum  conorum  li- 
neas N P,  Q^S,  TX,  K M quae  f ciim  fcfliones 
illa:  squidiftet  parallelogrammo  AB  G Cquod 
cffiymacur  lefhone  fada  per  axes  conorum  op. 
poCtomm ) aequidiftant  diametris  A C , CB, 
BD.D  A : adeo^ue  Sc  inter  fe  : diuifis  igitur 
AC.  NP  bifariam  in  Z & V,  ducatur  ZY,  per 
quam,vti&  E verticem  conorum  planum  du- 
catur .exhibebit  illud  triangulum  per  axem.cu- 
ius  lateribus,  extra  conum  occurrent  fediones  NOP.TVX:  chypctbolz  igitu? 
funtNOP.XVX.  fimihter  oftendunturhypetbols  KLM»Q.RS. 
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A. 

VII. 


hyperbol 

PROPOsixiO 

REAi  AB  diuisa  vtcunqncin 
C ita  tamen  ve  rcdangulum 

A BCad  A BC, reiitangulumcam 

obtineat  rationem  quam  quadra- 
tum B D ad  B D quadratum,  ad 

atqualcj  angulos  applicatum  ad  re- 
litam AB. 

Dico  CD  B efle  hyperbolam. 

J^Emonrtratio  manifcfta  eft  ex  pri- 
ma propoiitionc  huius. 


SchoUott. 


^^Fertpreiium  duxi  htac  fropofitionem  p, 

. quod  aliquid  i 

iiclU  diuerfum  centineat,fcd  vt  nanfctfcerer  D 

’^^ufienimttquthuc  vfque  ia  nuibamid-  ~ ■ —i 

iuHu  funt  explic  an  di,  d-  ea  explanandi  qua  /tpottanius  libra  prima  prapajit.l  ijtabUde  natura 
hyperhaU  reliquit  \ eum  ea  tyranes  patias  a jludia  Caniearum  feClsanum  arcere  faleaat  quam 
pt'  dilucidalianem fiematum,  qua  hic  apparent,  rem  ita  mbnifejlam 
eddere.vurexim  mauere  cuiq^  -valeat  ipfa facilitas  atam  vt  uannuUi  autumant,affeHata  au- 
‘haris  abfiuriiasharrareni  d- auerfianemparerettatae/l,  quanihitaminasviru intelligentihus 

idmiratioHcmmoHct.  • • 


1.  F^«r«. 


R cuius  hafis  circalarii  B C D fecetur per  centrum  E 

IaZZ  B D ZTr  t c A B D,  deJde  afumpta  in 

djsmetra  BD.^»«p,«7»  F ‘rtgatur exhacnarmaliter addiametrum  hXiJealv C- 

KltTo  Parpar^a^^ftt 

3'  « J tT”’ ^ G K Aar r/?  L KM . efpL7^an. 

demH  ‘/""^“Itneaad punUmt  l<!,ducatttr  GO  aquidiffans  KN ! efFBpfaduiiacan 

^ Ar/W. 
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H Y P E R B O L A. 

FrirnivtifutKu  tfpluttudrelfMn  GVttfiidifttnsittpUhi  GICi  reSU«gui»it> 

G K.N»  hec  eji  xifuetar  eidem;  (jucdre^ angulum  ita  determinat 'ut  habeat  nimirum  altUn^ 
■dirum  G K qmnAittcm  initrCtpiMm  inter  G terminum  dUmetri  hyperieGci,  & K fttnSttm 
exaueeffediicU  KI  eqnidipMt  CV,quem-jecnt  erdinttim  fefium  td dUmetrttm  GF. 

Secundi  vt  relUngubtm  Q_R  ftmile ftt  ilii  (fnedfitex  OG,  in  G H dnffn, 

LatmuUem  G O appellat  Uttta  reltunt  hyptriela  ex  ea  ijuadnarmalifer  dttcia  tmeaex  H 
ierminaretlk  GU(q«ammimmai  lattu  tranfuerfim  einjdem  hypertaU  GIC;  ) adpttn- 
iittm  O Gneit  GO  ■■  pte perpendiculariter eJlereClaad diametrttm  MF.)  rrHangidaqiu- 
cnnaae  arta  ex  klliindine  G K . «#•  langitndine  K N,  velex  altitudine  G F UngUadine 
F Vyfint  aqualiaqttadratit  linearum  KI,  VO- excedunt autemreHanguU  GKN  , GFP 
farallelagramma  fub  latere  reSa  G O,  & G K ■ vel  G O G Fi.  fignria  Q_R  , ,S  B, 
quxfimiUs exifiunifiguTaeonfiitutaexUterereSla  GO»  tranfuhjh  OH  : quod  ma- 
nifeslum  eJl  ex  praduUa  diantetra  HO.qua fimilia  triangula  H O G O QN , O S P» 

producet, quocirca  fi  refiis  K ii  FC  ponantur  aquaUs  K.T>  F V ytrit  G T V ,eademhyper* 
IroU  qua  in  cono  A B C D per feliiontm  G I C F produ^  a fuit  ^ 


^t^d  vtpUniui  intelUgatur^conuertamut  nos  ad confiderandumfcema  5.^  4.  & reperto^ 
mm  ea  pror  fua  conuenire  cum  pracedenti  figura  ex  cono  eruta;  nam  ad  regiam  A D pradupla 
apphcantur  linea  GI  aquidiflautes  inter  fi : AB  canfHtutdcumre^d  AC  ad  quem~ 

Ubet angulumyponitur  DE  aquiMHans  AB.  re^angulu  injuper  HGI  quadrata  GK 
aqualia  eohflituantur : cfir  tx  vi  dificurfu*  ApoUonici patet  G K hjperbolam  e(fi ; nam  qua- 
drata GK  poffuntreilangulafub  DF  Utere reUo  cf  D G conHruUa ^ excedentia figurd 
fimili  figura  D O y prout  vult  ApolUniutiCumre^anguU  GL  altitudinem  habeant 
D G * ^ fint  applicata  FD  UtM  rectum  excedendo  figura  L M,  quafimiUt  plane  eJi  ilU 

qua  fub  latere  reSlo  F D » d*  AD  tranfuerfi  confit u£ia  efi;in  tertia figura  in  qua  ordinatirH 
applicantur  reSla  G Ki  ad  angulos  rectos , linea  A C ax/sefi  hyperboU;  in  quartaautem  re- 
cta eadem  A C tantum  eti^  vna  ex  fecundanjs  diametris ; quia  ad  obliquos  angulos  ordina- 
ttm  pofitas  dijpefiit.  Recta  quoque  A D tranfuerfi  diameter  cf*  latsts  tranfuerjum  nihilomi- 
nus ab  *^p9UomoappelUtur^^V)V  rectumUtm fecundum  quod  poffuntomstes  linea  GK 
qua  ordinarim  applicantur  ad  diametrum  AC.  punctum  quoque  P quoddmidit  A D fiifa- 
riamycentrum  figura  nuncupat.  * 

Sedpriufquam  vlteriuspergamustre fiat  hoc  loco  elucidanda  quafiiuncnla  cuius filutto  lumi- 
nis non  pammjecum  adducet  fi  bene  percipiatut:  chmin  prafenti  propofitione  quam  exponi- 
mus y vniuerfiliter  pronuntiatum  fit  ficundurk  primum  fiema.  Recti  A B diuisd  vtcunque 
in  C fVt  rectangitlum  ABC  ad  ABC,  rectangulumeam  rationem  obtineat  quamqua- 
dratum  B D,  B D quadratum , exfurget  C D B hyperbola , quare  ab  ApoUonq  vide- 
mur placito  dtfictdere  qui  videtur  pofinUre  vt  rectangula  ABC  aquaUa fint  quadratis  B D-* 
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anfiilicetrirMMguUi  "iiGl.fiant  ti]ii4li*if»tirttiG<^giir4t>GQ,iu»pfiitiir* 
kyperttUs,  ex  mente  AfelUnij,  tfneJ  ex  finfi  nejlrt  prefefitienis  teneeji  Met. 

AdlibundimhMnc  ntdnmnnlUm  prexim  eemmedierem  innenieqnim  ekmtfftmcen- 
ftrnctieitetk  tceemeeUndi  ApeUenU»  difinr/id.q»edpreximt  prepefitiene  cehehimttrprtfiere. 

PROPOSITIO  VIII. 

REdla  A B diuifa  fit  vtcunquc  in  C ; ex  qiJo  dudi  quauis  C D , ponar 
turqu.%cunquc  AL  quam  intcrfeccncxquidiftantcs  GL.  Denique 
fiant reiftangulis  GFL  «qualia  quadrata  FH. 

Dico  C HB  effchyperbolani. 

Demonftratii.  • 


0 d 0 X 

C 

L 

1 -r  /S 

7 



Te/  ‘ 

1 

/ j 

] 

^/x  y 

A.  3 

. 

Flat  rea*  CB  zqualis  BM,  Kpolita  UMOCCurracparaucm  yx.  ...  ix  . x- 
tantiSiturreais  CF  «quales  FK,  tandem  rcaangulis  GFL  ftatuantut  xqua- 
lia  KFl.  patet  AIE  lineam  reaam  cITe  8c  GF  ad  FI4  eam  rationem  continerq  I*  L. 
‘ I-  I.* • tnlMir  K T7  t hoc  cft 


IU  Kri»  par«  Alii  ^ A I vr.TL 

quam  FK  ad  Fl»  obsequalicatem rcclangulorum:  igUurrcftangula  KFl  r 

rii  zqualia erunt  duaJraiis  FH.  quare  rc^angulum  CFI  cdmfit  appli 

^ ' ■ . I.  * • f ir»  r«  J..»  inotilitm  ^ 


licacum 


CtA  *QU3luerunc  quaarauj  r n.  « , 

ad  reaam  CN  babens latitudinem  C F excedat  quoque  rcaangulum  NCFfiga- 

ra  O P fimilifignrtfubNC,  & C A,  patet  figuram  C HH,  eamipram  effcqux  ab 
Apollonio  defrripta  fuit;  hinc  igitur  patet  dubij  expeditio:  quod  prxcedens  Icholion 
in  medium  attulerat  fub  finem  dilucidandum.lincam  AC.  diametrum  nominat  & 
Cmul latus tranfiierfum  line*  CN.quam  latus reaumdicit : punaum  autemquod 
AC  bifariam  fccat  figurat  centtu  indigetat : quia  omnes  diametros  bifatiam  diuidit, 

^ ® ^ y y j 
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Scholfon. 

\ ingenue  Ltcior  •varios  efft 
^ cafns  pracedentinm  f>ropofiti0‘ 
tjum  qua  de  consiruChone  hyperboU 
traii^t  per  interpofiionem  re^ia- 
rum-\\\  qua  media jirtf  inter  redaa  ' 
F»I,C^  hprtmo  etenim  feemate  aqui- 
difla^fsfunt  AB  cf  C D.  fecun- 
do •veto  eadem  re&a Jibi  inuicem 
occurrunt  in  punclo  K..  quod  ipfi 
etiam  feElioni  commune  eji.  in  ter- 
tio denique  ft  concurfm  eorundem 
linearum  in  L punUo  per  qkod 
feCHo  nulla  ratsone,  licet  in  infini- 
tum producatur ^tranfirepotef.nihi-  . 
lominus  vera  fiunt  dr  genuina  hy- 
perbola  : ex  eo  fioh  cipite  quod  re-* 
cianguU  F I G , aqualia  fine  qua- 
dratis IU.  quodexrisquapra- 
miffa  fiunt  liquich  cenitat  ^ rect an- 
gulum narkq^  F I G -*(/  F 1 G re- 
ctangulum  , proportionem  haief 
tompofistam  ex ratiot^  Gl, ad^% 
ex  rationeW adW.  quare.fi- 
militer  quadratum  HI  ad  Hi 
quadratum , rattptiern  babet  ax  qfi 
dem  compofitam : verum  etiam  re- 
ctangulum  A I C > ad  A I C re- 
etangulum  rationem  habef  compo- 
fitam ex  ratione  CI*,  ad  Gl  hoe 
efi  ex  ratione  IG  adlGj  & ex 
ratione  AI  ad  AI.  hoc eH  IV ad 
I F : igitur  6-  quadratum  I H , 

I H auadratum  proportionem  ean  - 
dem  habet  qua  iuuenitur  inter  re- 
€tan^  AlC  & AIC  Vnde 
manifiefib  conBat , ex  qs  qua  pra- 
mifimus»  fictiones  IH  ejfiehyper- 
hoUcdttinquouu  cafiu  hic  expofitoi 
qui  eommodifismi  infiruire  Merit 
id  cuiufiuu  hyperbola  confirucHo- 
nem. 


\ 
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H Y P E R B.  O L A.  fji 

' ' P ROPOS  ITIO'  IX. 

)Iuisi  AB  bi&iiam  in  C fiac  vc redangulum  ADB  ad  ADB,  ita 
O £ «quadratum  ad  quadratum  D £.  fiat  deinde  vt  AD  B redan» 

1 1 u m ad  redatigulum  ADB  voa  cum  C B quadrato,ita  quadratum  D E 
. DF  quadratum^'  , 

Pico,  C G F ciTe  rcftaai  lineam. 

T r.;,'  TI>tmonJiratid„ 

-■i".:,.  V...... 

I : . I i .1.  ^ .1 

■ ' T , . ; •;.  il  . . 

. . ! -J  ,1  f i...  . !. 


u:  cI  . 


’ > • 1 . O -T  O 


/.!<■’ 


'~\Voniamreftangulum  ADJ}  ad  ADB > cum<]uadtato  6C  eatn poiiatiit 
"^dnerencionem  quam  habet  quadrarum  DE  ad  DPquadratain  I igitur  yt  re* 
tangulum  ADB  ad  quadratum  DE>  ita  rcdangulutn  ADB  Vuicum  quadra- 
o CB.  hoc  cll  ita  quadratum  CD  ad  quadratum  DF.  quare  vt  CD  quadratum 
d CD  quadratum, ita  DPquadratum  adqiiadratum  DF.  hoc  eft  CF  quadra- 
um  ad  quadratum  CF.  Patet  igitur  CGF  eflein  diredum.  Quod  erat  demon- 
Irandumi 


Iirdem  podtis; 
Diconunq 


PROPOSITIO 


X Dico  nunquampumStum  £ fote  commane  cum  punifto  F. 
Htmonfttatio. 

/~\VoniameIl quadratum  CD  ad  CD  quadratum  vt  1)F  ad  DF  qUadrltumi 
'^Sc  ADB  redlangutum',  ad  ADB  redangulum,  vt  quadratum  DE  ad  DE> 
quadratum;igiturcritredangulum  ADB  adquadtatum  OEi  vtquadracum  CB> 
adrettanguIuRi  FEH.  etgovtCB  quadratum  ad  CB  quadratum  t ita reAangu- 
lumFEH  adpEH,  rei^angulumi  igitur  FEH  teiftalnula inter  fc xqualia funt: 
igitur  FD  quadratumedm  excedat  quadratum  ED , redangulo  F£D,'CritJmejl 
FD  maior  linea  ED:  non  igitur  erit  vmquamcommude  punauffi  E cum  pUb^Dt 
Quodfuitdemondrandum.  , 

PROPOSITIOXI. 

Tifdcmpofitisi 

1 Dico  quo  remotius  erit  DapUn£toB,eoFE  redla  remotior  a li- 
nea G B minor  erit  F E,  viciniore  reftx  GB. 

Tienun- 
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HYPERBOLAi 


fUJyMA. 

. 'f 

- : , .“  I *-*  w ^ -• 

- •"« 

c 

/ 

3I 

,r.A  .1,- 

. •M-:;.  , 

l \ 

/ E/ 

^ f 

X/  / 
'••i  / 

X>  \V' 

D \\t.‘ 

%7.  . 

D • \\ 

1 

V 

. ( 

! , . .D^onflrAtlo.  ' 

I^Vm  reftangulura  ADBad  ADB.rcflari- 
V-/ gulam  fit  vc  quadratum  DB  ad  DE>  qua- 
, dratum; igitur  quorciuotius  D diflac  a B , puu- 
ao.ao  maius  erit  lai us  D E,  latere  D E quod  vi- 
cinius eft  rciflx  GB.  & confcqtientcreric  pD 
latus  maiiis  lateri;  PD  quo  puridlUnr  D,  remo- 
rius abcfl  a piinifto  B i ac  ptoindc  idem  afle- 
rendumdereda  EH>  qux  maiore  inieruallo 
diflat  a B > punftoi  Vndc  cdm  F £ H rcdlangula 
fintinteilexqualiai  igitur  reibotioi  i^E  cB  ad 
Viciniorem  Uneam  FE  ficut  Vidnibr  EH.  eft 
ad  remoriorem  Eii,  igitur  FE;  remotius  mi- 
nus eftlaterc  FE.  viciniore.  Quod  fuit  demon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  Xll. 

SEcecur  conus  ABC  plano  per  axeni 
ABC  triangulum  exhibens  in  qud 
• ducatur  qqxuis  redla  D F egn- 
cutrenscum  CA  produdtain 
G extra  conum  : eredta  deni- 
que D£  normaliter  ad  CB, 
nat  Icdrio  fecundum  redas 
GD,D£.  tandem  diuisa  GF 
in  H bifariam  , fiat  vttedatu 
gufum  G M F ad  redfangulum 
GMF  vna  cum  quadrata  HP 
ita  quadratum  MN  ad  MO 
quadratum, & ducatur  H O. 

.Dico  H L lineam  fcdioni 
FDE  nunquatn occurfuram, 

Dtmonjlralio. 

'pOnatur  MO  zquidiflans  DL: 
■^oftenfum  cft  redlangulum  GMF 
adi  GDF  redangulum  eam  habe- 
re rationem  quam  M N quadrarum 
adquadratum  DE.  fcd  vt  GMF 
reftangulum  ad  rcdangulum  GMF 
T»-".-  vni  cum  quadrato  HF.  hoc  eft  vt 

reAangdum  GMF  ad  HM  quadratum, ita eft ex conflrudlione  MNquadtatum 
ad  MO  quadratum; igiturvt  GMF  reSangulumad  MN  quadratUm ita cll qua- 
dratum HM.ad  MO  quadrarum  hoc  eB  H D quadratum  ad  DL  quadratum  fed 
perprzcedentempropofitionemoftenfumeft  puiiAum  E nunquam  forecommu- 
ac  cum  pun^lo  L;  ergo  H L iedioni  non  occurret.  Quod  demonilrauduai  fuit. 


CoroUtt- 
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tr<i  cin  pofitis  (equitur  lineam  H L , quo  magis  producetur.eo  fedioni  propinquio- 
rem  fieri.  Oftenfumen  eni.m  penulcima  propofitionc  puqfftum  L quomaiotiin- 
ruallodiilabica  pumStoH  ) eo  vicinius  futurum  fe^iom  FN  E.  Igitur  iinea  HL 
IO  magis  protrahetur, eo  (cflioni  propinquior  fiet. 

propositio  XIII, 

Ifdem  pofitis:  '• 

Dico  hyperbolitn  produdam  ad  afymptoton  produdam  ita  vi- 
nam  fieri  vt  quouis  intctuallo  dato  dillantia  inter  hzc  minor  fit  fututa, 

Demonjlratia. 

AtUmiitinteruallum  Q.ponatur  FP 
in  termino  diametri  DF  contingens 
dionem  FNE  : erit  ha:c  parallela 
O-  fiat  autem  reflanguluni  fub  R S 
i.t  fit  minor  Q&aliaS  T squalequa- 
ato  F P,  de  applicetur  ad  diametrum 
D ordinarim  pars  eius  SX,  quxXT 
(iduum  habear  xqua(e  RS.  Sitqueil- 
EDV-  igicut  EL  xqualts  e(l  XT, 
im  ELV  rcdiangulum.hoccft  R ST 
c xquale  quadrato  F P.  Quod  fi  fiat  te- 
angulumfuper  O , & Y,  xqualcqua- 
rato  FP  , erit  SX  maior  Y , namQ_ 
laiorcIVquamfit  RS.  quare  fi  ponatur 
ordinatim  .ad  diametrum  F D,  cadet 
per  rcflam  VE.  (it  igitur  illa  Za, 

• Q^xqiialis  A/*,  quod  fi  itaque  Aft 
: EL  normales  Gnc  ad  alymptotos 
itcc  propo(itio,cum  A ft  poCta  fit  ‘ 

s Sinihilominds  E L oftcnfalicil-  ^ 

1 minoria  normalibus  enim  ad  arympeo- 
asdudisa  fc'clionc,defumitura(ympto-  g 
Druma  fcrUionc  dillancia,  QuodfiA/a, 
i L non  (int  normales  ad  H L,  ex  A Se  E 
meantur  normales  AiS,  EY.  cdnvitaquc 
'f*  8c  eT,  ite*  A/3,  8c  EY  parallelx 
Int,  Se  anguli  A ^/3,  ELY  xqualcs,SeiamcnIatus  A^ofienrumficmaiusefTela- 
erc  EL,  etiam  reliqua  latera  reliquis  lateribus.  Se  A0, latere  EY  inaiuseric,  ergd 
iillantia  EY  minor  eft  data  (Q.  Quod  fuit  demonfirandum. 

PR  OPOSITIO  XI  V. 

A Ngulum  ACB  fubtendat  linea  AB,  qua  bifariam  in  G diui(a,po- 
LXnantur  AB  zquidifiances  DE , quz  in  F fccentur  .vcDFErd- 
flangula zqnalia  fine  quadrato  A G. 

Dico  G F F ad  eandem  cfTcbypcrbolam. 
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nRodufta  GC  in  K,  vtCIC,  litxquitis  CG>  pountur  ALiBN  xquidiftan- 
^lei  GI  :cum  AB>DE  xqui(ii(lcnt , Sc  ABm  G diuiia  llc  bifariam,  erit  & D E 
in  1 bi&riaradiuiia, quare  DI  quadrara,zqualialiinc quadratis  Llvnacumare- 
ffangulis  DLB.  (ed&  DI  quadrata, xquanrur etiam  FI  quadratis,  vnacumre- 
flangulis  D F E > xqualia  igitur  funt  quadrata  LI,  vna  cum  rectiangulis  D L E,  qua- 
dratii  FI,  vna  cum  redangulis  DFE:  funt  autem  perhypotbcfim  quadrata  Llid 
elbAG,  reflangulis  DFE  xqualia,  reliqua  igitur  DDE  xqualia  funtquadratis 
FI-  quia  verd  AL  ipC  CG  Bc  DL  ipC  AG  xquidillat , vt  DL  ad  LA,  iic  AG 
cft  ad  G'C  > Sr  vt  D L ad  AG  , id  cil  L I , (ic  A L hoc  eft  G I > ad  G C s ergo 
etiam  vt  DL  ad  LN,  Cc  AL  fiue  IG,  ad  GK;  &vt  DL  adLE,ficIGad  IK: 
tedaogula  igitur  D LE  proportionalia  funt  rccftangulis  GIR:  funtautemDLE 
redangula  oftenfa  xquaJia  quadratis  FI,  igitur  GIK  feHangula  proportionalia 
iunt quadratis  FI: quare  GFF  ad  ‘■eandem ibnthypcrbolam  fimili  mMo  C qua- 
drato GB  xqualia  fiant  reQangula  D M E , oftendeotur  punda  MMG  clTe  ad 
hyperbolam:  dequiaquadrata  AG, GB,adeoqucarredangula  DFE,  DME  x- 
qudiafunr,  redx  FD,ME  xquales  quoque  funt:  vade  jcrcfidux  FM  in  I,  bif- 
(edx  funt,  Ac  FCM  ad  eandem  hyperbolam. 

P R,  O P O S I T I O X V. 

Ilfdem  podiis: 

Dico  AC,CB  clTc  alympcocos. 
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^Ccutrant  enim  fi  fieri  poteft  hyperbola  in  pundlis  O &:  R.  & fiat  quadrato  , 
‘-^AG.xgualcreaanguIiim  OTR.  erit  itaque  punSum  T,  in  ipia  feflione 
; F F,  adeoque  & in  reSa  A O.  Wein  igitur  efi pundum  O & T , ciim  vtrumque 
uarum  linearum  OT>A'Oj  communis  fit  interfctlio : quod  eft  contra  conftru» 
tioiiem,  qua  OTR  > rctlangulumatqualefirquadrato  AC;  eodem  modo  often- 

Ictur  punQum  R communenon  efle  reflas  C R . & feflioni : igitur  F G M hyper- 
'Ola  reflls  A C,  C B.nufquam  occutrit.  Quod  vero  femper  magis  ac  magis  adhy- 
ictbolaiii accedant,  ficoilendo  : ciim  DPEreflangula  per  hypotheCm  scqoalia 
inr  quadrato  A G adeoque  & interfis,  vt  DFad  DF,  fic  FE  ad  FE,  redpro- 
le  : fed  FE  qui  temotioreft  a vertice  G maior  eft,  FE  viciniore,  igitur  & FD, 
eflat  AG  vicinior,  maior  eft  FD,  remotiore  ab  AG  : fimiliter  oftendetur  re- 
ilas  M E eo  magis  decrefeere  quo  remotiores  fiint  i vertice  G : refli  igitur  A C» 
CB  magis  fempcrmagifque ad  ieflionem accedunt;  dfnuiquamoccairunc.af^- 
ptoti  funt  igitur,  hypetbolf  GFF.  Quod  erat  demonftrandum. 

Corollarium^ 

XJtnc  fequitur  rectas,  inter  arytnptotos  & hyperbotam  interceptas  cquales  efles 
-*--*on:enli  funt  enim  in  propof,  14.  huius  tecti  DF,  ME  xquales.  vndecum 
per  i^.huius  puncta  D & E ad  afymptotos  Cnt,  paret  veritas  Corollarij. 

PROPOSITIO  XVI. 

J^Ati  hyperbolae  afymptotos  ponere. 
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HYPERBOLA. 

ConfirttElio  (UmonfirAtti. 


Clt  ABC  bjrpcrboU  cuius  arytnptotos  exhibere  oportet:  djamececfc£tioniS  Gt 
‘^GBi  qui  in  Z bifariam  diuiia  ordinatimad  illam  poiita:  Gnt  A DC:  deinde  fiac 
tetSanguIo  GDB,  aliud  llmilc  HLM.  quod  xquale  quoque  lii  quadrato  DA, 
tum  H M, diuisi bifariam  in  BliGaot  DE,DF,  zquales  NH  dimidix  HM.  po- 
nantut^ue  ex  centro  lincq  ZE.ZF.  Dicoillas  cllc  afymptotos  hypcrbolx  A B C. 
PoGri  enim  B K , quz  xquidiUer  O E > ponarur  K O,  parallela  B D>  & P 5 xquidi- 
ftans  KB.  Erit  ergo  vr  EI  ad  IK,  idell  BD,  Cc  KB  ad  BZ,*fiuc  KV,ideftI  Y 
dupla  KB  ad  GB  duplam  Z B,& permutando vt  £1  ad  lY,  licBDadBG,  8cEI 
ad  lF,Vr  BD  ad  D G : vnde  EIF  rectangulura  fimile  ell  redfangulo  GDB  a- 
deof|ue&Iimile rcflangulo  HLM>  Si  cum  ED,  HN  ex  couGru^ione xquales 
Itnt,  xquilia quoque funt reflangula  EIF, HLM:  quare  & EIF,  rcftangulum  z> 
quale  quoque  cll  quadraro  AD-  eodem  modo  ollenditurp  O S rectangulumCmi- 
lefeftangulo  GTB  & xquale  quadrato  QT-  Rurfum  cum  quadratum  ED,  tam 
xquale  fir  > quadrato  A D,  vnd  cum  redi  angulo  £ A F,  qtidm  £ I F reccangulo  eunt 
quadrato  ID,  quadrarum  AD  vna  cum  rcdlangulo  EAF  xquale  cft  quadrato  ID 
vna  cum  rcctangulo  EIF:  demptis  igitur  xqualibus , A D quadrato  Si  rectangulo 
£1F, manet  EAF  rectangulum  xquale  quadrato  ID  , id  cd  KB:eodemmodo 
odenditur  PQS  rectangulum  xquari  quadrato  KB  sxqualia  igitur  funtrectangu* 
U EAF,  PQs  : vnde  ZE,  Z F afymptotil»  funt  hypcrbolx  ABC-  Exhibuimus 
igitHr,Scc.QuoderatFaciendum.  . . 

CaroUarmm, 


■CJIncfequitur,  politis afymptotis  E Z,ZF:  hypcrbolx,  A B C,  Sc  EAF,ordini- 
■*--*tim  ad  diametrum  GB,  &c.  vt  ante  tcctangula  GDBlimilia  clTe  rectangulis 
EIF:  manifeda  cd  demondtatio,  ex dilcutfu  in  priori  dcmondr.itione  adhibito.' 
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HYPERBOLA. 

4.,  PROPOSITIO  XVII. 

REftaAB  intersfymptotos  A C , C B-,hyperbolx  FGN  conftituca; 

in  G Vertite  diaihctri  KG  diuila  fit  bifariam ; 8c  AB  quidem,  x- 
>quidifient  D F E tjuas  in  I letet  r'e£ta  A H , x^uidiUans  C G diametro. 
Dito  L F quadradsxquati  rtftangiik  D 1 E. 

Dtmdnftyatid.  ^ 

ASrumpto  in  A I puci£Ip  quo- 
dam H.ccrauod  JuAaP  HVt'. 


,bptfwlic. 

bmM. 


1’ H M proportionalia  funt  quadra-  ai, 

tis  FL,  HO:  & D lE  rectangUf  ' / / I \ \ 

Ium  ad  quadratum  FL,  vt  PHM  /^^/'  \\ 

rectangulum  ad  quadratum  HO:  // 
qqualia  autc  funt  cx  conftruct.qua- 

dratum  HO  ideft  AG ,& rectangulum  FHMiiquantut  igitur  Dl E rectaneu- 
la  qtiadratii  F L.  QUod  erat  dcmonflrandum.  ^ ° 

P R O P O S I T I b - XVIII. 

Ilfilem  pbfitisi 

Dito  redangula  DFE  inter  fe  *quaiiiellbi  vel  quadrato  AG. 
Demonfiratib.  , ^ , 

QVadratis  DE  xqiialia  Tuntrectangula  DI  E vna  cum  quadratis  LI  ‘ Ted  LIl 
quadrata quoqueXqualiafunt quadratis  FE.vna cumrectangulis  l>FEajG* 
drata igitur  LF  vni  cum rectangulis  DFE.zqualia  funt  quadratis  Ll  vnd  cuti 
tectangulis  DIEi  fed  FE  quadratis. perpr^cedentem  xqpalia  funt  rectangula 
DIEiigitur  S:  DFE  rectangula  reliqua,  zqualia  funt  quadratis  IL  id  eft  AG 

quadrato  rvndcA:  inter  Ic  quoque  funt  zqualia.  Quod  erat  qfemonftrandum. 


LIYpcrbolain  ABC  fteet  tecta  \ d- 

^ •'quzuls  AC,  oportet  illius  aHigna-  _ /■  '\T 

re  diametrum,  polita  AC  ?quidiftan-  —5:  — 

teDE.bifcochtut  AC.DEin  G&F/  \ i 

punctis, perquirceta-igatUr  BF.  di-  M 

co  illam  efle  diametrum  quzfitara:  fm  vero  iit  alia  qdzuis  linea  LH  diameter,  os- 
cnrratquc  DE  recti  iu  H:  quia  igitur  LH  diametcrellzquidiilantiUm  AC.DE, 

Ziz  5 bifecdt 
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JT~  » 

tVifii.i.  bifec»t»eafJemm  p 8c  H.  ponebatur  autem  DE  bifecta  in  F;  puncta  igitur  F 
**'*>•  & Hi  vnumidem^ue  runt;&  LH  linea  eaiiem  cum  B F ; diainetct  igitur quxCta 

eft  B F. 

PROPOSITIO  XX. 

tiametri  omnes  hypcrbol*  , in  vno 
*eodem^  conucniunt  pundo. 

Demonftratio. 

^ \Jlt  ABC hypcrbols  diametet  DE.quadiuisi 

*^bifariam  in  F,- ponantur  baiymptoti  FG.FH: 
&per  F ducatur  FB  occurrens  hypetboi;  in  B.‘ 
ponatur  autem  per  B linea  G H qua:  in  B billc. 
cia  iIt>illiqoe  zquidillantes  ponantur  I AK  >oc- 
currentes  FB  linej  in  M : quoniam  igitur  HG 
in  B diuifa  eft  bifariam,  rectxlK  illi  xquidiftan- 
tesin  M quoque  bilTecantur:  xquales  autem  funt 
<1  AjCK.refidui  igitur  A M,MC  xquales  quo- 
que funt;  diameter  igitur  lectionis  eft  FB:  oc- 
curritautem  ED  diametro  inF.conftat  ergo  ve- 
ritas propofttionis. 

Corollarium. 

OSteoftim  eft  propofition.  huius  , rectas 
omnes, per  F ductas , Jtoppofitis  fectioni- 
' bus  interceptas , in  F biftuiam  diuidi ; 'punccuih 
vero  illud,  centrum  eum  Apollonio  apeUamus  i quod  diametros  omnes  bifiriam  di- 
uidit. 

propositio  XXI. 
y ^At»  hypcrbol*  centrum  aflignate. 

. ConflruRio  (p"  demonjlratia. 

Cit  ABC  hyperbola  cuius  centrum 
•^oportet  allignaretponantur  A C,EF 
du;  quxuis  parallelf,'  quarum  diame- 
terducatut  D B,  ponantur  autem  8C 
alixbinx  xquidiftantes  C,Q,£li!  qui- 
bus, in  N fic  K biflectis  , ponatur  dia- 
meter N K ,qux  producta  ^ occurret 
DB  diametro  in  puncto  quodam  D; 
manifeftum  eft  ex  praecedenti  ptopo- 
fitione  punctum  D,feotioniscenttum  efle.  exhibuimus  ergo , 8cc.  Quod  erat  de- 
raonftrandum. 

PROPOSITIO  XXII. 

J^Aue  hyperbola:  ax  cm  alsignare. 


i 
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ConJlruSho&JemnsIritiio. 

r\Au  fit  hypcrboU  ABC  cuins 
axem  oportet  exhibere:  inuento 
centro  Didcfctibaturinceruallu  quo- 
tis , circulus  AEC  occurrens  byper- 
tolaein  A 8c  C pundts , quibus  iuo- 
lis  , lecerur  AC  bifariam  in  F,duca- 
rirque  D B F ; dico  D F axem effe hy- 
■ crbolz;  cOm  enim  D E femidiametet 
irculi  A E C.bifariam  diuidat  rectam 
V.  C>  in  circulo  applicaram,  ad  angulos  illam  lecat  rectos, adeo^ue  & omnes  illi  pa- 
allclasi  igitur  cum  e centro  hyperbolz,  quoque  educta  fit,  recta  PB  axis  aft  hy- 
tcrbola;  ABC-  fecimus  igitur  quod  erat  poftulatum. 

FunOt  interfiliioaum  K^C  Gtemttriee  exhittUmus  fdrtt  timi  Utri fixtt. 

PROPOSITIO  xxiii. 

A D datam  diametrum  in  hypecbolaordinacim  lineam  ponere. 

Conjhrudio  demonflratio. 

Atafit  hypetbola  A BC,  cuius  diameter  da- 
ta fit  DB,  oportet  illi  ordioatim  applicare 
ineam  1 K : diuifa  D B bifiiriam  in  M.ponantui 
lypcrbola: afymptoti  ••  PAIjPH  i actaqae  pef 
i V crticem  diametri,  ceai  E H , que  in  B diutfii 
ic  bifariam,  ponatur  E H , equidiftant  FG, oc- 
currens fectioni  in  I 6c  K.dico  IK  lineamom- 
icique  illi  equidiilantes  bifariam  dinidi  i dia- 
metro DB.  cumcnim  EH  in  B diuiia fit  bifa- 
riam, ipfiquc  £H  equtdillet  FGrCrit&  illain 
E bifiiriam diinTa:  Sunt  autem  dcFEcKGz- 
qualcs;igituc  &C  rcliquz  LI,L  K inter  Ic  ;qualcs 
funtjigitur  1 R line;  omneiq;  illi  zquidillantcs  d 
DB  diameteo 'bificcantur.  Applicuimus  igitur 
addiametrum  Pb  ordinarim  lineam  IK-Quod 
crac  faciendum. 

PROPOSITIO  XXIV. 

DAci  by perbola  6c  diametro , applicare  datam  re^am  ordinarim  ad 
eandem  diametrum. 


Qmfitih 
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T^AtaCt  A refii  quam  ad  diametrum  cUum  BC  tiyperbola;  DCE  , nrdinatim 
'^oporceac  applicate ; ponatur  per  przcedentcm  reda  quxuis  D Gi  ordinacim  ad 
diametrum  B C : quz  eidem  occurrat  in  pundo  I : & fiat  vt  quadratum  I G ad  qua- 
dratu A ita  BIC  redangulum  ad  BKC  tedangulumi&per  K ponatur  KE  pa- 
rallela IG.  Dico  illam  fatisfacere  petitioni  i eft  enim  redangulum  BIC  ad  qua- 
dratum ordinarim  pofitx  1G>  vt  •redangulum  BKC  ad  ordinarim  politam  in 
pundoK:  1^ exconftrudionc  vc rectangulum  BIC  ad  redangulum  BKC,  ita 
eft  1 C quadratam  ad  A quadratu.  Quadratum  igitur  K£ , zqualc  cfl:  A quadrato: 
qmavcrd  KE  zquidiftat  IG  ordinarim  poCt;  > reda  quoque  KE  ordinarim  ad 
B C applicata  cd.perfccimus  igitur  quod  pollolatur. 

PROPOSITIO  XXV. 

i 

OPorteaeexdatoin  diame- 
tro hypcrbola:  pundlo 
ordinacim  lineam  applicare. 

ConfiruBio  dmonnratio. 

r\  Atum  fit  in  diametro  A B,  pan- 
ctum C , ex  quo  oporteat  re- 
ctam ad  camdem  diametrum  ordi- 
narim applicare  .*  ponatur  quzuis 
^ordinarim  DE, cui  ex  C zquidi- 
ftans  ducatur  CF.  patet  CF  fatis- 
facere petitioni. 

PROPOSITIO  XXVI. 

|Mnis  linea  per  verticem  diametri  hypcrbola:  dudta,  &ordinatimad 
e*idem  diametrum  pofit®  squidiftans,  fccTiofccm  contingit. 

Demon- 
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DetnonBratio. 


Cicad  ABC  hyperbolae  diamettUltt 
*^DB,  ordinacim applicata  AC,  ciii 
per  B Verticem  diameiri  atqiiidiftanv 
ponatur  EB  > dico  illam  contingere 
(edionem.  Ii  enim  non  contingat,  oc- 
currat denuu  hypcrbola;  in  quodam 
pun^o  E ; ditiidiquc  FB  bifariam  in 

Giponarurdiameter  GD:  cumigitur  ^ ^ 

FB  ^qurdillans  AC rbi^riamTcceciitd (iiametroD G,eric Sr  A C ab eSdem dia-  . 
metro • bifariamquoqucdiiiila tquodfieri  non poteB,  ciint ad  DB  diametrunuor- 
dinatim  ponatur  applicata:  igitur  EB  hyperbolam  non  (ecat,  fcd  coDtingib  CJuod 
ciaxdeiRonliraiiduio^  1';?  , ' : f,,i„  . m,-  i ■ ' ,!  .\<i 

.;ii)  ,i  • ..•ii.llUr-  . -.(Ii,.  |,-  ■ '• 

.irila-PRO-POSITtO  XXVII;: 


>}.  1 


/'^Mnis  contingens  hyperbolam,vtriquc 
V-/afymptotorutnbcCutriK,  i 1 d O ' ■ i , ] jr 


• . :i  I 

AB  contingat  hypetbolam  ACD  InA. 
dico  A B produdam  vtriqiie  alymptotorura 
occurrere.  Sin  vero,  aquidiftec  AB  alympioio 
BFl^pnCia^uc  perAquauis  lfti<a  EAD,.dU|ca- 
^flHidillaiis H 1 » qu*  AB  linez  octurfac  in 
l.hyporbol®in  G:  quoniam  igitnriam  Al,EH 
unca;  quam  £ A,H:l  fcquidilianc,  trfif  £A,HI , 
acQuaiesifw:  cH»u(ctnEA  femaior  HG,  igitur 
k H f maior  ell  H G,pufium  igitucl  cadit  intra  le- ' 
dioncqi,  adeoque  AB,  refla  hyperbolam  non  / 
contingit  j non  igitur  AB  aequidiftat  aiymptoto 
£F(  d^vtciqpeocowtit. 

Qtroikrmm,  , ' 


. . . T f. 

1 ] 

F 

\>d  ’f  / f*  ’ 

C 

■^\  \ 

■ V 

aX  \ 

£ bCMtiS. 


■ngcte,cunv 


tangenti  acquidiBeni:  ^ 

Punarocen^T  ''"“j  "on  funt , feflioni  in  dnobus  tantum 

Fefl^nim.tn/  ‘*""°"'*f»ro«niit,re<ftainoninemoccuxrcni«iB.  * 

palSLf  .caareAionediui/iiS  • ‘ 

II  I ' “ * af/mpioios  intetceptj.fmt  interfe  xquales,  nec  polTct  di- 

nta.  l!n«  dmTrr““°-!^  P“'  ^ 

PROPOSITIO  XXVIII.  ;.1T 

pErdatum  in  perimetro  feflionispuniftum  contingentem  ducet*. 


Aaaa 
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Conjhn^io  demtnflrMio, 


Sit  in  A B C hyperboi*  perimetro  datum  punSum  B > pet  quod  oportet  coocta- 
gentem  docere.Inuebco  centro  D>  ponatur  D B diameter,  Bc  ad  ilJam  ordinatioi 
linea  AC.  coi  per  B pataUela  ponatur  E E.  conftat  c*  prlicedentr  propoficiooe 
E F contingere  nypetbolam  in  B-  . , 

PROPO  SITIO  XXJX. 

OMnis  contingens  hyperbolam  , & cum  alymptotiMInaeniens,  in 
pun&o  concavius  bifariam  fecatur. 

Occurrat  EBP  . contingens  bypettolam 
ABC  io  B i vtrique  afymptotorulii  ift  E 
ac  F;  dico  EF  in  B diuidi  bitariam.  OoAl 


Oi  JT  y VUM»  UA'  Ut  E»  «UM4ua  Maa«atsau< 

y'  \ diamccroDBponacuradilUordinatim AOC, 

/ \ Tcriqoe  alymptotonim  occurrens  in  I ac  K: 

•m/  X erit  igitur  AC  in  G bilariaid  diuifa  .*  oAenCe 

autem  funt  lA , C K • quoqne  cqualct,  tota 
/ tk/  \ -tf  ia  G,  adeofjue  EF  Illi  a»]uidiftans,  ' 

r~~T~ 'Z in  B feflaeft  bifariam.  Quod  dcmenftrare  o- 

/ ® \\  portebat. 

PROPOSITIO  XXX 
^JVHalinea,  conringcnahypcrbolam  per  centrum  tranfibit. 

Dmonftratio. 

iAtet,cdm  omnis  contingens  nriqne  alympcotorum  oftcnia  k Ut  occocrere  in  di- 
Uetfis  punftis. 

PROPOSITIO  XXXI. 
Ndatahyperboladatx  diametri  latus  redumallignare. 
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SI( hypetbolx  ABC  a^g/itta 'dilknietet  DB,  CDiUs latus Kfiuu bponeit 
exhibere.  Ponatur  eoneingenS  hypecbotamre&aBGainCErinmodatz  diametri 
Cd<  ponatur  xqnfdfBahs 'A  Cidiametro  occurrens  in  E:  St  fiant  tres  lincreBE» 
BAiEF  proportionales,  iunfta  deinde  reSa  £>E  occurrat  B G in  G quodam  pun- 
AO:  DicoreAam  BO' delatus  rfednmqnod  inictuit  diametro  B Dl pcrficiantnt 
cititnparallelogratnma  BH,EI  circa  diamecrtim  DF;  quadratam  igitur  AE  po- 
teft  reAangalutn'FB,  iaperatqucrcctangulum  G E,  raccangdlo  F G fifflili  cectan- 
gulo'GD>  qu6d lineis  DBG  continetur  : linea^iginit  BC  latus  rectum cft  es 
liiente  Apollonij.  ' - 


Digilized  by  Coogie 


rt 

•y 

/ 

/ 

/. 

dfH' 

"hyperbole 

PARS  SECVNDA 

StSionum  oppojitarumacconiugatammaffeffiones  conjiderat. 

PROPOSITIO  XXXI 1. 

^^Edtiones  oppoficae  communes  habent  arympcotos. 

T>emonJlrAtio. 

SInc  ABC  hypetboljc  alymptoti  DE,  DF/ 
pofitoquc  axe  D B , ducantur  contingenti 
per  B,dafiz,a:<]uidiilantes  GI,AK  : pro- 
dudis  deinde  lineis  £D,FD.BD.iiantD  L,D  V, 
DT  zqualesipiis  DB,DIiDKiponantur^ue 
per  L,V,T  linez  ML.NP.^S  parallelq  li- 
, < ;neia  £B<1  GtHKi  quoniam  igitur  tcqualea lime 
i Unez  D L,D  Bt  & anguli  D L M,t  D B £ ad  axem 
.. . redi;  triangula  D L M>  D BE  adeo^ue  U lacera 
XM,  BE  zqoalia  fune : funilitet  oilenduncDr  la- 
..j-ttfmoV N,TQ  aequalia  lateribus  «i  H K:  igitur 
r I LM  quadraiozqualiare<3angulaNOP« 

1 ; S j punda  X, Ot  R k ad  hypetbolam  funt, 

‘ CUIUS  afymptoti  DM,  DPi  Jc  NO P , Q.RS 
S.  redangulazqualia  lunt  reflangulis  aG/3,HAA 
— ^quia  EBiXM  quadrata  zquaniur;  zqualia au- 
tem funt  quadrata  NV>Qjr quadratis  ci.HK-, 
reliqua  igitur  quadrata  ov  > RT  zqiialia  lunt 
teliqnis  GI,  A K;  funt  autem  per  condruSionein 
diOantiz  D X,D  ViDTzquales  diftantiisD  B, 
Dl.DK. ‘o|mofit{  igitur  feflionesfunt  XOR, 
BGA}  quf  communibus  gaudent  arymptotis.  v^oderacdemonftrandum. 

PROPOSITIO  XXXIII. 

SE^iones  oppolitz  latera  rc£ta  habent  zqualia,  quz  communi  infer- 
uiunt  diametro. 

Demonftratio. 

C Ademaflumaturligura; (Itque  BZ  latus redum  hyperbol;  ABC,deperZ& 
centrum,  reda  ducatur,  occurrens  X M linez  in  X ; patet  L X zquari  Z B 
(cdm  QB,  D X linez  zquales  lint,  Sc  anguli  D XM.  D B E zqiialcs , ob  X M , B E 
parallelas; ) dico  autem  LX  latus  Tcctiim  ciTe  hyperbolf  ROX  : reda  ZXpro- 
d’ida,  occurrat  N V,a<  lineisin  Y 5c  «:  quoniam  igitur  ZB  latus  redum  c(l.  Se 
ordinatim  poiita ad  diametrum  DB.  proportionales fimt<l  linez  BI.  GI,iu.eil 
tu.  autem  BI  zqualis  X V.pcrbypoihefim,  8texdemonflrationeprzcedcmi,redz 
1 G.  < « zquales  V O,  V Y : reflq  quoque  L V,  V O,  V Y proportionales  iunt : quate 
« au.  XX  latuse  rcdumefthyperbotq  XOR.  Tediones  igitur  nppofitq.Sec.  Quod  erat 
dcmonflrandum. 

P R O- 
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PROPOSITIO  XXXIV. 

Sint  A B C,  D E F oppofit*  (cdiones,  quarum COOtmunueftdiainc* 
ter  BE:cui*quidiftantes  ponancurquxuis  A0,  occurtchtc* con- 
tingenti per  B aia*in  G ,•  ponantur^  ordinatim  A I: 

• Dico  A G D redangula  aequari  tcaangulis  B I E.  i 

Dtmonjltatid. 

pOnantur  ex  D ordinatim'  D H id  dlamettuni  . 

•*  BE.  ciim igitur  tam  AD,  IH,  quam  AI,CB. 

•IDW  line*  atquidiilent,  erunt  AI  zqualet  DHi  j 
k^HE  xquales  IB;  rcdangtila igitur  HBI  id  ell  | 

DGA,  tqualia  nintreflangulis  EIB,  Qjiod  (rac  ' 
demonitrandum. 

P R O P O S I T I O XXXV, 

EAdem  minente  figutl:  ' , ' 

Dico  A G D ret^angula  proportiona- 
lia clTc  quadratis  G B.  ^ 1 !-  ' t • 

Dtmonftratio.  * 

'CStcnim  BIE  redangulamadreftangulum  BP^,  vc  e Ai  quadratum  ad  qUa-  taaiiu- 
"dratum  AI,  itj  eft  B C ad  quadratum  BG»  fed  AGD  ^ rectangula  xqualia 
fum  refiangulii  B I E i quadratis  igitur  B G,  ptopottioaalia  quoque  fum  re&anga- 
U^AGDiquoderatdcmonftrandum.  , 

PROPOSITIO  XXXVL  " 

I 

Sint  ledtioncs  oppodta;  A BC,D  E Fr  & diametro  cuiuis  EB,  ponan- 
tur parallela:  G H,  IKj  occurrentes  AC  ordinatim pofita;  ad  EB, 
in  pundis  K & H. 

Dico  G HL  rcdtangulumadredtangulum  1 KM,  eandem  habere  ra- 
tioncm.quamrcclangulum  AHC  ad  AKC  rc^angulum. 

DtmanjlrMto. 

pOfiil  AD  xquidiEante  £B,  confticuancurordina- 
tim  lQ,OPvX.N,MO,DRad  diametruE  B:crit 
er^ocRES  re&angulum , xquale  rcdaugults  RQJS, 
xna  cum  recrangulo  QEO.  Sm.ilitcr  ccAangulum 
QEO  xquale rcdangulis  Q.PO,  PENtquaihatuin 
autem  AS  xquale  cfl rcfiangulo  AKCiXnacumKS 
quadrato  i quemadmodum  etiam  quadtatumMOz- 
qnaJeeftrcAangulo  MZV,en4com  ZO  quadrato: 
eft  autem  rci^ngulatn  RES  ad  quadraram  AS,FvC  > 

QEO  reflangulumadquadratum  MOideft  KS-Ig>-  /1 
tur&  reliquum  rcdtangulum  RQJS  cll  ad  reliquum 
AKC,vtQ,EO  rcOangulum  ad  quadratum  KS;  k 
permutando  R Q^SrccaangulOmadrcctanguluQEO, 
eil  vc  re^angulum  AKC>ad  KS  quadratam  hoc  ell 

Aaaa  3 MO< 
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BOLA. 

MO-  cft  autem  R Q S i reflangiilum  aquale  IKM 
rectangufo  t igitur  &:  HCM  rectangulum,cll  ad  rectait- 
^ X 'gulum  (T_F,0  , vt  rcflangulum  AKC  ad  KS  qu^- 

f •••“iX^^dratum/ crarautem  R KS  teftangulutn  adquadratum 
* y>-  A S . vt  reftangulum  Q_E  O ad  quadratum  M O'  Igi» 
* / lurvt  QKO  rcdiaiignlum  lioc  cft  EOB  ad  quadra* 

j j ^ym  M O I ita  cft  RQ  S reflangulum  hoc  cft  IRM, 


.1 1.  ■ 


b 
h 
c 


dCauA» 


ad  AKC  rcflangulum.  eodem  difcurfti demonfttatur 
rcftangulum  GHL  ad  A H C.camdcm  rationem  ha- 
bete quam  ENB  reflangulumadquadratumNL.hoc 
cft  quam  rcdtangulum  £ O B ad  quadratum  ^O-  4gi- 
turreflangulum  AKC  ad  IKM  , eamdem habet ta* 
^tionem  , quam  AHC  > rcftangulum  _GH  Ll,  AC 
GHL' rediatigulum  ad  rcdanguluqi  IKM  c^tlcid 
' haBctrationcm,  quam  teaangulam  AHC  ad  AKC 

, ' ccdiangulum.  Quod  fuit  demonfttandum. 

! j P R O P 6 S I T I O X X X V 1 1. 

POnantur- iterum  oppolitz fei^iones  AB  C,  DE  F,  &ad  diametrum 
FB  colloecncur  ordinarim  GH,IK,AC.  Ponatur^  BL  continr 
gens  St  AD,I  Q,  G E arquidident  F B:  denique  G H,  IK  protradz  emfc 
A D concurrant  in  M'&  N.  ‘1  ' ' ' 

Dico  redtangulum  GMH  ad  lNK,camdem  rationem  obtinere, 
quam  G P E redtangulum  ad  teidangulum  I O Q. 

> -tuo  fe:.  .a*uiaiLt:.^.  1 A ) iw  . I i fi  awduji...  J 1 1 5 ■■  ' 

■ .^liaupT  1 lu^iir  . ( I . piawtaiefttem , reflangulum  E PO  'ad  CLQI  ref 
••  Liius'.  ; • jX.  1 1 , eam  habet  rationem  , i]nam  APC ’r*-_ 

ctangulumad  rcctangolo  AOO:  rcdrcdangulo  APCy 
^ zquatur  GMH  rectangulum  ,&rectangulum  AOC, 

■ ■ 'ieciangiilts  tN-K.  rectangulum  igitur  GMH  adINK 
camdem  rationem  obtinet , quam  lOQ,  rectangulum 
. oiiatd-teccapgdllim  .GP£.  fuerat  dcmonftrandulk. 

P R d p 'o  SITIO  XXXVIII.  • 

Ithyperbola  ABC  , oporteat  illi  oppofitam 
'connitucrc.  ‘ ' ''  ' 

ConfhKlNo  ©e  demmfhatio. 

INuento  centro  b hypcrbolz  ABC  iBimirumTEA 
ceit  hoc  commune  etiam  al  teri  ‘ hy^rbolqi  quz 
inqUiriturivItcrius.  fi  aijrmptotiliiKiDl  ponantur 
hypCibolz  ABC,  illz  fimiliier  productz , uoa 
mimA  qaamdiamcen  ^ commuties  ertim.DiuiSa  iqa 
fiipeT  AC  ordinarim  polita,  ad  quamlibet  diame* 
iru  D B, bifariam  in  F,  fi  fiat  DB  a»)ualit  DE,8c 
D F arvalis  D G,  & per  G collocetur  M G N"  *- 
quidiftans  ACt  fiant  autem  de  MG,  GN  lincur 
zquales  liiieis  AF,  FC,  & per  M,E,N  hyperboi» 
dcrcribarur,paict  illam  faiisfacerc  pernioni  : crie 
enim  rectangulum  EFB  zquale  BGEreCcan- 
guto,&  quadratu  AF,fqualc  GM  quadratorqua- 
rc  Gmilis  erit  & zqualis  bypcrbola  ABC  bypcibo> 

Iz 


.j.r>  r a 

.tt.  k.% 


. ,H  E R B 01.  A.  JK 

Bt-MENt  &»(idiame«'psc«HBm»Kie$ofl»ftitutaadooque  &ioppofiri  hyperbo- 
la;  A BQconftituimujigituf.dau:  hyperbolae  alteram  oppofitam,  quod  fiierv  re-  *“*■ 

quificuto.  ^ 

PROPOSITIO  XXXIX.  ' ' 

Sic  A B.C*,  tfE  F oppofitarum  lrraionuin  diameter  trarifuerfa  A E, 
pencrum  0 iwilaquepM  E CMitingcatc  Hljqux  HG,Ql  afytn- 
ptotisoccarrat  in  H & I,  ponancor-per  l 8c  H parallcl*  di^rtictro  A E, 

hypctboiieoccurrantift  D&F,8cper  G ponatur  Z G atqui-  , 
I,'4^nde  F^,ip);q«;urrat  afynrippoto  I G io  K':  & per  K ducatuc 
<^qui4iiftan>  A‘E,<>««“"cn»  D EF  hypcrbol*  in  Lpunfto.per  ,.  v^. 
quod  aOa  ordinatirWJL  P occurrat  IG  in  P , 'm  quo  A E iquidiltans 

ponatur  P‘RS:  produaaeautem  E !,DF,FI  occurrant  lineis  GO.RN, 

4>»-  V 14 /S  ‘ ^ ’ ‘fil  - 

p R in  X M t i ' ' ^ Itlttr 

Dico  punita  'ilia  efle  ad  hypcrbolam 
coniugatam  ipfi  DEF,  quamin  X contin-^ 
gat  XI.  ^ 

, --i’,  rr.,  - rrnj -to:;  ?.  v:):.v  T : 

iCTim-,.  r .)  -<i  Vh 


”i  'Dtmonfirai\o:  , 

Flant  MK.PQ.  lineis  atquales  NT.  S V.  quo- 
niam IG,  KG,  P9  parallclograimna  liiiu, 
quadratum  YF  ad  quadratum  YL,  id  eft  qua- 
aratum  EI  ^dquadraium  YK , c(l  vc quadratum 
XI  ad  quadratum  OK.ideft  OM  quadratum  ad 
quadratum  R Q.  fcdvt  quadratum  YF  ad  qua- 
dratum YLyfic  i>  A YE  reccangulum  cft  ad  rc-  / itJUm. 

ctanguluiq,  AYE  in  FD,LD  contingenti  x- 
q\^idiftcnt . id  «ft  T RM  rectafigulum  ad  re- 
ctangoluro  Tj-M  > id  cit  FKD  rcQaogu- 
lum  ad  teetangulum  FQJP,  id  eft' rectaiigu- 
Ifun.ZOX  ?d  cectaogvium  Z R X, quadratum 

igitur  MQ  ad  quadratum  RQeIlvtrectwgulum  ZOX  adrecttngulumZRX, 
pancta  igitur  ‘ Qj4  X ad  hypcrbolam  font,  cuius  diameter  Z X fic  ordinaam  ap-  c OU. 
plicatye  MO,RQ^quibuscum,zquidilletXI,erit  XI  d contingens  Sequta  diametri  di7.i» 
A £ > Z X , hbi  mutuo  parallelas  bifecant,  contugatac  funt  diametri  A £»Z  X,  Sc^ 
QEE.QMX ‘feciioaesqqoqueconiugatz.  - aoeb-ai  . 

ftiiMt.,  _ 

C»roU«rmmfrinmm. 

T jinc  patta  contingentes  per  vertices  diametrorum  coniugatatum  ductas  afym-  J 

•tlptotisoecnrtere  in  vppet^emque  puncto. 

i 'j  , 

ttrplUrmm  ficuni»$m^ 

•pX  dictis  quoque  fequiturcontugatas  lectiones,  communes  habere  afymptotos. 

PROPOSITIO  XL. 

SEdiones  coniugatz  fint  ABC,DEF,GH  I,  KLM,  quarum  cen- 
trum Os  per  quod  du6Ia  fit  diameter  B E,  ad  quam  ordinarim  appli- 
cetur AC: 

. Dico 
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-rr‘,  ...  Oico  dilrnctrum  quz  AC  line^  arqaidiflat» 

-i.-  . ..  -.contugaramefle diametro  B E. 

. ! i Demottjiratio, 

pOnatur  AD  parallela  BE  • occurrens»P EF  I'yp«t- 
•■  'holz  in  D puncro  , ex  qno  «riimatim  pnnacur  Dr. 

BE  diametrum : 2£  per  O cenrfumdUcatur  LH.  «fi 
)uidiiians  AC  oceurrens  AP  litiez  in  P.  quoniam 
\ C . p F in t^ipCcii  rectionibus , ad  eaodetn  diCTCtrum^ 
Dtclinatiin  pofit j funt,  zquidiftant*  ACiPB ; ^:d  & AP> 
p RT  t;i  conAructione  parallelf  fuht,  paritUlc^rammiim 
igitUi'eA  D Q^&quadrara  ordinatim  pOfitar(i  A Q,P  R 
zqualia  Jimt  :t  igitur  & O Q_,  .O  R >>  Imcz  aquales  t 8e 
O li:.-:  xquiiAet  A C , recta  quoque  AD  in  P bifa'- 

' riam  eAdiuila  limiliter cum  idem  de  reliquis,  ipfi  bS 

parallelis oAendatur:  patet  LH  ‘ diametrum  elTcconiugatamipli  B E. 

Cor»tl»ium.  i'.*  , “ .,j 

, I y .... 

TTIne  requimrcontingenresper vertices  coniugatarum  iliametrprum  ductas , ijr* 
a^idiAare.  patet . cum  tam  contingentes  illa  qudm  diametri  coniugata;» 
erdinatim  pdfitisrequidiAeiit. 

' I ^ .7  d.  I ' ■ I'  i . : . 

' PROPOSj^IO  XLi.;  ' Y- 

i A..  1 • • * 

Contingentes  per  vertices  diaraetrorum  'coniugatarum  duiSlr , dk> 
menis&nt  xqnalcs.  i.,:  V.  .1 

T>tmonjlratio. 

Slnrt  H E,  G B diametri  con^ 
ingata;,byperbolaru  ABC. 
D E F 6c  per  B & E diametro- 
rum terminos  contingentes 
actx  , pertingant  ad  afympto-' 
tos,  dico.l  K,  L K Irneas  xqua- 
rl  iplis  HE,  GB  : rect*  IK, 
L K contingentes  per  vertices 
diametrorum  coniugatarum 
duccz,  ijldcm  ^ zquidiAanc:  tc 
conucniunt  eu  vna  arymptoto- 
rum  in  .eodem  puncro  K.  z- 
qualeSigitur  Tunt  B R,  Z E ; de 
KE<ZB,adco^ue  & illarum 
duplz  IK.KL  zqualcs  GB. 
H E.  Quod  erat  demonlhan- 
dum. 


X ' l.iu^UKlJj'!  I 

■•/rii.iti.qit.io  yf  S 


HVPERfiDLA. 

Propositio  xlii.  • 

D^ahietricbhiujgatd;,  fcdlionam  coBiugatanun  <]uarain  alyffiptoti, 
rcdum  conflicuUncanguIum>xquales  Tuat. 

‘DtmonJiratU. 

H Abeant  ABC.  t)EF  ' • / 

coniugaiz  hyperbolz«.  . _.i  > JitX 

afymptotus  OGQ_.  Gl*.  ' . yy  Jf 

angulum  formantes  rc£lam.  . / f At 

ponantur  autem  diametri  ' ,f  / / / 

quzuis  conjugat;  LG.GMi  • . ' // 

dico  illas  inter  fe  zquari.  ■ . i • ./  j/ 

ducantur  per  L & M con-  < ;;  / j/ 

lingentes  OP.QJ^.conud*  . . ■ / ^^«7 

nientillzcumvnaarympto-  ■ ' .'.u-.'  ' \ y 

torum  in  eodem  1 pun^o  P.  ' /\ 

quoniam  igitur  angulus  /-ni 

O G P.  per  hypothefira  re*  , , • > u v /T\‘  '1\ 

&US  eft,  & O ^contingens  ^ f \ 

in  L bifariam  diuifajpunfta  . -i  r/ -V/-  \ 

^ 0>  G,P  ad  circulum  funt,  '■  v ‘'1  \ " 

& re^z  L G>  P L zquales.  ' \ 

cll  autem  LP  zqualis  GM  .1  li,\  \ 

perprzcedentem , zqualei  y \, 

Igitur  funtLG.GM  adeo.  iV  i ‘ \ 

& illarum  dupIz.Quod  O . ^ ‘ N.  ' 

erat  dcmonftranauni. 


aCml.|>>' 


P R ORO  SITIO  X L 1 1 Ii 

DAcz  hypcibotz  diatnmd,  iUi(is«ofiivgafimcxhibere  diametrum. 

' ■ . ■»  !1  S I 1 ' I 1fH’l  > , T.’:  1 ' 

C It  ABC  hyperbolz diameter  PB.qpabilatiaiii 
^diuifain  E>ponantur‘alymptoci  GE>^H',&'pef 
Beontingens  GH.  perueniensadlymptoFOSinCidC  . xNJ'!  "^1  / 

H.  pofita^ue  ez  H linei  HI,  paraHela  DBi  du^ ; \ * /\/ 

tur  pet  E redla  EF  zquidiftans  GH  .'ooenttJtns.'  • \ y 

HI  line* in  F.  dico  KF  fanafacerepccinenlii  4«*  •i  ) v? 

monfttatio  manifcfta  eft  ex  pr;cddenci  propoGtione  ♦ j / k I-V  v » 

veleXHo.huius.  i r I 

PROPOSITIO  XLIV. 

Linea  coniMjti»  diam«l®Aim  coniuga-  . ^ 

taiiuutctminos,afyfnn(otozquidiflat.  ' 

. 1.1 

:PA  iir,-i  • I * 

> e ii-*  »•  1 A r\, .1  n 1«  Li  La  rri- 


Digitized  by  Googie 


u» 


HYPXS.BDLA. 

-i'  i T>emonJlratio. 

'Clnt  A'6fcJl)^F  fcSiones  coniugata:  iritef  alym- 
•‘^totbs  GH',  G'I  confticutx  , ponantur  autem  di», 
metri coniugatz  GB,  GD.  «iico  iundam  DBzquidi. 
ftare afymptoto  KG:  SfiDB  qUxcunqi  zquidiftan» 
ponatur  afymptoto  G H,  dico  redas  ex  B £:  D ail  G 
centrum  dudas, diametros  «fle  coiiitigatas.  agamur  p« 
B&D  contingentes  I H , I K occurrent  illx  afympto- 
to  GI  inivnocodemqucpundo  Ijcyuntquein  UbSc 
B. bifariam  diuifz^  igitur  veKDad  DI,  fic  HB  ad 
BI 1 ergo  8c  DB  zquidiftat  KG  afymptoto,  quod 
cr^cprimum.nc  iam  D B parallela  K G i & cx  B & D 
redz ducantur  BG  , D G ad  centrum  G.  dico  GB, 
GD  diametros effeconiugatas.  (io  verd,  ponatur GM 
diameter coniugata  DG.iuudaigirur  DM,  zquidiftat 
KH>  adeoque  U ipC  D B.  quodabfurdum  ; non  igitur 
M G diameter  coniugata  cAipii  D G ,Fcd  ibia  B G-  : 

PROP  OSITI  O’  JL  V. 

■ • ■ i ■ ’ 

Sint  AB,  AC  afymptott  cbtiiugataruiplje- 
(Sioniiin  DEF,  GHI.  pc^fitaque  diametro 
ah,  agatur  per  H contingens, KB  occurrens 
afymptoto  in  B.ponatut  aulem  ex  B coutkigcns, 
DEF  hyperbolam  in  E.  , •‘•..•-'-f 

Dico  A E diametrum  e(Tc  coniugatara  ipfi 
AH.  ■ 

a >■  O Jl, i DemenfirMto. 

niTYngastiVcHE.  Quoniam  B K-,'  .CB.'  Contingelftjs 
Afunc,  erunt  in  H & E bifariam  c diiiifz.  Vnde  hl£ 
zquidiftat  KCs&.AE,AH  diametridfunteonfuga’- 
tz.  Quod  erat  derbttnYlrandutn. 

\_  r/l  J . ••■yj-,  J i)  r..  , OBoaC 

' L.ITp«WW.AjB  afynpptoto^.qoft- 

; Xn.Aicaeain,dtxecreda  |ED}inpun^A^.-G 

luni  alVniibtotis'  poiMHtur  «tfHidiftanres-CCf, 

• 5eei]i'.  ; .i.j  I)  xa  i ) effjttuarn  . .jiTjlornn 

.ruiiid.r*(.  ias 


AF,CK,AI. 

Dico  I A F redUngulum  xquari  rcAangulo  K C G. 


< 9ne.tr; 


.V  I J X O ^ i . 

, /^Voniam  AI..CG  , linea:  acqntdi, 

,<:;2Uino5  ni  VdJteSV;  C D cft  dd  D A , yt  C G p 
.u  fji  b lup  /.  A tiv;QP  ad  S At  Ec  A Eud  EC, 

(quia  AD, CE*  linez  zqualcsfum^ 
igiturSc  A E ad  CE  eft,  yt  CG  ad 
AI  eft  autem  vc  AE  ad  C E ,CcAF 
ad  CKiigicut  vt  C G ad  A I,  Cc  AF  ad 
CK-- 


.gk- 


HYPER.BOLA.  jj» 

CK  : «qujia  igitur  font  tefiaogala  CGHK,  tc  AIHF  : QjjodWt^emgo- 
litandum.  ‘ 

PROPOSITIO  XLVII.  - .n.i 

, f 

HVpcrbolam  ABCinterafymptotos  ED,EF conftirawmcontift- 
gant  du*  qu*uis  linex  DAH,  FBG  qux  triangula  conftituant 
HED.FEG.  , 

Dico  illa  cflc  intct  le  xqualia.  , , 

T)tmonfiratio. 

EX  puniri*  eomaiSuum  A&B, 
ducantur rcds  AK,AL,BM, 

BI  parallel*  afymptotis,  dt  A K. 

BM  quidem  ipli  FE  > BI  vero 
& A L alymptoto  D E.  erunt 
igitur  LK,*  MI  patallelogram- 
ma  ioter  Ce  xqualia  : fed  H D E 
triangulom  duplum  eft  paralle- 

logramiiiiLK.8cFGEb duplum  X -«r  r ..L 

ipCus  M I , (quia  F G,  D H lincf  in  A «£  B diuifit  funt  bifariam  ; igiM  k trian- 
gula H D EiF  GE  inter  fe  zqualiarunc.  Qttod  etat  demonftranduin. 

PROPOSITIO  XLVII  I. 
minimi  funt  omnium  diametrorum  coniugatarum.  ^ 

Demonjiratio. 

Sint  ABC.  DEF  oppoEt*  feaiones  ; axes 
coniugati  fint  B D ■ H li  ponatur  autem  alia 
qUEuis diametrorum coniugatio  AF»LK:  di- 
co BD.HI  lineas  minores effe  lineis  AF.L  K- 
eeiatrum  hyperbol*  fit  G i ponaturijuc  per  B . 
contingens  B M . erit  illa  ad  angulos  reaos  axi  {■ 

B"D.  ciim  ordinatim  ad  axem  pofitis  zquitUftet: 
dclcribaturdeindecenrro  G>’intcruallo  GB» 
riredros  BND  : quiaigitur  BM  normalis  eft' 
ad  fcmidiametrum  BG.rcAa  Mfie  citculura 
contingit  tc  tota  extra  illum  cadit  : quia  vero 
eadem  MB  , hyperbolam  quoque  in  eodem 
contingit  puntlo.toca  etiam  extra  hyperbolam 
cadit,  adeo^uc  inter  illam  tc  circulum  fitacft: 
ergodrculut  BND.  in  vno tantum  punflo  B 
hyperbolx  ocoorrit,  tc  fui  reliquo  extra  feaio- 
nem  cadit,  ergo  A G per  G centrum  tranfiens, 
tc  hyperbol*  ABC  occurrens  in  A.  prius  cir- 
culo. tc  tangenti  occurrit  > quam  hyperbol*.  . 

ergo  AG  maior  eft  BG.  ailcol)oe  AF  illius  dupla  maior  eft  BD.  fimilitet  often- 
dw  LK  lineam  maiotOmeiTe  HI:  quod  erat  demonftrandum. 


btra*. 


etfAMfi 


Hinc  feauiturquadr4ta.qUoque  axium  Cmulfumptaminorit  effe  quadraris  euiuf. 
isqoniug^uoni.  , 


IUS  ^ptuugauonis.  ^ 

- ]|.l -•  Ok>t« 

•O 
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ff.f  HYPllLt  OL  A<. 

-flO.-iisbJiirfbOiU^  :UUI  . ,-i,  • . .... 

PROPbSlTIO  X Li  X. 

CI  fuerint  bin*h}^ert)olafum^<»olog«fenes'A,  B,  C , D : ponantur 

(juoque  diametrorum  coni^gacionc;  per 
?Sn^i^^erittjaa*f:onftituant  duo  quadrilatera  f G H I, 

Oicoillaeflc  zqualiainterie.  ' •• 

\\  • Demonflratio. 

\ A/ ///  CVnt enim  1 FEI.OEP  triangula zqua- 

\ y / //  “^lia  inter  Ic ) fe<t  F EI  triangulum  quarta 

\w  N.  .^7  / jf  parteflquadrilateriFCHI.&OEPiriad- 

r '^y7T\7  ^ / golii  quarta  pars  eftquadrilareri  OPQR. 

\ y,\/  X / rota  igitur  quadrilatera  OPQRiFClS  i 

\ a\i\  /'  i!  iater  (e  «qualia  iiint.  Quod  erat  demon* 

A/  / A/  /tr  «random!*  ^ 


^ Edangulum  qupd  fit  a liniti}  c|c- 
J/|  • oXVtrema  axium  coniugacorum 

A.  , coniungentibus,zquaIceft  illi  quod 
\ fit  a lineis  extrema  alterius  coniuga- 

\ uonisiungcntibusparallelogramtBO. 

\Xy\  l^emonjlratto.  •*-  ■*■ 

\ \ D Etia  BC.CD, DA,  AB  extrema ion- 
\ \ •*-^gant  axium  eoniugatorutn  t (c.ffKj, 
\\  N L.I.M.MK  lin^ateatteinaiungantali 
' tetiua  cuniugat^nif.  dip»  parallelograntr 
inter ieaquaUa  : triangiriuin  BCD  4>Wi<i)Uui  c4rpK 


ma  BADC,  KNLMeiTe 
danguHi,  BGHD,  iimilitcr  BAD  ir«fngotuindimid>pmeIlrc^4qguliB]FIi^ 
totum  igitur  redangulum  BCDA,  dimidium  efi  redanguii  quod^4 

contingentibus  per  excrema  axium  coniiigatocu  dudvifimdicern^uditur  ICN  IbiM 
parallelagrammum  dimidium  paraliclogrammi  O P Q,S:acquaJ|ta.^i;em  Tum  ol]k^|^ 
Pfa  r quadrilatera  FG HI  , OPQR;  igiturdtillgitHnidimidHi 
quoqticintcrrcxqualiaiunc.  Qu^eratdemonAaMidfjB,  ; rm,i:  - I Ia 

- ^ ’ ■■  ; And  me. 11  tiixi 

P^R  O P O S I T' I ^ j.-d-  P-lfidTiqijtl  , h'  V. 

TliHcijjpofitis:  , ' 

X Dicoquadrata  linearum  BiC/GD,  extffmn aitiuib 

iuogcntium,fimuI  fumpta , mitienicde  quqdcMta'  lineatMB)  KiNa.Nfta 
I/M, M K, quz extrema alteiiusconiu^atidhtsconiuflgunt.  ,.i 

-uuJi  , aajili.-ni! ,fl  .1  Puio;i 

.;i-iibiif.ill  . m;  /j  ,f  > . ^ i.-i  T tl -‘i  ■ , 

adaafl».sc,  1P>Q|  Au  A B fofif  i*  A C,  B D ; fimO^tcT  qyaw’ 

'^drata  KN.I^L.LM,  M K xqualiaTunc  quadratis  NM,K  ti-Icd  A C,Bfi'qiu- 
drata •minoraruncquadraiis  NMiKBiquadrata igitur  BC,DC>DAi  ABfimtH' 
fumpta tninoralunc  quadratis  KNiNL,LM>MK.  Quod ccat dcmonftrandum. 

fi  H i J !du  PRO- 


jr»tirr> 


di7.  Dt 
c E«  4I. 


Digilized  by  Coogie 


M 

\ 

\ 

> 

w 

-a 

/a 

i//) 

'/M 

Pfi&  toti. 

PROPOSiTiO  LIl. 


-l»  0’-i  I 

y jjt-i  Lt  ( l > 
■ !»)  1 0 ^ citr^uiu 

t, 


Sint  ABC, D£F  lei^oi;  ooaii»T 
gatx,.(]utrum  aryinpt<»ti  G H,G  f i 
ponatur. autem  quirais  E paralldc 
afymptoto  G K , 

Dico  B E in  M diuitam  cfTc  bifa-i. 

nam>.  ^ V r.';  IW.L.  ^ I i .Q  H 

f ’ <■> , ‘Dimon/irtu».  Cj. 

^ f' t)  iJi  .iuib 

pOnaatvrpoWlgcnM» 

* rentillf 'alyroptwp  CU  in  H»  enim-  ; 

^ueiiiuiff  bbiranam  in  E & 3.  Igitut  ve‘'  1 
KO  aH  EMjficKH  ad  EH  ; 
cur  GK  dupla  c(l  £M.  limiU  racione  oft«£. 
detur  GL  duplam  efle  MB  : tota  igitur 
kL  dupla  elt^B,  cft  aiwwni.'"‘‘'’8‘'*'”» 

GEH  ‘ zquale triangulo  GKHitriangu- 
lo  igitur  GjgH  ,.{  qpod  4idi*i«dium  cftrr 
KGH) «quale «fttfinig*liiw»  GBHjftir;  ^ 
m*dww  <ri«q«»li  GEHi/ reliqua  igiwr  n I ^ 

triangula  GBI.CEK  Tuar  JpiarfaxqjM»,:.,-  - 

1<« ; A^iwir  KO  cll , lequalis  Qt t & 

IpB  M B>  QiSi»4«ne>l«MBWMBd«(B>  ,.i  yr  * 

'v'...  : : MU,'.';,  PR 'QP^O  o L 1 1 L 

FOfitz  fint'coniugati 

D E F inter  afymptotosrcduiftis  autem 
diametris  coniugacis  GH  , Gi  ponatur 

Juzuis  H Ij  arymptoto  louidiRans;  oux 
iamet ris occurrat  coniugatil  iriH  4^  I»  I H ,n ?T  r.  'inu, nu.^ jnll 

hypcrbolis  in  L & M. 

Dico  HL,N  I,  retf^asxqdiliastflb/  O ‘I  O A ‘1 

^ ■ r('' 

I ■ 7.ir^l,;nOJ  TP>otfg~7^aTrjW^'; 

IVnnntur  BE  : quoniam  QiE  , Ofiduwrcri  /ii;  ronil  rjisJi/l 


« faw<- 


litTU)  a 1 

/ 


•^6wtaeili»g*t!j , iqn^lg 

ptoto  Gb:fed&GO  zquidiftat  HIj  paraIle-_ /. 
1*  igitur Tunt  BEiHIi  quarevtGE  ad  EI|lic  laitut 

GB  ad  Bl^i  led  BB  gbi&pacur  a GM, igitur 


'puoiuflfr.uitytrj 
uarevtGE  ad‘EI,lic'^'  "bjTlaia 


8e  I H in  M .^iili(|iRibtiTedh^cll  : eft  autem  St 
LM>  atquidiftaos  O 0>  in  N bifariam  diuifaicc» 
fi4iMt  ^(«rEH>Mt  »^«aiqsfunt.;|i:'  ' T 

■■U,»ur>  31,;;.  I,15rrir't,  ;!  i 

^o-  PRO  PQS,I.T:*ia,b,IflYt 

It^O*G^^cur^s^^niWaiiii  L Sc 
Mtlumantur  autem  panes  zquales  NI,LH,iuitgailtur^ 
Dico  H G,  I G diametros  eSe  coniugacas. 

Bbbb  } 


.VkUi.Bf  9 
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‘ Dtmonftratio. 

Sin  Tcrd  ; ponatnr  EG  diametro , conAigata  K*G-'  xqnalii  igitat  eft  LK  • igfi 
• M 1 > id  cft  cx hypochcC  HL : pars  coCi>quod  ab(urdum.non igitur  KCndiamc^ 
tct  coniogau  cft  E G i <ed  fola  H G ■ quod  erat  denOBiitandum.  . , 

PROPOSITIO  LV.  ,, 

' Q*Int  ABC,  DEF  coniagat*feilio- 

y O n«  a^yroptoti  GN,  GO, 

j ' diametri  vero  coniugacz  GB,G  E.  ad 

tquM  ex  aflumpto  quouis  inarymptoto,' 

puq  Ap  K,orainatim  ponantur  K F,K  A 
occurtentei  diametris  in  I & H* 
DicoelTe  GB  ad  BH,vtG^ad£L' 

':r:  i . i . U ' ‘ 

- ■ ■ ,i 

pOnanrar  per  B «c  E coatfogentes  BN*> 
a oectxtcnr  itix  affinpioto  G K.  in  <>  v- 

'noeodem^uepunao  N:&<|aia  KF,KAor> 
(Unattm  pr^tx  fune  ad  diaUieiros  GB,GEt 
xqoidiftabUBt  BNiH KtEM, IK r fedijrdem 

xquidiAtnr-dMtenq  < eonlugatt  G B , GEi 

parallelogramma  igitur  funt  N G>K  Gad  ean> 

y ' O tieta  ifBamemiiB  GK  conftituta  : quare  vt 

CB.a  ad  BH  ■ lic  GE  adlE...Qjmd  crqp. 
<■  demooftrandDm. 


CenlUriitm.'  i > ...  i-iy 

K ■)  . ..  1 l > 

IocpatetiunaaiBB,HI  xqui^^te  inter  fi:,  adco^ue&afymptoto  OG.tc- 
ax  EB  parallelae.  . , , : 

> PROPOSITIO,  £ V I.  I • j:,  . ,;  /' 

lOHtz  fiotdenuo  hyperbolx  du*  coniugatx  A B C , p E F , inter  a- 
SeduAx  inliiperdux coniugatx  diametri  G A,G  E,quas 


i Tymptotos,  &duAx  infuperdux coniugatx  diametri  G A,G  E,quas 
iinl.tcK,  intetrecet  linea  afymptoto  patallelv:  t-..  >.  ,> : jr  .1  ^ j -.y  j 

■'  Dico  diametrorum  partes  intei centruin  tc  parallelam-^tas.i  k^--^ 

nepiwpomonalitereUediuifas.  , , r,. 

* ■'  'V  \ XK  / ~ ; ■;  ‘:m  ” I !a 

‘i  f\  ' //  -3.  u.u:  . ...  1 ‘..ia’/; . ■ .OO^ni:  . 

'Osol  ^ TVnganmr  pttnSa  A.E-' quoniam  GA,) 

' J ' Aq  E (^metri  funt  coniugatx,  AEiun- 

^ 'V  4 fla  xqiidiltibSt.afympcoro  OE»  ideo- 

"■  ^neStipfilK.  Quare  CA  ad  AI^  vt 

^ -I  ^;:GE  ad«ki!'I^e*u^lufveriiq»pio^| 

y \.  \ ib  fitloms.i  ■ if., . '-.miii  »<  , O O ojX 

.0  l<w  H ,piol5s^^i  ro.*ur  I.  rr"ip*  TnnrD.rii:  M 

/ jTjstoij-  fx.riL  0 ! MooiCI 

t f!  ^1  ! fl  P R O* 
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HVPERBOLA.  t<) 

PROPOSITIO  LVII. 

SIni  afymptoti  AB,  AC.hyperbokc  DI  E : & 
binz zquidillantes  F G,  B C,  8c  B C quidem, 
hyperboli  occurrat  D & E , ponatitun^  AD, 

A E occurrentes  in  K , H,  redlz  F G. 

Dico  FK,  H G xqualcselFc  lineas. 

Dimon/lratio. 

OSteniiimuscnim..BD,*EB  zqualeseflc: igitur cilm 
FG  arquidiltet  J3C.  ciiam funt  ^ aquales PKiH G. /4/ 

PROPOSITIO  LVIII. 

Slnthypcrbolzconiugat.T  ABC,DEF,  qua- 
rum centrum  G,  & diametri  coniugatq  H B, 

I E ; ad  quas  fint  ordinarim  poGti  AC  , D F,  occuirenteS  afymptoto 
•cOmmuni , in  M.  ... 

Dico  reClanguIo  HKB,  xquari  quadratum  LF  : rcdlangulo  vero 
I L E zquari  quadratum  A K. 

DemottHratio. 

QVadratum  GK  xquale  e(l quadratis  GB> 

BK.vnaccum  GBK  redangulo  bisfum- 
pto : id  cii  G K quadratum  , zquatur  HKB 
refl-.ingulo , vna  cum  quadrato  G B id  e(l  ENi 
id  cft  MF  O rcAangulo.-Scd  St  GK>id',eft 
L M quadratum , zqualc  citrcAaogulo  MF  O 
vna  cum  ‘ quadrato  LF  ; zqualia  igitur  funt, 
quadratum  GB  vna  cUin  rcdangulo  HKB, 

& l9  quadratum , vna  cum  rcAangulo  MFO  : demptis  ergo  squalibus  MFO 
rcAangulodc quadrato  GB,  zqualia rcniancnc  HKB  rcAangulum , 8t  quadra- 
tum LF.  Similiter  oftendetur  ILE  rcAanguIum  , zquati  quadrato  AK:  Quod 
iuicdcmonilranduffl.  'j  ^ 

PROPOSITIO  LlXa 
Tlfdcmpofitis;  • 

•X.to  Dico,Fl,j{f>.B:rc4):a(ignluip:  r Vt  qi^d^- 

•tum  H B,  ad  qnadratuiii:!  Ejuui.t' . . Li  ■ in'no'i>3 


cErcA- 


Um. 


ruiiti  «..1 !.  1'itefjv 


u.d  • 1 n I H u.-"  . iia 

. .1 1)  -iAuPsmonJifatip.  i 


.r,iq.  -M'  1 


"D  Eftangululi  ILE  vni  «Ifalti  quadrato"\;fe  , aiquiid  eftf  qaadhtd  Gt  ; & 
■^HKB  reftangulum  , cum  GB  quadrato , zqualc  cft  quadrato'(jK.eftantera 
vt  GL  quadratum  6 ad  quadf  a tum  GK,fic  GE  quadratum  ad  quadratum  GB: 
igitur&  ILE  rcCban^lumcll ad  re&angutum' HKB  (rCliduum ad refiduum) vt 
GE  quadratum  ad quadqtyum  GB,  ideUvr^IE  quadratum  ad  quadratum.HB: 
^oderajdem^qriftranl^unv^.  ^ ■ 

•.«  ;H  eit))';;;.  •».  I ’ w..  i'  ; o.-j  :!...?  . 

CmlU- 


MV,  \v  U 
»«•*«•  1 
It. 

f 


e 

mim. 


Digitized  by  Coogie 


5«4 


HYPERBOLA. 


CmtUrium  primum. 

Hinc  fcquiiar:  clTc  quadcacuia  AK  ad  LD  > vt  quadiaram  GE  ad  GB.  cA 
enim  vcquadeacum  HB  ad  quadratum  lE,  lic  HKBredangulumadicdaD* 
gulam  ILEiideft  (per  58.huius)  quadratum  LD  ad  quadratum  AK, 

Corollarium  ficundum. 


huimi. 


Ulncfequiturfi  OG,GN  arymptoti.  exhibeant  angulum  redam:  quod  HKB. 
'^ILE  redangula  fine  inter  (e  xqualia:  oftendimusenim  HB  . lE  > quadran 
elTe  xqualia  in  bypcrbolis  quz  interaTymptotos  ftatuuntur  qux  ad  redot  angulos  fe 
dccafiant. 


PROPOSITIO  L X. 


^Int  A B,  C D afytnptoti  angulum  reilum  contincnte$,&  du*  diamc- 
O tri  coniugatz  Hnt  £ F,  G H,  ad  quai  re€Iz  D L , D I ( alTumpco  quo- 
uis  D-pun£toin  afympcotojconftitutz  nncordinatim. 

Dico  rcdlangulum  E I F quadrato  I K , & quadratum  L M xquari 
HLG  rc£tanguio>  : . 


Dtmonftratio. 


( Xx  ^ quadratum  ad  qua<fratum  O H > lic  E I F redadgolum  i>  eft  ad  redan- 

• hmi  & ' gulam  GLH : fed  £F>GH‘quadratafijntxqualia,redangulumigicucBIFi 

etiam  GLH  redangulozquale  cit  : eft  autem  EIF  redangulo  zquale  i qua- 
iliomm.  dratum  LM,  Sf  IK  quadratum  equale  redtangulir  GLH  : redangulum  igitur 
^ , ,,  EIF,qgadratq  IKi  Bt  GLH  redangulozquaiecft quadratum  LM.Quoderac 
demonfttaudum. 

■;'  V^  PROPOSITIO  LXI.  , 

HYperbol*  ABC,  DEF  coniugatz int^ralymptotos  GH,  G I po- 
ritz,rcccntur  ab  ordinarim  pohtis  H A,H  F au  diametros  G K,G  L, 
alTumpto  pundlo  H in  afymptoto  G H: 

..  Dico 
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•HVf  ER  B O-L  A. 

Dico  KG  ad  C H camdcm  rationcm^abcrc , quam  habet  LD  ad 
DH  lineam. 


Dtmafljlmtio.  *' 

■^T  quadratum  «d  quadranim  OE  ^ 
^ quadratum  GK  • adquadr^tjm  GE, 

HL  ad  KHj  quadratunHfcd  vt  •■_ 

ad  quadratum  G E,  lic  L D>^uadratuih  ad 
draium  KC:  igitur  vt  quadra^m  Lli 
dratum  HKsfie  LD  quadrati^  adqqadr^»^'' 
CK.  Si  LH  linea  ad  HK  lineat,  viL-ij  ai-': 
CK  : quare  permutando,  diuidendd 
HD,fic  KC  ad  CH-  Quod  eratifci5duttrafi^~ 
dum.  ^ 


CoroUariumprtmum. 


\ 


aE*;;.Aa. 

lai. 

b Cjc  (I.  ty 


Hinc  Tcquituriuntlam  CD.  atquidiftareafyra-  '' 
ptoio  IG;  cum  enim  HK>  HI,  e*  eqdfm, 
pin^cdiiA.T'br<fn>U'rirnpona~rtd^ari'dianicttMcbnia^^  fiJCGLi  iJt^a^CE 
•iqtSdWar  KG  ad'(3H,  vt  L"»  i dftad  I>H,  «qui-  «<:•"««• 

CoroUiiriuiH fc^dton.  . 


Dlcoiecundoiundlam  AF  rquidiilatc  IG  eft  enim  vt  HC  ad  CK  , fic  HD 
ad  DL  &:  componendo  vt  HK*d  CK,.!d®^  AJQ,  fic  IfL  ad  LD  , id  eft 
LF.-«quidiftan'tidltar  LK,  AFi  ftd  LK  c IQ  > ego  & FAparalle- ,c»«B  «, 

laeftadIG.  ‘ • “-'■'i  = 


CortUtrmm  unuun: 

DIcotertio  BCrED  lineasproduAaaarymptoto  GH  iti  vascodemcpie'piin^  ' ^ 

deeurrere:  occurtateniili  GB  afympiotis  in  N & M.  K ED  ijrdein  oedurrat 
ili  OiPrquoniaBt  EB,NO^«quidiftant&  EB  Ing  Q^biiTeaacft',  NO  f.~j  t-4’ 

in  G biflecatur.-iVnte' vt  N-G'ad:BlQ«  fio  G O ad  QE.  fedvt  NG  «d  RiQjfic  gi»  *«<<w 
GM  ad  Q_M,  igiturvt  GO  ad  Q_E,  Gc  GMad  QM:  quare punia  P&Mv- 
numidemqucfiim:  & BCi  ED  in  eodem  aiympcoton  deculTanrpundlo.  , 


.-i  i''.’  ' V P ROPDSITIO  L,xn.’‘ 

•i;up'a  r ■ ; 'i  ■ ; . ’ .1 

Ilfdem  politis,  iungantur  B A,B  C,  & E D,E  F. 

Dico  triangula  A B C,  D E F eflTc  inter  fe  xqiialra. 


• ' Demonjlratio. 

■^T  GB  ad  BK,  Cc  GE  ad  EL,  ii  permutando  vt  GB  ad  OE>  fic  BKad 
EL.  fedvt  GB  id  GE,  fic  DL-id  KC  ••  igiturvt  BKad  EL  , iia  eft  LD 
ad  I^C,luotauiemanguli  BKC.DLEinparallelogramino^LoppofitisqiM- 
lesi  ij^itutttianguIa^iJKC.DLE  «qualia funt.  . 

PROPOSITIO  LXI 1 L i ; , ; ! ’ : 

Ilfdem  politis  ducantur  GC,  GD. 

Dico  triangula  G KC,‘GD  L zqualia exiBere.  ' ' 

Cccc  ’'t)em«n- 


Digi'  iiy  t .oogit 


H.Y  P E R B O L A. 


Demonjiratip, 


Q Vomam  p«r propofitionem  5J.G B ad BR , eandem  rationem  obtinet,  cum  ta- 
tionT!  GE  ad  EL,  igltutfc triangulum  GCB  ad  BCK,  eft  7t  triangulqm 
Q £-j)  ad ED L. iii'n( autem  B KC.EDI* triangulaoftenia*sequ3lia'i igitur BCG 
triangulum  triangulo  GDE  cftzquate.  ac  proinde  totumtriangulum  GRCtoti 
triangulo  D G L.  Quod  erat  demonilrandum. 

PROPOSITIO  LXIV. 

IHdcm  pofitis ducatur  CD  occurrens  GHafymptocoinM. 

Dico  trapezia  G B C M.G  E D M efle  inter  Ic  zqualia. 

DtmonfirMtio, 

i VT  HK  ad  HE>  •*  fic  HC  ad  HD:  igitur  iunfta  GD  zquidiftat  LK  Cne 
, ‘BE,  fiueafymptoto  GI.  »nde  CD  <>  in  M bi&riam  eft  diuifai  & GCM. 
GDM;  triangula  aequalia  lofteniafiint  autemin  priori  propoilcione  aequalia  trian- 
gula BCG.GDE;  trapezia  igitur  _G  B CM.GEDM  interre  aequantur.- 

■ ' ' CtroUmmn. 

TTIncparetdc  TBCM.ETMD  trapeziaeflcinterfezqnaliatefteoimBE^c- 
-•■-IquidiftansafjrmptoioGI.adeo^ueio  T bifariam  diu ila  .unde  GBT.G  TE 
triangula  zqualia  funt.quibus  ablatis  manent  BTMC.BTMO  trapezia  xqualia. 

PROPOSITIO  LXV. 

Ilfdem  pofitis  bifecentur  E D,  B C in  N 8c  O,  iungantur^ue  G 0,G  N. 
Dico  illas  diameuos  elTe  coniugatas. 

' ' DmonSlrdiio, 

JVnfta  NO  'occurrat  fcdionibus  in  P & Q,  alymptoto  GH  in  R.  quoniam 
'*£B>CD,linezfaequidiftant>&  ED.BC  produdz.soccurcaot  HG  arympto- 
to in  vno eodemque punito , reda  NO  bilTecans  BC.ED  Imcasetiamzquidi- 
ftac  ipC  EB:  vnde  NR,R  O Imcz zquales;runt  autem  Sr  PR.  i>R  Q zqualet. 
rcfidu;  igitur  NP,  QjO  quoque  zqualcs  funt : quare  GN.  G O ■ diametri  fune 
coniugatz.Quod  erat  demonftrandum. 

PRO- 


iCmU.ih 
hmim$. 
g ^0nli. 
t$n$0  6t. 
bmimt 
h fi  bm*  . 
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PROPOSITIO  LXVI. 


IN  omni  hyperboU  diatnetcr  ninluerfk  tiniae  coniugata  & redufti 
Bgtirar  latu)  fuht  in  contjoaa  analogia. 

H O 

•f)c  t 


D^0nHraiio.% 


II- 


• • I»'»  ’ ‘ 

CIt hyperbol*  ABC  ttaof- 

t-' utria  D B ; ciuri)uc  cooiugau  E F>tt 
latus  rc^um  B C = ctportcc  dcitionArar«  i 
tria  hf  c clTc  in  contiiMa  proportione,  ai^ 
fumpeo  in  alymproto  N L quouis  punAo 
E ducantur  E A,  LM  ordpatiai  addia. 
metros  DB.EF;  produ^a deinde  EA» 
occurrat  cum  redaD  G,m  Kirediapgulu 
igitur  DIB  ad  EOF  rc^angulum  cfti 
vt  DB  iquadratUi^adquadratilhi  EFl"  '' 
ftd  EOF  rddingulo  i>  arquale  eft  qiU' 
dracom  AI»id  ell  reiAangolum  BlKlti! 

(quiacumBG  latusredum.cft,tr«$BI>  '_il 
IA,IK ‘proportionales  funt)  igitur  Sc 
DIB  ad  BIK  re^guJutnc(l,.«t  DB 
quadratum  ad  quadratum  EF;  cft  autem 
Tt  DIB  reftangulum  ad  rc^nguluot 
BIK  Tic  DI  linea  a ad  lineam  1" 
cft  D B ad  BG,  igitur  vc  quadratum  DB 
ad  quadratum  £F>  fte  DB  lioea  ad  li- 
neam B G : kd  ratio  quadrati  D B ad 
EF  .duplicata cft  rationis  lineat  DB  ad 
EFi  igitur  ratio  Hnex  DB  ad  BG>da- 
plicata  eft  rationis  DB  linex  ad  lineam 
EF:Aintitaque  DE,BF,BG  continu^ptoportionales.  Qupderac demooftrafl-^ 
dum.  ' ' '■ 


!/■< 


1_TInc  manifeft£  coUigicur,!!  erigatur  latus  reSum  ad  ptin  Anm  diamdiri  £Fr  qoq 
'^^cft  coniugata  diametri  DB  , quod  exPurgent  linex  quatuor  in  continua  ana- 
logia, fdliccclarosrcdhimadpuiiftum  F er^um>  cum  reliquis  tribus, de  quibus 
pluenti  propoiicionc  mentio  hfta  eft. 

> F R O P O S I T r O L X V 1 1. 

E Rigantur  a tjuouis  pun^  in  alyinpCQto  aflumpto,  ordinatim  ad 
diamctrofconuigaus,  • , 

Dico  ordinadm  ^(itanini  quadrata  oam  lationcm  contincre,<jux  r»> 
pcritnrintei  latus  rcdlun)  tt  tranfaeifoM  dnmecroram  coniugataruin,  ■ 


* Cccc  a „„ ; 


Vmm- 


Diyiiized  fcy  Giinjjlt 


’v«* 


hy®erboiA. 

1 O n I Dtmmfiratio. 

f;Q^pHF  cpniug^^R  h^i^olx  , 4;  jPMvSA 
ptum  in  afy^wjp  K I>cx  qfty 
'.t  A^^ad  dianfciros'coniugaus  H Ci  B .'iBi  fic 


cpniuga^R  , 

alTumpcumi 

natim  IF.t  A^^addiaiScifbs  coniugatas  . 

BN  latus  reilumcraniuerfl  lateris  .GB-  Dico 7ccd  GB 
ad  BN>  fic  FD  quadratum elfcitd  t}Oa'dtlitnm  AC: cft 
cnimvt  GB  ad  BNi  Gcaquadratum  G B ad  quadratam 
HE;fcdv  GB  quadrathtnadquddVAum  HE.fftlFQ 
fc  quadratum  ad  quadratum  AC:  igitur  Ytlinrt  ^B'aq 
■ BN  lineam,  Ge  F-0'qnadratum  id' idoadraturf  Afc; 
Quod  erat  demonlUatfltam.’  ”'l ' ■«'".■'fi  >"  s-*  ^ 5?‘l  ‘.n' 
j -MUc/Uf  .1 VI  ojoi.^111'^:  loiqmui 

, , PRO  POSf  TIO-'‘fiXtUr”‘'-i 

\«  I .A  I sI  Ml.i.rf  • *i  i.  ' u 20iJ9m 

'Ic  ABC  hypcrbQkjCaiusdiameeer  HB'  & brdiriadrii  adi{lat^'Htjfir 
KaAC,fitautem  BL  latus ^cftumdkW^roH  atl  ii' 

Dico  rc(5tanguIutn.{H  £B  ad 
eatndem  habere  rationem  quam  linea  H Biad 

B L i latus  fcilicet  crinfuerfura  ad  reftum.” ““P' 
1.  . 1 


i aia 

: ' : 'Jtibcup 

QVadratu  AE'iquireeftreAangu1drpf  I Gl^ 
tur  H E'6  (cdangu1um'ad  quadratum  A E'  ctl  jrc 
FG  quadtatumad quadratum  A£:  ledFG  quadra^q 
cIVad quadratum <*  AE  Vt  HB  ttanrue(fup adlatusVc^ 
dum  BL,  redangulum  Intur  Ft  £B.id  A E quadrar 
tumeftvt  HB  linea 'ad  nUcaro  BE.  Q^od  erat  dei 
monftraodum.  ! .'  -.dq 

^Bnoreunuanto:;.  . ' P-IR.  Q P O S l'f  l’0' ’ t X I X.  ' 


‘^monfiratio. 

j IUI 


OMnesdiametriconiugatx  fuht  axibus  proportionales  in  quibufuis 

-n.., ;v  in;*. . - . ’t„t 

i.tV  r.df^ricioi  ii:  7ou:itt‘o  j.vJ  ‘ ‘^**'‘'*  ^ 

r'-u  . '..siidi;;  '1  r .'n:iJj3ia  'I  r 

.i.3 

pOnantut  ABC.DEF  oppoGta;  fediones, quarum 
Gijiltcf^caniQgaqi  ;pnt^ueaxcs  earum  E B,K  H: 
/&  alia  qu;uis  alTumatur  diametrorum  coniugatio  FN, 
LM.  ^ - ■ ■» 

Dies  FN  ad  LM  'eaiA  proportionem  habere  ,quB 
axis  EB  ad  HK- Poiitianiim  ACIlC  adaxes 
EBordinanni,  quxeum  afymproto  in  eodem  pando 
conueoiaiu'iGat'FN  adNR>vt  EB  ad  B Y>&  vt  KH 
ad  HX.fic  LM  ad  MT  : per  R & T ordinarim 

ponancur  RP,TQJgiturcric  EYB  redangulum  ad 
redangulum  FRN,  vt  KXH  redangulum  ad  re- 
dangulum L T M>  & permutando  vt  E Y B ad  K X H, 
''Cc  FRN  ad  LTN  redangulum  .-rcd  E YB , KXH 
^redangula'  proportionalia  funt  quadratis  E B,  HK,8r 
FN,  LM  qiudracis  proportionalia  funt  rcdangula 
F RN,E<TM  .'quadrata  ■gicntFNiLMproportionaba funt  quadratis  axium  E B. 

KH; 


jIc 


A ^ t ^ S 6 t A. 


KH:aiicoquc&>ii3i«Cj^r^N,^M^ap)«i|i^.^I^i^st^q{|CioiftIe$ctam.Q^od 

.ctacdcmonftrandutri.* 

; jljjai:  lir.j!oiqrj.„  O ,3  fl  h'  mi'^ 

-ncgiiui,?!  j iiCi:  lut.iMwyj:  <Jh  iin)ut  lu!..iu>(j , jriftHtyjjb  i)  zofisi'  ‘ 
O In  t axes  A B,  e D,  & altera  coniugacio  diametrorum^  t,.<S  ^ i'bbfii^ 
^ ea  dcindcquauis  ordinarim  ad  aiMbirAi£l  rd($l  IA  Mi- 

liter ordinarim  qu^uis  Q M,  ad  diametrum  E F: 

Dico  EMI'  rcift'angii1ftWi-''c*m «rationem  habere  ad  reftangulum 
A.KB,  quam  habetifluadratum  O M ad  IK  quadratam. 

tritTOiiip'*  lua  tns'jiitiiioj  .!  iiqiiui..) 

cntmoi  PfTU  iii  > *13  »03111030  H- 

toEii : ' n 'inoir33i 

-ae  r;  : ‘ iLim*  'ili„  IJJI  m’  1 1 

jCSt  enim  i(;a«igup  M q“»'I  fla  - ^ 
fif  Wft-  A uiulrtail 

tus  reflum , id  cltp^dciamjivjn»  J^uluai 
l>  ell  quadrati  A B ad  quadratum  Ct). 
rimilicer  ratio  rcAanguIi  EMFad qua- 
dratum OM  eadem  cfi  cum  ratione 
£F  lateris  tranluerli.  ad  latus  fuumre- 
^um  , hoc  cft  quadrati  EF  ad^GH  quadratum:*Icdratioquadrati  ABttdCD 
eadem  eft  cum»  ratione  quadrati  EF  ad  GH.  Igitur  etiam  ratio  reSanguli  A KBc 
ad  quadratum  KI  eadem  eft  cum  ratione  reflanguli  EMF  ad  MO  quadtatumi 
vnde  permutando  conftat  veritas  propolltionis. 

PROPOSITIO  LXXI. 

OJntoppofitatfeaioncs  DEF  & diametri  quicunque  EB,DG.  Dc- 
O inde  ad  alteram  quatuis  dui  applicentur  ordinarim,  A I,  K L ^ & fiat 
vt  EB  ad  BLt , ita  DG  ad  GM  , & vt  BL  ad  B1 , ita  GM  ad  GPs 
denique  ponantur  MN , PC  ordinarim  ad  diametrum  DG. 

Dico  K L ad  A I eandem  rationem 
habere  quam  MN  ad  t^C. 

-Y  ' i 

^ ' Dtmonjlratio. 

QVoniam  EI>DP  linex proportionaliter 
in  I,  I.,  B,  item  P ) M , 6 diuif;  funt,  re- 
Aangulum  E L B ad  EI  B > ell  vt  1)  M G ad 
D P G,  hoc  ell  quadratum  K L,  ad  AI  qua- 
dratum, vt  MN  ad  PC  quadratum,  vnde 
patet  veritas  ptopolitionis. 


Cccc  } 


P R O- 
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‘ LXXII.  , . : 

Sint  A B C , D E.F  oppoQ^  fs^ipnesiquaium  afympcoti  ad  angulo! 

re£kos  (e  decullanc , ponatur  autem  A D zqitidiftatn  axi£B,iungan* 
tuique  Ag,¥P  t-ilj-joll.'  VI'  ’ • ' I-j,  w' 

AtRioSumeffe.  i . i.si  : iO 

. >.  ■ -r  •!  -^1..; 

r-.;- -“f-ii-M  b:-.  v.vJ:.I  1'  :.o;;  ^ Dtmonfimto.  y n 

H g contingens  EGtCuicqnidiftatispooa- 

(j— — . A^iur  £>H  occurrent  EB  proJlla^in^.  Quoniam 
/ ' , afy<ti>t°t>^cdionDmoppoCcatomABC>DEF 


afympioti  tcdionum  oppoCcatum  A BC>  DEF^redot 
fcwdecoflanci  erit  EHB  reftangUlo  a:quale  ■ qua^g- 
tum  DBideftEGsfed  EHB  rcftac^lo  a:qualc^ 
k rcdangulum  A G D > ana jtato  igitur  £G  arqnale  ^ 
rc^tanguinm  AGD:rqoecdm  EG  ad  AD«  fitnbtma» 
Ut.patcc ‘angulam  A EP  re^tmn effe. 


Digilized  by  Coogie 


^j^mptotas  (S  concdtiOm  contemplatur  hyperbolam  ac  linearum  prt- 
cipueafymptotutquieUJiantium  exhibet proport tortem. 

'PROPOSITIO  LXXIII. 

HYpetbolam  ABC  inttt  afytnptotos  D { ,Flconfticucara  , IcCent 
dux  quxuis  pa^allclx  A H,BC,  eccuirehtcs  afytnpcociiirt  L,M, 
N,  O : illis  autem  xquidiftantes  ponahtur  A D,  B E,  C F,  H Q. 
Dico  AO  ad  B £ eam  habere  rationem  quam  H G ad  C F> 

Demonftratio.  ■ i' 

CVm  HG>Ll  ‘ ' 

«quales fune  anguli  OH  G,  M ' - ' 

OLD  , item  OGH  > LDA:  K " 

oftcDra:  fune  > autem  L A » , >o\u 

HO  line«  «quales  , fimilia  igi- 

tur  et  «qnaKa  fune  tciingala  > ■ , 1fl  . \ 

I,AD>HO  G,vti&latetaAD,  . c ■ • . ■ : : 

GO.  eadem  ratione  fimiliafunt.  . y..  ly  . f ' ; - 

inter  fe  6c  «qualia  triangula  , ' * i.pNy- 

MEB.CFNi  quiavero  «quidi-  zl \ 

ftant  LO.  MN.DA.EB  Emi-  , t , ° 

Ea  quoque  qrunr  rriangula  LADjJ^EB,irem  IlGO»CPN-  Vnde  fit  lareribUS 
conftantproportionalibusi  8e-AD  fft  ad  BEi  ideft  GO  ad  FNi  vr  HG  ad  CF. 
Quod  erat  dcmonltcandum. 

PROPOSITIO  .LXXIV. 

T TYperfaolx  F E G',aIymptoti  ponantur  AB,  AC.  6c  A C quidem  z* 


Diglii^ed  by  Coogie 


PROPOSITIO  LXX.V. 

• ‘ ' i. 

ui ^Int  AB.ACafymptotinyptff- 

^ :■  1 ^ ObolxOEF.pofitifitDG.EH, 

mptotorum  vni  parallelis,  du- 
I \ . catur  A E occurrens  D G linea:  ini. 

Dico  iGi  EH,  DGinconcintta 

P'  1: ' A >«{Te  analogia.  ^u-  tu<jv' 

^ — ¥■  ' ' ' 

' : - .'i  i r ‘ . Demonftratto. 

A * 

QVoniam  IG>£H  xquididanti  IGeft  ad  EH,  vr  AG  ad.AHcfcdvt  AC 
fdiAHv  fc*  EH  eft  ad  D G » igitur  n I G ad  EH>  fic  RH  eft  ad-Ufi. 
Quod  enf  denvonftraqdnm.  • ■ ' ‘ i 

Propositio  L XX VI.  ' 

Ilfdem  poflcis ducacuf  per  D,  atquidiftans  A C , occurrens  A E produ* 
dia:  in  L,' & ex  L ponatur  LFC  parallela  AB.  ' ,j  ; ~ 

Dico  A G,  AH,  AC,  in  continua  effe  analogia.'  . 

• . 1 • ...  . < ' I 

Demonfiratio.  ^ ; 

QVoniam  tam  LC,DG>tquam  DL.GC  xquidiftant,  CL  asquaUseft  DGi 
ifuntaucem  b IG>  EH,  DG  proportionales, igitBr.ic  IG,EH»LC  eandem 
quoque  continuant  rationem:  quate  & AG,  AH,AC  in  continua  funt  analogia. 
Quod  erat demonftranduro. 

PROPOSITIO  LXXVIl.  . ...  ^ 

p|  A • . 1'if.  Q*Iht  .denuo  AB,  AC  alym- 

I \ /<=  ptoribypcrbol* E F,&ED, 

I \/  « V - PC  xquidiftent  AB-,  poGtaque 

' ' V ■ ‘ ■ AE  occiitrat  CF  in  G. 

; Dico  GF,DE,CG  efle  pro- 
/ portionales.  ■ 

Sc Dmonftratto. 

■pSt  GC  ad  ED  , vt  AC  ad  AD  : fed  vt  AC  ad  AD  , fic  EDeft'  «dCF. 
^giturvt  GC  ad  ED,  Cc  ED  eft  ad  CF.  Qjjod erat demonftrandum. 

' PROPOSITIO  LXXVIII.  , 

Poliris  denuo  afyniptotis  AC,  AB  hypcrbol*  EGH.  Fiant  A D, 
A F,A  C proportionales, ducanturqj  D E,F  G,C  H xquidiftantcs  AB. 
Dico  E D,  GF,  HC  in  continua  e(Te  analogia  & contra. 


C47J&IIMU. 


Dtmn- 
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‘HtmenfifMto. 

VT  AD  ai  AF  , Cc.EG  •<)  DE. 

Scrt  AF  «d  AC  > Cc  HC  *d  GF; 
fed  AD,AF,  Ac  propottionalcs  Tubv, 
igitur Sc  HC.GF.ED  eandem  «juoque 
continuant  rationem,  finiiliter  oilendetuc 
fi  ED.GP.HC  aiymptoto  atquidillan- 
tes  proportionales  Gnt,eiTc  A D,  A F>A  C 
qnnque  in  continua  inalof^a.Qjod  erant 
, deibonftraodum. 


vtr  ■■ 


•uu. 


3>  r 

PROPOSITIO  LXXIX. 


' '■  f-.  f 

1 . -L 

INcer  afymptoios  AB  » AC  conftiraca  Hc  hyperbola  FGI; ponan- 
tur autem  proportionales  A D,  A E.,  A C,tam  ex  pundHs  D,E,C,  afyin» 
proto  AB  parailelz  ducantur  DF,  E G,CI,iunAa4  A G occuitacrDL 
C1  inK&  H. 

Dico  C H lioqani  zquari  F 0, 8c  CI,ie£tc  PK. 

^DmonfirMio. 

QVoniaro  proportionales  (iint  ADt  ^ ' 

AE,AC»re<2*  IC.GE.FD  in 
k continua  quoque  funt  analogia ; fed  de  . , 
iCiGEiHC  quoqiiefunt' proportio.  *• 
nales,  «quales  igitur  funt  HCiFD.fi- 
milirerqniatam  KD.GE.  PD  quam 
KD>G  E.H  C ■*  Tant  proportionales.pa-  * 
tet  IC>K  D lineas (cqualeteiib.I^od 
etatdemooftcandum.  ^ ' 


l'- 


r ••  u ’ . 

•M  V : 

tj 

W I/..5  • 

fWt 

*■  / 

i 

<7r.i 


' PROPOSITIO  LXXX. 

'^Int  AB, AC  alydj^totihypcrbol* DE;  poiitiqueBDG  paratlc- 
^ U AC, ducatur  OC  ^quidiftaos  A B,  & quateonque  AG,  occor- 
xtM  fe&ioai  iiiEt  & OC,  D G lineis  in  F & G. 

Dico  AF,AE,  AG  in  continua ede analogia.  • ■ ■r-':nr.i  ■ . 0 

T>tmonftratid/  ' ' 

POnantnt  £Ki  GH  arqnidiftaiJ.  * 
res  AB:  Quoniam  GH>  DC>  ' ' 
itero  D G.  H C arquidiftant  , Gi?  * 
aK^uaJiscft  DC  > ac  proinde  FC, 

EKtCH  • proportionales  fant.pa. 
tet  igitur  & A F,  A E,  A G eandem 
coounua^  racioncm.Qutyletatde. 
monflrandum.'  • ■ ' 

i.:  , ■ . :)’i  ■ ^.‘in  . ) 

'>3F1  . ' ■V,'i  - ■* 

,D  a - • I.  M»;  !1»V  :? 

i Ivi  ' I 

*“ Ia  «c.:-  5*  >'  4>no5 ^ 
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HY  P£;R  BOLA. 
PROPOSITIO  LXXXI. 


AE<^uidiAcnt  denuo  ?^ryinp totorum  alteri,  A C O,  EF,  G H Conti- 

nuae proportionalea,  quibus  in  I,  K,  L diameter  occurrat  M G. 
Dico  AB,’CD,EF,G  H,  LF,KD,IB  in  cbntinuacfTc analogia. 

Demonfiratio, 

GVmAB,CD.EF,GHpto- 
pnriionalcs  line  . etiam  MB> 
' MD,MF iMH * eandem  conti- 
nuant rationem.  vnde&  IB,KD> 
LF  > GG  in  eadem  funt  ratione, 
ejuam habent  GHiEF.CD.AB. 
_ _ ■ «]uia  vero  & LF.GH,  EF  funt 

bjl.tmmi.  i r ■ 'ji  l ptoportionales.patet  omnes  AB, 

<ilXER?yitLF.Kl5.1B  eaddem  contihuarc  rationem.  Quod  eratdemonlltan- 
' dum. 

PROPOSITIO  L XXX  II. 

SIntAB,  ACafymptoti  hyperbolae  D E , ponantur  autem  AB  sequi- 
diilantes  I K,  G H,  E F,D  C continua;  proportionales, quibus  A I dia- 
meter occurrat  in  LM,N.  • ■ 

•*  Dico  D C,  E F,  G H,  1 K,  L H,  M F,  N C in  coiltinua  cilc  analogia.  . . 

• • ' 3 I* 

u t . :r  l)emoniiratio. 


QVoniam  IK.GH,  EF,  DC 
proportionales  funt,  ‘ erunt  8C 
AC.AF.AH.  AKac  proinde  & 
NC,MF,LH.1K  in  continnaa- 
nalogta  eiufdem  rationis  i cum  I K> 
G H,  E F,  8cc.  funt  autem  L H,1  K» 
• I ■ G H aquoque  pt6portionalcs,esA- 
dilh  igitur  continuant  rationem 
-l!>C,EF,GH,Ilt,LH,MF.NC- 
Quod  eratdemonftrandutn.  a-di  i 411  'o' ► • I >: 

'i  . ^ 

PROPOSITIO  L X X,X  II  I. 

S Int  iterum  A B,ACafymptotihypcrbolx  D F H, ponantur  autem  & 
A B xquidiflantcs  D E,  F G,  C H e.nndcni  cubonentes  rationcmjqui- 
bus  AD,  ah  diametri  occurrantin  KI,li^l!‘,^. 

DkoEK,Gl,CH,FG,DE, 
LG,*'MG  eandem  continuare ra- 


I tionem. 


' Dtmonftrat  '^.  '' 


^■"Vm  DE.FG.HC  ponantur  conti- 
'^nux , rea*  K E,  IG , HC  eandem 
continuant  rationem  « cum  H C , F G, 
.DE.  fcd  hx  quoque  cum  DE,  LGdUC 
r eandem  continuant  rationem , propor- 
tionales 
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HYPfeRBOLA. 

tionales  funtiigftut  cohtinii*  E R,G  1,H  C.F  G.  D E,  L G,  M C.  Quod  er»l  demon- 
ftranduin. 

PRdPdSITlO  LXXXIV. 

INterafymptotof  AB,  AC  cBnftituta  (it  hypcrbola DEH,&  6^* 
F C,  O I parallelis  A B,  diK^a^  A D ponatur  inedia  E K inter  D 4 
H C & ducatur  AEG*. 

Dico  rationem  A F ad  AD^duplicataiB 
'rlTeeius  quam  habet  A G ad  A E.  ' ^ 

Demonfinaio.  \ 

E St  AF  ad  AD,  vt  A C ad  AI : & A G ad 
AE  , st  eft  AC  ad  AK.  fnnt autem  ex  con- 
ftruftione  proportionales  DI,  EK  • HC  l igilUri 
etiam funt.prtjpottionales  AC,AK,AI.  Igitur  ''>» 

ratio  AC  ad  AI,  hoceft  AFad  A D,  duplica- 
ta ell  rationis  AC  ad  AKjhoceftAOad  AE._S — 

Quod  fuit  demoofttandiun.  ^ , 

PRbp  OSITI  6‘LXXX  V.  * 

. , f . * f I 

Polita  denuo  hypcrbolavt  prius,  & DC, 

EK  pataOcl&alyhiptotQ,  ponatur  FI 
viiraub  EKad  Fl-.dii^Ucatantraclanif  FI  adGC. 

Dico  A FH  ih  F diiiilahi  efle  vt  ratio  AD  ad  AI 
(Mamcontinct AHad  A^.  * ' 


mattr^  AFH.1 
& ttlpueau  ciiif 


DmonfirAtid.  ^ I ' ^ 

RAtioADadA£,cademeftaaih  I 

ratione  AC  ad  AK:A;rMio  AH  i \ - 

ai  AF,  eadem  cum  ratione  ^tiaectt  \ X 

iBtor  ACitAIieftautemex  eoti-  \ 

ftruftioucratio  £K  ad  Fi,  duplica-  \ 

ea  radonU  FI  ad  GC  < .*g‘M»c  «tio  « 

AI  ad  A K i duplicata  eft  racioaU  . ^ 

AC  ad  At  yode  eauantio.AC  ad  ' 

AXt  ttipheata  fit  eio»  ouatn  hahet  n S:^'  ’■ 

ACad  AI.eriamtKio  ADadAE».^,  I 

triplicata  erit  eius  <)u*  eft  inter  A H '»  ati'.  I ' ' ^ 

& AF.  QuodluitdemonArandum. 

' ■ i ' 

PROPOSITIO  LjfXXVI. 

. 'T;<  r-.,  _ 1 / , ^ S ■ 

TV  A Anentibus  ijfdem,lint  ^ K,M  NtF4GC  intomina|fit  ^atoglir 
1V1&  pofitarfint  A£D,  AMLjAFH.  , j . , 

Dico  GC,  HC,LC,  DQ  lineas  eandem  continuare  rationem. 

Demonjlfatio. 

SVnt  enim  proportionales  •>  GC.IF.HCiitero  GC,'NM,tC.  Iginiir  ratio  ter-'  ****. 
liaeXC  ad  tertiam  HC  "•  duplicata  eft  cioS  quam  babec  fecUnda  MN  ad 

D d d d a fedtw. 


Diwlii.. 
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HYPBRBOLA. 

fcd  eciam  funt  i proportionales  G Cf 
EK  , CD  : igitur  ratio  DC  ad 
EC>  duplicata  cIl  rationis  EK  ad 
M Ni  hoc  cft  M N ad  F I-  fed  ra- 
tio E C ad  HC  duplicata  erat  ra- 
tionis MN  ad  FIi  Igitur  ratio  D C 
ad  L C > eadem  c(l  cum  ratione 
EC  ad  ITE.  quocirca  DC  , I-C> 
HCi  GC  linea:  funt  in  cononna 
proportione.  Qubd  fuit  demon- 
ftrandum.’ 


PROPOSITIO  LXXXVII. 


■ < /. 


bSl 


Ilfdem  politis:  ,,  . 

Dicorationcm  AD  ad  A£,  elTc triplicatam  cius, cuius  ratio  AL 
adAM  cft  duplicata. 

Demonflratio.  ^ 

K.iaw.  n.  Atio' AD  ad  AE  1 eft  triplicata  b rationis  AH  ad  AF.  fed  ratio  AE  e ad 
^i,M  eft  duplicatarationis  AH  ad  A F,  igitur  patet  veritas  ptopofitionis. 

PROPOSITIO  LXXXVIII. 

i I 

INtcrafymptotos  AB,  ACpofita  fithypctbbla  DE  F.  deindcponaa- 
^ur’^0,HKacquidiftantes  contingenti  E G,vtfint  in  continua  ana- 
logii F G,  I H,  E G.  - 

Dico  fimiliter  F C,  1 H,  E C,  K H,  D C eandem  continuare  radonem. 

‘Demonjlratio.  J 

pRodua*  HK,CD  fecent  4fym- 
^ ptoton  A B in  E & B.  Quoniam 
E G contingit  feSionem  , & reOx 
EG  acquidiftat  HK,  quadrato  OE» 
aK]uatur  H 1 L > dioc  cft  I H K re- 
Sangulum.vnde  funt  in  continua  pn>- 
-pnnione  KH,EGilH  t fedrt  E G 

ad  1 H,ita  ponitntelTe  IH  ad  F CiCt- 
go  KH,  EH,  IH,  FC  funtincontinuaanalogia.  & quiaCtniliterquadrato EC 
zquaturreaangulum  * FCD.tnanifcftumeftomncsquinque  catndcm  rariobota 
continuar  e quod  erat  demonftranduin.  1:A".  -lii-  i ;i- . ■ ■ - a-ul-tni 

PROPOSITIO  LXXXIX. 

•i.  o '1  : 

Ex  A centro  hyperboI*,dufta/i,t  quatuis  AB>C,  quam  interfecerit 
BD,CE,  afymptoto  AFjXquidiftantes. 

Dico  rcdangula  B D G,  C E H ‘interfc  cfTc  zqualia.*/.  ‘ ^ 
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HYPERBOLA. 


V 


sw 


Demonftratie. 

POnaturex  I rcAa  IK  ztjuididans 
AF-  quoniam  tam  BD,  IK,  GD* 
quam  CE,1K,1H»  funtcontinuj.ti 
GDB  rcftangulum zquacur  quadta- 
to  IK,  quam  CEH  reflangulum; 
patet  ergo  B D G , C E H reflangu- 
la  c(Te  inter  fc  a:qdalia. 


PROPOS ITld 


tllMia' 


HYperboIam  AC  interafymptptos  E F,  E B conftitutam,  contingat 
A 6,-pofiti{qi  B C,A'G  parallelis  £ P,ducatur  C D xquidiftans  AB. 
Dico redrangulo  EGB  xqaalecflereiRangulnm  EBO.  > 


QVoniamzquulillanttamAG.CBi 
quam  AB,CDi  fimillaiiint  trian-  y 
gdla  AGB  >'  CBD.  quare  vt  AG 
ad  ita  GB  ad  BD  ! fedvt  AG 
ad  'B  ; ita  quoque  b ed  B F.  ad 
CfE-  igitur  ve' GB  ad  BD,  itacIlEB 
ad  EG.  Vridcre^ahgjula  GB  EG , dc 
BDEB  xqualia-fiTiit.  Quod  fuit  dc- 

tSonfttanduin.'  «'’*■  i ^ • 

:'Ai.  p ROPO  SITIO 


it-!  . i J. 


XCl. 


T)Ofitahyperbolainterafymptotos  A C,  A D ponontut  infuperafym* 
X ptotis  xquidiftantes  B C,  B D occurrentes  hypcrBolx  in  F & E. 

;Dico redangulum  BDE  ad  BCF  redangulumieamdemranonem 
*liabkrc,quam quadratum  BD  ad  BC  quadratum. 

ai!iiC-=  C 

r\Vai  diametro  AB  quq  feflimi  dc- 
'^eilrrat  in  G.  ponantur  ex  G pundto^ 
iiuerfedionis  linea;  GH,  GI  zquidi-| 
ftantes  afymptotis  ; erit  igitur  quadrato 
HG  xquale  reftangulum  c BDE  , 

BCF  reiftanguluin  Xqiialcqnadrato  I G: 
igicurreAaoguIum  BDE  efl  ad  redan- 
gulumBCFvt  GH.quadratuipadqua- 
^acuin  IG,  'dcil  BD  quadratUntadquadtatiioiBC.Quod^racdemonilrandtim. 

V-'-:  ' ■ .1  I "i.  -V  . ^ „ . ..  i-  ^ 

.1  ^ ■ t tCorouarua^.  j \ ; 

iT^faemanlfeftumelt  tei^am  BG  in  P diuilam  ede,queaiadinodtmi  BD  feda 
•J»le(lin  E.quadratum  enim  BC  ad  B Dquadtatum,  in  duplicata  cErationeBC 
Enexad  lineam' B t) : redangulum  vero  BcE  ad  BDE  tcdangulum , tationeim- 
ex  ratione  B.C  ad  BD , & CF  ad  D^  igitur  ratio  CF  adDB. 
cilcuQicadonc  BC  ad  B£>. 

O ' • Dddd  } Aliitr 
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, quadrati , di0>idi«  cSe  Z> 
quale  > vci  Se  re&angulum 
HGC  contingentis  in  Litfimidiftquadrati.tgiturte&angulum  ADK  ailHCC» 
rc^langulumcft.vt  quadratum  B1  ad  BLquadtatum.QucHlfuitdcuionlVtandum. 

PROPOSITIO  XClir. 

Sint  AB,  AC  alVmptotihyperboiz  FHF  : affumptodcmdepnn^^ 
quodam  intra  illam  D,p9nantur  DB,  DC  afymptom  arquidiRan* 
tci,o.'currcntc(  fcdiioni  in  pundiis  E & F cx  quibus  ducantur  E G , F G 
patallclxijrdemafymptotis,ad>a  denique  O A quz  occurrat  (edlioni  in 
H,  per  H lint  L M,  IRparalleUaTymptotu. 

Dico  I M parallelogrammum  ad  L iC  pataBc' 
logrammum,  eam  raiionein  oominorc  qme  cft 
inter  lineas  D B,  B £, 

* Dtmonftnuio.  * 

- \ / A/T  DBLeftadDC  hoctft  AC  adABiitaellBE 

\ / _ I ,,  ad  CP.Vfttrr  vt  DB  ad  DC  I ita  cft  OE  ad  DB, 

, \ / hoc  cftBG  ad  GE  igitur  AC  ad  AB  , eft  vt  PG  ad 

— --H  GEi  &AC  ad  GF  . vt  AB  ad  GE  Igitur  AGD 

1 / 1 funtindireiftatn,&  IM>IK  parallclogramma  ad  com- 

. j/  I . y munem  diametrum  I K >LM  conftitutaiunt  : vnde  C- 
/%4'K  , milia  firtit mter  fe,  afteoque  in  doplirataTarione  Dl^ 

' ’ JE  quiavtr6  D B,B'I>BEeproportipnalcsfunr,trDl 

-t  ■ -- — i^ad  IE.fctDB  cft  ad  B i :igiturpanilleIogrammaHi 

LK  duplitaramhahcnt  inter  fc  rationem reftj  DB  ■€ 
Bliid  eit  funt  vt  D B ad  B E. Quod  erat  demonftratiijft. 

• PRO- 
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HYPERBOLA. 


PROPOSITIO  XCIV. 

GOnftitutafithyperbo.la  ABC  inceralymptocos  D G,  OFquibuk 
z(]uidiftaD  cps  pohan  tur  q uacuorlincx  in  ter  le  pro  portionales,  A G, 
H,l,CE,BF,ducanturqueAH,BC- 

Dico  figuram  quadrilaceram  A G lFI,qua(lrilacerx  BFE  Cf,zquale(Ii 
cxifterc. 

Demonjiratio. 

pOnantur  per  H d£  B lineae  H N, 

AbL.  zquididantes  a/ymptutis 
quX  AG,C£  lineis  occurrant' in 
M ac  k.  vt  AGadHI.fic  CEeft 
ad  BF  ex  fuppoGco ; iedyt  A G ad 
HI.  Cc  ID  ‘eftad  DGi&vt  CE 
ad  R F>  fic  D F ad  D E proportio. 

naIesfuntigiturDI,  DG.  DF.DE  _ 

Igitur  vtDH  reaangulumadreaangulum  DM,  ficDB  teaangulom  ad  reflan- 
gulumDK,  at  permutando  „vt  DH  ad  DB  reilangulura  , ficDMadDKre-c  j. 
aangMlum.  «qualia autem funtreflangula  i>  D H.  DB  , igitur  3c  rcAangitla  DM.  i«. 
DK*qualiafuntiadeoquc  ac  rclidua  I M.FK.  quia  vero  eftvc  GA  ad  Glil,  fic 
ECadEK,  erit  quoque  vt  GMa.l  MA.  fic  EK  ad  CK-  fcdvtGMatl  MA,  fic 
GH  redtangulumadrcdaiigulum  AH>  cuius  dimidium  eft  triangulum  AMHi  & 
vc  £Kaa  CKificliB  rcA^ngulum  ad  rc£^angulum  C B^ctiius dimidium cil trian- 
gulum CKBugitdrvt  HGrcAangiilumadcriangulum  AMH,fidEB  rcij^ah- 


a74.UiM. 


. . w 1 , ^,ad^66uc  reliqua  quadriiate 

ra>runc inter Iczqualia.  Quod  cratdcmonflraodamo 

PROPOSITIO  XCV. 

FOnatur  A BC  byperboJa  inter  afyiijptotos  D E » D F.  & ratio  A 6^ 
B H eadem  eum  ratione  GF  ad  1 K parallelarum  afympcoci),iun£lae 
autem  A B , I C diuifz  fint  bifariam  pet  diametros  D L ,■  D M.  Sc  dnftz 
Ilnt  AN,C 0,qazzquidiftentarymptotis.  , 

Dico  P&  Q efle  communes interfei£Honei^eaaruirt NA,  BH,  DL» 
&OC,lK,DM.  ,, 

, Dcmonjlratia.  ^ ,j 

OCeutrant  fibi  A,  HB  linei  Ih 
P.  igitur  vcEAadHB.ideftHP 
adHB.  licHDeeftadDE.idcllNP 
aiK  A;  Se  dluidendo,  vt  HPad  PB, 
ficNfadPA)  fitBiliaigituHiintpa- 
rallclogrammaHDN.APB.  te  inn- 
fta  DP."* diametrum  AB  bifiriamfij- 
cat  in  quare  A N,  H B . D X,  linea- 
rum communis  inicrrcAio  oll  P i Eo- 
dem modo  ollendeiur  QjiiNiimunem 
clTeintcrrcdioncm  linearum  IK.DM. 

OC-  que  fu«ri|Dt  domonfttanda.' 


Diyi’i? 


by  Google 
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P R O P aiIT  I O'  XCVI. 


* . . ■ ' • * i' 

ASyraptotisHyperbol»  ABC, atquidiftantes,  & intet fe propprtiq^ 
nalesponanturlincx  AE, GB, CF, HI:iun6ti(^  AB,CH;  poriaft* 
|uta(yBiptotij  parallclx  AM,  GLtrcftaruin  veto  MA,GB  communis 
'interlcOTo  fitN,  & Kcoramuniiintetfciliolinearum  CL,HI. 

Dico  A N B,  H K C,  triangula  effe  intet  fe  xqualia. 

, T)anonJlratio.  , 

• /~\Stendiinin  ‘ in  'prlorij’^  'pro- 
^^poficionit  Hemonft^tione 
erte  G N ad  N B , vt  M N 
ad  na,  adeo^ae  eflevtQN  a^ 

• liM,  fic  NB  ad  NA.&obeafr 
dem  tationetn  vt  I k ad  Kk  t lic 
HK  «d  dk: duiiVerieft  etpofi- 
tionevt  EA  noceftGNadlft, 
lic  CP  hoceftIK  ad  KH,'4e  vk 
MN  ad  NA.fic  LK  ad  KC,Ib- 
tureaxquoeftvt  NB  adNA'i&: 
HK  ad KC;  igiturdim  aneali  'ad 
N tc  K,xquale<  QnCtxquana  qao. 
qiielunt  trfangala  ANB>RKC. 
Quod  erat  demooftranduin.  ? 

propositio;  xcvii.  . ; 

HYperbolam  A B Cinrerafyitiptotos  DF, 
FL  conflitucam fubcendat  AC:  dudtifqj 
lineis  A K,  C £ qiue  afyoaprocit  xquidifienk, 
& inuicon  dcciiflctH  in  I,  agatur  per  1 diamt- 
tcr  F B:  ' ! , <mn>£ 

Dico  FBprodii^tun  redkam  AC  bifatiam 
diuidfiic.  trr.!,:r^  ^ ’ -JG 

Demonjirath.  ' zR 

V-T  I>A  ad  BC,idcft  EI  aif  Edr.fie  EF  eftad 
’ FD,idc(l  KI  .qd.KA:dcdiuidcndovcEIadlF. 

- ItcKIad  IA: depenuuuhdo vc  Elad  IKi  DcjdfaM 
I A:  fimilia  igitur  SC  ad  eandem  diametrum  ppCykjimt 
paraUelc^amma:BPk.AIC  &>  FI  diamactir^i^ 
caediarnfetrum  fuit  demonftcaaduiii..y 

P R o P i T I 

Tlfdem pofitis ; dncatur HB xq^idi(lanl AD.  A ' ■ ' ' ^ 

X Dico  A D,H  B,  E OincontiAincirc  analogia.  . ' ' 

' ' .y  ...ti:.  :.«>  /UT»:»  ohnffi 

! ;i I »'  n.-r.. - 

Aniftfta  efl,  cdm  uim  b proportionales  Cnt  E 1 HBi  F.<T,  * E t rc9t  aiqoe- 
■‘•^•^tot  AD»  ipioquc  ADi  UB,BC  incontinualuntanalogia.  Quod  erac 
dcmoafttandara. 

-O  >i  ^ PRO. 
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HYPERBOLA, 

PROPOSITIO  XCIX. 

Sint  A B,  A C afy mptoti  hyperbolse  D E F,  & d\i€tx  D B , F G 
ptoto  A C acquidillcnc : iungancur^  AD,AF,  & DF. 

Dico  triangulum  ADF  arquale  eflc  figuf* 
quadrilatcrx  D B G F. 

Demonflratio.  ' 

'TRiangulum  BD  A • arqoale eft F G AcrianguIo(quia 
A Jimi()iare£tangulorun>  D A,  AF  SEqualiuui)r  igitur 
ablato  communi  triangulo  AGI>rclidua  lime  cqualia: 

Icilicei  F A I triangulum . quadtilatdro  B D G 1-  addi- 
ta itaque  communi  figurl  D IF,crit  D A F triangulum, 
xquale  quadrilatero  DBGF.  Quod  fuit  demoaftran- 
dum. 

PROPOSITIO  C. 


1*» 

afym' 


.(II  fi''  ';;  v OA  - 
.0  ■:  G • 


Sint  dux  hyperbolx  xqua- 
ies  & nrtitlcx,quaroni 
ptoti  fint  A B,  B C;E  D,  E F:po- 
nantur autem  AKvbJyQfc(SF>( 

Rp  proportionales  inter  fe,  & 
irymptoib'  tuidam  ' ^rallelx. 
iundlif^ue  KL  , Q^S  ac  diutiis 
bifariam  per  diametros  B H, 

EG  , occurrentes  fei^ionibas 
ini  & O.  ducantur  I K,  I L,  8e 
I O Q,  OS. 

Dico  triangulum  KIL  x- 
quari  Q O S triangulo. 

Dtmonftratio. 

pOnamur  IN, OP  xquidiftantes 
AK,  QR.  quoniam  AK,  LM, 

SF,QJl.  inxqualibusacfimilibus 
hyperbolis,proportionalc$lunt:tra- 

pezi  5 A K L M,l>  xquale  eft  Q_R  F S 
' trapezio.  6(  quia  continux  funt  pro- 
portionales tam  SF,  ‘ OP,  QR, 
quam  AK,  NI,ML,  adeoque  fint 

prqportionales  AK,NI  iplis  Q_R,  _ a 

OP:  igitur  quadrilatera  AKIN  , QOPR  i xqualia  funt  inter  fe.  St  fimiliter 
trapezia  IN  ML  ,OP  F S.  ablatis  igitur  trapezijs  AKIN , StlNML  xqualibus 
ipGs  QpPR,  OPFS  , remanet  triangulum  K I L xqnale  reliduo triangulo 
^OS-  Quod  fuit  demonftrandum. 


Eeee 


PRO- 


SInc  alymptoto  AC  xquidiftantes  B0,  GE,HF  inter  iciil  cdnti- 
nuarauone,& clueantur OEj E F.  /•'  ; ;/ 

Dico  trapezia  BDEG,&  GEFH  interit  enezcjualii.  rr- . 

U I l 

TAEmondtarioeademcft  cuai  49Jmioi:  in  qua  de  qaacupr  afloicurproporrionali-t 
X-/ bus,  quod  in  hac  de  Ribui. 


c . .1  1 
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HYPERBOLAE, 

PARS  QVARTA 

Defigmentit  hy^erholicit,  contuxit  0"  cvncatM, 
PROPOSITIO  CII. 

J^Atxhypefbol.ietertninat.T,  triangulum  maicimum  infciibste. 

. I CanfiraSlio  ti  dtmonftratio. 

HYperbolaABCiCUiuscen-  • 

reum  Dt  terminetur  re£ta 
AC  h qui  diuisa  bifariam 
in  £,  ponatur  (jiameter  D£  i oc- 
currens fcAinni  |B  Bi&iungamur 
AB..CB,  dico, triangulum  ABCi 
(dlcinaximum  ilJorumiqu;  hypetr 
bola.'  ABC  ioferibi  poilunt.  pona- 
tur, per  B contingens  FB.  • lequi» 
dillabit  illa  rcAle  A C : ducatur 

dcin  quiuis  H,G  i parallela  B E» 

occurrens  feflioni  in  G.  patet  G pundum  elTe  iofralineam  FB  > adeo^ne  GH 
minorem  BE.vndetriangulum  AGC  minus eft  triangulo  ABC  itriangulutn igi- 
tur ABC  maximum  efl.datieigiturbypetbola;  terminati,  8(c.  Quod  erat  bteien- 
dum. 

’ ‘ ' PROPOSITIO  CIII.  j ' ] 

Ilfdem  pontis: 

Dico  Ab  C triangulum  maius  elTe  dimidio  legmcnti  ABC. 
Dempnjlratio. 


kxiMm. 


f 


x-iJ  ii:.- 

J^i^nint  ex  A 8t  C iuiifdiftantei  i E . occurrentes  F B contingenti  in  F & , , 

qoonlam]gitartam'ABC  tWangolum,quaml>  FEparallelogtammum.du- 
plutn elj  trianguli  A BE, xqualia ftuit parallelogtammum F E.Jf  tri^gulum  ABC: 
vnde  FC  paralletogramindm  duplum  eft  trianguli  ABC  : TedFC  patallelo- 
• gtammum  maius clllcgmento  A BC,(^umFK contingens  tota cadw  extra fedio*  ' 
lidcir,'}  triaoMlMKitur  AfaCidimidium  parallelogrdinnii  FC>mara8quoqueell 
lUibidip  fegmiaM'AB  C.  Quod  efat  dcirionfttandum. 

■!  -"a  'A  ^ — . -- 

inU  jf,;i  ■CatolUrmm. 

inrctibeddt  trjan^um  euiuis  fegmento  hypetboEco  i qued 
^?admaximuiq Itiangulpin  inlcnptt^, datam  habeat  rationem  minoris  iaatqoa- 
«Mtisjcqnrtituen4blcmcctfeasi,ma/iim^  OH,  qua:  ad  B E , datam  rationem 
obtineat:  Si eqimail  C deducair'tu^fe‘fifa:.AG^CC,triang^  AGC  ad  ABC. 

sd  B'J^:c^bafeS Kntpdramunef,,^.  , 

,^^fl  I I . , , ,v 

t!!i;on.:-.i  u.  J T . S l-l  . ..  ...  

PRO- 


k e e e 'a 
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P R 
1 


HYPERBOLA. 

O P,  O S "l  T I O C I V. 


■ letjb*- 


HY perbolam  ABC,  cuius  centrum  D , fubtendat  re^la  AC,  diuilk 
bifariam  a diametro  D£;iandifque  A B,CB,  ac  diuifis  bifariam 
in  F&  G i demittantur  DF,D  G,  occurrentes  ftAioniin  H 8t  I,  iuogaa- 
tur^uc  A H,  H B;  B I,  C I. 

Dico  triangula  A^HB,  B I C,cqualia  ede.  '' 

Dtmonjhratio. 

. pOnanir  ex  ft  ordinatim  HL>a<l  Jiametrutnhype»* 

* bolx  De.  occurrens feftioni  in  M»  Sf  DG  lii^itt 
I : quoniam  A B , B C in  F ac  O , diaifx.  funt  bifartim, 
F G iquidiftabit  A C . adeo^ue  it  ipii  H 1 cum  HM, 
ac  AC  ordinarim  pofitx  lint  ad  diametrum  DEs  quia 
vero  AC  in  E diuifaeft bifariam, irit-ec  FG  ihp.I- 
deoqueac  HM  in  L bifariam  quoqae  diuila.  Sf d |c 
HI  inL.biiTeAacll.quia  FGinN  bilTed*  atquidiftat; 
funr  igitur  aequales  IineiE  HM,  HI,  ar  punAa  M Ic  1 
eadem : quare  D F,  D G diamei  ri  in  H & M , ptopot- 
• tionalitcr  funt  diuifx.  ruriui  ciim  D F N • D GN  rtian* 
gula, item  FBN.GBN  xqualia  fint  , reliqua  etim 
D F B.  D G B triangula  inter  ic  xquafia  iunt.  V ndc  ciiia 
DF.DG  in  H ac  M,  proponionalUerliiit  diuif* 
qualia  quoque  funt  triangula  DHB,DIB,  adeu^ueae 
reliqua  FHBjBMGipacerigiturac  illorum  dupla  AHB,  B M O triangula  , inter 
fe  aequati:  Quod  erat  darnoaBrandum,  c.  .i  . i 

■,  i . 'Ul  ,)  /.  — -l  'i  uv  ■' 

PROPOSITIO,  CV.  ■ 

SEcenthy perbolam  AB  CJ , dux  parallclx  A D,  BC,  iungantur^ne 
AB,CD: 

Dico  triangula  maxima  illis  inferipsa,  ede  inter  (c  xquajiii.  ^ 

- j ‘ . i . . ' ' ' . ^ 

Dtmonfiratio. 

EX  centro  E ducantur  diametri  EF, 
EG,  diuidcntesrcAu  AB.CD  bifit- 
M.-iuul  lianiin  F & G,  occurrentes  liyperbolk 
.iVil.-!l;  *"  H ac  I,  ac lungantur  AHiHB.CI, 
nchi  > 5 D>  eruntbxc  t liangula  • maxima  l'cgmc> 
./l  ln:.  “ AH,B,.CID  iiifcripta.  duSi  dein 
I r diam^o-£K,qux  bifuiam pattiacurrc- 
' ncrlbi'  AamA&  ^Datuc.FGe.<tii  iUa  paral- 
lela linex  A D,  cilffi  A B,  D C in  F ac  G, 
ntu ..diuilx  iint  bifariam,  conftitutxque  Cnc 
inter  parallelas  A 0>  BC.  cx  H igitiu^it* 

l\l, 

1;;  tit  *iip  ,H ,)  Itu 


oftcmliiut'  i'Vt  to  priore  propofitionc  ^ 


dilOtli 

cerredtdnt  iVadeo^oe  FG,  HI  .... 

proportionalitcreflediuiiaS'lu/:fliS  fglri 
xquidiftent,  ac  in  L,  M,N  bifariam  lint  diuifx,  xqualia  funt  triangula  FBN, 
NCG,iicm  NEB,NEC:  vnde  ac  reliqua  FEB,  ECG  triangula  quoque  funt 
\j  , s > xqualia: 
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H r P fi  R B O L A. 

lequaliaiquia  rerd  EP,E0  in  H Sc  IproportionaliteriiincdiuiEei  erunt&FHB> 
C I G I adcn^Uc  ii  iltorom  dupla  A H B,  C 1 D criangula  inccr  le  aequalia.  Quod 
«ac  demonllrandum. 

-n  lirur'. 

P ROPOS  ITIO  GVI. 

_0  ' • -•  ‘ f • c ’i  'J.  f :i 

Sinit  A Bj  A.Garymptbi!i hyperbolae  DEG>  poluaqueaddumctrum 
AE  ordirtarim  f>v  Vducahtur  DE,E  G. 

V/ Oico{£gipe‘ntac(M>uq^a.  DI£,  GL,E  jequari. 

,T  !•:  ■■  3.-.  . •'}  1 i M r - _ ■ — 

. ■ IU-,.-..:  . A.t  v .DtmAtflratiii.  ' > ■' 


miifriaiv 


DtuiGs  ED>  G£  bifariam  in  N & Ot  ponantur  diametri  AIN>  A&Oiiun- 

gancurque  DIU.GIiE:  erupt  igieprOLB,  CEE  triangula  «maxima,  aon-^®'-**" 
ter  le  Izqualia,  maioraque  dimidijs  « fegmencarum  quibusinr«ibuntuc. limili- bia|.i»- 
tsc  Q refiduu  virimque  Tegmentis  criangiila;inlcribamur  ma;^a , o(leudicur  ertan-  •«■ 
^Itin^kinralegrAiintotum  xqdahttiangutii  diikfbiis  r^Aemecum 

£,G;  qasopWaiiodiin&tttiWmiAoiivtttequtl^mtbtdeoatuiuahporsic',  vtlba 
lata  ex  DI  E Tegmento  maiora  line  dimidqt' fegmentofudi  d quibuiaiiri^liMutiiC 
Mqyaliaablatiardl^m(qtpCdV£>‘l''°‘^‘'">  lingula  maiora  quoque  Tunt  dimidijs  il- 
1orumaquibusauf«untur,,rc£nKntum  DIE  J xqualeeft Tegmento GLBr.Qs°^«,iJ^^. 
erat  demooltrandutn,  i»,. 

.uUl.s\\vvov.fS  R o P O S I T 1 O C V 1 I.  [ | 

Ilidefn pbrfittr: j^onaAtiirfCBB , £F,  GH  afynMcetoruto  vni  aequidU 

^ ' I ,i 

•V  nT*kV*r*  ^tv«*r>> i / 
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i timonftratio. 

pOnamur  LI>MK  mcdiz  propor* 

; ^ tigntkdnter  HD.EG.FC;  du* 

canturquc  BD,  LN,E O.  MP»FQ_ 
acquidil^l^  aiymptota  A C : cdqi 
jyj  igicutbH>i.I>EG.MK.FCeandeat 
coacimieht  racioaenii  proporcioDale* 
6int  AHi  AI,  AGi*AKf  AC  quia 
verd Hl.lG,  GK>  &c.  diffcrenriaE» 
£uic  in  bracione  fuorum  integroronix 
tcHI  ad  IG.fic  AI  ad  AG>ideft 
£ G ad  L I.  quare  < parallelogramma 
LH.  EI  zqualia Tunc .-fimiliccr quia eft  GI  ad  GK.vtMKad  EG>zquaJiaquo- 
que  Ainc parallclogramma  EI,MGi  iiaiiliccr  FK  paralielogrammam  zquale  eft 
parallelograinnio  M G>  zqualia  igitur funt  quatuor  parallclogramma  LH>  E I>M  G» 
FK:ie>turduo  LH,EI  ablata  d Tegmento  EGHD.  zqualia  Tunc  duobusMGt 
FK  ablatit d Tegmento  FCEG:RurTumfi  inter  DH,LE,EG,  item  EG.MK. 
FC  ,mediz  ponantur  proportionales,  oftendetntCmilitcr,  vt  prius,  parallelogram- 
ma  io  Tegmento  EGHD,  zquari  parallclogrammis  Tegmenti  FCEG:quodcum 
femper  neti  poflit,  fie  rt  ablata  ex  D H E G,  maiora  Cnt  dimidio  Tegmenti  D H E G» 
&zqualiaablati$  ex  Tegmento  £GFC,quqmaioraquoque  funtdimidioeiuTdcm 
;i“njfiiii  Tegmenti , conftat  FCE  G<l Tegmentum zquariTcgmcnto  EGDH.Quodfiucde- 
monftrandum. 

' < J 

■ . S -t 


c 14. 


PKdP  O SIT  I O 


C IX. 

’ I 


AB»  AC  arymptbttbypcrbojz  DEF  \ diuisiq^iie'  AC,  vt  KG, 
i3  A H,  A I,  AK,A  C continue  (int  proportionalei,  ponanuiic  G 
L-I,MK,'F^ipG  AA  atquidiftantcs^ 


te. 

,m 


;.i ; . J . *f'  d ■ tj.. 

« Dko  HD.1E  , KL  .GM 

legmencacirezquik{ia. ' ^ 

, i t ) 7)mer^r4tu. 

QVopiam  AGtAll.AI'',^' 
propordoAales  Tunc,  D G,^p- 
Llflcc,  camdem  quoque  ititer  w 
concinatnc<radoilem;  rade'DH, 
E 1 TTcgmenta  Tuot  zqualia  Simili- 
ter ciim  EH,  LI,MK,  F C in  eademifint  proportione,  c zqualia  quoque  Tunc  Te- 
gmenta EI,LK>MC.  Cooftat  igitur  veritas  propoCdoais. 

-•  ; I')  .fjf.a  , 3A  b.  Od  tr-.inoV^ 

. . . V ..-  h ■ Q p'Qr'Sl  i T i O ^C  X.-'.''.b.-’V. 

i.'..  . (j-.  , ,,  ti  i;r-  'n.  I..:,-:  i i* '•.iii:  ,i  ,r  'niro". 

Sint  A B,  A C afyi»ptati  hyperbole  D E F. , fc  fegtnr ntg  qnt  cqHI^ 
D E HB,  E G I H,  G F K I : ponantur^  A D*  ^ E,  A G,  A Fs 
Dico  figurat  mifulindas  b AEiD£HB,itcin  EAG,£GlH,&c.ac 
j4MiqqcpA£,.£AG,GAF%)icasintcrrceqaari.  ■ j, . . 

• > ?r.  L 1 . I ) d ,I  i < I i' 

‘i'--  -•  '.'ilf,  1 : i/nirt-m  o.!' i 


‘2>em»n- 
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thmonfirntio.  •' 

*^R«ajiijuium  ABD  ixqualeetl 
* triangulo  AH&l  abUco igitur 
communi  triangulo J^HQ.manet  J 


A QJJ  triangulum  , rquale  qua- 

dtilatcro  B UQ.M  : addito  Igitur  t/  \iT  - '! 

communi  DQ,E  , erit  HBDE  J /\g. 

fcgmcntum  zqualcligurx  mixcili-  * 
nex  DA  E.  Cmiliter  ollcnduntnr 
figniaciEAG.».  .GAP  itquari  fe-  ily  y' 

g^nqtmi  EHGiI,,IR,GFiquodc-  _ >l/x  ■ — 

taiJiTitnum-yodc.oqrqlcgmcpfail-  , 

la.zqualiaponantur  j pa;ec & figq-i,^  C 

ra»  .DAEi  EAG«GAF  .qudqup  y ((.j 
iUcUcicatquari;  (i^tBCtaRCticinoolirai^a.  . t 

. ■'  l.  ■■  *»  , T»Tr.,  : 

ML. ' ,i  ;A,PROPiO„&ITT[  O CXI. 

'ii.'  ■’  '‘>n  J.it  ■ -Jl  <J 

^^Int  ABj  AQ  tUymptocihypcrDoIatiFE:  pofirifq;  BF,  DE,  FG,EC, 
|3  afyrnptOtis  «quidiftcnt:  > /.U 

Dico  FED  B ftj^mcntum  arcuati  fermento  F E C G. 

^emdhfirntio.  r ‘ f \ 


DAto  icgtnfcnto  concauo  _ / ^ rji..  ;:.  :i<,  ji(.i 

ABCD^  parallelis  lineis  vni 

afymptotoruin  ihtercepto  aliati  aequale  exhibere  j quod  ad  datum  pon- 
ftum  pertineat. 

' toafiru^diisrdemMfirittio. 

^ ' V'  * ' 

Stnt  flp,  FG  afyniptotl  hyperbolz  I ' -57 

K&Hi  gedatum  flt  fegmentnm  ,\i  'i ' 

concilium. ABCD  ,.&puriciuin  H.  ^ ,7'~'  ■ 

qpbrteac  IbgmeAtum  ediitlauunt  exhi-  \ ~ 7 — ■ — 

befciqiidd xquale^t  ABClSifcgtne-  . ' * 

edpeuidi  vhnm  latui-ad  H pettineici.  O'  — dH  fl  {!■>  nui  ,fur  ‘ ■. 
Politi  HK  P^rolitlS  aiyiuptoto  BF»  ^ nc;!l ; ;I  <nx'jqrin 

fidfTt'  CF  ad  BF,  fic  FK  ad  FG,  '.•!  J.O.IIA  • ,;ln4r>p^’.i.;:niivl  i-  j 
ponaiurljue  GI  aequidiftanS ‘MK'!  ‘ l -c  ;lli  i .")/•.  r"?iino<  • i 

DicofaflumcRequodpetiiur.eftenim  — — 

IG  ad  HK,  vtc  FK  ad  FG,  id  efl  ® r 

CFadFB.ideftABadDC:  quare  A D t B fegmentum , xqoale  eft  regmen- 
to  IHKG.  FaAum  igitur  eft  quod  petebatur. 
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*•  V' 

' 

y 

•>  ifwi  ,o(f  * 

.y 

^i'X*jr^nn  • 

J.O.IIA  • 

.L  ’.)  f'  ^ 

.'i;  *c  ;ili  1 

/•.  1 ; 

»4  CN,fvt.«(l  ai  ad  ct- fcirt 
B " k o K — *ft  AM  ad  q Nt  itaxjuoqiw  eft  BP 

gad  DO>  hoc  eft  BH<>  ad  DK.Igictir  vt  AI  ad  Cl, , itacft  BH  ad  £)II.  lime 
' Igitur  trapezia  • ACLIiDBHK  inter fcatqualiatrfdeadcmdecauraedaincoiio 
caua  Icgmenta  k hyperbolica  AILC,DKHBZ9UaliafantirelidvaigiturlegmeD> 
ta  coDuexa  A C>  D B xqualiaftint.  Qnod  derooafttaadum  fuit. 
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PROPOSITIO  CXV. 


5*» 


SECcnt  AB,CO  paralleljttijrperbolam  AC6 , &iungatar  AD, 
cui  fiaca^<{lfidiftans  C P.  ponatur<jue  A F: 

.picp  ACF,C!gnicptutp, fcgmento  CFD  «qSaldclTe.  ^ 

,Ki  nX^cm^ratio.  T 


TVngantur  ACiCF,  FD;  quoniam  AD  ipii  CF  zquidiflac:  regfflentam  FD 
Aregmento  AC  • zqualeeft.  quia  vero  triangula  A F D.  A C D,  eamdcm  haben-  • >i|'Mm 
tia  altitudinem  ac  baliiDi  cqualialiinci  ablato  commoni  A E D.i  xqualia  remanent 
tnangula  AEC>PED:  igitur  torum  A CE  mixtilincum  , toti  EFD  mixtilineo 
equator,  addito  igitur  communi  CGFE>  exiiirgent  zqualia  fegmenta  ACGF» 

& C GFD.  Xi^uod  fuit  dcmonfttandum, 

PROPOSITIO  CXVI. 

Sint  in  hyperbola  , regmenca  «qualia  ABC,  BCD.  iungantut^uc 
AD,BC. 

Dico  AD, BC  lineas cquidiftare.  ' - ■ . ■ f.  • . 


Dtmonftratio. , 


,V.  1 


St  enim  AD  non  zquidiilat  BC  , ponatur  DB  parallela  BC  i St  iunganmr 
CE  fegmentum  igitur  EBC,  •’  acqnatut  BCD  legmento:  TcdexTuppolitio- 
ne  BCD  fegmento  xquatur  Tegmentum  CBA;  igitur  & CBA  fegmento  , «-'**• 
quale  exillit  fegmentum  C BE,  pars  toti,  quod  fieri  nequit;  funt  igitur  zquidiftai». 
les  BCiAD.  Q^odfueratdcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CXVII. 


D 


Aco  hyperbole  fegmento  connexo, ex  dato  in  perimetro  pundo  re- 
dam ducere, que  Icgmcatum  auferat, dato  xquale. 

F f f f Ca*- 
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ttij.Mw. 


SAML 

clM. 


dftrtt, 

kmu. 

« tj-bum, 
f44.bt$ku. 


(infiruBto  Jemnjhatio. 


p\Atiim  fitregmenfiim  ABC  > ficpnn- 

^&ata  D i oporteat  ex  D redam  do- 


aequalia  Tegmenta  conuexa  ,aquoui$  dato  puodo,  iii  hyperbolx  perimetro.  Sit 
enimdarumpundum  A > St  Tegmentum  AB>  cui  xqualia Tegmenta  exhiberi  de- 
beant. ponatur  CAD  contingens  hyperbolam  in  A«  Sc  BE  zquidiftans  AD> 
erit  EA  Tegmentum  xquale  >>  iegmento  AB  s tum  redx  AE  > ponatur  xquidi- 
ftans  BF>  iunganturque  EF,  erit  denuo  EF  Tegmentum  Tegmento  c AB>hoc 
cft  AE  aequale,  eodem  modo  ponendo  BG  parallelam  AF,  erit  Tegmentum 
FGiXqnale  AB  vel  AEi  vel  EF.  Cede  reliquis  in  infinitum. 

•PROPOSITIO  CXVIII. 

COniugatarum  fedionum  ABC,  D EFi  diametri  conhigatx  (int 
GB,GE,  ad  quas  czaiTumpco  in  GH  afymptocojpunflo  H,ot- 
dioatim  ponantur  H A , HF , auferentes  Tegmenta  A B C,  D £ F. 

Dico  illa  cllc  inter  Texqualia. 

Htmonfiratio. 

IVndx  CBiDE  bifiitiam lecenturin  K St  E,  per  diametros  GK>GL,  iun- 
ganturque BMC.DNE.  Qitoniam  igitur  A C,DF  ordinarim  ad  coniugatas 
diametros  pofitx.  afymptoto  in  eodem  occurruntpundo  H,xqualia  Tunt  t trian- 
gula B Y C,  £ Z D : quia  verd  B C,  D E bifariam  Tecantur  in  L Sc  K > dudx  G K. 
G L t diametri  Tunt  coniugatz , ScMN.EKiundt  aequidifiaiit  aTymptoto  Gl: 
propottionaliter  igitur  in  M Se  N diuiTx  Tunt  diametri  GK>  GL  : vnde  iundis 
GC>  GD,cum  triangula  GBC,  ^GED  inter  le  aiqualiafint,  triangula  quoque 

BMC, 
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bkbibitB  ci}''atiaCiat.$imititct<i  MB<NE  ^i^iaU  fec^ur  ui  V ■ S • ^ 
KlCi  DN  in  X & T,  oll^n^eturvc prius, iundu  V G,^G>  itemXGiTC>Iia* 
mctroseircconiugacas>acproHKleiriai^aU;31iM,MrOCi  cqualiaefle  triangulii 
N R E>  N QP I que  operatio  cfuin  fine  terdiino  continuari  pdilit,  Vt  ablata  triangu- 
la niaxima^eiid^rcgintflti  DNBiCqua^fiocablatisicBlldiiolegMOlltiBAi^ 
«'conilae  rcgmchta  t)NE,b^B>  adeoque  YBC>  DE  filicatum  dupla  A 
DEP  fegmenta  iater'le*qiiatl. Qoddmtdemonftrandiim.  • , 

r-  - J'  > jt 

ci.iV.  (.:  :o-..-:rPR'OPOSlTlO  'CXlJii..  ' 

Sint  AB  QDEF  coniugatai:utnlcdUonutn,c]iainetHc()niugatxLB^ 
L £ t lint  auiMi  ad  iit«'o1rdinatini  pniicx  A C,  D F occurrentes  aiym- 
ptoto  H L in  vno  eodem^ue  pun&o  M s poDantunque  B £«  D C. 

^'  . djed  (edenta  contfiua/iU  C H K D H Ginter  fe  aequalia eilc. 

Xu  ^ ' a-,  -~  cx. 

:a«  ' i/ : -TjtJ  jci  ; ..iltt  '■ 

CYmanlospcrfracedentemseqttaliaftgwntacon- 

^uoaa  B IC-.  D K E ^ fcd  Ac  zuualla  fune  traoezia  — i * \ 


u«aa  B IO,  b Ki E 1 fed  Ac  aqualia  fune  trapezia  — ' 

•?  BGHOiQED  Jdiigimt&reriduafegipeiiucou-  . 'V 

qpua  BICU,Gi  EKDHG  inter  Ibfunt aequalia.  , e " 

tjc  ; , nthitid  jii  - I>  ’i-i  .A  • . . N.  \ 

-o  i pR  O POSITIO  CX  X.  '‘‘  \\ 

taioesi  . 1 • . , \N,  , 

ll^nt  hyDcrbWie  ppiugatx  G LKI, 
alympheii  B AC,A  M.  fit^  AB 
«qualis  ACy  & DE'parallcla  AB|  alteri*  ve- 
li^ aiyrnptato  A M,  xquidillent  B D,EO  Occurrentes  ledtioni  iii  G,&  L 
'■'‘Dicovedorem  DGHF,  ftftori  ElKL  xqualecn exiAere. 


ffff  4 


‘2>mmiA* 


w» 


Demofifiratio. 

T 

i^VniertJn>rt>6nftf;''DJi)ME  atqnaltt -Cnt , item 
■'^FM,  i MI  xqucntur  ( eo  quod  Fl:paralJcU  (ic 
afymptoco  fi  A>^  etiam  DF.IE  xqualcs  eruiinduftii- 
^tiediamdtids  AD>A£>nunc  iHxt>diaioecri  coniuga- 
cx^&  iuniSa  H^C  < paraltela  B A.  formentur  itaque 
' marallelogramdia  OQ.  S V,  perJineasOMICV.HQ, 
, K S afympcotis  pjrrallelas.iiinilitcrduAis  AO,  A Q.& 
AV,AS  formentur  parallelogramnia  ON.  P QjRS, 
Ljj  TV.  'Quotriam  AD.  AE  diametrifuntconiugatx.jc 
— -in  H 4tP5,  <lptopnrtionaIiterdiuirf  1 vt  AD  ad  AE, 
dicHD  ad  KE.&  *0  parallclogrammumadparal- 
lelogrammum  S V , vt  MB  paratlclograminum  ad 
parallelogrammum  M'C : xqualia  iunt  autem  paraHe- 
logramma  MB.MC  (ob  AB.  AC  lineas  xquales  ) x- 
qualia  funt  igitur  & parallelogramma  O-Q.  S V.  Stmi- 
'litcrxqualiaoflcnduntur  parallclogratnma  PQj  NO, 
'parallclogrammis  ^ S . T V : qux  operatio  cdm  in  in. 
mnitum  continuari  poflit.  vt  ablata  e fcdtorc  EHGD 
qu;  maiora  fune  dimidioredoris  GH  F D xqualia  iint. 


Ffic.zit 


e redore  I KL^^a(  maiora  quoque  Tunc  jlimi(liQrcdori$  lKL£»conftac 


tiHerlcMttales.  demohftrandsm,  *'• 

-i.  O l /.  I « ..  .,}  r .[J  / i.  ;-i  ■ • 2 , ^ 

:ilu;.^  r pn(i^P0,5  I.5.J0  CXXI.  ' ^ 

-u;.,  .uni  £.a,.ld*.)V  - -f.i-n.  ..  .ori.  i-  ;jf  ; 

T'‘  ‘ 

AJ  tur  Xutem  B LT ^ I fc  propoftiofules  L G,  ,K  E,  qux  anwcs  alytnptq-j 
‘ to  AC  zquidiftcnt: 

Dico  B D 1 £ coociuOm  fcgtibritiim  isqdaA  Tcgniento  concauo 


c i/i  . 

^ UT  )rn„ 

*-3{*  itii 

> ' 4 h] 

.>a 

' 

[lliLpTa 

Ji! 


fV>i  .1» 

.ij  iniji 

A (»  ini;-,  •JD  .fTi 


't)^k>nflralio< 


' jpOnanfut  FM.GO  afymptotpAB 

“ OP  ipfi  Ac  Xquidiftantes : & FM  quidem 
occurrar  OPt.LG  produd)is  In  R.  cum 
2 igitur  tam  FM'.'i4lC,  quim  FK.  MN  xquidi. 
'ftent.  ^qualia  funt  latera  F K.  MN ; M F,  N Kt  ac 
lpht(nde.tdin  ‘MF>  iH  G • diUlTa  !lh  bifar1MT,''al 


qtiallk1tth>: 

A A,  id eil  QR  in  C diuifa  iit  bifariam . cora  pa- 
tallelognmma 

S demdccausicum  xquales  quoque  linch^eaoreC 
0£  M Q.  F,  A G £.  xqualia  funqr.cftdfla  fegitkei^' 
ta  OPNld  , FKJt.G  > eft  autem  OlPNT^iR 
CfbeDtum  > xqudle'i  iegmento  B D l!£ . '(«tti  Bd 
ltadl£,vcGla  adiFK  ex  poGiiode,  id 
^ «d  MN  ■' ) fegmoncum  igiiut  B D I jS,  <xqua^  cA 
^r^neqto  FjeL  G,  Quod  fuu  dqquindcaq^ym. 


r.v  V .t 


P R O- 
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H VE-fR  B-OILA; 


IM 


di».^ 


IKdem  jfofitis,  iungantur  DE,  FG. 

■'-<D«carcgiiTcncikconucxii'D  B^.FQ'^api}ufeih[^£>eqinn,'£  i 

;;>  ,'JA  . i ! /-  I '.  ■Dikorini-M}^''''  ■ i”'‘i  i 

r\V(Mtur  r((Sbi  ]ll<^,>cricfgiti)t4cgi«icntuni4  OCAl  lt^u<tol<ign«AtaflFt|3/3  fed  tnU» 

^^OEM  icgmento  xquale  ell  b fegmentum  D I)IM 

Icgmcjl»  cqnciiu^p/1^  (iiluqsqUjiJii  19  ptjfV.i, gffjempi»  Igit^J^QE, 
icqiialc  V(l  fegmeaco'RG.  QuoH  cucdeinoiUlranaum.  \ ^ 

^ :•.  ri.i^i  1.;  ; ' U.  .ia -•  j.!]U.’:3/.1!'!i: 

PROPOSITI  q CXXlII. 

Sint  ABC,  DE  F fcgmcriu  qu2uii'xqualia , coniugatarum  reftio> 
num  A B C,  l>  £ F ( 8t  diuidancur  reCtz  AC,DF,  bifariam  , per 
diametros  IG.IHt 

Dico  I B ad  B G eamdem  habere  rationCm,  quatrt  I E ad  £ H. 
Demonfiratio. 

DVdis  D K FL  quz  afyinptoto  IO  zquidiftenti 

■ungatur  KLs Tegmentuni  igitur  KN L zquale  < ell  l^' 
legmemo  D EF, id eft per  hyporheflin  fegmento  ABC.  . iV 
vnde  L K diuisaiii  M bifariam  per  diametrum  IM.erunr 
GE  MI  diametri proportionaliter  i fedtione diuifi^.  fed  - 
& I H quoque  in  E <>  diuiTa,  vt  IM  in  N,  proportiona- 
liter igitur  diuii^/pntdiametri  I G>,  IH,  Ojjpd  luit  de*.  I 
roonn^raudum.  . , ,m.ti 

it  (1  ■ ijt  I ■ .... 

-i.,  P KO  P OS  IT  I.Ol^;C  X Xl  Vi  >.n  \ 

:n  J . ’ . .-i  l . ...  O'.'  I.'  i 

Sint  AC,  A E Coniugatariim  redfionom  quz*. 

cumquediametri,  proportibnaliterdinifej  6c 
AC  quidem  in  D & B,vt  A,E’fcdIa  crfifiF'&  G> 
pofl^Atur  autem  in  vtraque  fedlionc, , ' ' 
pfcdiuilionum  pundfa, ordinarim  lincf  : 

.£>K,IH,OP,MN:  .“1 

‘“’Dico  fcgmcnfum  LCK,  aquari  ’ 

asiioi  _S.._  ',v  • ’ ? .■'iiai.- 

gmento  O EP,ac,H  C I zquari  fegmea- ^ , 

toNEM.  Ki;:.  li.:)'  • ■.Limi;.. 

‘Dtmortjlratii. 

pofiris  MT.OV.RP.N  SpawIIclisalJw»-^ 

* [StMoAQj  iungantur  RV,  ST,  quap  ^i- 
fiWaiw  fccentufin  Y & X,  per  diametWw' 

A0  ^ute  in  y if  X dini(a  erit,vt  AE  in  F_^ 
ii  G (quia  ATX,A  VY  triangula zqualia  h 
fapt  triaiigutis  AGM,AF,0)  id  eft  cx  by-,j  t "i 
j5otIitfi,vt  AC  in  D & B. quare 4r fegmen- 
lutneRZV,  zqiialeeftlcgmento  LCK,  4i 
TZ  S , fegmento  I C H atquale.  Sed  & fe* 
gmento  RZ  V,  xqiiale  eft  OEP  f legmen- 
tum,&:  TZS  zqoalceftfegmentumMEN. 

Segmeta  igitur  L C K.H  CI  aequalia  funtfcg- 
incniis  OEP.NEM.Quodfuit  demoftrandu. 

’*•'  Ffff  3 PRO* 
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^ HVP.ERJatA. 


. » •*  i i (J  r ■ . !«;w  “ < ■ ^ ; : 

INtcr  al|D3|iit<»6tiA/Bj  AiCvC^ftiieqtai]t'liypcrboia^  ex  qua  adliniaA^i' 
cur quxuis  ^uz parces  termipatz.re^tiSTOE,  PQ,  & HI , KC,  qusK 
tadqidiraWltb«fism[Mot.o  iA9.  fit  auccai  fitpetfides.D  £ Q P-  comiMti> 

■'“■  *^5jtimrpAfliftrflrViO  E (J^Jcqties  continere  fii^  H I C<K;^uo« 
tics ratio linez  OBad  PC^muIcipIicacrdidnein  HI  ad  KC.  ’ ' 


/VSxjiiamcommenrurabilespbtiuntUT quantitates  DECJ^,  HICK  > eam  Ia» 

1 1 awini.  ftracioriem  concinent,»  quam  numerus  ad  numerum  : Ct  igitur  DEQ_P  ad 

Siis  im-  quanutat"*  HICK  vtquatuoradvnum,  Fianequeir  HI  ad  KC  , Cc  ED  ad 
tu.  ' FG.  Igitur  fcgmcni.uin  HICK  fcgtiiento  b DBGF  ellzquale.  Eadaiictumra- 
tioQ<-  FGi  ari  LM  , & LM  ad  NO  eadem,  cum  ratione  DE  ad  FC,  ccuac 
fegmenca  FGML, LMON |K«T^ZqDalia,e( iiagula equalia {egmentoDEG^ 
hoceft  HICK  Tegmento, Porr^cdmrupcrficics  D £ Q^P  pooator  quadrupla iu,- 
perficies  HICK,  eritquanticas  NQtQJP  quarta  pars  quanciuiis  DEQ^P.  pro- 
indeque  NOQP  Tegmento  HI'C'eft  zqiialei  Igitur  eft  NO  ad  PQ^,  vt  linea 
HI  ad  KC'  clt autem  ratio  DE  ad  PQj  ctnnpofira  ez  multiplicatione  ratirinis 
DE  ad  FG'  hoc  eft  HI  ad  KC,  deexratioae  FOadLM,  hoceft  HIadKC» 
& ratione  LM  ad  NO,  hoc  eft  H 1 ad  KC,&  tandem  czration*  NOad  P Q;, 
Imiur  racfo  DE  ad  PQ,>  compofita'  eft  ex  ratione  DE  ad  FG,  quadrtiplkata, 
Icd  etiam'  quadrupla  ponitur  quanciras  DEQP  Tegmenti  HICK.  igitur  toties 
multiplicat  rationem  HI  ad  CK>  ratibDE  » P continet  fupetficics 

DEQ.,  ruperfieiem  HIC,  Quod  fuit  demonftrandum. 


'i'  PROPOSITIO  CXXVI.  ’ 

SIpt  AB,  CD.EF  paralf^  ^fymptotq  HG  hyperbolz  A CE,' (i 
ruperficies  ABOC  incoiiuiie|ifurabiIt;  CDEF  < quantitas  autem 
CDF£,quotiespoteft,fublataV(upctficic  ' ABDC  tcrtniiMturinii^ 
neaKL:  1.  ».;.;t 

Dico  rationem  KLad  CD,  toties  multiplicare  ratioriemCD  ad  E F, 
? quoties  fiipeificies  KI.DC  contihet  planum  CDFE.' 


" / 
t 

i 

O '1 


'Dtmm- 
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HYPERBOLA. 


W 


Dtmonjlratio. 


QVoniani  fuperficies  C P P E ali- 
qtfocics  fubUta  a quantitate 
ABDC  terminatut  in  KI-  igitur 
KLDC  eft  figura:  CDPE  com- 
mcnlurabilis  I quare  per  pra»:cdcnic 
propofitionem  ratio  KLaii  CD.to- 
ties  multiplicat  ratioaem  C D ad  E Fi 
quoties  rupcrdcics  KLDC>  conti- 
net quantitatem  COFE.  Quod  demonftrate  oportuit.  i 

PROPOSITIO  CXXVII. 

Ilfdem  pofiti*,  diuifa  fit  fuperficies  D E , per  parallelam  afymptoto, bi- 
fariam in  IM,  & pars  DI  bifariam  per  redam  N O , «e  idem  coBci- 
nucturdonec  DN  fit  minort^uantitas  fuperficie  A BLK  ; & auferatur 
QPLK  planum  aequale  DN  a quantitate  ABLK. 

Dico  iterum  quantitatem  QPDC  toties  continere  quantitatem 
C D F E,  quoties  ratio  Q P ad  C D multiplicat  rationem  C D ad  E F. 

Demonfiratto.  . a)  1<e 

QVoniam  D N fuperficies  per 
fubdiuifione  quantitatis  CF, 
in  atquales  partes,  orta  eft;  fupetfi- 
cies  DN  . commenfurabibs  eft 
quantitatiCF : Igitur  8t  P Kquan- 
titas,  a:qualis  DN,  * commenfii- 
rat quantitatem  CF.  SedFC  ex 

hypr>theli  coromenfurat  planum  -jt  x.,  « x.  xx 

JC  L C D.  adeo^ue  8c  totum  P Q C D : commenfurabiles  igitur  funt  fupetfides  CF, 
«c  QD:  Quaretoties  multiplicat  ratio  lineae  QP  adlineam  CD,  rationem  CD 
ad  EF,  '0  i^iics  planum  Q_P  D C . continet  planum  C F.  Quod  erat  demonfttan- 
dum. 

propositio  cxxviil 

Sint  AB,  BC  afymptoti  hy-  a 
pctbolz  D F H , 6t  ponatur 
quzeunque  fuperficies  D E G F 
parallelis  afymptoto  ABcom- 
prehenfa  , incommenfurabilis  • 
quantitati  FGCH: 

Dico  toties  polTe  fiibdiuidi 
in  paites  zqualcs  fupcrficicm  S' 

“ FG CH,vt vna aliquoties coramenfurans partem fuperficiciDEGF, re- 
linquat in  ea  rcfiduuih,  qualibet  data  quantitate  minus. 

Dcmonflmtio. 

CIt  quantitas  data  quantutnuis  exigua  Ki  oportet  demonftrate,  planam  FGCH 
toties  in  zquales  partes  poiTe  diuidi , vt  illarum  vna  commenfurans  partem  aliqud 

fuper. 


-E. 
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L A. 

fuperficiei  DEGF.relinqaatin  e» 
rcfiduuoi  >rotnus  «jala  qukntitacc  K. 
(iibdiiiidatur  in  gcquaics  partes  pla- 
num FGCH  per  primam  dad- 
mi,  toties , vt  I-  GL 1 rclidua  [M.rs. 
minor  Gt  quantitate  ;Ki,etit  illq  pla- 
no FGHC  (vt  patet  ex  (ubdiuiGo- 
ne  pet  partes  cequaJe^  taSa)  com- 
meiifutabiliSi  pltoum  iAi'***'  F G L I 
quotica  poteft  , •«ufetatur  ex  planO 
D EF  G . Dico  teWuUm  quantitatis 
DEFG.  plano  K minus  efle;  fi  non,  igitur  refiduum  vel  iqualcj  vel  maius  eftoU- 
no  K fi  arqualc  ; ergo  FGLI  quantitas, commcnfurabiliseft  quantitati DEFG: 
• B«  n.rti-  &qnia  FGLl,commei)(utac quantitatem  FGHC,  (vt  exciufdemfabdiumonein 
•M.  confirudHonc  fadla  confiat)  planum  igitiit  D E F G commenfiitabile  • eft  plano 
FGHC  tquodefteontra  fa^othcfim.Iam  veto  refiduum  exDE  GF  relifluro,inar 
ius  fit  dato  Ks  ergoqujntftas  FGLICqu(;  minor  efi  quantitate  K)itctumexrefidul> 
plani  DEFG  auferri  poterit : ctgofitfa  non  eft  fublatio,  quoties  fieri  potuit  jquod 
riirfiim  contra  fiippofitum  efi.  Refiduum  igitur  in  plano  bEFG  rCliflum,  minus  eft 
quantitate  K:  quod  erat  demonfirandum,  - .".r- 

■ . ■ I 

i PROPOSITIO  C X X I X. 

Int  AB,BC  afymptoti  bypcrbolte  DFH,&DE,FG,HC  paral- 
lela arymptoiot  plano  autem  £)  E G F incommenfurabile  fit  planum 
FGCH. 

Dico  rationem  DEadFG,  toties  multiplicare  rationem  FG,adHC, 
q uoties  quantitas  D E C F,  continet  quantitatem  FGCH. 

^emonjiratio. 

SI  enim  ita  non  fitiigitur  ratio  D B 
ad  FG.fatpius multiplicat  ratio- 
nem F G ad  H C • quam  DEFG 
planum , continet  planum  FGHC; 
vcl  contra:  fi  primum , ponatur  ra- 
tio IK  ad  FG,  toties  multiplicans 
rationem  F G ad  H C>  quoties  pla- 
_ -num  DEFG  continet  planum 

bP>r<a.  F GH  C ; minor  ergo  eft  ratio  I K ad  FGiii  quam  DE  ad  F G i adeo^ue  & I K mi- 
not  DE.Vlterius  diuidaturpet  xquales  partes  planum  F G H C,vt  pars  eiusFLGM 
cixiM  FGHC  commenitirabilis,  «minor  fit  parte 'DEKI  : tumFM  ablati  ex 

tM.  DEIK  quoties  poteft,  relinquat  partem  DNOE:  quae  minot  eft  parte  DEKI, 
adeoqueNO  linea  cadit  inter  DE,  IKt  f^enim  DENO  non  minor  fit  D EK I, 
fedillizqualis.velillamaioripotcritex  DENO  iterum  auferri  FGLE  planam 
quod  minuseft  DEIK  explano  DEFG.  quodeft  contra  fiippofitum.  minor  igi- 
tur eft  quantitas  DENO,  quantitate  D E 1 K , & N O linea  eft  intet  D E , 1 K. 
itntU.  igitur  ratio  NO  ad  FG  maior  eft  ratione  ■*  IK  ad  FG.  ac  proinde  ratio  NO  ad 
wMi.  pG,  magis  multiplicat  rationem  FG  ad  HC  , quam  earodem  multiplicet  fatio 
1 K ad  F G : quia  verd  F M 'quantitas  communis  eft  menfura  planorum  FGHC, 
cnai«i»i.NOF  G.commcnfurabilia  funt  plana 'FGHC, adeoque  toties  multiplicat  ratio 
N O .id  FG • trionem  FG  ad  HC  . quoties  planum  N OFG  continet  planum 
FGHC;iedlrpknum  DEFG  toties  continet  planum  FGHC,  quoties  ratio 
IK  •id  FG, multiplicat  ratuinem  FG  ad  HCifiepius  igitutplanumNOFGcon- 
tinet  planum  FGHC.quam  DEFGidem  FGHC  contineat:  quod  fieri  non  po- 

left. 
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HYPtkBOLA.  59? 

(efticdn  DSFC<}matita$ mafor  oft^nra IIc<)uantitateNOPOilg(nir ratio Dk 
ad  FG,  non  magis  multiplicat  taiionci*  PGad  HCi  qudm  planum  D EFO  con- 
tinet pUnnm  FGHC-Eadem  plane  ratione  oftenditut)  planum  DEFGnonUe- 
pius  continere  planum  FGHC.quam  ratio  DE  ad  FG>  multiplicat  rationem 
FG  ad  HC.  Planum  igitur  DEFG  toties  continet  planum  F G H C> quoties  ra* 
tio  DE  ad  FG>  multiplicat  rationem  FG  ad  HC.  Qi^od  erat  dcmonilrandum. 

PROPOSITIO  CXXX-. 


Inc  AB,BC  afymptoti  hyperbolae,  & ponantutpatallcli  afympto- 
to  DH,E1,  FK,GL,CM,  auferentet  fegmenta  zqualiaHE,  IF* 


KG,LC.  ' i 

Dico  linea*  H O,  IE,KF,  LG^MC  elTe  in  continua  analogia. 


‘Dtmonfiratio. 


j .1 


lUiilW  iii  I*  . i' A, Ii 

\»  i ■);<  ■ * ■ . >k  bf.  4 - 'v  I.  T 

*.  ■■  , ' /•  tr  i,  i i ‘ 

T #1, 


' y .y/,  . ; 1 ■ ' soiho  . > i l:t;ttOM>l  i 'uG 

l^iAtio  enim  DH  ad  lE,  toties  mnki^EcattatloheljilE ad MC>'quotiesiii*  . 
■■^perficies  HR*  continetor  In  fuperfiefe  I C.  fedfuperfides  HEeftqnarta  pars.*“*~^*  ■ 
srdrbi canra,planlHCiigfturrario HDadMC quadruplicata eftratiOmsHD ad lE.  * . 
SimrliterratioIE  ad  MC’>p(tendiiateire'triplicata  rat^bnri  KF  ad  MC;  Igittir 
rado  HD  'atf  lE,  eft  eandem  cum  rattorieilE  ad  KF.  Codem  pado demonftra- 
crir , rationem' 1 E ad  K p/eEc  tandem Cnm ratione  KF  ad  LG,drX.GadMC. 

Igitur conrinuantcandemratiOnemlineafHD.  IB,  KF,'l.C>MC>Qitddfairdc« 
monfttandum.  | y i , o ; 

PROPOSITIO  CXXXI.  ^ 

. J ii  L- . < Ii  i 1 f 1 : r.  - ' c'.:z>  ■ ’ ■ ; 

' ‘i  II  ■ “ M : r;.'  ij  , . ■ t'  ;l  i i.  * . 'i  v. 

LInea-ABC  icadiuiralitin  B, C, D, E, F, vc ratio  ABad  AC,  du- 
plicata fit  rationis  cius , quam  habet  A C ad  A D ; & A C ad  A D, 
duplicata  taWonis  AD  ad' A Et  & haec  poftrema  duplicata  A£  ad  AF, 
iu  deinceps  in  infinitum.  . , 

^Pportcaffauiusprogrcf&onis  terminum  affignare.  ' 

..I..-.. . 
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A G tertia  propbrtionalis , ad  duas  pHntas  A B > Ab.  Oico  G punduib  ede 
A quod  poftulacur.  Erigatur  ex  A normalis  AH.delcribatnt^ue  hyperbolalKL. 
cuius alymptoti  Cnt  A H,A  G:  & A H quidem  zquidiftantes  ponantur  ex  punctis 
*>♦■***"•  B.C,D.E>F,G.  vt  AB  ad  AC»  • ficKC  eftad  IB  i & LD  ad  KC,  vt  AC 
ad  AD:  Tedratio  AB  ad  AC.  duplicata eft rationis  AC  ad  AD;  igitur  & ra- 
*tio  KC  ad  IB,  duplicata cB rationis  LD  ad  KG  Similiter  ratio  ME  ad  LD» 
duplicata  eft  rationis  NF  ad  ME.&c.  Sed  planum  &K  toties  concinet  planum 
CL.kqunties  ratio  IB  ad  KC.  multiplicat  rationem  KC  ad  1.D  Duplum  igi* 
tur  eft  planum  BK.  plani  CL:  ftmiliter  CL  planum  duplum  eft  DM  > Se  boo 
duplum  plani  EN.&c.  Progreflio  igitur  hic  eft  planorum  in  proportione  dupla«  ■ 
i"-  Quia  verdAB.  AC.AClunc  proportionales,  erunt  ‘ St  O G.KC»  IB  con- 
dii »*.  ad  O^G.d^icatalIctacjonis  Bl.ad  C KipIanum.IG^ 

i duplum  cTtii plani  BK..|,qpod  erat  primUm in feric planorum  proportionis  duplt^i 
< ir'b)f‘'^qoiC(X{iibcicsmagnit|ivutiun|ipraporri<>iHS  dupix  < dupla  eft  ptimz  magnitudir 
^(<*.^qis. Ergdpljqjqm  IG  jfquajt,urtotileodplanorumB,K,Gi.iDM.Sec.hoceftter- 
minus  ptogrq^onis  plMpmm  c|l  lioca  O G.  QuareSr  .ierieilincqrqip  AB»AC», 
i^.Sep.i^fr^pOrrionp  tm^poficacoqtinuatxquf  progK(fionciBpl;uiqrum  rema 
pC^qooKailUf , tjrpiin^eft^  £xlii)MHnusigicut,&c.^^dderaccacicqdumi ' ..i 


PROPOS ITIO 

.i-i 


CXXXII. 


POnacur  iterum'* ratio  ^ C ad  B D , duplicata  b D ad  B £ ,-  & ratio 
BD  ad  B E duplicata  rationis  BE  ad  B F,  &c. 
'i:Opdrtcaitccm)inaRilniiuspie|trlfionit  exhibere. 


.'■l 


fj  /•.  bc  .->  :5'ii 


r 


l I.  '1f'  ■'il  f.  I 

fi  imoH^raMy  .uls 

, -T  v.'bi.*i 

laeBj£  tertia  prqportlqnaljs  ad 
BD  , Bfc.  bicb  k,  (ertriinum 
elTe  quxfitum.  Ercifti  ex  B normali 
ad  B C , deferibacur  hyperbola 
G H I, cuius  afympcoii  line  AB, BG 
Sc  AB  quidem  aiquidiftanies  po- 
nantur CG,  D H.EI.FK,  L M-  vt 
BC  adBD,  ffic  HD  eft  ad  GC, 
tc  lE  ad  HD.vt  BD  ad  BE.fcd 
ratio  B C ad  B D , duplicata  eft  ra- 
|i»Mdct>on>s  BD'ad  BE’,  ratio  igitur  HDgad  GC  duplicata  quoque  eft  rationis  lE 

ad 


c . tiZirJ  L , G(-  .^If 


' HYPERBOLA.  w 

ad  HD.  Similiter  ratio  lEad  HD 
duplicata  eft  rationis  K Fad  I E.Bcc. 

fed  planum  HC  toties  continet  pia-  ] «i>s.(a 

num  HE>  “quotiesratio  HD,  ad 
GC  multiplicat  rationem  lE  ad 
H Di  duplum  igitur  elt  HCplanum, 
plani  HE.  Similitcroftendeturpla- 
num  H E duplum  efle  plani  1 F,  &c. 

Quare  progreifio  hic  cil  planorum 
ia  proportione  dtfpla.  Quia  vero 
BL,  BD.BC.adeoqi  b & Gt»HD,Ml-,  proportionales  runt,planumcM  C duplum  b?»*»- 
eft  planT  HC  l planum  igitur  atquale  cli  toti  (criei  planorum  H C,1  D,KE> 

&c- hoc  cftlinea  LM  terminus  eft  progrelfionis  planorum.  Ciim  igitur  progreflio 
linearum  Bd>  BX),B  E,  Sic.  luitta  proportiones  anti  poficascontinua  aiprogref- 
lioneni  pli^noruqipetpctud  comitetur,  cius  quoque  terminus  erit  pundum  L.  Fa- Su. 

■ ilum igitur  cil quod  petebatur.  ''  ‘ , 

5 PRO  POSITIO  CXXXUI. 

Sicratio  A a4i  Ei,  duplicata/rationis  B ad  C : ratio  quoque  B ad  C, 
duplicata  rationis  C,  ad  O,  vci&  ratio  C ad  D,  duplicata  rationis 
D Ad  E,  &c.  quamuis  hic  progrcilio  continuetur  in  infinitum, non  ve- 
hiptur^tamen  ad  magnitudinem  data  minorem  , vei  in  libro  progrefiio*- 
jMinipropoi--, ,,  ■ contingere  dcmonfirauim‘V  ciuidem  rauouis  conii-  . 
nnatione.  i , • ^ 

'Gjiottcafeigo exhibere  lineam,  quaefic  minima  omniunnlindariuni 
uf' in  tali  jitogtellione  dari  ‘ j ■ j ...  "nhin  ? 


Iti  1!  . . 1 ,yU 

C<mfiTuSlie'&‘demonfir<uh. 

• «i  • . J . : 

COnftiiuantur  HI  , HK  a- 
fymptoti  Iiypctbolq  L NF  R 
deinde  ducatur  LM  alympto-^ 
to  zquidillaas  ic  zqualis  ipli  A. 


i\rr. 


■i 
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K 
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B 
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fiatquevt  A ftd.B,-.  ita  HOad.HM.  Sevt  B ad  C.  ita  HQ^ad  HO,  Src.  eci- 
*anturdcinde,0’>I,QP.8ec.' parallclz  afymptoto  HI, 'erit'  LM  ad  N O.,  *t,,4.t». 
MO  ad  HM  , fibc  cftexcoriftr.  vt  A ad  BVSt  NO  ad  PQ;  wtHQ^ad  WQihocuu- 
eft  vr  B ad  C,  Si  fie  deinceps. Fiat  denique  vt  HM  a4  HO,  ita  HO.iadHKi 
erigatur  KR  parallela  afymptoto  HI.  Dico  KR  minimam  elTc  lincam,quz  fc- 
rieni  dupiicaiztaaoiiis  LM,ad  NO, 8:  N O ad  PQ,  & fic  in  infinitum  termina- 
bit.Cum  enim  ratio  LM  adNO.vt  patet  ex  dilcurlii  duarum  przcedeniium,  du- 
pliqata  errationis  N O ad, RQjplapumfL  O duplum  erit  plani  NQ,:,  fimiliter  « 

,pla»um  NQ.iluplpU'  'd  P%i,pS>  ^ hc  de  citeris.  Igmir  (iipcrhcierum  LO,  gji*,. 
*OP(  P Si  Sic.  feries  procedirii»  ratione  dupla,  quia  vero  HM,  H 0>HK,.Sadeof)ue  Iu. 

Si  RK.  N 0,L^  funtproppriipaales,  planum  b LK  duplum  eft  plani  L O.  igi-  ^J*’'**" 
tuqplairum  LK. ' Kqualccft  tfqi.pfqnoruni  L 0,N  Q.  P S,  Sic.  ferici  in  proportio- 
ne  dupla  continuari::  ergo  RK  erit  k terminus  progrelfionis  linearum  LM.NOiimJ»»***'' 
PQjSic.fedIiuez  LM,NO,PQ.Sfc.  fnntzqualcs  lineis  A,B,C,D,Stc.  ciimli 
ne^LM>NO,PQ;.S:c.  finc  ljncis  A.B,  C.D  fuprap»portionales,  Scprim'aLM  s.7 
zquaiis  fit  ptima:  A.  F.igo^RK  eft  minima  linearum  A,B,C,  Sic.,  fuie  ternunpt 
feriem  duplicatz.tMionis  A.  ad  B.  B ad  C,  in  infinitum  cqqtinuaiz.  ^x^jbu]lm;^s 
igitur,  Scc.  Quod  facere  oportebat. 
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, HYPERBOLA. 
PROPOSITIO  CXXXIV. 


rario  AB  ad  AC,  triplicata  rationis  A C ad  A D,  & ratio  AC 
|3  ad  A D triplicata  rationis  AD  ad  A E,  &c. 

Oporteat  huius  progrefiionis  terminum  aflignarc. 

ConSlruSho&demonJhatu. 

INter  AB,  AC  media  ponatur  AP, 
fiant^ue  continua,  A P,  A Ci  A G,  dico 
G terminum  elTe  quzCcum.  Fiant  AH, 
AB,  afymptoti  hyperboi*  I KL,  & eri- 
gantut  B I . C K,  U L,  &c.  parallela  alym- 
ptoto:  Quoniam  AB, AC, AD, AE  ra- 
tionem continuant  proportionis  triplica- 
ta, refla  quoque  I B,  K C,  L D,  M E«i  fcc. 
proportionem  continuant  rationis  tripli- 
cata. Vndcbpianum  IC, triplum cft pia- 
ni  KD  •'&illodrutrum  triplum  plani  LE, 
te  fic  in  cateris  procedendo  habetur  progrelEo  planorum  in  ratione  tripla:  quia  ve- 
td  AB,  A F,  AC  proportionales funt,  8c  ipfis  AP,  AC.tertia  proportionalis ell  ad- 
iefla  A G,  continuabunt  A B,  A P,  A C,  A G rationem  eandem 8c  fi  ex  P erigatur 
■ parallela  afymptqto , B I,  P Q_.  C K,  O G , erunt  ipfis  AB,AP,AC,AG  ptopor- 
tionales,  ac  proinde  in  ratione  continua.  Erga  ratio  1 B ad  O G , ell  felquialtera  ra- 
tionis IBi  adRC,  eo  feniu  quo  io  definitione  lo.b  ii.libri5.  elcm.  ptopoyionesdi. 
cuntur duplicata;, triplicata, &c.  Ergo  planum  IG  rcrquialterumcll plani ICied 
tota  progrelEo  planorum  IC,KD,{.  E,  &c.refi:  mutuo  in  proportione  tripla  cxce- 
ctt.dtfn-  dentium  fcfquialterac  ell  priraiplani  IC-Orgo  planumlGatquaturtociprogrelfio- 
*^'**“.  ni  planorum  IbIKD.L  E,  &c."ac  proinde  linea  OG  terminat  progrellionem  pla- 
norum. Atqui  progrelEonem  planorum  perpetuo  comitatur  ptogrelfio  rationis  tri- 
plicata,ABad  AC, AC  ad  AD.&c.  ergo  hac  quoque  termioator  in  G. Exhi- 
buimus ergo,  &c.  Quod  erat  faciendum.  , , 

PROPOSITIO  CXXXV. 

POnacur  ratio  A B,ad  A C,quadrupiicaca  rationis  A C,  ad  A D / ratio 
autem  AC  ad  AD,  quadruplicata  rationis  AD  ad  AE.  Bdiccon- 
, fcquenter,  huius  veroprogrefsionts  finis  fiue  terminus  fit  punAum  F. 

Dico  rationem  A B,ad  AC,  fore  triplicatam  cius,  quam  habet  A C,ad 
Tc&am  AF. 

^emonftratio.  * ■ 

T^Reflaad  AF  normali  A O,  inter 
•^-arymptotos  AF,  AO,  hypetbola 
deferibatur  G H K , ac  cx  B,  C,  D,  E, 

&c.ducanturBG,CK,DL,&t.*- 
quidiftaiitesarymptoto  AO.  vtABad 
AC.ficKC.adGB,  ScLDadKCvc 
AC  ad  AD  .quadruplicata  ell  igitur 
ratio  GB  ad  KC  , rationis  KC  ad  ‘ 

LD.vnde&GC  planuroquadmplum  ell  plani  KD.  Similiter  oftenditurplanun» 
K D quadruplum  eflcplani  L E & fic  de  careris.  ProgrelEo  igitur  hic  cft  planorum 
( I in 
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H Y P E R B O L A.  «oi 

th  ratione  quadrupla:  quia  vero  Frerminuseflprogrc/sionis  AB^d  AC.&C.proce. 
dentium  in  ratione  quadrup}ican,FNquoque  cernimus  c(l  progrefsionis  planorum 
in  ratione  quadrupla»  .V  G F planum  toci/eriei  xqualc:  vnde  G C planum»  U te  pri« 
mus  feriei  rerminusad  rciiqiium  KF  cft  vc  tria  advnd.Nam  vei  patet  ex  conAnidt.a» 
propol.So.de  progrcfsionibtis^primus  terminus  leriei  magnitudinum  in  ratione  oua* 
drupla , e/l  ad  reliquam  icriem  vc  primi  termioi  qui  cft  A,  & fecundi  qui  cB  1»  ditfe- 
tcniia,  ad /ctundiim  terminum  , hoc  cfl  vt  j ad  r.  ergo  •ratio  K C ad  GB  triplica-* 
ra  rationis  cfl  NF  ad  K C, id crt  A B ad  AC> triplicatam  habee  rationis  AC i ad 
AF.  Quod  erat  denionilrandum. 

Scholion* 


'O  £/r/g«r  Le^9r,ex  hic  vltimd  profefitUnecUr^^fpfilMm  hAbei^ijH^  tfndebAnt  prdtedeX^ 
^tespropsjitionesifciiicet  v$Aii^juArAtiop»IJcttmieHirietitmper  pr9greffi9nes  (^hyper- 
y§Ui  exhibendi  du44  medias propArtunnUs  inter  dnae  AfpgHAtM  ytuntitMtes\ ejnsd preft^b 
ficcefftffetiji  hanc  vltimam  prApAptioneprehlem&tico  more  proponere  ac filuere  xijHb felicitet 
Uenipet  Atipue priores  refolatn  ac  demonfirAtn  ftnt.  Certe  ptimi  fronte  rem  intuenti^fAcilior 
iongi  videri pofet  ratio  exhibendi  terminnm  pro^reffona  ifUAdrnpbcAtd  rAtionit » epuAm  tru 
flicAtA^velpAltem  non  minus  fAcilU  ac  rAtionis  duphe At  a* terminum  Geometrici  inuenimmi 
lon^  tomen  oluer  rem  cur  tofus  intuentiAppAret^interimviAm  Aliepuo  modo fir  suimus  tibi^ 
vtiji UtbetfVlscriore  conotueo peruenirtfitUeM^tpub  nobis  nondum  Ucuit, 

PROPOSITIO  CXXXVI. 

. » 

POfiris  afymptotis  AB,BC,  hypcrbolz  DF,  SequibuTuU  D E,FC,. 

afymptoto  parallelis  i fiat  HG  mcdiainccr  OE,rC.Dein<le[K  me- 
dia itucr  HG,F  C.dcniquc  LM  media proporcionalis  inter  IK,  H G : 
Sc  NO.mcdia  inter  LM,IK,&  idfcmpcrfiat:  altem*  autem  progret 
iionis  huius  terminus  ponatur  PQ^  , , : ■ 

Dico  P Q fote  vnam  c duabus  medijs  inter  D E,  F C. 


Demonflratio. 

QVoniJin  DE.  HG  , FC  funt 
comini'Z,  planum  DG  b *t]ua- 
cur  plano  H C:  led,  quia  H G , I K. 

FC,  etiam lunc  in  cominna,  planum 
HC  iliiplum  eft  plani  H K.  igitur 
planum  S)  G ilupIunS  cll  piant  H K. 
fcd  quia  H G.LM.  I K iunt in  con- 
limia , planum  H K.  duplum  cH  pla- 
ni HM.  ergo  planum  DG  quadru- 
plum clV  plani  H M.  Ergo  progreflio 
'planorum  DG.HM.Scc,  procedit  in  ratione  quadrupla  quz  terminatur  in  PO. 

Deinde  quoniam  HG.IK.FC  funtin  continua,  plana  FK.IG  equantur:  fed, 
quia  HQ.LM,  IKliint in  continua, planum  IG  duplum  efl  plani  IM.  ergo  pia- 
num  FK  duplum  ell  plani  IM.  (cdquia  LM.NO.IK  Tunc  in  continua,  planum 
IM  duplum  rd  plani  IO.  ergo  planum  FK  quadruplum  cfl  plani  IO-  Ergo  pro- 
greflio  planorum  FK.IO,  &c.  fimilicer  procedit  in  ratione  quadtuplaitccminacur 
auicminPQ^lam  vero  quoniam  (vtCupraoIlcadiiniis)  planum  D G zquatur  pla- 
no HC>&planiim  H C ‘duplum  cll  plani  FK,  edit  quoquepUnum  DO  duplum 
planiFK.rcd,vtfchabcnc(ummi  (imilium  progrcEionum  termini,  plana  nempe 
DG. FK, Itale habeni  a£cprogrcl$ioncstot®,hoc  c(l  plana  D Q.FciiQuatccum ' 
planum  D G duplum  fit  plani  F K.  etic  tc  planum  D Q^duplum  plani  F^^^ergo ^*'*^’*' 
ratio  DE  ad  PQ_  duplicata  ell  rationis  PQ_ad  FC.  ergo  P Q_ cll  vna  c duabus 
mcdijs  inter  DE,  FC.  Quod  cratdcmoiillrandum.  ' 
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•PROPOSITIO  CXXXVII. 

JNtcr  duas  datas  quoclibcc  medias  proportionales  exhibere  conicc. 

I (onftrutlto  demonfiratio. 


Clot  A>  B dux  dacx.-oporteat  inter  illas  qtiatuor  medias  proportionales  aflignare; 
‘-^alTjmpta  hyperbola  cuius  alymptoti  D C,CE>ponacur  GFsequalis  A&*quidi- 
llans  C D i fiat  vtB  ad  A,  ita  CG  ad  C£i&:  erigatur  E M xq  uidifians  F G: 
8c  du3is  CF>CM:  diuiia  ponatur  quantitas  FCM!>  concaux  hyperbolx,  in  quin- 
que partes  xquales  in  H,  I,K,  L.  & demittantur  HN.IO.  KP.LQ_  parallelae 
alyniptotb ! dico  HN.IOi  KE,LQ_«ffe  quaiuor  qu?  requirumur.  Olienditnqs 
quantitates  FCH,  HCI,  &c.  ‘xquateseUe quantitatibus  FGN  HiNHIOi  6cf. 
ergo  cilm  F C Mquaniiias  concaua,  diuiia  fit  in  quinque  partes  xquales  etiam  quan- 
titas FGEM  per  parallelas  HNiIO>KP,  LC^in  totidem  parces  xquales, diuifa 
erit;ergocumfatio  FG  ad  ME,  toties  multiplicet  rationem  FOad  HN,  quo- 
ties b quantitas  FGEM  continet  quantitatem  FGN  H,  hoc  ell  quinquies  ex  con- 
llruAione,racioFG  adM£'quincuplicacaeflraiionis  FG.  ad  HN.  igiturHN,IO> 
PK,L  Q^fiint  quacuormedix,  incet  duas  datas  FG,ME.  Q^odcracprxilandum. 

PROPOSITIO  CXXXVII  I. 


Circulo  ABCredlangulum  ABCD  inlcfibaturalTumptifque  redhs 
ABjBCinafymptotos,  perD  inter  coldem  deferibatut  hyperbola 
£ D occurrens  circulo  denuo  in  E , ex  quo  demittantur  rcftx  EK,  EF 
afymptotis  xquidiftantes.  ^ 

DicoBF,  F E duas  elTc  medias  intet  AB,  BC. ' , * 


pErptindla  £ & O agatur  t 
HEG  , ponaiurque  BEi 


r retJU 

ponaiurque  BEieric 
igitur  HU  «xqualis  p GiSc  HK 
xqualis  PC  hoc  ell  Ab.  Ciira 
triangula  H KE,  D C GS  xqualia 
fine  inter  le,  & (imilia;quia  vero 
circulo  ABC  inlcriptum  ell  re- 
Aanguhim  APO.  eadem  virique 
ceritdidmcter;  quareangulus  B E P>  adeoljue  & angulus  HEB  rciluscll:  quare 
ciim  EK  a-qliidiftct  AP  , lateri  rcdlanguli  ABCP,  refla  EK  normalis  ell  ad 
H B:  vnde  tres  Imit  in  continua  analogia  fH  K,  K E,  K B:  fcd  H K xquatur  AB,iC 
KE  xqualis  cft  BF,  vtiSc  KBipfi  F E,  igitur  & AB,  BF,F  E proportionales  funt 
demdecum  tcflangulo  ABC  gxqualelitredlangulum  KEFiVC  A B .idB  F,  ita  ell 

F E ad 


Demonfiratio. 
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ad  BCv  igiwquatuodioca:  ^,BF,FE,  Bp^uotiaqpnciituaana^g!*^  aC 
ptoiadc  BF>  F E Ant  mtiiiaAiiter  Av>  B denlo^randunu 

PROPOSITIO  C X X X 1 J{. 

' ' ‘ ‘ < * f f 

POnantur  AB,bC,&AD,OE  ify  irtptrfti  duarum  hyperbolarum 
FGH, IKL  arqualium  & (imilium  nc  confticuca;>  vtDE  8c  BQ 
(intparallclzintdrfc  : ducatur  autem  L Q,  parallela  D0.  ^ 

Dicoparallclogrammo  B E arquarifpatium  infinitum  duabushypet- 
bolis  IK LjHNTcomprehcnfinni  'j  • ‘f 


r.t 

.tifw’.-. 

■ i A ui 


jDihmh^ratio. 

> . I ■ I 


' ;,i;!  t It.  :•  1 fj 
; , 'I.''  ;':ji  ^ f 


,:;fJ  1- 


* .•  C'  1 i I t,< 

fluidatur  BC  bifariam> reda  ST»  parallela  CL  occurrente hypcrbolii in  K 


. .parallela  CI^wKOLrtrpaf 

lopus  fpatij  hyperbolis  comprebebCl  occurrat^oe  G K radiat  E . B C an  S «C  T: 
igi^.TC  inaipt  <p>aBtT>Ar  TEparallelograiiibi  maini  dipudiototiu  paral- 
Iclogramit»!  BE-  ‘quia »cr6 hyperbola:  dux atquales fune,  ic  fimiles  , habenc^pc 
arymptoton  communem  AB.Iparium  KSLE,xquatur  GTHC  fpacio  ,ad<(itoq; 
communi  GH SJStpaaaEcipvdtbmo  TSEC  «quale  eltrparium  KLGH-fimt- 
liter  BT  linea  bifariam diuiia in  P, ponatur  PM  xqiiidilfans  AB-  igitur fpatium 
‘RiPWitf iifltfiua  sftrtoidiorefidui fpatij  K O F IiStc.  produdi.vel il- 
*n^ywtp»ipy».t»o<it«Ct,v  anti»qUxdam  M NP  vt  fpatium  M N K G 
tfnqi>u<it  diauqajufi^diqi.KG  Fij^ptpdudi:  ctit  igitur, vcpriiis  nllcnibm  eR/patium 
?*l“?%BPBiflqI?8rainmt>  PS,quod  maius  quoque  eftdRnidio  pirillelo- 
gc^nmiB  S:  qyijqwK^ffi9CUin4pq  termino  continuati  pUHiT,  ita  vt  ablata  ex  pa- 
“lfs'"B^4n'u>PiBBi|n'qi®tafiqt.(jlju$ dimidio  4c  «qualia ablatis  ex  fpacio  duabus 
PWB'i'**it*'*''’'®fflFWPflP*'5Fupjja|quoquc  funt  djmidio  eiuidem  Ipatij, conflat  totu 
fpaiippiduabiii^qteqq^cqijihyppf^oliitaparali^grammo  B E clTe xqualc.  II  vero 
Vm  H.^qtwalislit  d)  i^gm^qtius^atij hyperbolis  intercepti, 8r pars ;^N  GK 

catl^^^fe^udiurquqptidsi  eadem^eeftdemonfitatio, 
,;iinUiiill>i-:  Aslulboit 


■ i-.< 


.i«a, 

U.t 

a ut.  iU 


-O  Si 


H Y- 


Digitized  by  Google 


Hyp&hoUmexpetkitti  parahoUmt^tSam.  , ■ 

.V  . ■ . . . 

PROPOSITIO  CXL.  I 

Sint afytnptoti  AB, BC, hyperbole  EXE,  continentes  angulum  re- 
(flum:  parabola  vero  deferibatur  B D F , cuius  axis  B C , occurrens 
hypcrbolz  in  D ; ponaiuur^i  O G , F C parallelz  alymptoto  A B. 
Dico  EC,  ad  DG  rationem  duplicatam  obtinere  illius,  quam  habet 
DGadFC. 

\ \ Dmo^ratio, 

A \ ■ \ * * 

\ i V*  f /A Voniam  BC axis  ponitur  para- 

\ ''<boI^BDF,8tDG.FCadealn- 

^^^^^  ! 1 demfontnurmales,  vepote  AB(per- 

>■.  . —_j  pendiculari  «d  BC)  zquMiftantes, 
P | ratio  B G»ad  B C * duplicata  «ft  eius, 

/ ''  ' quamhabetlDGadFCsfedvcBG 

J ^ L_; '**-  ad-BC,.‘*.fiCBC  eftadDG.dnpli- 

^ ® i caMciligito^ratio  EC  ad  DGiM* 

tionis  D G ad  F C.  ^^od  fiuc  demonftianduro.  — 

PROPOSITIO  eXLF. 

■ -r-i.  ' '•  - > i : ;1 

^^Intdenuo'AB',BC  alymptoti  hyperbol*  DHI  re'^m  an^tuni 
O.  cpnunehus  i 4elcnp^  autem  paraoola  B D E , habente  B C azenia 
ponaotur  £F,GC.patallcW alymptoto  AB. 

Dico  rationem IC  ad  HF,  efle  duplicaum  eiqsrqu^m  hat«  EF 

ad'GC.''-‘  .v,  si-.p  .H  <t  ..-f.-.it.r'  • 

; -iiiii-t.-  y{‘  I.  i .'i  •;  'MI...  «I  . ui  r.'-.  l:rt■:'^T.^rT1V•}. 

j..  : :'i  ■.rDemonfiratUK'  • r,- 

' ■ ' ■ ni  Tj.  • 

Ius  ABC 


*ui'.1kUt  .'i- 
' jiji. 


'Vmentoaai 

'iit-,  iinetc')Sr i-GC  ipfi  AB 
jdiftantes,nDtmsdes  funtad  iticetft 
BC>s'nde ratio  BCad  BPicdUpA- 
CaiS  eft  ratidnis  GC  aS  VP^  SeU 
'tatid  BC  ad  BF.  eadem  ell  ctina 
I ratione  FU  adtlC  i .igitiit‘’ratio 
HF-  ad  I C > duplicata  elF  G C ad 
BFracproinderatiot-CadH-p.ddS 
i ?“l' jdlicata  eins,quamhahet  B FddCC*. 


cXirtJlr 

fmuMt, 


Quod  fiiit  demooftranduiOi 
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..^,aQPOSITIO;eX  1,1,1. 

Iirdcm  poficis  per  nunftutn  interfeiStionis  D,  agatur 
*quidiftans;ocoJn«W  GC  Iirtcte^'F.  <’  ^W/iG  i.‘. 

Dico  rationem  CG  ad  CF,  cfledupjkatam  rationis  CF  ad  CE. 

Demonjlratio. 


PQnaCur  i:(  H sequidirfaris.  feCir^if?  fi  iil  («d  SC.  GCad  D,H*  d»p(i5#- 
taeftciitsqMaipIviFcr  P,y  afl,EC.clt'autetn  DH  ^xqualis  FC^cdm  HFpa,- 
tallclngrammum  Ct.  igitor  G<;  ad  rac[o  duplicata  cft  lacieois  G^.ad  Ca 

P ROP  OSITI  O , CXLIJI. 


HYpetbnUm  inter  piynipMtos  ABiBC  angulum re^m  continen- 
tes fccet  parabola  B P E in  D b babens  axem  BC<  po(i(;a.^.C  E a^ 
quidiftance  AB,  ducatur  per  D pundhim  inter(c^l;ioni5 , linea. O I par 
rallela  BC  occurreas  CE  in  S.  lungantur^  EB,  !>B,  quz byperbplae 
occurrant  inF  & G,- ponantur  autem  lincz  O F,FG. 

Dico  conuexa  Tegmenta  D F,  FG  edit  inter  Te  zqualia. 


C77.A«iM. 

■pOnanturDMiFL,  GK  zquidiftantes  AB;Sc  GK  quidem reflae  BEoccuf- e ("nr* 


rat  ini:  erunt  igitur  proportionales  contin^a^‘  QC,GK,  S C.ideft  DM.  quare 
& a BM,  BKi  BC.  line* , adeodue  & DM,  'HK,EC  eamdem  continuant  ra-J,J^^. 
tibnem ; icd etiam  1 K,  H K, E C, ' funt  proportionales i D M igiturt  xqualiseftKIi 
8CI  pandam  communis interiedio  eft  lineatu  DS,BB.  HK ; vnde  continuz b fudt 
proportionales  G K,  F L,  D M,  8r  Tegmenta  tam  ‘ concaua,  D F L M,F  L G K.  quim  i 


'l  conaexa  OF.  FG>  aqualia  Tunc.  Quod  erat  demonftrandiiBi 

Hhbh 


PRO- 


% 
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HYP  EB.B  OL-A. 

P R O P O S I T 1 O C X L I V. 


f6t 


Ilfdem po(<tis;  ..  . ...V 

Dico  Tegmenu  O M K G , 


■iO  ^ ' 


C KCQ  efleaeqnaiia.  ; 

Dtrnohftrai». 


CVmeaim  IKiDJM  lioez  oSenra;  Cjatacqualest  reda  quoque  KI  aeqiialfiieR 
3C>  qiik  perCMftrudionem  a;qaitilt.DM  'i  Viide  cum  proponfionalrs*I^C 
bio;.!*,  QjC.Gfc  SC:eanidciti quoque conrinuant'iati<»liem  Q,C  jGK.  DMi  adeo^ue 
tm.  fegmenta-*DMGK.GKQC  «qualia  fune.  •'  ' 

P R O P O S I f I O C X L V. 

* I ■''Adertifiguramanente.fi  DF,FG  (egmenta  fuerint  HcqualiajSc per 
X^F  & G line;e  B E,  B S;  8e  B E quideih  paraboi;  decurrat  in 
ponatur^uc  £ C srquidiftans  A B;  ' ’ ' . i » 

Dico  M D G K fegmentum  squdri  fomento  GK  C^C.  - ' 

DtmBnftratio. . i 


• /^Voniam  Tcgnienta  conuexa  DF>FG  aqualia  ponuntur,  concana  quoque  (e* 
'^gmenta' DMFL.FL  G K aequalia  funtj  vnde  & tretaMD.FL,  OK  conti* 
iEntm-  nux Itinc proportionales;  (cd  & IKiF L,G  K° quoque  funt proportionales;  igitur 
**^MD>Kl  linexxquales  funt,  & Ipundum  communis  intetfedio  fincatiim  EB.DI, 
c77J«ju.GK.  Quare  cdmpri^ornonalesrllnt  IK.MK.EC;  proportionales  quoque  fune 
f4i  IX  DM.HK.EC.iderf  BM.BK,  BC,  idSell  CQ,  GK,  DM.  Segthenta  igitur 
hDMGK.GKQ,C  xqualiafunt.quoderatdemonllrandum.vndepatetpundum 
fa,.  S commune  cITc lineis  SD.EG  B S> 

h io7.*i-  , • ^ 


PROPOSITIO  eXLVi. 


EAdem  polita  figura , dudla  fic  quxeumque  B E occurrens  parabole 
in  E,  Ik  hyperbolxin  F;  ponantur  autem  EC,FL,  D Mxquidiftan- 
tes  AB. 

Dico  iegmentum  F L QC  triplumcfic  regtnenti  D MF  L. 

' Demonlirdtia. 

Polita  D S xquIiliBante  BC>  ducatur  B S , occurrens  hyperbolf  in  G punAo. 

per  quod  reda  ponatur  GK  > occurret>  illa  redis  H E , D .S  in  vno  codemque 

pondo  l-rcruntquc  DM,  FL,  GKjitcm  DMiG  K»(^C  proportionales ; quare  le- 
gmenta  DMFL,FLGK,t 'ttiic  DMGK>GKQ.C  xqualia  liratu  adita  igitur 
I ad 


I 


I 
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GKQ.C  fegmcmiim.fegmenco  FI-GK.  patet  FLQ.C  iegmentum triplum 
tUcrcgincntt  i5mFL>  Quodfuicdcmoildtaaduim 


*■  tur  perpcxccdenie  (cgmdntum  H P F L 

triplum fegmqmt  Dm5  P-' eft  autem  fc-  • 

gmeatum  a FLIH,  asquale  legmctifo  /(  

UMRIi  igitur legmciitum  DMRI,  vna  ~ 

cu  (cgmento H P R 1 ■ triplum cft  fegmetui  « ; ,■  ■ — 

DMHPdgicurHPR  Ilcgmenium  (quale  . 

ell  Tegmento  D M K P :&  D K couuexum 
xqualcconuexo  RL  • 

CcroIlMilM, 

TTInclequitur:  6 DH,HI  Tegmenta  fuerint  zqiialia  > & per  centro 

*lrea*  cdu^z  B H K,  B I F occurrentes patabolz  in  R 8c  E,  pundis, e quibus 
re3(ponantiir  RLiEC.  afympfoto  AB  zquidiftantes  & perD  , icSa  ponatur 
DO Q,parallela  BCtquod  BEiDOrKL  lineqjn  eodem Tefis  deculTeotpuaAo 
O : vii  E C , B E)  D O in  punRb  Q.  ^ cbiiuet&  ptzcedentis  « ex  qua  demonftra- 
tio  maaifcftatli.  • , 

PROPOSITIO  CXLVllI. 

' ^ ■ • ¥•  i 

Ilfdcm  poficis  H Tegmenu  A'B,  B C,  bypctbolx  ABC  inter  afynip|otos 
rc<%um angulum continentcscrinfticutae,  zqual^a faetint , SccCcntro 


'Hhhh  a 
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s 


«o8 


HV  PER  BOLA. 


PROPOSITIO  CXLIX. 


SEcct  paraboUD  I E hypcrbolamtt  prids,  Sc  per  punitum  inter 
nu  D, agatur  A D H linija,  parallela  afymptoto  B C:  deinde  i 


mafA. 


bi4i.Mu 


I interfeiStia- 

^ _ , agatur  A D H linija,  parallela  afymptoto  B C:  deinde  quzuij 
retia  potiatur IK, parallela  AB  occurrens  0 H linez  in  H,  hyperbo- 
Izin  F. 

Dico  1 KH  redangulumadredangulum  H KF,  triplicatam  habere 
rationem  eius,  quam  habet  linea  1 K ad  H K. 

‘Demonjlratio. 

t>  Eaangulum  1 KH  ad  H K P, 
■••Vcoiiipofitam  habet  > rackuicm 
cx  ratione  I K ad  H K , 4:  ea  ra- 
tione KH  ad  KF.  fed  ratio HK 
ad  FK  1>  dupticaca  eft  rationis 
IK  ad  HK.  tptur  rcdangulum 
IKH  ad  HKFi  rcdanguliuu, 
” “ comfofiram  habet  rationem  ck 

ratione  1 K ad  H K * & cx  duplicau  ratione  1 K ad  H K : ergo  cx  triplicata  ratio- 
ne IK  ad  HK.  Quod  fuit  demonftrandum* 


H 


CoroUanum.  ' 

Incmanifeilumefl rationem  IK  ad  KF,  efTe  triplicatam  cim.t  quam  habet 
IK  ad  HKsfuntenimreaapgnla  IKH.  *•  HKF  Interieyi lineati K.&FK. 


■ \-t 


P.ROPOSlflO  CL. 


HYperbolam  AB , inter  alymptotos  angulum  rot^um  continentes' 
epfitam,  fccctdd-A  parabola  F A D, habens  axem  alympcoton  F C; 
fbmaturiautem  fcgnlentum  hyperbolicum'  quodeumque  A I , & ]iter  I 
p'urtdnrtithameterj)6natur FlH,  occiii‘rcns:paribollcinH,exquodd- 
imttatur  H G acquidiftans  E f hypcrbol*  occurrens  per  Bailteib 
a^FB  occurrat paraboIrln^D.  denique  ex.D  paralle)ariid£F,dbmic- 
tatupDK,  &.  DK  hyperbolamfccetinC.  , 

Dico  Tegmentum  C K B G quadruplum  elTe  Tegmenti  B G 1 hl. 


Demfif^/lratio,^ 


'■  .r\ 


pOjhatur  , IM.  »1  zquidiftaot  'SS' 
m#o^^am.;  t|ic;,  iOK  *quW«qw 
E Fin^malirnt  aid  F GpoUtq,  jtiqei 

HG.JOK  ott^aaiim  pofitaj  fiiqri4 
axcm^^i:'vnde.  G^v-GHriCrO-in 
c continua  umcanalqgi^;  lunrjtitem 
& G B.  I M.  H G propfmicyuiec^  ca- 
, , , , — ' -•  t'o  'gituf  DK  ad-HG,  terria:  ad 

tcrHamJdflpIicata  eft  rationis  HG  adIM.  id  eft,  IMad  BGiquia  cGB.IM,  HG 
funt continua:: fcd  rationis  DK  ad  HG, duplicata  quoque  eft  ratio  fFK  ad’pG, 
idcftg  BG  ad  CK- ratioigitur  BG  ad  CK, quadruplicata  eft  rationis  IM  adBG: 
adeoque  & fegmemum  B G C K.*' quadruplum  eft  fegmenti  IM  B G.Quodcrat  dc- 
^i^randum.  ^ 

U.-il  .i 


Dig.' 
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fROPbSitIO  GLi 


tT6^ 


PAfab«lA  ABC, cviusaici»  A D,  fec«t  in  B hypcrbojaitt  fe B IF, 
dyroftori  A D,  A H angulupj  reAum  concincant ; fc  aduttipto-  & 
inter  A,  & B,  in  parabola,  ponantuf  D G E,  F. G H parallelae  dyMptotiit 
iuneanturque  A Ej  A Bi  A F. 

Dico  mixtilincum  H A Bj  duplum  elTc  mixtilinei  B A F. 

DitnonfiraHo. 

PObaatut'Bla  FK  rquiiiiftanccs  a- 
(TiDpMWuAit-  eruat GD,BI 
oedinatiin  ppfics  ad  axcpi  AD.  vnde 
rnio  AD,ad  Ai  iiluplicatii  cftracio-' 

bU  DOad  91.M«A,FKa<iBl:red 
«A  ve  AD  td  bAl,  fic  yd  $Di ra- 

tio isicur  & 1 , 4d  :£D  dupl|cata eft  ra- 
«ionib  FKpd  Bl  i adedite  & ‘ ie-. 
gmemum  F.  D B I duplum  dl  /egmenci 
BIFK.  eftautcmEAB^  figura  xqua- 
lisTegmenco  EDBIi &PAF,  «qoa-r  . , 

iis  BIFK  fegmeoto;  figuraigitutBAB,‘dupUettfignra:  BAF.  Quod  fuit  de- 
mwjftraodura,  l > 

V PROPOSITIO  CLIt 

Sint  AB,BCafymptotjhyperbola:  FEH,an^!umrei£him  formxna 
CCS,  & parabola deicribatut  B OE,  (cuius  axixBC)  ocCuiteh^  hyper- 
bolae in  E,  &pcrairumptumpunftum  D in  pafabola,  inter  B 8i  E ; po- 
nantur per  OreCia;  FjGjHL,  aequidiftantesafympcotiSj&EMjEGijf- 

dem  parallcl?: 

Dicomixtilineum  FO  B dvpli)m  eile  mixtilinei  E D H. 


:: 


, : a / Dtmonftratio. 

■ -b  ■ Ul 


,A  i ; • O J riAt'  ;.- 

'4*, 


;aii 

r' 

• 

.!  .1 

jj>>rro  i 

o f i <: 

X 

• i: 

E 

lilf 

-'i  "r  : - 1 

h 

iu 

lijtO-'  'I' 


4 C 


c ad  iQje®  dbfalieatlini  «.«iui.qflanfhtliM  fl  G rd  r ; . - . 

«2*  • **^**.®  ^dXRalaocfcfmJjlail  Ehti  igk  uil  dopliibli 

n m ^ U K t iiy.llb4ar^  Barabota  xicmonilca  . 

biH-ffTnS  ‘'“f*** ^£».i«itiir«lid»«mFDS,aqplttittaft?^ 

rcuduf  EDHa  Quodfuitdcraonftfindtim* 


. Hh*hh 


PRO- 


6,0  HY  PER  BOLA.;  * 

PROPOSITIO  CLIU. 

Tlfdcmpofitijafliimatnrpundlum  D in  parte  parabola: , quseconcaut 
Ihypcrbolx  EHF  continetur, duftif^ue  vt  ant^  DL,DG  quxoccur- 
rant  hypeibolx  in  H ^'F. 

Dico  fpacium  D EF  duplum  efle  quantitatis  H E D. 

I ^ . Demonjiratio. 

A \ ■>' 

\K  .T pOnatorper  E lineaMKparal- 

^ 'T”!  ifi,  JG,  tatio  OF  ad  GK»i<i 

\ eB  CE , duplicata  . eft'tati*oU 

K CE  ad  GD.ideft.MBad  Bt» 

jdcft  LH  ad  ME.  ergo  duplum 

X - — - — .Iz L—beftfpatiumECGF, quantitati* 

( EMLH.eftauccm  DECO.du- 

j ■ c ' phiiii  fpatij  DLME.vtt 

Tnuslib.de  parabola. igitur  refiduum  D EF  duplum  eftreOdui  DH£:  quodluit 
demonftraadum.  " ' 

PROPOSITIO  CLIV.  ' 

1 -t  < . . .. 

SEcet iterum, vtprilis,  parabola  BT)  E hyperbolara  in  D,  ScCxqui- 
bufuis  pundbis  E fei-K',  ift  parabolaiiTumptis,  ponantur  E A, EC, 

K L,  K Malymptotis  xquidiftantesjfccantefi^i  nypetbolam  inP,G,0,N. 

Dico'  fpatium  EDG  ad  KEGN  eandem habercrationcmquamha- 

bet  quantitas  E F-D  ad  quantitatem  K O F E.  , 

\o  - • • ' DemoriSirmo. 

A ^2L_; — i — ; — ,p>Stcftim  per  prxetdeiiteoi . fpa- 

\ ^tium  EDGfpatijEFD  duplum, 

.3 ' ‘ ^ fpatij  KODK!  ergo 

' EDG  eft  ad  refiduum  KEGN» ''e 
/ fftEFDadreCduumKOFEiqUod 

f cratdemonftrandum. 


iuu 

e ij?.  Di 


P R O P o S I T 1 O C L V. 

Illdem  politis;  • . ■' 

■ 'Dico  rationeiiT  NM‘ad  G C,  duplicatam  efle  rationis  LO  ad  F A, 
adeo^  GM  legmentum, duplum fegmenti  LF. 

Demonjiratio. 

a 74.  t««T  7T,  N M.  lad  OC » fie  A BG  ad  B M i fod  S G-  ad  B M . duplicatam « habiqC 

y tionemEC  ad  RMr  ideft  Afiiad LB,  fideft  LOadFAiratioiglnirNM 
ad  GG-  duplioataeft  cationis  LOadFidi.qiiart  t£  ACM  iegihentum  duplam  cft 
feememi  LF.QuodecatdemoBftrandiM»;.  ’ »ui  milqir'  > i .»  i»  . > : 


gniM-,  (cgmcmiLF.Q^odecatdemoBftrandiM. 
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. r,  ;J»Ro Positio  cLVt. 

TlIHerti  Jjofiiis  i ducantur  P H,  O I pal’alleia; afytnptocis. 

l:;Dicorcgmebtum  D H tO,  ,d  P I A F rcgmcnrura.candemhabtte 
ratipncip,qQam  G C M Nfegmchtumhabetad fcgmentutnFALO. 

O I*  'J  v'  ; i i. • ■ ^ ^ ■ * 

“ll  ? ‘^“piicita  cli rationis  b HD  ad 

efl  feementi  'a  Fuf  Vid  ^ ^ * fegmenium  ijr.tut  D H G C.  a duplum 

■"  ptopnOiione  oftenfum  ell , (egmemunt 

^''6''"  GCNM(cgmco,umadd-.  **- 

Icgmentum^ft  atircgnScncUm  F A^DI;  Quod- 

' i : > (i  !) 

PROPOSltlO  PLVII; 

PpTItwdeitu^,  A B , B_iC  afynjptotis  hyperbols  D G H,  & paraboli, 
vtprjus  ,.oqcurrcpi(j bypc-rboj*  iij  P , .ducantur  f C,  E 1 parallel* 

ajymptoto  ABfecantesJ,ypcrbo)atfl  inH&G.  ^ 

Dico  rationem  EI  ad  FC  , toties  multiplicare  rationem  DK  adEIi 
quoiics fupcr^ics  G C jouuIypU» eA  fuperficiei  DI.  i 


duatum  hyperboIatumDEF.GHI,  fc- 
ritirnr  f ^ ^ & G,  cuiui  a*i«  BC:&du(5HBK, 

JeSvSSP"^?  ? in  E & H , ponatur  KC  parallela  afynfptow 
cans  h^rbolas  in  L.  mnganturque  B D,  B G,  B I,  B L.  ^ 

•«  '«ndcmhabererationcm,quamflgUa 


! I ’ . 

I , . ' 

. . } 'ii!  i.  • ‘ 


^batuit- 
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O ^ Demottjh-Atioi 

\ \ f\  ■'■■■  : ,7  ’ . 

EN>  Gl?i 
AB  . erit 

t|iHi^^mcmidm"D‘MNE  terti» 

aparslcgmeciNELCiSc  G?H0 
t^^rtia  pars  fcgmcnti  HOIC  t 
vnde  proportionalia  funticgt^eQ; 


® , MI»!  O . ; ■ ) ■ « ti  DMNE  jifeXC  , 

tis  GJ!H.O  , HOIC  5 fed  figqra:  DBE.-EBL  «quales  fnht  c fepnemis 
DMNEjKELC;  &fegmenti$  GEHOiHOIC  «qualeSiimt Jfigur«GBH, 
HBIxnanifcftuip  igitur  cft  eandem  effe  rationem  iigurz  DBE  ad  EBI«<ieceft 
fiourz  GBH  ad  HBI.  Ododfiiit.demooftrandum.  t ' '' 


figurz  GBH  ad  HBI.  Qdodfisirdemonftrandum.  < ' '' 

PROPOSITIO  CLIX. 

! 1 1 . 

POnancurdenuo  dux  hypcrbolz  inter eafdetnafympcotos  angul^t^i 
rcAum  conilituences,& parabola  A 3 C,  habens  axem  AD  6c6i$- 
rat  TC  hyj>erbol*in  pun^o  GjperquodagaturC  Dafymptoto  pardi* 
lela , qux  ledlioni  B E occurrat  in  £ , iundta^ue  A E occurrat  hyperbo* 
Ix  CF  in  E,  & demittatur  FHG;'  ' ' . 

Dico  HG,ED,FG,CD  quatuorefleincontinuaanalbgia.  ^ 

A l ' Demonjlrath.  • 

\ \ pRjirdpofirionemhuiusTy.  conftat 

\ ^ Mn.pn  Pn  cn'ntinaire 


Ilfdem politis  qu; prius, ex pundlo  D,in  quo  parabola  BG  minori fe* 
dUoni  occurrit,  demittaturDK  parallela  ai^mptoto. 

Dico  F C ad  E I,  triplicatam  habere  rationem  cius  quam  habet  HC 
adDK.  , , ' 

. . .!a»  ^ *Dmon^4tio. 

^ \ pErprzcedentem  in  continua  (uot  aot- 

\ ■•sif  logia  FC, EI, HC.GL  ratio  in&pet 

*d  DK,ideftg  Bl  ad  KB,dnplicaia 
■ cfth  rationis  DEauGIsigiiurfiLMine* 

diaponaturintcrEI,DK;tea«  quoque 

/ I EI,LM,DK,GIproporiiooalc$funtidns 

1 igiturreriesfunt  continuare  GIiHCiEI) 

S XKjt  C FC;item  GI.DK.LM.EI:  habent^ue 

communem  primam  G L quare  ratio  F C 
ad  lEj  quatt*  ad  quarum  ttipUcataeft' rationis  HC  adKD.fecund*  adfecun- 


i.  »7.»« 
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PROPOSITIO  CLXI. 

RE£l£  Ab  , BG  ad  angulos  redos  (e  decuflantes  infcruiant  tUni 
afymptotis  hyperbolz  DF^cum  axi  parabolz  ADE,  & eius  contin- 
genti io  A,  du(5Ia  deinde  A Epee  D&  F,  agantur  OG i FH  parallelx 
afymptoto.  i.  . 

Dico  rationem  E C ad  FH,  triplicatam  e(Te  rationis  quam  habet  DO 
ad  FH,  fiucFMadDN. 

DemoT^rati». 


f^StenCum  efti4«.  huius  feementum  IcFH  triplum  efle  fegmetui  FllDC». 
'^Igitur  ratio  IC  ad  FH > w eil  AH  ad  AC  , id  cl{  FH  ad  EG,  triplicata  eft 
rationis  FH  ad  DG,ideft  M A ad  NA,  id  cll  ND  ad  MF. 

PROPOSITIO  CLXII. 


POnantur  eadem  quz  in  ptxccdente:  fed  parabola  ADE  axdm ha- 
beat lineam  ABidu<fEaq;A  E, demittantur FG, DH parallele  AB. 

Dico  rationem  1 C ad  O H,efle  duplicatam  eius  qua  habet  D H ad  F G. 

Denibnftratio,  a l 

Tf  Vr  ^ 

'IpX  E ducaturELRparallelaAC.fiften-*  i 

cftprop.przc.EK  ad  FM  triplica-  ' \ 

tam  efle  rationis  D N ad  F M,  hoc  elr  F G \ / 

ad  OH.  Tedratio  EK  ad  FM,  eademeft  / 

■ cum  ratione  E C ad  FGi  qoia  KC,M0  si **»*■ 

parallelogramma  eandem  habet  diametra- 

lem:  igitur  ratio  E C ad  FG>  eft  triplicata  | ‘ r' 

rationis  FGad  D H,  atque  adeo  ratio  E C A « Jl  ‘ C ’ 

ad  OH,  quadruplicata  eft  rationis  FG  ad  OH,eftalitcmrttio  EO  hoCeftEC 
ad  DH,  dup|icata<>  rationis  AC  ad  AH,  id  eft  OH  ad  { C i igitur  & ratio  DHbx«in'' 
ad  IC,  duplicata  eft  rationis  FGad  DHiluie  tatioIC  qd  O Hi  duplicata  Cft  ra- ^r*t**^ 
tionis  D H ad  F G-  Qjiod  demonftiare  oportuit. 


HYPERBOLA. 


*4 


.1  ltSchf>lit»K  i;  'i  U 't  T 


^ rrioUm  hthent  tJmixUm jectntfm 
hjfethttictm  lineam , vfm fum  erdinarii 
ifimftatu  hjperieUram  ^u*  angalnm 
relinm  centineant ; nc»  qnad  prefafitU’ 
,;j>fiV:fi*ee/aJesna/t/ine,  d-  exclaM  eU- 
heant  aliahjperhclan  f narum  ajymptfti 
eentra3ierem>ant  'Jtdnclhrem reSa^n- 
gnlun  (tnfiitnunt , fed  hec  ea  canjitia fa- 
Bmaefi,  vt  cammadiar  ratia  iniretur  ex- 
planandi fignrai  d"  fcemata,  ima  vt  ean- 
Jlmlhanes  ae  demanjlratianei  prapafitiannm  minis  efent  impedita  i faeilins  enim  ejl  axem 
faraiala  afjmplata  accammadare  ifnam  aliam  quamlibet  diametrum , qua  diuerfa  femper  re- 
feriri deberet,  quatiet  afymptati  angulum  variarent.  InTerimquarfum  hac  materia  vergat, 
facite  eelUeifeteJl:  inuenta  nam^  punita  D inter/etiiani  farabala eim hyperbala  haberetur 
vna  i mejiitduabm.quapejlularifajlent  inter  BE,GC  nimirum  DP;  cum  aSenfnm  fit 
ratianem  GC  ad  DF, duplicatam ejfe  ratiani quam  habet  DF  ad  BU;  ac prainde ratia. 
nem  GC  BE  ■ triplicatam  efie  BE^DF.  quadfi qui  precedenda  per  reitae  AB» 
B H,  HI.IK,  KIo  EM.MN.^f-  terminum  huius pragre/fienit affignare  valeret , pra- 
tlemaquaddeduatm  medii  frapanitur  expediret,  vt  piuet  remaecuratim  cenfideranti.  In- 
ierim praprietatet  aliae  prajequemur  qua  nan  lene  ad  iUud  prablema  faluendum.fubfidium 
funt  altatura. 

PROPOSITIO  CLXIII. 


'I  ,1 

ITerumABjAC  Hnc  axes  parabolarum  A E D , A F D fecantium  hy- 
perbolam  in  £ & F,  conititutam  inter  afympcotos  AB,  AC  conci- 
nentes angulum  redum  >■  demittantur  autem  ex  O pundo  interfedionis 
parabolarum  alympcotis  atquidiflantes  D B,D C,  E G,  FH, L K. 
DicoCM,GE,HF,LK  elTe quacuorin continua  analogia. 

^Demonftratio. 

E St  enim  ratio  CM  ad  HF,  » ideft 
AHad  ACiduplicacabHFadLK, 
fiue  C D:  quare, fegmentum  M C H F, 
duplum eft  Tegmenti  FH,  KL  peritj. 
huius,  dmilitcr  quia  ratio  D C ad  E G, 

ideft  KL  ad  EG,  < duplicata  eft  A G 
ad  A C,  id  eft  ^ E G ad  C M : Tegmen- 
tum KEGL  duplum  eft  Tegmenti 
“*'EG  C Mi  ablato  igitur  communi  EGHF  , zqualia  lunt  legmenta  KLHF  6c 
EGCM  ;vnde  cvr  KLad  FH,  ita  EG  ad  CM  .•  Ted  ratio  LK  ad  EG  , idu- 
ium.  plicata  eft  EG  ad  MCiigitur  ratio  KL  ad  EG,  duplicata  eft  KL  ad  HF.ergo 
ratio  K L ad  F H,  eadem  eft  cum  ratione  F H ad  G E : St  G E ad  C M.  Quod  fuit 
dcmonfttanduiD. 


P R O- 
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HVPEkSDLA. 

P K'0  POSITIO.  eLXIV. 

POnanturdenuiD  A B,BC  afymptotivtprituhyperbola;  EPGtquas 
paiaboix  BEO,  BGD  conueaientesin  Offeccnc  inpatiftis  £,  G^ 
& agatur  B D occurrens  feAioni  in  F fle  dctaictanturparaUckBafympto-  ' 
toEH,FI,GK. 

Dico  E H,  F I,  G K,  fore  incontinua  proportione. 


Dtmonjlratid. 


RArio  t>C  ad  GK>  • duplicata eft rationis  CB  ad  BK,  tdeil  s GK  ad  NC;*^(*|*‘* 
fcd  MQ  «qualis  eft  D C I ratio  igitur  M O *d  GK,  duplicata  cft  tationisiiVZiaM. 
GK  ad  NC  : adeo^ue  iegmentum  MQjGK  duplum*  eft  legmcoti  GKNQ  f •»>.*•- 
quiaverd  GK,NCproporti6nalcs  iiint^raue  NC  m £H,ptim«ad  Tt7).M. 

temaiu, duplicata  eft  rationis  EH  ad  MC.  teriiz  ad  quartam : iegmenturo  igitur  <m. 

&HNC  < duplum  eft  legmenti  MQJEHi  dempro  igitur  communi  iegmenco 
EHGK  maner fegmeuto  MQ.EH  «quale  Tegmentum  QKNC.  RurTumquia 
N C, F I , D C , id  eft  N C>  P I , M (i  proportionales  funt , Tegmentum  M Qf  I f g, 
{aequale  eft  Tegmento  PINC  : demptis  igirur  «qualibus  Tegmentis  MQ,£H>Mu.  ' ' 

GRCN.  ae^aiiaTuotTegmenta  FlGK,EHFI:vnde  EHtFI,  GK  proponio- 
naIeSAne.  <^oderatdemoaftrandum. 

- • 

PROPOSITIO  CLXV. 


TIfdcmpontts  iunganturEG  punda  linei  E G,(ecanteBD  lineam  in  L. 
JL  Dico  E.G  in  L bifariam  ciTe  dhiifam,  item  tc  fcgimntum  E F G bi* 
fariamperBD. 

' ‘ DtmmflrMM.  ’ 


DVeamur  enim  ex  E,  Ei  O punftis  paranefae  alympeoto  A B linex  B tl,  ElG  Ks 

eruntsiUaecontiouzptopidrtionalcsiacpsoi^eti  fegmenta  concaua  EHIFipa*-^- 
F 1 K G atqualia : quare  Ii  connedantiic  E F,  FG  pun(fta,conuexaqUt)que  ■ Tegmen* 
ta  EF,FG  «qualia  crantt.)uare  linea  E G ordinarim  a applicata  eft  ad  diametrum  tu 
BRac proinde  in  E diui&i  biAfiam.  lamterdcilm  B JULG «quales lintbaTcs,St|^' **- 
L E co  mtrains  alctcudo  trtairguiorum  £F  E,  EF  G>  illatrlangula  «qualia  erunt,  ac 
Btuinde Tumenta  tota  E.FE-EFCxquabuqturioterfe:  quare  EFOTcgmcotum»*/* 
mfariam  diuiTum  eft  linea  BD.  Qjizoinnia  fuerant  demonftranda.  ^ 


liii  a 


PRO-. 
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Cii 


H Y P E,ft;  BOLA; 
P-RQPOSITIO  CLXVI. 


atf|.  bit' 
te>. 


Sint  AB,  BC  axes  (karum parabolarum  £qualium,anguiu(n  redlum 
continentes, qux&arymptoci  fint  hypcrbola:  EFG  : pundlum  au- 
tem O in  qnopatabolf  conueniunt;  epequo  demittantur  DB, 

DC  atquidiftantesafymptotis’. 

Dico  (patia DEF,EGD, GDH interie effe  zqualia. 

*DemonfiratH>- 

T^Emonftratum  eft  quancitacem  DFH 
*^*dopUm  efle  quantitatis  DEF.iofupcc 
oftenTum  cii  quantitatem  EGD  duplam 
cfle  DGH.  igitur  quantitas  D.EF  a:qua- 
liseil quantitati  DGH  : ac  proinde  quo- 
niain  EDF  vai  cum  DFG>  duplum  cll 
DGH.  erit  quoque  DEFcum  DFGdu- 
pium  DEF.  igitur  funt  xquales  quantita- 
tes DEF,DFG>DGH.  .Quodfuicdemonfirandum. 

PROPOSITIO  CLXVH. 

Ilfdetn  pofitis:  , • . ‘ 

Oico  fpatia  Gmilitcr  zquari  interrequz  rclidua  (iiiit  nimittitn 
EBAF.FAGF.GACH. 

, Jiemonfiratio.  ; i 

T Ibrode  parabola  propoflaj/.oftenfumeft  AFDC  parabolam  conuexam  duplam 
■*^elTe concaui  ABDFA:  fimiliter  AGDR  conuexam  duplam  e(Te  concauas. 

' A C D G A:  funt  autem  ex  hypdtheli  aequales  parabolz  A F D C,  A G D B,  reltduK 
igitur  ABDF  , ACDC  atquales  quoque  iunt  : quia  vero  tam  AFDB  ciiri;t 
AFDGA  duplum  eft  AGDC  i & rutium  AGDCcum  AFDGAdqplum 
AFDB.  tresquantitates  ABDF,  AFDGA,  ACDC  p;quale$  funt ; fed  per  prx- 
cedentem  xquales  quoque  funt  EFD.DFG,  D H G,  reffdux  igitur  xquales  fune 
ABEF,  AFGA.AGHC.Quodetatdemonftranduja.  ^ 

'P.ROPOSITIO  CLXVIII.  • 

. I..'' 

SEcet  parabola  BED, hyperbolam  GEH  vc 
priiis  inter  afympcotos  A B , B C conditutam 
lin  E,&  duida  B D hyperbolam  fccetiit  F , pafaf 
bolamver^in  D,ex  D veto  ducantur  OG,  i^Ft 
parallclxafymjitotit. , 

Oico  quantitatem  mixtiluieam  DEF,  ex  pa* 
rabolicai  hyperbolica  & teida  condantem,  dimi- 
diz parci  dgUrz  DGE  c0e  zqualem  velquarc^ 
1^'pattifigurz  DEH.  . ’ ' 

*DemonJlratfo. 

^'pErBcnim  D ducatur  parabola  BIDadaxemBA. 
A iimgantur^ue  EI, Bfi,BI>&EK,ILparallelxdu- 


Digitized  by  r^iMiglc 
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canturarytnptptis  1 erant  triangula  KB , ILBinterft*qua!u,acprola<)etotx^**'** 
bparabolz  EBK,BLIa:qiialcserunt.quiavetd  EM.M  I ‘linez aequales  funt  EMB  bi4s.  ot 
triangulo,  BM 1 zquatiitffed  etiani  fegmentaii  conuexa  EFM,  MFI  zquanturi 
igitur  etiam  parsparabolica  BEM,parti  parabolicz  MBI  cE  zqualis,  elicuere* 
gmentuin liyperbolicum  EF  1, bifariam  diulfum  diametro  B > igitur  fublatis  fe-  iUiil. 
gmentis hypcrbolicis  zquaJibus  remanent  quantitates  mixtilmea:  EFB, FBI  ex 
parabolicis  hyperbolicis  & communi  fc^a  cirormats  inter  Te  zquales;  & quia  para- 
bola BEO  B zqualiscIFparabolq  B ID  B.  igitur  etiam  mixtilincum  EFOnixti- 
lineo  DFI  cE zquale: eE vero mixtilincum  DEFIO  zqualc  DGE,  igitur  pars 
DEFD  dimidia  cE  figurz  D GE,  Sc quarrz parti  figurq  DEIH  zqualis.  Quod 
fiiitdeinonEcandum, 


PROPOSITIO  CLXIX.  . 

SEcet  paraboli  ABC  conftituta  vtprius,byperboIamin  B,  & dufta: 
fint  AC,  AG  occurrentes hyperbolzin  l‘&  H,  tanderA  demiccancur 
C F G M alytnptoto  parallelae. 

Dico  partem'  mixtilincam  GHlCelTc  mixtilinci  CGKL  quartx 
parti  zqualem. 

Dtmonfiratio. 


I M v=i 

‘ . I ' 


’■>  . f 


< ) 


'CStenim  BGH^qualis  ^quartz  parti  GB>K,  perptopolitionem  procedentem, 
Ajquemadmodum  per  candeip^ltium  C B I quarta-efl  pars  quantitatis  .C  B eE 
•autem  A IC  G,H  A quarta  « pars  CFM  G:  & H A B,  quatitaS  cE  quarta  pars  quan-  c itit.Di 
tiuiis  KMFE.  igitur  G H I C rpacium.fpatij  GKLC  quare;  parti  exiEdt  zqUale.>»<M<. 
Q^4£iit danoiEranduni.!  in  ■ • r i r . ' : 

V.  SITIO  CLXX. 

^Int  AB^  A C axes  paMbolarum  A G D , AID  ad  angulos  redloi  * 
OB>DC  parallelis, axibus, a^a^i  AD  ponatur 
qusL-tiis  E F occutrens  lediionibas  in  G & I,  & led*  A D in  H. ; 


HF. 

- T «»  ^ 

I ■ 

i w,  -)1 

\ 

- *■ 

. . jTj.r  ; 

i > 

, , 

.J  i '•  * > V 
•'  i • i 

■ ; ■ . /i  > 

. /A  ' \ 

•r*  t . 

■ '*  r'  ■ 

. i K •''' 

’ Illi  1 

• ' &rm»- 

b «7 


«iB 


HYP  ERBOl*. 
Dcmonftratii. 


/^Stefldimut  libro  de  parabola  • I F.F  H>F  E tres  efle  io  continoa  ratiooe.Often- 
V^fuminfupereft  FH, FG»FEefleeontlDBt  proportionales.  Igicurcdroiinthae 
letiestrium  continuarum  habentium  primam  FEcommonemi  ratio  tettiasT'!  ad 
tertiam  FHbduplicataeft  eius  quam  habet  lecundaFHad  fecudam  GF.igiturra- 
tio  GF  ad  IP,quqeftcompdfita ex  ratione  GF  ad  HF:  &exradone  HF  ad  1F> 
u; duplicata eft rationis  GF  ad  HF>  triplicata  cil  rationis  GF  ad  HF<  Quod 
emonilrare  oportuit. 

PR0P0SIT'10  CLXXI. 

COnftitgantur  axes  A B,  A C parabolarum  A £ O , A D G continen- 
tes angulum  retium,  Seducatar  AD  inter  illos  axes  tamquam 
afymptotos  collocata hyperbola  It^occurrens  AD,inK,  & reda  EC 
afymptoro  zquidiftans  occurrat  (edionibus  parabolicis  in  £ & GVpet 
quz  punda  agantur  A E,  A G occurreiUesie^ibni  hypctbolicz  in  pun- 
d)S  1 de  1 ' ■■  ■ i I t:.  ...t  ! ; I ..i  ?lJf- 

Dico  Tegmentum  I A K tertiam  cfle  panem  (egmenti  I AH  , (lae  di- 
midiam F A H.  ‘ . 

t)tmonjlratio. 


iad  GC  t efle  triplicaram  eius 
iqnamhabetcaiio  ECadFC 
vnde  ratio  FC  ad  GC  , eft 
duplicata  rationis  E C ad  FC. 
fcd ratio  FC  ad  GC, eadem 
eft  cum  rarione  K N ad  R N, 
& ratio  E C ad  F C I eadem 
cum  ratione  IS  ad  TS,  igi- 
tur ratio  KN  ad  RN  , du. 
plicataeft  rationis  I ^ ad  T S- 
ied  ratio  K N ad  R N,  dupli- 
cata 


'/T^Stenfuti  eft  przcedeiRt 
'^propofitione ratione  EC 
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hyperbola, 

cati  cft  i rationis^  N atfTiOt^gilurra^KN  a3|H 
IS  ai  TS.  ratio vcra.I S »d 
igitur 

tix  parti  fegmonti  li^H^ualejft.^oilfuijdt 

, P R O p O S I X I O 

'1 0..'!  ‘."w,  i.tVts-atv  "if,  ^ J" 

REtft.-e  AB,  BC  ad  angulos  redlos  collocat* ponantur,  qu*  fint  a- 
lymptoiit^,ptrbbljcJE  DH  StlxeipacaboltiriUn  BBfD,  B FD:  fir 
duc  hFalymptoto  A B papllela,  per  cuius  extrema  agantur  B E G.BFti 
ducaturqi  B D.  ' » •' ( | 

Dico  figuram  GBD,  figurae  DBHdimidiamefle.  ' * 

,,  Dmanfirdtio. 

D^Atio  ik  ad  iF(‘iiv^pata"eft‘ci^i*ationts,  quam 

habet  EI  ad  Kb  fcdyt  IK  ad  FK^hcDE  elt  ad  \ 

NX.  Igitur  ratio  '0  L ai  NL  , dopjicita  eft  ratiohis  * \ 

EI  adf  KI , hoc  eft  G M ad  PM , cft  wcm  ratio  0L  **  ^ 

DXadHR(quodDXHR,  Kg 


S , dugB*ta  l> 'qliaque  « ratidfiis  laad  KNi 
igitur  ratio  KN  ad  H 0>"duplic'ita"eft  ratronis  I S ad  Kfy  t igitur  = ic^etirum 
ISNK  hoc.eftIAK  dimidiumeft  fegmenti  KNOILhoceft  KAHj&lAKcer- 

'-'•■:,^ftrja^duAj 

CLXXl  I. 


hmm. 


ad  NE.  duplicata  rationis  . / r/K- 

NL  proportionaleiitutlit  ratio  GMad  PM  duplica-.  , In? 

ta rationis ,GM ad  D X°b eandemcau^m.Igiturctiai^  '/ h 

ratio  D L ad  HR.  duplicata  eft  rationis  GM  ad  .IFX  . .y/r  ^ 

Igitur ruperfteies  ' DLIRH  dupla  eft. plani  GML0,  / /■' 
hoc  eft  0BH,  ^quantitas  dupla  quamiiads  DBG.  '///yy^ 
t^odfuit  dcmonftranduoi. . I , , , - ^ I , 'yy 

-no:  • .iiluaui,.  ■■  y kj 

PROPOSITIO  CI,XXIII._  ® xvrzyjT- 

-I..  ■ ■ ;,1 

QVod  fi  manentibus  ijldem  tedla  F Q conftituatur  parallela  BC  Sc 
aganturlincz  B QT,  B F H.' ■' 

Dico  fegmentum  D B di- 
midium fore  fcgmcntiDBT.'.  / . 

’ 1. 1 . , 

‘DemonJlratUK  i,i. . • 

T^Vaisepim  HY,  DX  , *t  T A quae  ^ ,v  vOi  >* 

■*^*quidiftentafymptotO|BC^  appare-  ^ ^ 

Bit  ratio  RQ_ad  R S , hoc  eft  Xa  ad  - f 11  . ' i 

X P,duplicatagracionisRS  adRFihoc  ^ 'l\  X 
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PROPOSITIO  CLXXIV; 

Auruni  iiypetl)  ofaratn  conuexarum  exhibcr^ration^* 

;1is  ' 4 > I 

Conilmnio  &•  demoajlratio. 


<'X 


s 

■—A 


n«a«i ' 


SCiDEF  4/ymptotihyperbo* 
:onuexaru  N X G,  O T I :.po- 


SIntAB< 

larum  conuexaru  N X U,  U 1 i:.po- 
litilque  axibut  BG,  Eli  agantur  per 
G Sc  I contingentes  GL  » MI  : dica 
N X G hyperbolam  efle  ad  hypcrbolanx 
OTI,  vc  LGB  triangulum  ad  trian- 
gulum MI  E'  fiat  enim  vt  BG  adGH> 
fie  El  ad  IK,  & por  H H K.  ordina- 
rim ponantur  lincS;  ANH,  DOK,  inn* 
gantur^uc  NGiOI>BN,EO-  Quoniam 
■ eft  vt  B G ad  GH  > fic  EI  ad  IK  > qua- 
dratum EG  (Id  Cft^reaangulum  AN  Ci) 
eft  ad  quadratum  AHvtMI  quadratum 
(id  eft  re^angulum  D O F ) ad  quadratutsi 
DK:  & permutando  vt  AN  C reftangu- 
lum  ad  reftangulum  D O F,  Cc  quadratum 
AH  ad  quadratum  DK  : reliquum  igitur 
quadratum  NH  eft  ad  quadratum  OK>vc 
AN  C teftangulu  ad  reflangulum  D O F. 
‘ ideftquadratumLG,adquadratum 
MI.quateNHlmca,cft  ad  LG  li- 
neam, vt  OK  ad  MI-  eft  autem  vc 
V BG  ad  GH  , <ic  El  ad  IK  , trian- 

gulumigitutlOKeft  adElMjtrian- 
gulnm.vt  GNH  adBGL  : & vt 
EIM,adBGL,fiClOKadGNH: 
ied  etiam  vt  E 1 ad  IK  t fic  EOI 
triangulum  ad  tri-ingulum  10K>  8C 
vtBGadGH.ficBNG  adGNH. 
igitur  & E 0 1 ad  I O K,  triangulum 
eft.vt  BNG  ad  GNH.&vt  lOK 
ad  GNH,ficEOIadBNG:qua- 
teSc  EOI  ad  BNG  eft,  vt  EMI 
ad  BLG-  vlterius.bifecentur  OI.NG.inQSrS,  pofirilquc  ordinatim  SR» 
e QP , ducantur  E T S,  B X Qj  & T ^ X y ordinatim  ad  axes  B G.  E 1 i ponantur 

ioluper  ZO.»T,<«I  item  VN,  aX, |S  Gatquidiftantcsalymptotis  BC,  E F-' erunt 
kxj>7i.  Igitnr tam  N V, aX, /3 G, quam«I,«T, iiZ  O continux  proportionales i vnde  8c 
NA,X£,GL,itemDOX  Y,MI  quoque  in  continua  funtanalogiai  &M  ladDO, 
in duplicara ratione  M I,  ad  YT;  vti  LG  ad  A N,  in  duplicata  ratione  LG  ad 
iXiquiavero  DK  eft  ad  MI,  vt  AH  ad  LG,  dc  OK  ad  MI,vt  NH  ad  LG. 
reliqua  DO  eft  ad  MI»  vt  N A ad  LG:  igitur  $r  YT  ad  MI,  vt  iX  ad  LG,  *c 
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HYPERBblA;  iti 

ME  ad  YE.  ideft  lE  ad  Se,  vt  LB  ad  iB,  ideft  BG  ad  Ey.  eft  autem  etiam 
vt  EI  ad  I R,  fic  B G ad  GP>  tjuia  I K>GH  in  P Sc  R,  biflc(!ia:  fiint,  ex  con- 
BruSionc;  igitur  & By  ad  y P,  vt  F,i  ad  i R»  idcft  BX  ad  X Q_,  vt  ET  ad  T S: 

& B Q ad  dx,  VI  ES  ad  s t,  Tcd  vt  E S ad  ST . fic  OEI  triangulum  eft  ad 
triangulum  I T O,  & vt  B Q_  ad  X Q_.  lic  N B G triangulum  eft  ad  triangulum 
N XG,  triangulum  igitur  BN  G ad  N X Gj  eftvt  EOI  ad  OT 1 triahgulum,Sc 
pcrmurando  O T I ad  NX  G,  vt  O EI  ad  NB  G.  id  eft  vt  E IM  ad  B L G,  per 
ante  dcmonftrata j fimiliicr  oftcndcmus, ii  reliduis legmeniis  OT,  T I.itemNX, 

XG  Triahgulainictibanturmaxima;  triangula (cgmemii  OT,TI  iufctipta, eflc ad 
triangula Itgmcnris  NX,  XG  infcripta,  vt  EMI  triangulum  eft  ad  triangulum  ^ g. 
BLG.  Quod  ciim  fieri  poflit  fine  termino,  conftati  Tegmentum  iTOeffe  tdCe- 
gmeniiim  GXN,  vtEMl  triangulum  ad  triangulum  BLG:  additis  igitur  ttian- *<"■ 
gulis  N GH,  O R’I,qux  proportionalia oftenfafimttriai^ulis  BLG>  EMI.  patet 
Icmibyperbolam  NK  GH  clicad  femihypcrbolam  OTIH,  vt  BLG  triangu- 
lum ad  itiangulum  EMI;  quod  propofitum  fuit. 


PROPOSITIO  CLXXV. 


HYpcrbolae  ad  eandem  applicata:  diametrum  & communi  gaudentes 
tranliicrla,  eandem  interfe  habent  rationem,  quam  ordinarim  pofi- 
tx  eandem  habentes aiticudinem. 


Demenftratio. 


/: 


!A 


CIt  AB  diameter  tranfuerfa  communis  hy-. 

‘-^perbolis  B G D.  B F E : politaque  ordinatim 
ad  BC  diametrum,  linea  EDCibifcccturBC 
in  H , &:  UGF  ducatur  xquidiftans  EDC, 
iungamurqucpumfta  B D,  BE>  FE,  FB  ,GD, 

GB  :.vt  AHB  teflaiigulum  ad  redanguluni 
A C B,  fic  H G quadratum  ad  quadratumD  C, 

££  FH  quadratum  ad  quadratum  EC;ig'Cur& 

HG  linea cltad  DC  lineam, vt  FH  adEC, 

KvtDCad  EC,ric  lIGad  HFHedvtDC 
adTC.fic  HK  clt  ad  IH,  tc&<;  igitur  HG, 

FH  ptopornonalcs  funi  HK,  HI.:  quate  vc 
HG  ad  HF  , ficGK  rcliduura  ad  rcCduuin 
FI:  eft  autem  vt  GK  ad  FI , lic  BGK  trian- 
gulum ad  triangulum  BFl ; adeoquc&B  GD 
ad  BFE,  triangulum  igitur  BGD  ad  BFE, 
triangulum  eft  vt  G H ad  F H.ideft  vt  DC  ad 
EC  : fimilitcr  fi  refidux  B H,  H C biflecentur, 

& alctftionum  puniftis  ordinatim  ponantur  linex,  fiantque  triangula  vt  priiIs,often- 
detur  trianglila  reliduis  fegmentis  BGD  infciipta,  elFe  ad  triangula  Tegmentis  BF, 
F E infcripta,  vt  DC  linea  eft  ad  lineam  EC:  quod  ciim  femper  fieri  polfit , hy- 
perbola  RDC  eft  ad  liyperbolam  BEC  vtBDC,  itianguJum ad  triangultira 
BEC,  idcft  DC  linea  adlincam  EC.  hypetbolx  igitur  ad  candera  applicatq  dia- 
metrum , Scc.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXVI. 


b 1 kmat. 


J^Varum  hyperbolatum  concauarum  exhibere  rationem. 


K Ic  k ic  ConsirU- 
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Cii 


HYPERBOLA. 


A V \ 

. : 

V 

A • ■ 

/ 

^ R 

B C 

Lj\\j 

r~  'vr  kKU  1 c 

ConJir$^io  deminftrtuio. 

Cliit  A B Ci  D F,  F afymptoti  Iiy* 
*^perboIafum  OPQ>NSTipo- 
Hcif^juc  axibus  BO>EN  ducantur 
O GiN  K acqiiidiftantes  al^mpro- 
tisABiDE:  dico rpaciutn infini- 
tum inter  alj'mptotos  ABC  & 
hypcrbolam  O P Q^ponftitutum, 
Vati  ipadum  infinitum  Iiypctbol^ 
^concaiiE  N S T;  cam  habere  ti- 
tionem, quam  O B G triangulum 
habet  adtrianguiiim  NEK.  fiant 
coniinuxproportionales  B G,BH, 
B I,B  C,  Scc.  fadoque  vt  B G ad 
BH,  fic  EK  ad  E L, continuetur 
ratio  E K,  E L in  M,  & Fi  crigan- 
turque  H P , 1 Q,  C R,  Jcc.  item 
LS,  MT,FV.  &c.  zquidillantcs 
afymptotis  AB,  DE.  quoniam 
igitur  B G,  B H,  B I , BC  propor. 
tionalesfunt,&  OG,  PH,Q1, 
R C acquidiftant  afympioto  A B 
zqualia  fiint  Tegmenta  PG,QH. 
R I,Stc.  fine  termino  fic  continua- 
ta : fimilltcracqualia  fiint  lej^en- 
taNL,  SM,TF  fine  termino  i Tegmenta  i^tur  O H,PI,Q_C,Stc.  in  infinitum 
fimul  Tumpta,ideR  rotahyperbolaconcaua  OPQ  fine  termino  produTla,  ell  ad  Tc- 
tiK.Dt  gmenta  infinita  N L,S  M,  T F,4:c.  in  infinirum,  > vt  Tegmentum  O H ad  Tegmcn- 
tum  NL,  id eftb figura  OBP  ad  figuram  SEN.vItetiuspofitiiper  N Sc  0,con- 
b"iio.  bm-  tingentibus  O Nit,  ducantur  illis  parallelx  per  S & P , linex  2,0,  y».  vt  B G 
b».  adBH.ideftcHPadOG,  fic  ner  hypotheum  eft  E K ad  E L,  id  eft  S L ad  N K- 
C74 fed  vt  OG  ad  PH,ficO^'^ad  P«,  & vt  NK  ad  .S  L , fic  N«  eftad  SZ,vtigi- 
O^adPa,  fic  N « ad  SZ,  eft  autem  vt  Oiad  « P,  fic'«  B ad  ^B>id  eft  >'Bad 
<74.ia»ii.  OB.  8cytN«ad  SZ,  fieZEadaE,  id  eft  /3E  ad  NE,  igitur  vt  OBady  B,  CcNE 
ad0£,  & E Na  triangulum  ad  triangulam  £|3  Z,  vt  BO^  ad  Bya  triangulum:  Ted 
eft  quoque  triangulum  B ad  triangulum  «PB,vt  aN  E triangulum  ad  triangu- 
lum Z SE,  quia  igitur  fit  aNE  triangulum  eft  ad  refiduum  triangulum  S0E,  vt 
^OB  ad  refiduum  triangulum  Py  B,  fic  vt  lOB  ad  aN  Ejfic  P yB  ad  SCE.  led 
vt  BO^  triangulum  ad  triangulum  ENa,  fic^POy  Tegmentum  ad  legmentum 
fmitirnt.  s N/3,  refidua  igitur  figura  POB  ad  refiduam  SEN,  eft  vt  triangulum  a OB  ad 
aN  E,  triangulum , ia  eft  ex  ante  demonftratis  triangulum  *'  P B ad  triangulum 
{I4,Mu.  2 se,  id  eft  vt  ante  oTtendi  BP  H triangulum  ad  triangulum  L SE.  id  eft  g B O G 
triangulum  ad  triangulum  KNE.  vnde  cum  oTtenTum  fit  liyperbolas  concauas, 
BOPQ.R  I ENSTV  in  infinitum  projufilas  illam  inter  le  obtinere  rationem, 
quam^uri  PB  O.  S EN,  patet  efte  vt  BOG  triangulum  ad  triangulum  KNE, fic 
BOPCX. hypcrbolam  concauam  ad  hypcrbolam  EN  S T.  Quod  erat  poftulatum^ 

PROPOSITIO  CLXXVII. 

Yperbolae  communem  habentes  diametrum  tranfuerfam  , ordina- 
rim poHtas  cx  ijfdcm  crci5baspuni£bis,habenc  proportionalcsj&con- 


H 


tra. 


Vemon- 
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, 'Demonjlratio.  yi 

H Abeant  ABC  i ADB  hypcrboU  ..  . , 

commuocnuliamccruiu  (raa/iici'(ani  . ^ 

AF>  ad^uamex  ijHcm  punSis  I,  G or-  '• 

dinacim  ponantur  1 DB.  GEC,  dicoID,  -s 

G E proportionales  e(lc  1 B , p C : ctin>  i 

cnim  quadratum  JD  fic  ad  quadratum  \ 

§G,vc  FI  A rcftanguluni  / ' & : ■ 

Ium  FGA;  eandetiiquc  feruent  propor-  / / X E 

lionem quadrata  15 1,  C G patet  ID  , EG  quadrata  proportionalia rlTcquiOTam 
1 B>  C G>  adeo^ue  & lineas,  lii^ei?  proportjonaiestquod  erat  primum. 

Sintiam  ID>  GElincxproportionalcsredlislB,  C G ; dicohypcrbolas  AB  C> 
ADB  communem  habere  tranluerfam  diameuum  F A>  (it  enim  F A cirameterhy* 
perboi^  AB  G.'crit  igitur  vt  quadratum  IB  ad  quadratum  CG,  fle  FI  A rcAan- 
guhimadre^anguliim  FG'Ai  fdd  vt  IB  quadratum  ad  quadratum  CG>  fle  ID 
quadratOmad^uadeatum  EG  ex  fuppofleo  > quadratum  igiturlD  ad  EG»qua- 
drarumeftvc  FIA,  rediangulum  ad  re<^anguium  FGA:quare  F A quoque  dia* 
Hi«crcflhyFcrboix  ADB,  Qtioderatdcmonftrandum. 


T pfi^.hic  exigere  vtJifur,  vt p£uto  fufius  txflUemHi  i»  ifuthus  fimilitudo  hjftrhtUrwm fi- 
^rniUnm  C9nfiHgt , it  meCmt  difcrimtm  (pt4  differrevidentur  inter fi  hy^erheUcd  fiSHenet 
dignofii  ifueet.  Enimuere  plurtmi  perfi$dfum fibi  hdbent,  differentum  inter fiiliones  ilLUyvfi 
^H6)iiU*V4g4nt  fffe  &'indeterminMt4mt  vt frdter  eemmmnesMliqttne  ^reprietstes  in  tfuibus 
OM^pffiiperbeU  cen^ntunt,  tfitfUs fiutt  ditmttri  eeniugdtd  efympteti.  Ut  er 4 reHd^dUndSim 
fo(itd-t  & hu fimiUd^nnUspofiit fernyari fiientUy  tytid  mUm  db  dlUs  di^ndfidtitr.  fid  prerfid 
fdUuntur  :nam  inter  Ellipfis  nen  e fi  mgius  difirimen,  ac  circulumy  quam  inter  hyperboUs  re- 
peridtmr  : tdr  vti  etrenUu  ABC* 
cum  tjuduisellipfi  cemparsri potefiy 
fecundum  ordinet im  pofitdSy  fisUcet 
fecundum  retionem  B F 4</  E F, 
velGVy  ( dummodo prepofitaifud- 
*^uu  eliipjis  ad  vnem fibi  fimiUm  ifud 
axem  A C habeat  aqualem  reduca- 
tur) ita  quoque  omnibus  hyperboUs 
id  commune  efi  : quad-quo  melius 
affequi  valeamus  ycompar abimus  by- 
perioUm  ABC.  cu^us  afymptoti, 
replum  continent  angulum  ctrcuU 
A B C : M cirenU  quadrata  B F «r- 
dinatim  applicatarifks  ad  diametri 
■ KCydqualiafiuttreSlafftlie  KVC.: 
ita  quoque  in  hyperboU  ctdus  afjm- 
ptoti  fi  ad  re£los  fiest  angulos  qua- 

E B »rVpv/OT/J((K«»-*«>  fl 

Jifyrffrriim  O E.'  . 

reOt»f/tta  JD  E l 

EJP^  vflG  F i 

mter/pytuirdU  Bf'  ff/f-  ' 
ritur.  etJtm  frtrfus  ttntre  imhj- 
ferhalit  tintinfit , tum  qutdrtit 
F E>  '‘t! G Ei  eandem  inter fefir- 


Kkkk  2 


S, 

I — 

G 

I' 

ftuUmt. 


t) 


Si4  H Y P E R B O L A. 

firtiantur pr^pcrtionemtifiu  inter  quddra/4  B E exfitrgit,  dummedesdxdmdem  Memetrum 
dpplicentoT : quedpc^eferi dequeuit hypeTb9Utfuperiere prepofitienetU  demenfiretum^  que-- 
circM fatis exifiimoejje  menifefiumqueretione  deUmhjperbcUm cum  quauu  alia  quis  con~ 
ferre  valeat^  eadem feilicet  praxi  vtendo,  qua  cum  eUipfims  hanc  camparattanem  injheuerett 
cum  ipficircub  yplurihusnenexifimemeeamrem  inculcare  debercyprafirtim cum iSiqni» 
bus de msueriahuc ^biumremanferit , fela praxi  quam prepefuimus Jtbifaif uri fint fatis, 

-/-PROPOSITIO  CLXXVIIE 

"i 

hyperbolx  fimilcm  alteram  conftruerc  qux  datum  habeat 
a^cm  xxan  ruerfum . 

, .1,.  ConfiruSu  is"  dmonfir»tu. 

Sic  ABC  hyperbola,  Scre^adacaEFiOpor- 
cccad  EF  liyperbolam  ponere, (imilcni  dat( 
ABC:fic  ABC  byperbolx axis  AD  adquanv 
ordinacimappbcentur  BN,fianiqucvt  DAad 
AN  , fic  EF  ad  FH,  & ex  H normales  eri- 
gantur HG>  proportionales  BN  * patet  FGG 
punda  elTcad  bypcrbolam  limilem  AB  C > Sc 
FE  eiufdcniedcaxeini  datx  igitur  byperbolx, 
&c.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  CLXXiX;- 

Ilfdcm  manentibus  figuris , propofitum 
fit  datx  hyperbolx  fimilem  exhibere, 
fuperdataredla. 

ConfiruSlio  (S  ckmqnfirtttta. 


UYperboladatafic  ABL:  tefiaverodata  Iit  OK.oportecruper  OK  hyperbo- 
^ '*lam  conftituere  fimilem  byperbolx  B A L-  E^perbolx  B A L axis  ponatur 
DA  de  ad  illum  ordinarim  linea  CILi  diuilaquebinriamin  M linea  O K,  engatur 
ex  M normalis  ad  G K , linea  ME,vtOMficadME,ficutCIadID:cum£M 
feceturin  F & H,  ficut  ID  rcdacll  in  A St  C.  fiat^i  vt  EMFreflangulum  ad 
quadratum  OM,  fic  EHF redangulum  ad  quadratum  GH, patet  O GFK  efie 
adbypctbolam  fimilem  B AEi  datx  igitur  byperbolx,  &c.  Quod  erat  faciendum. 


PRO. 


DAtas  duas  hyperbolas  diucrfz  magnitudinis  axes  habentes  j reduce- 
re ad  hyperbolas  limiles  eandem  diametrum  obhaentes. 

(injirutito  d demonjhati».  - • ' ^ 

H Abeant  A BC.EFGhyperboli  in- 
zqualesaxcs  DB»  HFi  oportet  ad 
axium  alterutrum  , puta  HF  applicare  1 

hyperbolam  fimilcin  A B C.  ponamur  in 
ABC  hyperbola  ordinaiim  linez  OT. 

MV,AXi&OB.DT,DV,&:c.  lineis,  «/C .p 

proportionales bant  HF, HR,HS,HZ:  Az_ 1 

ponantu  rq  > nrdinaiim  in  hyperbola  £ F G>  ' 

linez  NR.LS.EZ.  deinde  fiant  BR, 

QS,  IZ,  linea:  proportionales  OT.MV,  ^ 

A^iquoniam  igitur  H Z linea  in  F,R,  S 
diuiliieft  vt  D X *i  B, T,V,X.  patet  refla- 
gnlis  D T B > U V B > firc.  proportionalia 

efle  rcAaiigula  HRF,  HSF,  dtc."  fed  

D T B,  D V B reflangulis  proportionalia  X 

funtquadtata  O T^M  V,  AX,  id  eft  per  ^ ^ \ 

(fil^ruAioneni  quadrata  P R.Q  S,IZ,qua-  x/ 

diata  igitur  rKq.S,^I Z proportionalia'/  '\  ‘ ^ 

lunt  reciangulis  O XB,D  V B,  &c.  id  cft  ...  / •’  ' \ 

ilRF,HSF,«fc.  quare  punfta  I,Q,P  ad  Kyperbolani  funt  cuius  axis  HF.  quod 
autem  IQJl’  hyperbola  fimilisfit  A OB  :.ficoftendo  Intfilligautur  iungi  puofta 
O B,MB.MO,'tcmPF,  QF.QP,  patet  ex conUruSiOne  triangula  OTB,MVB* 
item  MOB  limilia  ellc  triangulis  P R F,  Q.S  F.Q.PF  quia  ex  i)fdem  rarionesha- 
bent  compofitas : quare  erum  operatio  illa  iu  vetaque  hyperbola  fine  tenninio  conti- 
nuari poflit.vtfigorz  omnes  hypetbolx  ABC  inferiptz,  fimilesfint  figuris inferi- 
ptis  hyperbolz  1 F K,  patet  cx  Archimede  AB  CJF  K hyperbolas  efle  Umiles.  feci- 
mus igitur,  quod  erat  poflulatum. 

PROPOSITIO  CLXXXI. 

DAtis  afymptotis,  exhibere  hyperbo- 

lam,quxpcrdatum  intra  afympto-  A 

ros  puniftum  tranfcat.  / 1 \ 

Cenfiru^uf^ JemoMjhrttio,  / \ 

TAAwflntalymptoti^AB.BC,  4e  intra  illas,  ji/  \ \ 

^--^nuni^um  n.oDortet  exhibere  hvDcrbolam.  As  \ 


^-^puniftum  D.  oportet  exhibere  hyperbolam, 
quz  per  datum  pundlum  D ttanreat,ponaturper 
D linea  A C pertingens  vetimque  ad  alympto- 
tos,tquzin  D biiTc£laiic:  iliique  acquidiftans 
ponatur  GH  ■■  tc  CD  quadrato  , zqnalia  fiant 
rc^angula  GF  H, GEH  i erunt  F,D,El»pun- 
&a  ad  hyperbolam  .cuius  arymptoii  funt  A 6,B  C, 
datis  igitur  alympcocis , &c.  Quod  erat  facien- 
dum. 
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HY  PER  B OL  A.. 

. P&.aPOSlTIO.CLXXXII. 

,Atz  hyf  acbolc  aliam  exJwbcrc  «qualem  cuius  afymptoti  4a(UBi 
concineancanguluiBv:>:.  . 

Conshu^io&Jmottfiratio,  ~ 


Sint  ABC  hyperboi®  afymptoti  ED,DF:aogulus  datos  VT«^  oporteat  exhi- 
bere byperboiam,  a:qualem  datz  ABC.  cuius  alymptoti,  datum  angulum  V Y « 
contineant. Ct  primddatusangulus  V minor angirlo  EDF  , hypcrbolz  ABC 
axispoaptur  DB>  ^adilbimordinatim  AC.  pertingens adilym{»otos io  EdcF. 
tTitiU.  Supa^F  fcgmentumtiejcribatur ‘circuli  continens  anguium  zqualem  VT<t:qni 
«iiD  iTitn«rfpqaturan£uIo  £DF,  cadet  ■>fcgmentum  ^feriptum  fupra  D , adeo- 
mJ/i.  ^uc  £)G  atquididans  AC/ugmentodrpalioccurretmpunao  quodam  G:iUDgan- 
tur  igitur  GF>G£.GH  ) aftz^!  per  B 'contingenti  BI>  zquidilVantes  ponantur 
LK>occurtences  ABC  byperbolaf  inN,  axi  DB  in  M.tedz  HG  in  O:  fiant- 
^ue  MN  lineis zquales  OP.OQ.:  <hco  P,  1,  Q_,elTead  byperboiam  , zqoalem 
ciud,  ' ABC  .cuiusafymptoti  E G.GF  datum  obtinent  angulum,  ciim  enirnGD.EF.lB> 
&c.  zquidiilent.vtredangulum  DMB  etl  ‘ad  reSangulum  DMB.Cc  GOl  te- 
(dangulumedad  re&anguTum  GOItied  vt  DMB  ad  DMB,  licMN quadratum 
■ adquadratumMNid  edOP  quadratu  adquadraru OP.igitnrvt  GOIrceiagulum 
ad redangulumGOI.iic quadrarum  OP  ad  quadratum  OP.  iiue*OQ,  quadratu 
■I  ad  quadratu  OQ;  punfla  igitur  e p IQ^funt  ad  byperbola  cuius  afy  rapton  ,G  E GF. 

^ contingit  Z R.  quiaverd  GD>ZQR,  EH  zquidillant’,  reda:  Z I,  >.B 
ia..'  xqualesTunt;  vnde  Se  triangula  contingentium  G IZ,  ADB  zqua|iafonta  quarcSc 
byperbolq  AIC.ABC  f zquales ; angulus  autem  EGFdato  VT»  per  conftru- 
idioncmedzquabs.datf  igitur  byperbolz.Sec. 

Sit  iam  angulus  datus  ST  V.  maior  angulo  E D P>  pmducanir^uc  S T in»,  an- 
g if.Sajiu.  gulus  igitur  VT»  minor  eil  angulo  EDF;  per  conllruilionem  igicur  prime  par- 
tisghuius, exhibeatur  byperbola  zqualis  ABCcmusliywptoti  an^Uiti  obtineant 
VT».  fitilla  PI  Q_8c  afymptoti  EG,  GF. prodiieantur  D G in'1'  FG  in  infi- 
nitumiGY  autem  zqualis  bt  IZ  iunfhi  ZY,  occurrat  F Gtn  X.  quoaiam  igitiir 
• . YG.IZ,  zquales  funt.Se  parallelz.redz  quoque  G7.ZY  zquales  fune  Se  paiitl- 
I lel*.  Se  quia  Z R in  I bilteaa  eil  , ZX  quoque  in  Y bilTedla  ent : pobtis  igioir 
’’ Z X, parallelis  y0,  bant  YZquadratis^oa1iarcAangula/3d>.SeSu>';erunt{Y»i 
h i.j.ii.if.  jdh  byperboiam  quam  in  Y contingit  Z'X-  JcxlyTOptotifuntyG.GH  cooftitucti- 
tes  angulum  zqualem  dato  S T V.  quia-rerd  triangula  contingentium  ZIG.Z  Y G 
zqualiafunt,  byperbola  quoque ^Y»zqualiseft  byperbolz  P I Q^d  cft  per  con- 
ftrueiionem,hyperbol9  A B C.'  datz  igitur  hypcrbolj.Scc.Quod  erat  faciendum. 
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HYPtRSOLA, 

PROPOSITIO  'CLXXXIIL 


Sif 


D 


Aeam  A B diuilam  in  C dem»  (ecare  in  D,  Vc  redtangulam  B O C 
ejuadrato refidui  AD  Gc  aequale.  _ 

Coaflrucfit  & demoajlratio. 

, \ 

C Rigatur  A E vtcum  BADianguIum 
^fcmireAann  conftituat,  &ex  F dimi- 
dio C Bi  linez  ponantur  F G>  F H angn^ 
iot  femireftoa  exhibentes  cum  A F Hncat 
(edeferiptafit  hypecbola  ICE> inter  a- 
fymptotos  FC,  FH  habens  axem  AF  = 
ut{)uc  £ pundlum  inierie^ipois  re&ae 
A Ei  proJuiilz  cuiu  liypcrbola  d C E:  de- 
miiTaigiturpcrpendicuIaris  ex  Rad  AB. 
exhibebit  pun^lum  D quzilcum  , cdm 
eir^aiTymptnti  HF>  F^  anguluni  for- 
ment reduyi  exconftrui3idnc,redangu- 
luma  BDC  zqualc  eil  qUadratoDE; 
quia  vero  anguli^  D A E (ciitireQus  eft  i sl  A D E reAus  > reliquus  AE  D dilnidjo 
rcAi  > adeo^ue-dx  angulo  E AD  cqualii  ell  & ED  quadratum  zquale  quadrato 
A D : vnde  & reAangulum  B D C>  A D quadrato  zquatur.  fecimus  igicur>  Scc.quod 
petebatur. 

iPRO  POSITIO  CLXXXiV. 

Atatn  ABfcdlaminCpartiHinD.  Vtrcitangulum  BDCadAD, 
quadratum  datam  obtineat  rationem  quadrati  E ad  F quadratum. 

Ctnjliit^ta  Jeman/lratu. 


D 


DIuifa  CB  bifariamin  G pohatur  orthogo- 
nalis  H G vt  ratio  quadrati  C G ad  G H, 
hoceft  CB  ad  HI,  eadem  fit  cura  proportio- 
ne E ad  F.  perfeAo  deinde  patallelograihmo 
duAil^ue  CJK.OL  deferipta  ponatur  hyper- 
bola  inter  alymptotos  G K.  G L,  habens  «erti- 
cem  C-  ex  punAo  deinde  A ducatur  AMi  vt 
cura  D A reAa  femireAum  angulum  formet, 
occurrens  perimetro  icAionis  in  M;&  ponatur 
MD parallela  HI-  DicopunAumDeflequod 
quarrittir;  eft  enim  reA.ineulumBDCad qua- 
dratum DMvtCB,  quadratum  ad  HI  qua- 
dratum per  ea  qu?  przinilimus.  fcd  quadrata 
DM  xqualc  cil  DA  quadrato  , igitur reAan- 
gulumBDC  ad  DA.  quadratam  eam  habet 
raddncmqtiam  CB  ad  HI  quadratum  , hoc 
eft  quadratum  E,  ad  F,  quadratum,  quod  pn- 
Aandutn  fuit. 


i. 
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H Y P E;R,  B O 1,  A- 
PROPOSljTlQ  CLXXXV. 


OPorteat  his  pofitis  aflignare  puit* 
rcdlx  AM, 

cum  perimetro  (cilionis  N C M. 

Con[lruElio(T  dtffonfirath,  _ 

Flat  ex  28-  huius  reSz  AM  pataltcU 
OP><]u; contingat rc&ioncrn  in  O-  & pto- 
dufla  vtrimtpie  reQa  AMt^fijucad  alympto- 
tos.hat  quadrato 'OP  atquale  tcAangulum 
RMQ^  Dicb  punctum  M fore  interlectio* 
nem  communem  recta:  AM  cum  feteio* 
ne  NCM.  <^od  pacet  exi^.huius»  &c.'  ^ 


d fn  Ar- 
(himuiitK 


PROPOSITIO  'CLXXXVL 

l I J . ‘ ) ; . ' • 

IN  ortinl  Cono  Icdlioncs  hyperboli- 
cz  parallclz  (imiles  Hguras  cxhibentL 
^ ‘ ^trHonfiratio. 

Sit  ABC  triangulum  per  axem  codi 
A R D Ct  fitfiue  E F G feflio  baC  arqui- 
^ diftans : duila  deinde  A H in  plano  trian- 
guli per  axem  quz  circulorum  diametris 
occutritin  I St  H>  cum  in  eodem. iinc 
plano, erigatur  ex  H refla  HD  normalis 
ad  BC>occurrcnscirculi  pecimetroinD, 
ducatur^ue  DA,  occurret  illa  circuli 
E F G petimetro  in  F : iungatur  autem  1 F: 
, denique  fecundum  HD,FI  lineas  plana 
ducantur  parallela  , quz  cum  AB  linea 
, conucniant  in  K & L,  8t  A C in  Q_si  R. 
erunt  igitur  IFQ,  RHD*  hypcrbolz, 
quarum  diametri  KQI,  LRH  ad  quas 
ordinarim politzfunt  IF,  HD : quia  vero 
zquidiftant  EG.BC,  titem  IF,HD  vt 
AI  ad  I F , fic  A H ell  ad  H D : rurfun» 
• affumpto  in  IQpundo  quodam  P, pona- 
tur ex  A per  P linea , occurrens  L R quz 
io  eodem  cum  IK  , plano  ell  in  O : po- 
nanturautem  PM,ONzquidillantesFI, 
HD: cum  igitur  IQj_  RH  zquidillcnt.- 
, vt  QP  ad  QI,  fic  R O ell  ad  RHjigi- 
tur  KPQ_reflangulum  ell  ad  reflangu- 
lum  KIQ.,  vtLOR  reflangiilum  ell  ad 
reflagulumLHR.-fedvt  KPQ_adKIQ> 
reaangulumrficPM  quadratum  ad  quadratum  IF  St  vtLOR,  rcflangulumad 
L H R,  lic  O N quadratum  ad  quadratum  H D:  quadratum  igitur  O N ell  ad’H  D, 
vtPM  quadratum  ad  quadratum  IFrSt  PM,  IF  linee  proportionales  rcQitON» 
HD:quia  vero  ^P,  Q.I  reiSz, quoque  proportionales  funt  RO,  R H;  figurae 
Q_PM,QJF  fimiles  fune  figuris  R ON,  RHD  ••  fimiles  igitur  i funt  hyperbole 
QJMF,  RND.  Quod  erat  dcmonllrandnm. 
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MYPERBOLA. 

PROPOSITIO  CLxxxvn. 
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1 incniurcunquefed:ionis  diametro  produ£la,  pundlum  alTumatur, 
& ab  illo  ad  feftionem  contingentes  ducantur,  iungantur^i  conta- 


dluum  punda: 

Dico  in  parabola  parte  diametri  a vertice  eiufdcm  & contingente  inter- 
ceptam xqualem  e(Te  illi, qua;  ab  eiufdem  vertice  & linea  contadus  con- 
iungente  intercipitur  linex:  in  ellipfi  autem  maiorem , in  hyperbola  mi- 
norem. 


Demonflratio. 


CIt  ABC  conus, (cftus triangulo  peraxem  ABC.diameterautcmbafcosAGB 
'^iit  AB  in  quaaiTumpcoquouispunfto  E,  ponatur  £H  xquidiilaos  AG,  ScEI 
normalis  ad  AB,  tum  per  HEi  & IE,fiat  fcflio  exhibens  in  fuperficie  coni  lineam 
GHI : erit  illa  ‘parabola:  ponatur  exinde  axis  coni  C D,  perficiatiirque  parallelo-  >■  t»^- 
gramtnumCDB.cuius  lateri  BMoccurratEH  ptodufla  in  F,  iunftaque  C F,dia- ’'**'**■ 
metro  AE  protradx  occurrat  in  K,  ponatur  autem  per  I contingens  circulum 
AlB  in  I.-  conueniet  iliacum  AK,  CK  lineis  in  K > vti  propoi^i7.  de  parabola 
oflendi:  vltcrius.lliccundum  IK  & per  C verticem  coni,  planum  intelligatur  du- 
ci, continget  illud  fuperficiem  coni  fecundum  lineam  CI:  vti  propolit.  1 7.  de  para- 
bola ollendi  ; eadem  quoque  propolitione  oftenfum  ell  iundam  I F,  parabolam  in 
I contingere',  8t  E H,HF  lineas  elTe  squalesrquod  erat  primum. 

Rurfum  inter  F & K in  FK  linea  pundum  fumatur  quodcunque  G;  iundiii^; 

EG,  IG  fecundum  IE,EG  lineas  planum  agacur,exhibcns  in  coni  fupetficie  li- 
neam LIrerit  lEL  i>ellipfis;  oportet  autem oilendere  IC, eandem  contingere 
in  I,  & GL  tnaiorem  effe  LR  ponatur  pe_r  F linea  FN  , xquidiftans  BC  in  pia-  * 
no  trianguli  per  axem  occurrens  EG,  linex  in  N : quoniam  igitur  punflum  G 
fumitur  intet  F if  K , (i  per  G.  reda  intelligatur  duci . parallela  CB,  cadet ‘illa  eX»«&- 
vitra  FN,adeo^ue  N pundum  inter  Gie  Left  . quia  vero  FN.HLxquidiftant, 
&<IEH,HF  oilenfx  funtxquales,  redx  E L,  I.N  quoque  xqualesfunt:  quare  j j,, 
cum  LG  maior  fit  LN>  reda  quoquo  EG  maior  eft  L E.  deinde  cumvtrumque^aMa. 
pundum  I & G>  in  plano  Iit  C I K,  reda  IG  in  eodem  exillit  plano  : quia  vero 
planum  ClK.in linea  CI  ‘ contingitfuperficiem  coni,6c  Eli. elliplis  invnoian-c  iW/. 
tum  pundo  occurrit  C I lineje  nimirum  in  I.  planum  C I K , in  I,adeoque  & G I, 
lineain  vnotantumpundo  occurrit  cllipli,  adeoque  in  I contingit.  Quod  erat  fe- 
cundum. 

Sumatur  denique  inter  C & F,  in  CF  linea  pundum  quodeumque  P i iundif- 
que  PEjPI  fiat  fecundum  EI,  EP  lineas  planum  I EO; patet  lEO  elTe  hyper- 
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HYPERBOLA. 


EF  linea  pontium  E.  produfla,  lateri  AC  occurratin  Q;  oftendetur  autem  vt 
prius  PI  lineam cile in  plano  CIK  dehyperbolam  in  I contingere:  reflat iginit 
vtollendamus  PO  lineam  minorem  eiTe  'OE>  refia  N , occurrat  EP  > ptodu- 
Qx  io  R:l|Uooiam  igitur  CB,RN  zquidiflant , Sc  N pundlum  oftcnfiim  ell  ef. 
• ' fe  intra  G & L>  refla  autem  FG  cum  C B>  conueniat  in  C>  conflat  R punSum 

cadere  vitra P:  adeoque  RO  lineam  maiorem  efle  PO:fed  RO linea  zqua- 
lisefl  OE,  cdm  EH,  HF  linez  zquales  fiot,  reda  igitur  PO  minor  efl  quam 
E 0<  quje  erant  dcmonflranda. 

PROPOSITIO  CLXXXVIII. 

Sint  AB  , BC  afymptoti  hyperbolq;  DDF,  & EF,KH  parallelae 
afyinpcoto  BC  :ciu£lz quoque BD,  diuidant  HBF  in  partes  icu 
fcAores  zquales, occurrentes  £F  linez  in  IGG. 

Dico  £ F in  I G G , diuilam  cfTe  in  continue  proportionales. 

Demonfiratio. 


i>b«*-  ^Voniamfegmentum  HBF  diuifum  eft  in  partes  zqualesdgitur  funtin  continua 
imftiQf.  analogia  linez  FE  cum  reliquis  fibi  parallelis  ,funt autem  IE,HK,  EF,8c 
**""■  GE,  DL,  FE  in  continua  proportione  i igitur  quoniam  prima  EF  communis  efl, 
& HKiD  L,E  F,ruot  proportionales , hinc  etiam  mediz  £ I,EG>E  G.£F>propor« 
tionales  exiflunt.  Quod  erat  demonfltandum. 
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H Y P E R B O L A. 

PROPOSITIO  CLXXXIX. 

HYpcrbolatn  D F G inter  afymptotos  retium  angulum  formanMs 
conftuutam,(ecct  in  D parabola  B O E habens  axem  BC.pofita^s 
ex  B quauis  linea  BKH,  qua:  hyperbola:  occurrat  in  K Separanolxin 
H.dclctibaturpcr  H hyperbola  HO  habens  AB,  B C afymptotos  i & 
ex  B quaruis  aha  ducatur  B L O E,  occurrens hyperbolisin  L,  & O pa- 
rabolz  in  E.  ' ‘ 

Dico  BK  elTe  ad  BH,  vt  BL  cftad  BO. 


exciJ^riH,  . hnic 

Dtmohjiratio. 

pOnantur  KM.LN,  H 1,0  Q,: 
xquidiftantes  AB.  Triangula 
1 igitur  BKM,  BLN  zqualialunr, 
vti  3e  triangula  B H I,  B O Q:  vnde 
B KM  triangulum  cR  ad  BLN,vt 
BHl  ad  BOQ_  triangulum  , & 
permutando  B K M ad  B H I , Vt 
BLN  ad  B O Q^led  B K M trian- 
gulum ad  ‘>BHI,m duplicata eft ratione  KMad  HI  i fimiliter  BLN  triangulum 
ad  triangulum  B O Q^in  duplicata  cR  ratione  LNadOQ;  igtturvt  KMadHI,"*^’ 
ideR  B Kad  B H.  fic  LN  eR  ad  OQ^tdeR  BL  ad  B O. 

Ntt*  vnmtrftUm  htne  effi  frtftf$ti«»em : netftu  nectjjtrium  n/  B H liaet  inciMt  i» 

H,  r«»n»i»r7i>  hyferhtUcitm  fxrtbtU  inttrfc£lumtm\fei  BH , B £ qiufuu 
tx  dtmcnfirtticne  um  fojiu  mtitifefium  tSt, 


PROPOSITIO  .CXC. 

Sint  AB,  B C retium  angulum  formantes  afymptoti  hyperbolatum 
D F,  £ G,  quas  in  O & E fecet  parabola  habens  axem  B C : ponatur 
autem  ex  B quzuis  fecanshyperbolasin  F & G, occurrens pataDolz  in 
M.  & ex  F,  D,  G,  £ punttis  retlz  demittantur  OH,FI,  EK,GL  paral- 
Iclz  AB. 

Oico  rationem  D H ad  F I , maiorem  elTe  ratione  F K ad  G L. 


n^eniQnJiratio. 

p Etta  BD  produtla  occurrat  EG 
■ hypetbolxin  N.ponaturqucNO, 
p^allela  A B;  erit  igitur  DH  ad  FI, 
c vt  N O ad  G L ! fed  ratio  N O ad 
G L,  maioris  ad  cande , maior  <l  cR  qua 
ratio  EKadGL,minorisad eandem: 
ratio  igitur  DH  ad  FI,  maior  eft  ra- 
tione FKad  GL.  Quodfuic  demon- 
ftrandum. 


Lilia  PRO- 
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HYPERBOLA. 

PROPOSITIO  CXCI. 


Sit  ABC  hyperbolae  vertex  C,  ex  qua  demiflis  lineis  CL,  CN  quz 
afy mprotis  xquidiftent,  ponantur  B D , A E zquidiftantes  contin- 
genti per  Cdudlzoccurrentes  CLjCN  lineis  in  L,N,M,  O, 

Dico  quod  B L D reflangulum  ad  rcdlangulum  A M E (it  vt  LN  li- 
nea ad  lineam  M O. 

Demonftratio. 


G 


POnantut  ABC  hyperboizarymptod  GK,GH  occurrentes  BD,AB lineis  in 
K>FiP,H-redangulum  KLP  zqualceft*rc<3angulis  KBPiBLD:  fed etiam 
KLP  idell  LKN>(ob  KL>NP  lineaszqualcs ) aequale cll >> quadrato  KL>  ( id 
c.ii.lMi.  eft  1 C > id  eil  K B P c refiangulo)  vna  cum  rcAangulo  K LN : demptis  igitur  {qua. 
libus  KBP>8c  quadrato  KL>  zqualia  remanent  rciSangula  B L D,  K L N;  Cmili. 
terzqualiaollendunturrcdangula  AME>FMO:  igitur  vt  KLN  ad  FMO  re. 
^angulum  > id  eil  vt'a  L N ad  M O • fic  B L D ce&angulum  eil  ad  redangulum 
A ME.  Qjioderatdemonftrandum. 


HY- 
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hyperbole" 

PARS  SEPTIMA 

Variai  exUbtt  gtnefis , qtu  tum  tx  Ttntu  CS*  circula , tum  tx  tUipfi ^ 
parabola,  denique  ex  ipja  oriuntUr  hyperbola.  Secundo' hyperlolas 
.reducttadfiUwnes,  equibueorta.  ‘TertibreliquoiJeSiontseec  hyper* 
bola  educit.  . ^ 

PROPOSITIO  CXClK 


Sitparallclogrammum  ABCO,  cui  adiungattU  triangulum 
rcdl*  verd  DE,  ponantur  aequidiftantes  FG;  reftangulis 
IG.F,  fiant  quadrata  GH  arqualia. 

Dico  punda  B , H , H ad  eandem  ciTc  byper- 
bolam,  cuius  diameter  cfi  BE. 

Demanftratio. 

PRcxiucamur  red;  D A > E B donec  conuenianc  in 
K. quoniam  a:quidiftant  F G.  reda:  D E , vel  A B , & 
ad  ipfi  b C i igitur  vt  K B ad  K G>  ita  cft  AB  ad  GF: 

&vt  KBad  B G.itaAB,  hocell  FI  adlG;  &vt  KG 
ad  G B,  i ta  e(l  F G ad  G l.quare  ceiaangulum  K G B , ad 
KGB,redangulum  cam  rationem  obtinet,  qu;  reperi- 
tur  inter redanguta  FGI  ad  FGI,  ciim  ex  ijfdem  ra- 
tionibos  componantur;  Ted  vc  rcdangulum  FGI,  ad 
FGI  redangulum , ita  ponitur  qiMdraturh  GHad  HG 
quadratum  ; igiturvt  cBredanguIuniKGB  ad  KGB 
redangulum,  ita  eft  GH  ad  GH  quadratum.  Igitur  s, 

H H funt  ad  eandem  hyperbolam  cuius  diameter  tranf- 
uerfaeA  KB.  Quod  fuit  demonlirandum. 


BEG; 

autem 


CorellariMm. 

Hinc  colligere  licet  methodnm  de» 
Ictibendi  hyperbolas  , non  Ibldm 
eas.qux  afymptotos  habent  ad  redos  an- 
gulos conilitutas, verum  etiam  alias  om- 
nes, qux  vel  obliquiilimo  fefe  angulo  de- 
culTant-hyperbolaenim  cuius afymptotl 
fefe  inuicem  orthogoiialiter  diuidunt,re- 
dangula  KGB*qualiaquadratis«ordi- 
natim  applicatarum  exhibent;  cdm verd 
redangula  K GB,  maiora  funt  quadrat» 
GH.  aut  minora  , tunc  afymptotos  ha- 
bent libi  inuicem  atf  angulos  obliquos 
inbftcnres  : vnde  aiymptotorum  quOad 
angulos  conftitutio , dependet  apropor- 
tinne  teflangulorum  KGB,  ad  quadrata 
G H.non  autem  aproportione  redangu» 
lotum  I G F ad  quadrata  G H.  nam  vt  in 
przfenti  fcemate  videre  eft,  redangula 
I G F xqualia  funt  quadratis  HGt  nihi- 
lominus afympioti  harum  hyperbolarum 
ciccurtunr  libi  ad  inzquales  angulos. 


J.U1  } quod 
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quod  fi  qui^hyperboIascontraflaS  magis  anc  (fiducias  eadem  praxi  defetibere  defi- 
derae  , augeat  taiitumitiodo  lineas  ordinaiiin  politas  G H.  vel  decurtet  rccundum 
tationem,  quam  dcfiderat,habcbirque  intentum. 


PROPOSITIO  CXCIII. 

N 

DEcufTcntfcinuiccmreCta:  AL,CG  in  C:  occurrat  deinde  AF  rc- 
£txJ3^(^in  G:&  politis  FL^  quz  arquidident  cuidam  CK  fiant 
inter  Ljd,  LF  medix  proportionales  LI. 

Oico  1 1 C cfle  ad  eandem  hypcrbolam  cuius  A C cft  latus  tranfueV- 
fum. 


DemonJIratio. 

QVoniamenimFL,a:quidiftant  KC  linetc,* 
ac  proinde  inter  fi;,  erit  ratio  F L Hrct^an- 
guli,adre£langulu  FLH,  compofita  ex  ratio- 
ne H L ad  H L,  hoc  efi  C L,  ad  C L,&  ratio- 
ne FL  ad  F L.hoc  cfi  AL  ad  A Ltigitur  rc<3an- 
gulum  ALC  ad  ALC  , efl  rt  rcdangulum 
F L H ad  FLH.cum  ergo  quadrata  I L,xqua- 
lia  Gnt  rcdangulis  FLH,  erit  quadratum  ILad 
I L,  quadratum  vi  reflagulum  A L C ad  ALC> 
vnde  patet  C 1 1 efie  ad  hypcrbolam  cuius  C B, 
eft diameter,  & AC  latus  tranfiicrfum.Quod 
demonfhare  oportuit. 

P R.  O P O S I T I 0'CXC1V. 

DEcuITcnt  fele  rurfiis  A B , C D in  C: 
occurrat  deinde  A F fc^x  O C in 
G,  fic  vt  AG  non  fubtendat  angulum 
ACD  5 & pofitis  FL  qux  xquidifteiit 
cuidam  CK,  fiant  inter  FH,  HL  me- 
dix proportionales  H 1. 

Dico  1 1 C ad  eandem  cile  hypcrbolam 
cuius  G C latus  tranfucrfiimcfl. 

Dtmonftratio. 

'CAdem  eft  pland  qux  in  prxcedcnti  j>roppG- 
•^■^ione.  , 

Scholion. 


A Tqtu  hi [tripiat  tm  ctfm,  y wr  tiett  in  frimt  ftrtt  exftfSimmm,  ttmtn  hunc  in  betm 
Ubm$,  cim  w<ar  hjferitUnmgentfiiexbUtiuit. 


PRO. 
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PROPOSITIO  CXCV. 


«IS 


COnftituant  A B,  A C qucAiuis  anguium, & per  aflititiptum  in  CD  pttl»' 
ftum  F ducanturBC,  redis  aurem  F,DB,  «quales  fiant, F,  E C. 
Dico  DF  E fore  ad  eandem  hypcrbolam  cuius  aiymptoti  fint  AB» 

AC- 

• ■ ‘ ‘ ^>monJIrath^ 


T^Etnonftrauimtis  l;.huius redam  qtiamcumque  iedibni  byperboiio#  oCcurten< 
-^temintetarymptocosconflicucam,  fquales  (iii  partes  habere  conftitatat  iotet 
afymprotos&rcdioncm.  hoc  cft  fi  roda  B C &ccc  hypcrbolam  in  D tc  P,  redas 
BD>  FC  aequales  rfie  inter  Tci  igitur  fi  inter a^mptptos  AB,  AC  per  pundua 
F defcriptaponacurhypcrbola,  quamcumque  per  F duxeris  redam  BFC.necci^ 
fariumcilvc  BF  fitzqualis  CE, igiiurciim hac praxivfi fimos, reilacTtDFEpet- 
tineat  ad  eandem  hypcrbolam. 

' PROPOSITIO  CXCVI. 

Linea;  AB,CD  occurrant  fibi  mutuo  ad  angulos  redosin  B,&al< 
teri  iiiarum  ponantur  zquidifiantes  £ G.  ailumpto  denique  quo> 
uispundoQinrcda  CD,dudifque  CF,  fiancredis  CF  sequaks 
FE.FG. 

Dico  EE,  G G rlTehypcrbolas,  & quidem 

T)emonftrmo, 

pOnatur  CH  quz  asquidiilec  AB  , item  eX 
^ G, ponatur  eidemzquidiilantes  Ghquoniam 
quadratum  CF  zqualecfi quadratis  FB,BCi 
etiam  F G quadratum  ijfdem  zquabicur.  cft 
autem  FG  quadrarum  zquale  rmadraioFH, 
vnaeumrcdangulo  EH  G,  cdmfincEF  zqua- 
Ics  FG:  igitur  cdm  FH  quadrarum  zquale  fit 
BC  quadrato, eiiamredangulum  £HG,qua- 
drato  F B,  hoc  cfi  G 1 zquale  cxiftet.cric  igitur 
redangulum  EHG  hoc  cll  DIC  ad  DIC, 
redangulum  vt  FB  quadratum’ ad  FB  quadra* 
tum  huc  cll  vc  GI  quadratum  ad  quadratum 
Gl. quare  EE,GG  hyperbolzfiintj^ quidem 
oppofiez.  Quod  demonftrartdum  fuit. 


oppoficas. 


PRO- 


t}6 


HYPERBOLA. 

PROPOSITIO  CXCVII. 


DAci*  A B,  A D pro  diametris  hypetbolx  ad  rc^os  angulos  conftitu*' 
cis  coniugacasfcdlioncsdcrcribcte. 

■'  '•  ConJlruEltof^demonpratio. 


i Ss  40. 


POnaotor  E F , H G zquidiltances  A B> 
A D:  laAo  deinde  pacallelogramo  A D C- 
dudlis  quoque  AKjAI  fiant  re£lis  AK  z- 
qualesKiEFi  redis  infiiper  AI  zqualcs 
redz  I.HG.  Dico  BFFi  DGG  efie  by. 
perbolas  coniugatas.  quod  fine  bypcrbolz 
(quarum  latera  tranfiierfa  funi  AB>A  D)  dc- 
monllratumeft  ptop.  przced.  Quodautem 
coniugarz,Gc  oltendo.  Produdis  BC  in  G> 

& DC  in  F, ponantur FN.GMqtKzqui- 
diftent  ADiABi  diuidenturex  confirudio* 
nc hz  bifimam  in  M & N,  iredis  A B,  AD,vtpote  diametris  , Cvftiue ad fedio. 
nem  vtrimque  ptodudzintelligantur.funtqueredis  AD,  AB  quz lacera iranfuer- 
fa  fuarum  hypetbola*rum  oftenia  funt,  zquidiftancesi  igitur  AB,*  A D funt  diametri 
coaiagacm,  ac  proinde  ipfz  etiam  figurz  coniugatq  funt;  fecimus  igitur  quod  fuerat 
polhilatum.  •-*  > . 

' ' PROPOSITIO  CXCVIII. 


L^c*  A B , A F politae  Gnt  ad  qucmcumquc  angulum  F A B , linea- 
qilc  AB  diuifantvtcunquein  CC,  defiat  vc  AC  ad  AB,  ita  BE 
ad  C D.  fint^uc  B E,  C D patidlcl*  A F. 

Dico  punda  DEcITc  ad  eandem  hyperbolam  cuius  afymptoti  (unt 
AB,AF. 

Demonjiratio. 


mmk. 


e Ixtm- 

mrf* 


T^Veantut  EG  Sc  DF,  quzzqnidiftent  A B:cdm igituefit  vcACadABific 
EB  ad  DC  > parallelogramma  CDF  bzqualiafunt  parallclogrammo  B£G, 
punda  igitur  EDD*ad  eandem  funt  bypetbolam. 


PROPOSITIO  CXCIX. 


Sint  AB,  AE  line*  quemcumque  angulum  conilicuentes,  ex  B vero 
puuifiolinez  AB,  ducatur  BF  parallela  AE : de  duAa  quauis  AC 
qu*  FB  lineam  lecec  in  C,  fiant  in  continua  analogia  £ G,E  F,EHqu; 
parallclz  (inc  line*  A B. 

Dico 
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Dico  H C puii(f]:4  eilc  adcandcm  hypetbolan»  cums  afymptoti  fune 
AB,  AD. 


l'jUb. 


ittUv  fi 


-rf 


. I 

4 

1 

F*" 

QVonumfupponuimir  lines  EG, 

EF.EH  eandem  continuM-e  ra- 
tionem, reflanguU  GEH.  quadra- 
to CD,adeoque&  inter  Tc  zqaalia 
func-xd  autem  £G  ad  EG  , vi  A' E 
cft  adAE;igKurA£M,  rcdanga- 
la  incerle  quoqncfunt  zqiialiaj:  ciim 
cx.iji<lem  tatienein  habeant  compoli- 
taiBiCxquihus ratio  GEH  xeQangu- 

loraim componitur. pundatgitur  H HC* ad bypcrboIamTunt, cuius afympioci Tunc 
AB.AD. 

PflOPO^ltrO  cc. 

COnfticuantur  tSua;  lineX  A B,  BC .formantes  angulum  quendam 
ABC,  & ea  puD^o  qtiouis  Dextra  angulum  aflumpto  ducantur  re- 
dfx  O E , occurrentes  A B’ia  F:  puadio.'  Fiant  autem  D G medix  pro*_ 
portionales  inter  D F,  D E. 

Dico  G G efle  ad  eandem  hyperbolam  cuius  centrum  eft  D pundtum. 
DtmonfirAtio.  ^ 

IPCinatur  DH  zquididans  AB-,8c 
■"  'FKi  Cr  parallel*  BC-  quoniam 
igitur  in  conciiiua  liint  proportione 
£>  F,  D G,D  E,  erunt  quoque  in  con- 
tinua analogia  fC  F,  IG,  U C,hoc  eft 
DK.DI.DHiigiturvc  maJDH, 

({deftDKaaDI.)fic  KFideftHB  “ 

«d  IG : redangula  igitur  b DHB,  , ci»» 

DIGzqualiafunt  :quareBGG°pundaad  eandem  fune  hyperbolam  cuius  cen-  •nfn€. 
erum  D.  ■ , , 

PROPOSITIO 


bt»>*. 


C C I. 


Circulus  A-BC  diuilns  diametre  AC, 
habeat  BD  normalitcradiA  Cconfti- 
tutas:,  prodiu5la  vero  C A , fiat  vt  A D C ad'' 
A D C rectangulum,  icarcctangulu  A EC 
ad  A E C rectangulum  , & fiantTcctis  B D 
xquales  & pgrallclz  E F. 

Dico  FF  fore  ad  eandem  hyperbolam 
cuius  diameter  eft  tranfuerla  AC. 

Demonflratw. 


, ad  B Di  id  cd  E F ad  E F quadratum : 
cd  ‘■hyperbola,  ad  cuius  diametrum  C 
narim podizAint  EF. 


X ' 

-i 

:f 

1 

'1 

/ 

a 1.1 


Mmmm 


P R O- 
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HYPERB,  OL^.i 
PROPOSITIO  CCII. 


n 


Circuli  ABC  diantetec  fit  A G , contingentes  ad  A & C,  AD,CF- 

Deinde  DF  acquidiftent  AC,duftisinfttpcr'LD,  fianti<t(SisL,BD, 

tequales  O I,&  F 

Dico  A I , & C G hypetboiaii  flfo  oppo-^ 
Ifitas.  ■ ■ 

‘Dmonfiratto.  ‘ 

POnantur  IK  qu? arquidiftelit  AD’  enint  igi- 
tat  I K xquales  D A . quia  vcr6  B M lineis  i- 
quales funtDF,  & DI  aequales L i BD.tcaah- 
Eula  D I F ideft  A KC . iqualia  funt  teftan^  ^ 
BDM.  id  cft  quadratis  DA  fme  I K,  igitur  A KC  * 
adAKC,  reaaugu^uo^  eft  vt  IK  quadratum  ad 
quidraluiTi  IK.  Vnde  AI.punaa»adhypetbolam 
funt.fiqiiliter  oftendam  punSa  C G G ad  hnie& 
bolam  efl'e.  quia  Vtro  AII , dOG  hTOei^oI*^ 
communi  gaudent  trjnfuetfa  AC»  oppoUtaretunC 
bfcftionet  AI1»CGG.  •' 

i 

propositio  CCIII.‘  ‘ 

llrculum  ABC  cuius  diameter 

^AC, contingant  quotuis  DB., 

occurrentes  diametro  in  D:  creatis 
autem  paralleli*  D E , fiant  D B re- 
dlis  aequales  DE..  • ' ^ ■ 

Dico  A E efle  ad  eandem  hyper-’ 
bolam  i cuius  diameter  tranfuerfa 
eftAC. 

. / . 

Dtmonftratio. 

QVoniam  BD  contuigentc)  funq,tc- 
dangulis  AD  C aqualia  funt  quadra- 
ta  DB  id  eft  exhypothefi  quadrata  DEs 
quare  ADC  ad  ADC  redangulum, eft 
Tt  D E quadratum  ad  quadratum  D £. 
igitur  A»£E  pun&aadhypcrbolamfunc 
cuius  tranfuerla  diameter  A C.Quod  fuit 
demondrandum. 


P R O- 
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P R O E O S 1 T 1 0 C G I V. 

Circuli  ABC  diametii  fine  AB»  • 

G D , fefc  dcculTantcs  ad  angulos  r ; \ 

rcdlos.  Fiant  deinde  contingentibus 
EFj  IG  dudlis,  (e>(  linei  AB,  8cCP) 
produ£ta  arqualcj  lineae  E K,IH  pa-  " 

rallelz  diametris  A B,  C D. 

Dico  OK,B  H lectiones  cfTeconiu-  ^ h 

S*'"-  « • ■ ®1 

'^tmonjttatto.  ' / w 

CVm  enimPKK  , EHH  hyperbolai  /*  ffi 

oftcnl;  Cnt  prop.  prxe.  habentes  latera  / 3 

iranluerfa  AB, CD,quzxqualia  fune  inter  Jit 

fc  1 Sc  prxterei  quadrata  EK  xqualia  lint  / y^\  \ ^ 

quadratis  IU  (fi  BI,& DE  xquales  alTu-  /.  A__l 

maniur)  manifeitum  eft  eas  ene  fefiiones  / V 

coniugatas.  Quod  fuit  denionftrandum.  X y'  \ 

PROPOSITIO  CCV.  ' 

QVadrantem  circuli  ABC  contingant  D ducantur  autem  per  D D 

parallelz  B C,  rectx  F D G,  quas  lint  zquales,  B E. 

Dico  G GclTcadhyperbolam cuius alyroptotifuilt  AB, BC.  [ 

Dmenjhratio. 


OEr  centrum  B ponantur  BD.  QuoniamcontiogentesruntED,&BD  pef  cdn- 
trumaAx,  igitur  angulus  EDB  rcAusell,  quemadmodum  Se  angulus  BFG. 
quarequadrato  BD  zqualeeftreflangolum  FBE  hoceftper  hypothefim  BFG. 

▼nde  xqualia  fuot  inter  fereaangula  BFG.  confiat  igitur  GG  effead  • hypetto-^»***" 
lamt  cuius  al/mptoti  funt  A B,  B C.  Quod  fuit  demouftrandum.  \ 


Mmmm  i 


PRO- 
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HYPERSOtA. 

PROPOSITIO  CCVI. 


Circulum  ABC  contingat  DC,  cui  ponantur  .Tquidiftantcs  E F.  li- 
nea vero  DC  fecet  circulum  in  punctis  A,  C.  fiant  quoque  rcctan- 
gulisGEF  atqualia quadrata  E H.  ' 

Dico  AHB  eflead  eandem hypertolamcuiiis latus tranfuerfum  AC. 

Dembnfirutto.' 

QVoniam  F,H  quadratis  xqualia  funt  wftan- 
gula  GEF  quadratis  E Hi ^qualia  quoque 
funi  rcftangula  AEC:  f cum  A E C,  GEF  rc- 
dangulaxqucntur. P quare  vf^EC  ad  A£C> 
reilangulum»  na  quadratum  EFJ  ad  H£  qu*- 
drafunuigitqr  A H B fune  ad  JiyperboUm , cuiui 
latus  uanfuerfum  AC> 


PROPQSITTO  CCVII. 

Oi 

ConjlmSiio^  demonfiratio. 


Porteat  autem  hyperbolam  AHB 
producere  in  infinitam. 


pErpen^»  AC  dcfcribatur  circulus A M cmBrcnaqucnagnituditiis;  decon- 

^ tingente  polita  N M qu;  zquidiliet  D B > ponantur  pr^terea  K L parallcix  con> 
tingenti  .-denique fiant  rcdlangults  O^^  aH^^baquadrata  KL.  Dico  AHBLM  ' 
cllc  ad  eandem  byperbolam.eit  enim  re&angulum  A N C zquale  quadrato  N MiSc 
A K C zquale  quadrato  K L , qqemadmodum  refiangulis  A E C zquaiia  funt  qua- 
drata DH:  igitur  cdm  reAangulum  CEA  ad  CKA  , eandem  habeat  rationem 
quam  quadratum  EHad  KL,quadratum,  manifeftumell  AHEMelTeadcandcm 
hyperbolam  cuius  ccanfiierfa  diameter eft  AC. 

PROPOSITIO  CCVIII. 


COndngant  circuli  ABE  circulum  ADC  in  A.  acta  vero  communi 
diametro  A£,  ponatur  GG  normalis  ad  A E occurrens  circulis  in 
GH:  & fiant  rectis  EH  zquales  E I qu(  zqui4iRcnt  GC. 

Dico  C 1 1 efle  ad  eandem  hyperbolam  cuiorlatus  tranfiicrrum  A C. 


Dmonjhratio. 

QVadratfs  E H zquaiia  lunt 
redangula  A E C > led  E H 
qusdratis  zqqliur  quadrata  EI> 
quadrans  ^lur  £1  aequalia  fiinc 
toSangula  A£C:quareCEA 
ad  C E A rcflanguluui  eft  vc 
quadratiitn  EI  ad  EI  quadra- 
tum : punfta  igitur  C 1 1 ad  hy- 
pctbolam  funt.  Qjiod  deAon- 
ftrandumerac, 

P R O- 
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PROPOSITIO  C C I X. 


C’rcuJo  ABC  ponantur cpnccntrici  DEF.  contingat  qttoque  AG 
circclIum.A  BC  occurreris  reliquis  circulisin  G G.  Fiant  autem  re- 
Ais  A G jrqoaJcs  E Ij  orthogonalitcrerei^z  ex  E E punflis. 

> Dico  B 1 1 efle  hyperbolam  cuius 
diaineter  tranllicrracll  BH. 


QYadratis  aG  ^w/iedangula 
qp  A > HEB-  ‘g‘fw  foam 
quadram  R1  arquiUcruor  r?<IanBula  H E 
qusw rciftaiJgMluoi  PER  ad  PER  rft,vr 
quadratum  EI  a.I  quadraciini  ; patet 
igitur  HB  elle  Jatus  rranfuerfum  Iiypcrbo- 
QuoRtuirdetnaiiUxanduni. 


r . > P R 0;P  O S I T I O C C X. 

I j*  Andem  hypcrbolam  producere  in  infinitum  eadem  praxi. 
i CmfhuUioiT^Umonflfitttt. 


Jyjivfnf 

3iS 

m 

m 

Flat  raftangui»  AB>  AC,  Eup  quadrato 
AD  zquale  redanguluin  EAF  cuius 
lacus  A E minus  Gc  latere  AB.  deinde  dc- 
rcribatun  circulus  cuius  diameter  fit  EF,(t 
dudlz  fint  R M N I erunt  rcdangula  M R N 
zqualia  ccdagulis  PRQ.du£tisita^;GHK 
parallelis  At'  > fiant  redlangulis  HGK  z- 
qualia quadrata  GG.  Dico  Gleficad ean- 
dem hypcrbolam  I O D.nam  ante  oflenlum 
cR  clTc  1 1 ad  hypcrbolam.  infuper  ex  con- 
ftruA.  fiint  rctRanguIa  M R N zqualia  rc- 
^angulis  PR  Qjigitucetiam  quadrata  R O 
zqu^ia  fiint  rcc\angOlis  M R N,  fed  per  pro- 
cedentem quadrata  RO>  Glfunt  ad  ean- 
dem hypcrbolam, ex  eo  quod  quadrata  R OiX 

GI  linf8:qualUrei3angulisMB.N,HpK! 
igitur  produxiniusliypcrbolan)  D O 0,quod 
rpquimani  lucrat- quod  fi  vltetiiis  eandeni 
bypcrboUaiextfdere  qu'S  intendai.candeffl 
praxim  exicpdat  ad  circulum  maioren)  cir- 
culo E HF.ira  tamen  Yt  obrerueiur  eadem 
conditio,  quam  hzcpropofiiio  r^uirit. 

. pROPOsrrro  ccxi. 


CIrcuIqm  ABC  cuius  diameter  B D fccec  quzuis  A C orthogonatd 
BD,8t ponantur  EF  qiiz  zquidillcntB  D>occurrentes  ACin  pun> 
Ais  G G,  tum  per  centrum  K ^ pup  Aa  Q,  agantur  K , P H , re  Ais  autem 
K,  G H,  fian  t zq  uales  G I. 

Pico  B 1 C ciTc  ad  hypcibolam.  * 

M m m m } • Dmon- 


HYPERBOLA. 


iS^t 


. Demonfiraiio. 

piant  G t,  arqualcs  BD  > 8:  LM  scqu»- 
•■■lesGl.  finiiliteripfis  MI,  acqualtsGN. 
ducatur  prjttcrca  Q.Q<  panallela  LX.>qu« 
reflas  C.L  bifariam  diuidac.  quoniun  G ^ 
sequales  (iinc  dimidijs  GL  id  eft  BD  > fiue 
PH,  erunt  GQ^zquales  KB,  iunt  autetn 
GN.vcl  MLxquales  K.  GH.hoccftGI: 
igitur  K G reliqui  iquales  Amt  reflil  QN. 
oftenium  ver6eft»ONC  effe  hyperbolatn, 
igitur  & D M M efl  byperbola , ac  proinde 
etiam  BIC,  eftenim  cedangulum  I^GM 
ad  N G M redanguliim  hoc  eft  redangu- 
lumPGE,adPGE>Tt  refianguium  A G C 
ad  AGC  reflangulum. 

PROPOSITIY>  CCXII. 

Sit  A centrum  cbcUlorum  parallelorum  B C D , E F G,  quos  fecet  re- 
Aa  FH  orthogonaipli  diarnetro  communi  A Ediametri  autem  AI 
occurrant  FH  in  KK,  & circulis  in  N,  MM  : tandem  fiant  reddis 
KM  zqualcsKL:  ficlineis  A,  Kl  zqualesKN  quz  diametro  A Ezqui- 
diflenc. 

l Dico  NN  hyperbolam  tfle&  quidem  parallelam  ac  zqualem  hyper- 
bolz  CLB. 

DtmonftrAtio. 


jpRzcedeoti  propoliclone  oftennim  ell  CLB  efle  ad  eandem hyperbolam.  quia 
-^vero  Ai  KI  zquales  funtex  conllrufiione  redis  KN>& A,  KM  iquales  11. 
neis  KL>  ablatis  aequalibus  nimirum  KL>atedis  KN.Sc  AiKM,iredisA,KI 
remanebunt red; LN  iquales  A|MI, acproinde  LN  lineliqualeSinterfe.vn. 
( tui»-  de  ciim  C LB  conftet  efle  >>  hyperbolam  • condat  quoque  N NE  efle  hypetbo- 
lam;  St  quidem  limilem&zquJem  CLB.  Quod  fuit  dcmonftrandam. 

PROPOSITIO  CCXII  I. 

SEcent  inuicem  zqualcs  circuli  in  pun  Ais  ABrduAam^  AB  (ecent 
diametri  DCF  in  E£:  & per  E E ponantur  zquidiilantes  H£  oc- 
thogonz  ad  AB.  fiant  denique  rcAis  C,  EF  zqualcs  £ G,  &'EHzqua- 
les  diametro  DCF  : rectis  quoque  £ G,  fiant  zquales  HI. 

Dico  G G,  1 1 elTchyperDolas  oppofitas. 

. • ...  ' 
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H t P E R B O L Ai 


t>monftrath. 

OStcnfum  cft  prdpoficionc ioi.‘ IiOios  CG>^  t 
c(fc  hyperbolas , reiUt  igitur  Vt  oftendihrfus 
jll;,s oppofitjs ede feflioncl i quoniam  EF  lin«i« 
iqualesponOniur-EG  volHI.ir  DCE  *quji- 
1«  EH,  reftaugula  oEl  aequalia  funt  reSaB- 
cali»  FED)iJe'ft  AEB-igitiirvt  AEBad  AEB 
„aihgalum , ira  eft  ^cftangulum  O E I aJ GE I 

reAangulum.oppdfitac  igitur  (untareaiones  GO, 

H.cfimfirtt  AEB,  & HH  reftaelinei.  . J 

P R.  O P 0'S’I  T 1 O GGXIV. 

< : . i . 

ClrculiiiT»  ABC  contingant  AD,  C$ 
xqualcs  & jiarallelari  coniundla  autem 
DE  diuidaturin  FF  puniris i per qu.i?plai  C 
nao.tur  FG.qu^  atquidillcnt  AD.  fian(^ 
tc^iangulis  B FG  atqiialia  quadrata  Ffi. 

" Dico  HH  cffcad  eandem  hypcfbolanrf. 

't>emonJ}tatid. 

|)Rodoais  GE.  fiant  FN  aequales  FH^& 

A ponantur  PN  & OR  . «quidiftantes  DE> 
intclitgatur  mPuper  duci  quacunque  FKV  oc- 
ODcnens  circulo  tn  V fle  Z:  quoniam  igitur  IQ, 

I K»'I  L,  proportionales  funt  fle  angulus  F 1 K ex 
hypothefitcaus. linea:  FZ.  FK.FV  k propor- 
tiopalcs  funt , vnJe  Z F V roa.angulum , id.  cft 
BFCr  atquale  eft  quadrato  FK  id  eft  qua^ato 
IK  TcI  FP.  id  eft  teSangulo  .SFT  voi  cum 
quadrato  F I id  eft  S Qj  id  eft  re^angulo  B S G: 
tectangula  igitUr  B FG  id  eft  cxihypoihefi, m»- 
«Irata  FHs  maiora  funt  rectaqguU»  SFT  iieft 
quadratu  FPi  igitur  FH  quadrata  xqua|iafunt 
quadratis  F P »ni  curo  rcctangulis  NP  FF.fc4  8t 
F H quadtatajid  eft  per  iiypoiliefim  rectangula 
B F G.  xqualia  ofteiifa  (iint  reiftangulis  S F T vna 
cum  rfctangulis  BSG. ablatis  igitur  xqualibus, 
nimirum  quadratis  FP»  fle  rcctangulis  SFT, 
snanenc  BSG  rectangula , id  oft  quadrata SQ. 

vel  PK.xqUaliareliquis  NPH  rcctangulisire-  , „ 

etangula  igitur  FlPHideftRMK,  xqualia  funt  quadratis  P K id  eft  H M : qua- 
re  puncta  H H ad  c hypetbolam  fuht,  cuius  a oppoCta  eft  NlJ- 

PROPOSITIO  CCX  Vi 

Sft  A B axis  parabol*  A E £,  ad  quem  ordinarim  ponantur  EiC  D *- 

quales  rc£tis  AE.  i i ^ , 

Dico  A D D efle  ad  catidem  hypcrb61am  cuius  diameter  A Bj  fielatuf 
tranfuerfum  lareti  redo  parabolx  dat*  zquale. 

' ‘2)««««- 
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H YIP 'E  R B aJL.A. 

DemonUratin. 


b ijmimi 


QVonum  CD  aquales  fuat  reSis  AB,(y>«- 
dratum  DC  aequale  cft  quadratis  A<C« 
• C£.  Fiat  igitur  rc3a  A F>  aequalis  re£to  laceri 
liarabolae  AEE ; erit  itaque  *'te^aogulu  FAC 
aequale  quadrato  G E.  igiiut  redaogulu  F <p  ^ 
aequale ell quadrato  AC,  vui  cum  rcdangulo 
FAC  hoc  eft  quadrato  C-E.  vpde  PCA^  ie- 
dangulo  aequale  e(l  quadratum  A E i boc  cil 
CD  quadratum.  Igitur  redaiiguluai  F.<^^ 
ad  FCA  reAanguIum, eandem  obtinet  ratfo- 
nem  , quam  quadratum  CO-ad  CD  quadra* 
tum.  Ergo  ADD  cE  l>  hypcrbola  cuius  diame- 
ter .eft  AB.  latus tranfuerlum reto  AF. 

- - fuit  demonErandum.  ' * 

'•■V.  '* 

PROPOSITIO  CCXVI.  ' 

Libet  id  ipfum  aliter  demonilrare.  Iit  parabolae  A BB  axis  AC,  & or- 
dinatim  politx  ad  eandem  CB:  fiant  vero  re£Us  AB  aequales-  linex 
B,CD.  ^ 

Oico  ADD  fore  ad  hyperbolam  cuius  axis  A C C, 

Demonflratio. 

CIt  A E>  lateri  redo  parabois  A B B aequalis, 
parallela  CB;ducatur^i  AGquxtcdum 
an^ralum  E AC  bifariam  partiatur,  cui  xqui- 
diltct  reda  EH  dudapeCE.  Erk  iraqumia- 
dangulum  C AE  zquale  C Bquadrato , boc 
eft  erit  quadrato  CB  zquale  redanguliim 
C G H>cum  GC  ScCA,item  AE>GHzqq*-a 
les  Cnt;  8c  confequenter  redangulo  G GHas- 
'f  ■,'^q“»le quadratum  CD.cUmillud  aequatepoli- 
Ny'-'tum  (it  quadrato  AB,  hoc  cft  quadratu  CEAc 
'CAhoccftCG.igiturcum(icGCHraAS- 
gulum  ad  G C H redangulum , vt  quadratum 
CDadCD  quadratum,pacet  ADD  hyper- 
botam  c(rc,&  redas  C D ordin  atim  cftepoiioas 
ad  axem  A CQuod  fiiit  dcmonftrandanu 
PROPOSITIO  COXVIIf.’ 

Sit  A B diameter  fecundaria  parlbol^ 
ad  quam  ordinarim  ponantur  CO  D« 
’quadratis  autem  AC,CD  fiant  xcjua- 
lia quadrata  CE. 

Dico  AEE  efle  hyperbolam,  cuius 
latus  tranfuerfum  fit  latus  redtuin  dia- 
metri AB  in  parabola. 

Denfonftratio. 

piat  AF  zquale  lateri  redo  diametri  A B ia 
parabola  A D D.erit  itaque  quadratu  ' JD  C 
, zquale  FAC  redangulo,  & confeque  nccr 
redangulu  FCA  zquale  quadratis  A C,  ( 3 D. 

hoc 
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'H  YPEX^SOLA.  C)4) 

hoceftquaHrato  CE.  ergo  ciiin  Gc reflangulum  FCA  ad  FCA.rcaanguIiimvc 
quadrarum  CE  ad  C Ei  quadrarum, maidfcftum  eft  AEEliyperbolamefle &AF 
lacus  eius  tranfuctfum.  Quod  fuit  dcmonftraiidum. 

PR0P0Sl1*10  CCXVIII.  * 

Sic  parabola  A B C quam  (ccet  quaedam  E F t duftifquc  G K qu*  x- 
quidiftcnt  diamccro  liD.fiatvt  GH  ad  G H , ita  GK  quadratum 
ad  quadrarum  G K. 

Dico  KKeflc  ad  caudemhypcrbolam  cuius, latus  tranfuerfum  B F. 

' , ' T)ttnonJiratio. 


Ji  • 


cantor  HL  arquidiflcnt  BF  > &r  FN  qu$  a-quidiftet  BD.  erit  itaque 
ad.HML  reftaogulum  ,avclinea.BM  adBM  lineam,  cft  autem  line^ 
BM^t^alis  GH~'Igicuctteft  GH  *d  QH  Bneam  ,ita  cll  rcdangulum  HML, 
MML.Jioccftreaarieu/urnldHM  ad  NHM.  hoc  cfl  F;GB  ad  FGB  re- 
I fed  va  OH  aa'GM'hneam,  ira  efl  ex  conflrufliane  quadrarum  GK 
M l&dGquadutmn^  igitur xreft  PGByadl^B  redangulnm  j ira  eft  quadratum 
<KKa<i:G:Ki  quadratum. .(^ocirca!  BKKell  hypcrbola'  cuius  latu^tranfuerfum 
^XB.E.,estrdiuuisL  Qi]odfliirdctnonftilandum.  ..  i | ' 

vA* iV  ‘ p o P o S,I,T I O CCXIX. 

O Aci  parabola  _AB^,  iuius  axis  AC  & ad  eundem  conllicucz  ordir 
nitinrBQpotiaturquasiBjAO,  # q^racis  6C,Cp.fiaiwJeqjafr 

li^quadr^ca  CE.  i ■ ■ . . .N .1 , e :i  i,s* . 'i*  ' , in.  ■ q t , . ■ * 

euj£)k(»  ,AiBE-cflc  ad  candemhyptrbbtam.  i ein.s.,.'-  . ■, 

-nj-ie-i!  - .'i  i I , I • i,i,,  vl . • 1 

r^<^  ‘DemO»/ftWlo.  ' ‘«U)--.- - rx  r ^.  ty 

tSib.!ilaheu(«rn  Dc‘A"  - ^ ^ ^ ^ 1 0 
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PROPOSITIO  CCXX. 


fHititU. 


AjJmim* 


% 


VErum  prxcedentem  ptopofi- 
tione  yniucrfalius-  placet  pro- 
ponere.Triangulo  ABC  inlctiba- 
tur  quodlibci  parallclogtammaia 
DRF.  Deinde  ponatut  ausuis  re- 
da linea  ek  pundo  E^lcilicet  EM, 
& dudis  G K quz  a;quidiftcnt  BF, 
fiat  rcdangulis  G H I vna  cum  qua- 
drato,! K a;qualc  quadratum  G L. 
Dico  DLL  clfe  hypetbolam. 

DtrmnflrdttO, 

Cht  redz  EFa»]ualisNO  quf  Ctdi- 
•^uifain.PP  vteft  dioiTaEFin pundis 
HH-  fiancqudqueredangalls  GHIc- 
qualia  P Q_ quadrata,  erit  N O Q,>  para- 
bola : aflumpd  denique  redi  R S quae 
xqualis  lic  CM,  diuidaiur  RSinTT, 
vteft  diuifa  EF  vel  NO  in  pundis  PP, 
econtredii  I Kxqualeiredz  RTtcnm 
fit  FEadEH.  vtCM  ad  SKiiedvc 
FE  adEHiitaeftexconftr.S  RadRT, 
igitur  S R cft  ad  R T , vt  CM  ad  iKi 
cqualestgiturfunt  RT  &IK<ci)<n  SR, 
CM  squales .poiitx  iiac,  itaque  redis 
P Q>  ftant  xquales  T V.  etiam  RTV 
pa^oia  erit,  b cdm  fit  R T ad  R T . vt 
NP  ad  NP-  tandem  fi  fiant  redit  R V 


zquales  VTX.C erit  R XX hyperbole, 
igiturredangulum  GHI  hoceft  quadratum  T V vnd  cum  quadrato  IK , hoc  eft 
K T producet  hyperbolam.fit  itaque  reda  V R lacus  tranfiierfiim  hyperboi;  R X X, 
&fiacvc  RSad  RY,  ita  EF  ad  £Z.  Dico  redas  GL  zqualesredi;  TXciioi 
carum  quadratazqualia  fine,  etiam  cfte  ad  hypCibolam  cuius  dia  nictet-  D B,  efle^ue 
GL,GLordinatimad  DB  politas.  Erit  enim  vt  YTR  rcdangulum  ad  redao- 
gulum  YTR  hoc  eft  vt  quadratum  X Tad  quadratum  X T,hee  cft  vt  quadratum 
GL  ad  GL>  ita  rcdangulum  ZHE  ad  rcdangulum  ZHE,  hoc  eft  ,fiintelligar 
lur  Da  linea  squalis  lines,  Z E,  rcdangulum  a G D , ad  rcdangulum  a G D.  ita^s 
DLL  eft  hypcrbola,& linea  GL  ordinarim  applicata  ad  DG.  Hinc  quadrata 
zqualia  rcctangulis  GHI,  fc  quibufeumque  quadratis  IK  producent  hypetbot'* 
km,modd  quadrata  IK  inter  duas  lineas  CE,  MH  qucmcumque  angulum  cdntv 
Denciapacallelafiatpofita.Quodvniuerfaliccrplacuicdemoaftrare.  , 


PROPOSITIO  CCXXl. 

, . . i ■ 1 

PAraboIam  ABC  lecec quzdam rei^a  A B , dudiis  deinde  parallelis 
CE  iianc  re&angulis  COEzqualiaquadraca  DF.  . 

DicoBFF  cITc  adeandemliyperbolam  cuius  AU  B diameter  eft.. 
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DemonfitaUt. 


/^Stenfumeftrectangalum  BDA  ad  BDA.  rectanguluta eandem  habere  ta- 
^^tionenij  <juam^rectanguluin  CDE  ad  CDE'rcctatiguJum:Jcd  quadrarum 
DF  cft  ad DFv  quadratum vt  rcctangulum  CDE  ad  CDE,  rcctangulumjigi- 
turctiamquadratum  DP  ad  DF>quadracum  rationem  continet  eandem  cum  ra- 
tibnclbccanguli  AOBad  AD B> rcctangulum»cft itaque  BJ?F  hypcrboIa^Qijod. 
Bilttdemonftrandum.  • r t.  , y 

V'  PROP  0:S1TIQ;<  CCXXll  'i  i 

POnacur  A E,  axis  paraboIieJ)  A £ 'ad  quenti  prdinatim-  ppiifis  ci<„ 
ex  pun&o  xjuoais  axeas  >G , fiant  re&is  G F,  «qualos  F,  M I,  & F^H  K.! 
w Dito  KK, II  cCc  hyp«rbolasoppofita$.  I ' ' ■.  i i ^ . .i:i 

Dtmonfirnto.  ,, 


POnator  ex  G quzuis  GC>occurrens  At  contingenti  in  L>&  IKIineisinNi 
ducta  autem  per  G>  linea  DE  parallela  CFi  ponantur  per  D & E>  linea;  DO> 

EP  contingentes  parabolam : quoniam  igitAr  GC  velGF  quadratis  .zquaba  funC 
quadrata  KH>  vel  Hli  line  autem  HK  quadratis  zqualia  quadrata  CH,vnacum 
ccctangulis  KCIi  quadratis  vero  GC  zqualia  lint  quadrata  C S i HG  t demptis 
communibus  quadratis  C H , zqualia  remanencrectangula  KCI.  quadratis  HG: 
igirqt  vt  H G quadratum  ad  quadratum  HG,  id  eft  OD  quadratum  ad  quadiacum 
OD  .fic  K C treccanguliim  ad  rectanguluin  KC  I-quia  verdOD.EP  contingunt 
parabolam, vt  OD  a quadratum  adquadraium  OD,  bc  OCP  rectangulum  cB 
ad  rectangulnm  OC  P , reliquum  igitur  KOI  rectangulum  ad  KOI,  eft  vt  qua- f"'*»'" 
draium  OD,  ad  quadratum  OD.  quate  SoppoCtz  lectiones  liint  KK,  II.  S»/m. 
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HV  P'i  R fc  O L A. 
PROPOHTIO  CCXXIII. 


PAraboIam  ABC  fccct  AB^&poHtis  DM  axi  parallcliiqi]^ occur- 
rant parabola:  in  E E)  poryantut  A K,  B G paralleli  diametris,  fiant 
tandem  inedia;  proportionales  inter  £D,  DM,lcilicet  DF. 

Oico  B F C elFc  ad  eandem  hypcrbolam. 

..I  T^emonfirMto. 

p£r‘puncta  EE  ducari- 
* lur  parallela:  E I ipd 
B A ,quz  lineam  BG  du<> 
Clam  ex  B parallelam  axi 
lecem  in  G>  G.fianc^;  in.* 
ter  1 G,  G E media:  pro- 
portionales HG.eriihaec 
. , parabola  prout  lib.  dcpiw 

; rabola  17;,  demooliratu 
^ . I efti  igitpr  Tt  <)uadratuin 

, GH  ad.GH>S‘'><^tuin, 
_.o<:  • ■ ..iiiu  • ita  eft.BG  linea  ad  lineam 

B G.  fed  quadrato  H G iqualc  ell  I G E rectangulum,  hoc  eft  LBGdioc  eft  A DB> 
igiturvt  ADB  rectangulum  ad  rectangulum  ADB, ita  ell  BG  linea  ad  lineam 
BG.  hoc  eft  DE  recca  ad  rbetam  Dfi:  led  vt  DE  ad  DE.  ita  rectangulum  E DM 
ad  EDM  rectangulum;  igitur  BD  A rectangulum  eft  ad  rectangulum  BDA>  vt 
eft  EDiM' rectangulum  id  dcctangulumEDM.  eftantem  EDMrectangulozqua- 
lequadritiOn ‘DF,a  cxip£i  conftructionejigitur  vi  BDA  ad  BDA.  rectangulum. 
ita  eft  quadratum  DF  ad  DF  quadratum.  Quare  liquet  BFC  ellc  byperoolam 
cuius  diameter  AB  eft  iranfucrra.  Quod  oportuit  dcmpnftrare. 

PROPOSITIO,  e CXXIV. 

SItparabolf  ABC  axis  BD  ad  quem 
ordinattm  Iit  conftituta  A C,  cui  fic 
zquidiftans  £ F,  du^llque  G I parallelis 
ad  axem, fiant  redtangulis  HG  Izqualia 
quadrata  G K.  . 

Dico  K K clTc  ad  eandem  hy  pcrbola. 

Demonjiratio. 

Clam  GK  lineis  aiqualcs  GL  , & AE  z- 
qualis  EVi  ponatUr^uc  VM  zquidiftaos 
A C Quoniam  rcdangulis  H G I zqualia  iauc 
quadrata  GK,  hoccftreftangula  LGK.,  Bc 
quadrarum  GI>  zquatur*  rcdangulis  HGl 
& GIH  limuirumpeis  ; Sc  idem  quadratum 
GI  hoo  cit  reAaogula  MGl  zqucntuc  qua- 
dratis GK,  Sc  reftangulis  MKI  id  eft  MLI, 
igiturrcdangula  MLI,  hoc  eft  LIK,zqua- 
liafuntreftangulis  GIH.  eft  autem  Hl>  linea 
ad  lineam  H I.vt  rcftangulum  AlCadAIC. 
rcftangulum, igitur  etiam  MKI  rciftaagglum 
eft  ad  reSIangulum  MKI  vt  A 1 C , reiaan-  ' 
gulum  ad  rciftangulum  AlCipunda  < ergo 
K K Tunc  ad  hyperbolam.  Quod  fuit  demon- 
ftrandum. 

PRO- 
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PR-O  POSITIO  dCxxVv 


^Vp>cr  rt<fta  AB  conRi-  •e  it 

^ cuanturquoiuis  parabo-  ■ C,‘  [ I 'X 

Ix  AC B,  »d  eundem  aiotn..  ) 3cu:t  \/  I \ 

Cf  t ercdta  deinde  A Dqu;  ® ti \ 

xquidiftcCiCf  ponancor  C,  . ny.!  / A \ 

D E xqualcs  lateribus  reftis  / / \ ^ \ \ 

lingularum  [wrabolaruVn.'  ® j f W 

Dico  E E pun6ta  elTc  ad  11/' 

eandem  Kypetbolam  cuius 
alymptoti  A D,  A B. 

' ' ■ *-v  ^ t;  .1  /.  -A  i\ ' - ^ 

J..  DtmonftrMio.'iy’'A'A\..-..iiiM\  I ^ 

i .if . .. 'f!'  !;  1 fi  ■;  A 

w Edangiilnmenim  CF.DEi  Aquale  eli  femper  eidem  » quadrato  AFj  VndeJ^^^ 
^omnfa reAangala  ADE  iittirlcAint aqualia,  quare  EE  punAa  Tunc  adean-bb«« 
dem bhypctbolam, CUIUS afymptotilunt  AD, AB.  Qjiod luit demoaftrandum.  V***' 

• ii./.  . ' . ( 1 I r*  . ' 1 \ ■ 

PROPOSITIO  CCXXVI. 

'i  < . 1 ! 1 '■  I ' ' ^ j 

HYperbolx  A B>C  lit  diameter  tranfuetfa  B O duiRa%  AC  ordina- 
tim  ad  O B,  lint  illis  parallclt  F E.  Fiant  autem  F G ad  F G , vt  funt 
FEad  FE. 

Dico  G G elTe  ad  eandem  liyperbolam. 

Demonflr^tto. 

IX 

Flat  vt  E F ad  F G > ita  B D . diameter  tranfuef- 

lahjpctbol;  ABC  ad  LK.  & ponantur  EI,  1» 

ae  GH  qux xquidiilent  AC-  quoniam  EF  ad  , 

FE  eam  rarionem  habem  - quam  MB  ad  ML,  (f/^M 

eticqaoque  MI  ad  MB>vrMHad  ML.acpro-  - / jj 

iade  Yt  MIadiIB,  itaMHadHL.  & confe-  / 

qacDcervt  MI  ad  MH,  ita  IB  ad  HL.  fedMI  jj 


ex coDllruclionciigitut  vc  IB>ad  HL,  icacft  BD 
ad  LK.ergqrectangulumpiB  eil  ad  reeeangu- 
lumDlBi  Yieft  teccangulum  KHL  ad  KUL, 
recungulum.  nam  teccangulum  BIP  ad  BID, 
teccangulum  habet  tationem  cOmpoktam  ex  ta> 
rtone 


BI  ad  Bl.hoc  eftLHadLHi  dtei  ' ,A  * 

talione  Plad  DIthoceilKH  ad  Kli.  eft  au-  , . i , 

lemquadtatum  I E, ad  1 E quadratum  vtrectan-  j 

gulutn  DIB  ad  DIB  rectangulum,  qUoniam  fupponitut  PB  ttanfuetfa  diame- 
tethyperbolz  ABC  .■  igitur  etiam  rectangulum  K H L«d  KHL,  reccugulum 
eft  vtquadraium  lE  ai  I E,  quadratum,hoc  eft  quadratum  HL  ad  HL,quooiroa 
L GGjCft  hypctbola,  Qyod  tuit  dcroonftrandum,  . ^ 


n 

iz\i,\  / 

/ 

c 

I 
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H YP,%!FtB  OLA, 

P P J^P  S J T I O _ ce  X.JC  V I I. 


AB  diimctcrtranfuerfa hyfX^jh 
1*  B C D tidudlifqueordinatim  (£E, 
fiant  GF  ad  FG,  vtCF  ad  F C.  •.  s.i 
■ Dico  B G G ofTc  ad  eandem  hypetbd>' 
lam  cuius  tranfuctfum  ktuscft  A B.  n 


Dmonftraiio. , 


G 


...  . . . j - , 

QVpniam  ex  fuppofitione  A B eft  diameter 
cranfuerfa hyperbolz  BCD>  igitur  Vc 
FC  ad  ED,  quadratum, ita  eft  reaangiiluift 
AFB.ad  AEB  teiftangulum. ergo  vc' quadra- 
tum GF  adHE  quadraium  v >ia  quuque  eft 
AFB  reiftangulumadretftangulum  AEB-igi- 
.tUpBGH  hypcibola  eft  cuius. jatus uanlber^ 
rfutacft  AB.:  Qj]oddemonftranc|umfuit. . - 


l..  ii.:;  I.r-  • ' , \ \ ■ 

PROPOSITIO 


CCXXVIH. 


Sint  AB,CD  diametri  coniugata:  hyperboli  B E F & diametro  AB 
fiant  iquidiftantef  CE.  Deinds  fiat  vt  C E aid  H F j ita  CG  ad  H L 
Dico  IGG  eilc  adeandemhyperbolam.  _ G - ^ 

Dtmonjlratio.  , 

■piat^^reft*  OK  zqualis  ON  : & 
ponantur  GL,1L  ■parallelae  CD, 
quemadmodum  etiam  EM  & FM. 
quoniam  BEF  pdnicut  hypcrfaiola 
ciiius  tranrueria  diameter  A B , erit 
AMB  ad  AMBi  reftangulumvrcft 
quadratum  EM  ad  FMquadracum, 
■hoc  eft  iit  quadratum  G L adi  L qua- 
dratum. eft  autem  CE  ad  OB,  vc 
CG  ad  OK;igituteftOLadOKi 
vt  OM  ad  OB:  &OK  ad  KE,  vt 
OB  ad  HMi  &NK  adKL.vtA» 
ad  BMVdeniquede  NL  ad  LK,  vt 
AM  ad  M B.  quare  rcftangulum  A M B ad  A M B.teaanguium  eft  vt  rcftangaluM 
NLK  ad  NLK  reftangulum.  quare ctim  fit  rcdangulum  AMB'ad  AMB,  rea 
dangulum  vt  eft  quadratum  EM  ad  FM,  quadratum,hoc  eft  GE  quadratum  ad 
quadratum  I L , etiam  erit  reftangulnm  N LK  ad  N EK , redaugulum  vt  quadrae 
tum  GL  ad  lE  quadratum,  igitur  manifeftum  eft  KGI  e(Te  ad  eandem  hyperboa 
lam  cuius  diamctetcranfiierra  eft  NK.  QUod  fuit  dcmonftranduM.  ■t’ 

liV  'Pl<.*P|POS  ITIO  "ccxxix. 

Sit  byperbola  AB  B,  cuius  axis  AD:  dufrifq;  ad  candetn  ordinarim 
redFis  B C , fiant  lineis  A B zquales  linez  B,  C G. 

Dico  A G F efie  ad  eandem  hyperbolam  cuius  axis  eft  A D. 

‘ 'Demoa- 
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H?P£RB0LA. 


t>tmonftratio. 

r\Vcatitr  linia  A H fccas  lineam  B iji 
vt  HC.G  A fintxqu.ilesj&  fianc 
tres  quantitates  in  continua  analogia 
e H> e Bi  e 1 i eric  II  linea  cefla  per 
conuerfanv  propoCc.  huius.  Fiarte 
prxterea  reihs  C Hx-quales  I Kteruni 
igitur  redangula  HCK  xqtialia qua- 
dratis CG.  i^rur  AGG  cft hyperbo- 
lae q«od  ita  patebit^  ponatur  M L xqui- 
diftain  AU.  Igitur  per  i9a.  huius 
ii  iiant  quadrata -e  G zqualia  reAan- 

gijo  HCLjVna  cum  reflaugulo HGLK,  etitCG  hyperbol*j:  fed quadratiim. 
Ht  vpacum  quadraro CB>  xquale  eft  tcctangulo  HCK;  hUceft  icctanguld 
HCf-  'nacumquadtato  Kl.vel  HC  igitur  AOFfisntadeandenihyiletboJaiii. 
Quod  fuit  dcmonftraiulum.. 

PROPOSITIO  CCX5CX. 

Sit  A B axis  tiypcrbolz  B C D,  cuius  £ centrum,  & axis  coniugatUS 
F E,  c centro  vetB  E dui5Us'diam^tris  E C [>onahtiirC,G  H,  cquaies 
£C,&axi  parallclz. 

"Oico  B H H fore  hy^erbolam. 

Dtmimfitatioi, . 

nOnatur  ordinatim  1 1 4:  H k.  quohiam  B C D 
A Bypcrbola  ederit  AI  Bad  AIB,reBanguioin. 

Vt  quadratum  CI  ad  CI  quadratum.  poCta  ita- 
que BL,quXxquididet  EF,  & hyperbolaop- 
poli  ta  A M Mi  erit  rcctangulum  MLCadMLC. 
vt  quadratum  L B ad  L Bi  hoc  cll  C I ad  C I,qua- 
dractim.Sc  J quadratum  E C zqualc  e(l  quadratis 
EI  de  Ct>  hoc  eft  quadrato  £B  & rcctangulo 
AIBi  vni  cum  quadrato  CU  cd  autem  quadra- 
tum OH  illis  iplis  xquale;  igitur  ablato  commu- 
ni quadrato  GL  remaner  LHN>  aequale  rectan- 
gulo  A I B Vna  cum  quadrato  C I.  erit  ergo  rC- 
ctangulum  HCO  zqualc  quadrato  Cl>qooaiam 
rcctangulo  AlB  zquatur  MNC  tectangiilum, 
quia  Vero  ed  vt  C I quadratum  ad  CI  quadra- 
tum, ita  rcctangulum  A l B ad  A I B,  hoc  eft  M N C ad  MNC . erit  qaoqile  re- 
ctangulum  OMH  ad  OMH.  vt  reaangulum  MNC  ad  MNC  , rectangidaiii; 
4X8»p«i»mrctifangq>qm  ONSai<l  ONHi  heceft  AKB  aid^AKBt'daiide^  ta- 
tiooomhabecquainquadtatum  CI  ad  CI,  lioceft:  HK  ad  UK>quadrataDl.pacet 
stgiijK.BHH  aCe.aqctndcnihypetbolam.  Qj^diuirdemaoibatiduin,  ’ 17. 


Ut: 


0 ii  I 


; '!  ; I. -I  ! 
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Int  AB,  BC  afymptoti  hypcrbolz  DD.  verB  BH,  ppnantnr 
'F  G zquidiftantcs  afyniptoto  A B : fiant  prztcrea  ie£lia  F O zqna* 
HG.  • . 

Dico  G G hypetbolam  c(Te  habentem  A B,  B H afymptotos. 

*Demonftratio. 

^ pAlcf  deitio&llrano  ex  eo  quod  quesMit-- 

® \ ^ modum  omnia  parallelograinma  BFD 

Wc.  c funt  interie  *qaalia,fic  quoque  zqiianrtic 

■ u , 1 .inter  fe  parallclogramma  BHG.  Igitur 

. .M  ij  1 a y l i'  **  eo  fit  DD  hyperbola  habens^ 

' afy""ptotOjAB,BC,  etiam  eadem  de  catti 
" Ta  G G hyperbola  futura»  eft  habens  afyin^ 

K ■ ptotos  AB, BH.  Quod  fuit  demdnftrani 


,ii  PrROPOS/XIO  CCXXXII.  X 

POnantur  AB,BC  afymptoti  hyperbolz  FF  & alymptoto  B C *■ 
quidident  EF.DuAaverdquauis diametro  BD,fiant£G  illiparal- 
lelzzqualclque  lineis  E F. 

Dico  GG  elTe  hyperbolam  cuius  afymptoti  AB,B  D. 

DtmcnSlratio.  • r.  ^ 


-31  3opo30  J 13  , ;TW  14  •*  30!t  fllrWtT.  ‘I’  - i:.-;.;-  ■- 

'i  i-  j ■ r- T It.-:r  <•  t ’ g,'.n3 

J^y«ise«epJ»pi»raUdisAB  afywptbto  rdctJs  '<t  Gl,  enintomm»  pa|aN 
ERHi,«quaIi»i>inetr-fe'i  ^uimadmodum  etiam  parallelt^Mt.' 
. ma  B Glxicicur  GGdqrpecbe4a.i^iht«r  alymptotoic  ABiBDconfiiH»ta.'QW<i 
fuit  dcmonltrandum. 

PROPOSITIO  CCXXXIII. 

^Ilnt  AB,  BC  afymptoti  hyperbolz  D D ; pofitif^  DE  parallelis 
jafyniptoco  A B,  fiant  FE  ad  F E,  in  eadem  ratione  cum  redis  D £ 
ad  DE. 
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Dico  FF  eflead  hypcrbolain 
eoius  afymptQci  funt  A B,B  C. 

tycMonfiratid. 

QVoiiiim  D D liyperbol»  aJjrm  - > 

pcotos  habet  rc^as  A B,B  C;  dc  

nAz  DE  afymptoto  AB  tcquidu  y t 

ftant.igiturparaliclograimnaGDE  » 

zqnalia  funt  incerte luntabtcm  pa>  ^ 

rallelogramma  GFElimilicerinccr  L 

rczqualia  ciim  flnccompofica  ex  tjC. 

dem  rationibus  ex  quibus  parallelo-  “"c — "y XS — j 

gramma  GDErunttompofita.igitPrctiamfuoc  FF.adeandem 
tus  afymptoti  lunt  A Bi  B C.  ^od  fuitdemonftrandum.  ‘ 

'PROPOSITIO  CGXXXIV. 

Sint  A B,  B C denuo  afymptoti  hyperbolae  D D ; dudlis 
metris  B D fiant  B E ad  B E,  in.wdam  ratione  cum  linei 
Dico  E E tfle  ad  eandem  hyperbolam  cuius  aiympcod  Iu 


EFR™«d"n?n^I^*^  quiafympwto  BC  *qOidiftent.erititaquetriaH- 
#o£m  EFB.  triangulum yt  eft-triangnlmn  DFB  , ad  DFB  trian- 

rom  laitur  ^”1'  i’’  Pf°‘"de  in  duplicata  ratione  lacerum  hAnologO* 

munes ^Vpetbolam  qn*  atymptotos  AB>  BC  com- 
munes habet  cum  hyperboh  DD.  Quod  fuit  dmenftVandum.  . 

PROPOSITIO  CCXXXV. 

S!em  F ^ pofitis  au^ 

D?cn  A AE,a:qualesF,GH. 

Dico  AHH  efle  hyperbolam  cuius  diameter  AB. 


Oooo 


Htmin- 


<54 


HYPERBOLA.  . 


'piaeipli  AB  zqualls  BL>  dada^oe  AL  lineas  GN  lecansinpundfs  L,  fiant 
' a-'-)/*'  quadratis  GF  zqualia  tcftangula  GI.Ni  erunt  NNL  in  * reda  lineas  igitur 
* curo rcdangula  NLG.zqualiafintquadratis  GFi  additoquadrato  AG>  hoceft 
CL  cotum  rcdangoluin  NGL. squale  ericquadratisAC>GPfboceftquadraco 
■*^.***‘  AF.hoceft  GH  quadrato,  igitur  cum  GH  inedia  pcoporrionalisficintet  NC»<C 
G Lt  ad  >>  hypctbulain  erunt  AH H.  Quod  erat  dcmonftranduin. 


CenlUruun. 


VX  eondrufiione  facile  pacet»  hypetbolam  HH  ortam  ex  translatione,  linea* 
^rum  A E^rdinatim  politarum  ad  axem  ellipreos, latus  tranlucrfumbabcrc  zqua* 
leaxiellipTcos  AB.  / 

PROPOSITIO  CCXXXVI. 

Sic  ellipfeos  ABC  diameter  AC  non  axis 
nec  vna  exfaniugatis  xqualibiu;  Ced  intra 
illas  & axem  fita  Iit,ordinatim  aute  ad  illam 
politis  B £ fiant  quadratis  redarum  A E,A  B 
limul  fumptis  zqualia  quadrata  OF. 

Dico  AF  F fore  ad  eandem  hyperbolam. 

^tmor^atio, 

\ CYnt  enim  quadrata  reflatum  AE  , AB  fimul 

\ I oJrumpta  aequalia  quadratis  AD,BD  bis  fumptis, 
fedAD.DB  quadrata,  tranflata  inqoadrauDF. 
F producunt  hyperboIam,Tti  ex  przcedenti  conflata 
igitur  AFF  ad  hypcrbolam  lunt.  Quodfitit  de- 


tnooftrandum. 


Scholion. 


pxma  tffimfjimfrtpofitunt , AC  iitmttrwm  fac 
inltrtxemmtiiirfM  & Mtmetrts  ctningttM  tqiu- 
U$  fitt  tfi : fKM  /Mr  giuJrdU  trMiulim  poJUtr»m,fm~ 

U 
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a-YPEi-notAni  «ii; 

M B D miKirt Jint  reOtKgutis  A D C ; MUff,  iit  rtduci  ftJfuiAti  tiij^m  fu»  txetn  ht- 
ict  tifujdem  h.Ci&  trdintlim  td iUttrum  B l5  t in  ijnt  ofn  tim  tflenfim fit  frtp*~ 

fit.frntedtnii,  ^mdrttnm  A B . fine  qntdrtu  A D,  D B trtmUit  t»  B>  D p fnadrttnm^ 
frtdnetrt  hyftrMtm ; fttet  idtm  qutqiu  tecidtrt  in  tUiqnii  dUmetrit. 

ScCnnUdnm  AC  Vntidumetrii ctniugttunqnMiuefiiqntdrttd  A.'D,T>'&trAniU- 
uiif  Z,D¥  qnddrMd,frtdncuntfdr4licUin,vtim.defdr4i.  denunSrUtimus. 

Tertiifi  AC  veri  dxn  nuntr fuerit  , quddrdtd  AH,fi»(q»ddrdtdXD,  DBfimtil 
fnmptdd-trdntUtd  in  U_F  qnddrdtdfreJntnnttiipfim^ 

PRO-POSITIO  CCXXXVil.  1 

Sit  AB  axiscllipfeos  ACBiquctaiQrthogoDahccf  fccct  (it^ED 
cllipflmconnneenssquidiftaiu axi:  denique pofitis  KH  quaeredtx 
AB  rimparallelf,hancrcdangulis  CKl  xqualia  KH  quadrau. 

Dico  HHO  eiTc  ad  eandem  hyperbolam  cuius  axis  F£. 

! \ , y i ’ " I Demtiikratta. 


! ‘1  A r '.c.i-  rj  ■ t 

ESccoimreftangulam  FBLad  FKI.>  fient*  redangulum  DED.adCKI’ 
fiingulun[iy|iturqua4t^n;fBDad  KH>eaoi  habent  cacionem  quam  repango- 1 
Ium  P£L  & FKL  , igitur  LHD  eft  bypeibola  eoius  latus  tranfuerfum  LF> 
Quodfnitileinoaftfartdumj 

PROPOSITIO  CCXXXVlII.y  f' 

Atv.ti  , 1 

GOntingat  elliplim  teCti  A B axi  CD  parallela,  quam  ortho^onali* 
rer  feebt  AfitnantMtiliii  ^^tangulis  G F H , xqualia  quadrau  F L 
^•^pico  BII'eflfcadeande,o^  i ~ 
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V P<E  R 1 O I.  A. 
Dtmonfirnti»^ 


pOnacucquicunque  circulus  KLMquem 
H Z<  ‘ ^ contingat  N L & reda  N O nocnsalis 

Bad  O M parallelam  N L • dirpefeat  re- 
dam OM  fecundum  rationem  A C ad 
CD-  diuiia deinde  NO  >o  PP>  vteftdi» 
H[  nila  DG  in  F fiant  quadrata  FR  aequalia 
redangulis  S PQ>oftcdimuspunfla  LRR 
^ efle  ad  eandem  hyperbolam.  quia  vero  eft 

OKad  KX.vr  ACad  CZ.eritquoque 
OK  ad  ACivi  KX  ad  CZ,  hoceft  OX 
, ad  EZ;  Sc  vt  KX  ad  CZ  , iu  OX  ad 

A Z,  hoc  ell  P V ad  F T I iu  quoqne  eft 
' • S V ad  G T > vr  demonftratnm  eft  libro 

deelUpG.  Igitur  vt  $V  ad  GT,  ita  PS  ad  FG.  itaque  redangula  CFH  fimi- 
lia  rcaangulit  SPQjigitur  vt  reflaneula  GFH  ad  SP  Qi^  ita  quadrata  FI  ad 
P'R  qnadrara.funt  autem LRR  tadoyperbolam:igituretiam  Bllfiutadiiyper- 
bolam.  Q]{od  fuit  demonftrandum, 

PROPOSITIO  CCXXXIX. 

Sint  AB,  AC  femiaxei  cllipleon  C AB  j fievt  AB  prima  «qualis  fit 
A C,  & ex  B tedz  erigantur  B D , parallela;  A C , aequales  autem  la- 
Mtibot  Mdiseliipfeoi 


pieo  punda  DD  eflead  hy- 
peioolamcuius  alvmptoti  (itat 
AC,  A». 

I c ( ' f ■ : 

Demonjiratio. 

QVoniam  B J)  4.  latctibaa  t(^ 
cllipleon  equales  funs,  redan^. 
Ia  ABD  CngufazquiJiarunTbqua- 
draroAC  adeohoedt  inter  le.  vode  panda  DD  ad  hyperbolam  funt,  cuius  alyos- 
prociAQAB. 


Digitized  by  Google 


H YI^B  R.3  Ot  A., 


DAta  fit  parabola  A B & ci  cV\^ — ’ 

in  directum  adiungatur  ^f~  c\~^,p  ^ 

^aatttum  «at  trfcftabguhim  ■ ■■  ;;  r »V  \p 

BCjvelBD;^nattrtiraurf»d  - t c 

ajwmBBormnatim  A 
iin;gen<csBdliii^andangt)lL 

! nto  BC  i^Uid^ala  addita  quadratis  AB,  protiucetcparaBolami 


l jl/ ^ IH  ^ 

• S -.'.iLitii  I ^ ,1  .-.  ,,:r  ^ 

nOoaoir  £a  :|>andi9ta«uiut  SF  > zqoalis  parabole  A 6 B iJ  eft  habens  latus 

A;r«AiiiB  axios  e^als  lateri  tpAn  axeos  B B,  & 1 B,  xqualis  fumatur  BN  q uz  ia 
&0  parabola  ardMaOM ^ applicctiir  ad  axem  E F (umpca^uc  F L aquali  I C C, 
fHaaaBti>rF>NOfdtN>Q,Ma<luidillai]tes  KL,FE:eritipturNL  rci^atiralum 

iiqbaiu  rcAaugutU  B£  Ce  R quadrata  zqualia  quadratis  BC.  vlteriusfi  ioler  ' " ’ 
mcdiqpOni.iDtclI^Brur,  producent illx parabolam  zqualam  EdG,id 
cftiAB  B.-bDcellpaiaholamiproducent  habpntem  ad  axem  latus  refium  zquale 
■hncH  ftiSuaxooa  B Bk  reftaa|pla  igitur  P QO  parabolan^  produeonr  A B B.  fed 
l^QiO<  tciiangviavna  cum  quadratis  QBiquSdrata  producutitPR  qiutordinatim 
p^caCantin  paeabelsjEC  G ad  axem  EFi  quadrata  igitueAB,vnl cum qOadracia 

parabolam  ptqdueunt  E G.  P-Qut)d  erat  demofillraadum. 

;-'tnsibi.'j  j ^ Oooo  t F K O* 
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H Y OLAH 

• ' p 6 s'f  1 1 6 ' ‘dd.i^Lt  L , 

DAta  Ht  parabola  A B C,  & ciurdem  altit^inis  b)'petBo1a  / 

habentes  comhiuncRraxem  AF,  ad  quetn  ordinacim  pofitae  iSnt 
FB.FD.  , . . ' 

Dicoquadraca  BF,FD  nmuirumptaproduceteHyp6'rboIai&. 

• Dcmmjlratio^  i .ji  i Tj 

./  f. . 

' . .1  (,r . ' 


•( . . S 
jk 


r 

l r n.!  »• 

^ ©/ 

F ' 

*/■/  •«  . ■»/  . «/ 

F 

^ ...  k7.  e/ 

r 

M 

. .-^XoiriV 

t . r ,t.x 

\ .'I-  (|i 


./r-rl.- 


f‘  1 f ^ 


1- 

n ni . 


OOnsrurex  A linea  AG  occurrent  FDlineisia  GG>  fc  AG  patallrlaHHiVt . 
Inimt.  A FCH  reiftaogula  xqualia  fintquadratit  PD:patqt*Hblc{remdireftiim^QC 
J**^*iterum  FB  quadratitxqualia  redangula  GFl:  conftat  quoque  11  efle  reflant 
^ lineam,  deinde  I K redz  zquales  fiant  F G ] patet  & K K c{Te  reflam  tineam « 're- 
dangula  igitur  IKF  zqualia  funt  quadratis  BF.  flt  IKFH  le&angula  zqualia 
quadraflt  Fl>  ■ Tnfle  IK  H reAan^la  «quantnr  quadratis  B F.  FD.  G autem  I KH» 
redangulis  zqualia  ponantur  quadrata  KL>punfta,KLL  ad  hyperbolam  (unt,igi- 
tur  C B Fi  F D quadratis  zqualia  ponantur  quadrati , patet  illa  quoque  efle  ad  hy- 
perbolam.  Quod  erat  demonftrandum. 

i,/  PROPO  SITIO^CdXLIII/^ 

POnatureiiipleos  axii  maior  AB,  ex  centro  D,  poli  eis  quotuis  diame- 
tris ITE, fiant  EF~paullclz  DC  diametro  coniugatz  AB  ,•  fle  fianc 
re^H  D E , zquales  E,  F G. 

•T,  _5*f°  GG  ellc  ad  eandem  hyperbolam  cuius  centrum  D.  •' 

. Dtmonftratio.^ 

■piant  reftisFC  zqnalrt  'FK. 

fle  deferibatur  circulos  fupet 
axe  A B,  8c  perficiatur  quadra- 
tnm  N'H, urit  itaque  redangi^. 
Itam  IEL'ad  lEI,  , ce^aogld- 
’'l(lmqtlenladInodum  cft<redln- 
"‘■•^liimCTEP Jfd'QEP.reaan,  • 
P ^tumh^dilnquadraum  FK 
iniuitFE  quadratam,  vade  vc  elt 
'b<  F£  quadratum  ad  quadratum 
^'  FE,  ita  fitniliter  cft  HGN  re- 

' langulam  ad  reflanguluflGN 

'cum  ex'conflruftione  DE  fine 
^ izquales  FG  vel  FK  ,&  DI 
zquales  FU  vel  FN,eflatitcm 
quadraram 


H Y P E R B O L A.  «5> 

quadratum  ad  PE t quadratum 'Jtrcdangulum*  A FB^d  AFB  redatigulum,  • «i®» 

toceft  RHO  ad  RHO:  igitur  GHK  teaangulumeftadrectaagulumOHK. 
vt  reftangulum  R H O ad  R H O redangulum.  ergo  G G . K K luot  Icatonea 
tioppoCtz  kabentes  centrum  D-  Quod  fuit  dcmouftrandum. 

PROPOSITIO  CCXLIV. 


•y  Vbet  propofitioiiem  przccdentetn  nonnihil  aliter  demonftrare. 
Demonjiratio. 

C It  itaque  elliplis  ABC  cuius  centrum  D> 

^axis  maior -AB,  minor  DC  : cui  parallela: 
ponantur  FH;  & redis  D E fiant  zqualcsE» 

F G,  8£  E,  F L Dico  G G . 1 1 effe  oppofitas  fe- 
dioncs>quarum  centrum  D : ponantur  HH> 

LC  axi  paralleli:  erit  itaque  quadratum  D E.  . 
aequale  quadratis  EF.FD,  igitur  etiam  qua-jLjqjj;; 
dratum  FG  ijfdcm  atquabitur  : ablato  igitur 
communi  quadrato  EF  .remanebit  redangu- 
kim  G E I , «quale  F D quadrato,  vnde  vt  eft 
FD  quadratum  ad  FD  quadratum  , hoc  clt 
quadratum  GM  ad  G M quadratum , iu  eft 
redangulum  GEI  ad  GEIredangulum.eft 

autem&  HEL  redangpInmadHEL.re-  . 

daneulumidcft  EHK  ad  E HK.vt quadratum  FD  ad  FD.quadratumliueHN 
ad  HN  quadratum.igitut St  GHl  redangulum  reliquum  ad  redangulum  GHI 
eft.  vt  quadratum  FD  adFD  quadratum;  (naro  GEI  tedangulum  zquatur  te- 
daneulis  GHI.  & HEL-  ) igitur  vt  redangulum  GHI  ad  GHI.  ® D 
quadratum  adquadratum  FD  , W «ft  HN  ad  HN  quadratum  i quare  GG,  II 
liiotcoppolitzfcaiooet. quarum  centrum  eft  D pundum.  Quod  fmt  dcmoafttan-  ‘ 


dum. 


Btm» 
•arja  )(. 


PROPOSITIO  CCXLV. 


Ponatur  AB  axis  maior  ellipfeos,  cuius  centrumC : aflumoto  vwo 
punfto  quodam  D in  axe  AB,  quod  iatercenttum  C&  pundum  fo- 
ci co^nftitutamfit.ducanturcxeotcd*  ge- 

natur F G, ordinarim  ad  axem  A B.fiant  autc  tedis  D F,?qualei  F,G  H,G  L 
Dicopunda  H H,  1 1 elTe  adhypetbolasoppolitas. 


‘Dn»»»- 
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myperbola. 

DtrmuiiMth, 


A Cea  per  bteS-iER  normali  ad  ABiponamnrperE&IC  c&iAgeatet  eltipfim; 
^*reaa:EL«KL>  occurrentes reflis  GH.inN  &M  :conuenienc igitur  EL,k£ 
inpundo  aquoiiaml,i  quod  in  AB  producta cll, quoniam  tectis  l3Fa;qualet  po> 
fiia:runtF,GH.de  F>  CIi  Igitur  quadrata  FG>GD  arqualiiiront  quadratis  HG>boe 
cft  rectangulis  HFl>Tnacum  quadratis  F G-*nde  ablato  communi  quadrato  P G, 
remanet  HFI  rectangulumatquale  quadrato  GD:  quare  ut  quadratum  GD> 
ad  GD  quadratum  id  eft  NEquadratumadquadfatumNEiGercctanguIamUFI 
ad  HFI>recrangulum,e(>autcmo(icnrum  NFMi.tectaogulaffl  eiTeadrectanga- 

lum  NFM  vr  NEtquadratum  ad  quadratum  NEi  rciiduum  Igiiurrectangulura 
HNI  ad  HN I eft,  vt  quadratum  NE  ad  NE  quadratum,  igitur jperconucrl^ 
huius  erunt  H H,  1 1 Tectiones  oppofttc.Quod  demonft tandum  fbit, 

PROPOSI.TIO  CCXLVI. 

Sit  cllipfeos  ABCj  focus  Djaifumpto  autem  inarepundo  E inter 
focum  & verticem  cliipfeos  A,ducanturexEad  perimecrum  ellipleos 
quotcunque  E Fj  &per  F redar ponantur  F,  GH,  notmales  ad  AC  & 
aequales  £F. 

Dico  B H H,  efle  ad  eandem  hyperbolam^ 

^emonjiratio. 

px  foco  D,  erigatur  ordinarim  ad  axem  DFN  & per  F tc.  N,  contingentes 
•■-ponantur  F_M,NO.  diuiia  deinde  bifariam  ED  in  I , ponatur  IK  parallela 
DF,  occurrens'  contingenti  FM  in  L.  quoniam  igitur  D meus  eft  cllipieos,  tc 
1 K,  EB  normales  ad  A C , tectat  DK  aqualis  b eft  X E, prout  contingenti  occurrirs 
fed  DK  recta aqualiseft  EK,  TquiaED  in  I biftccu  eft)  recta:  igitur  EK,  II. 
aqualesfunt:fedperhypothefimrectaEKaqualiseft  IL, prout  occurrit figur* 
ABH.  punctum  igitur  L communis  interfectio  eft  /ignrqBHH  Ic  lineam  IK, 
FMifiant  deinde  GH  lineis,  Muales  GY:  erunt  igitur  H G quadrata  aqualia 
quadratis  M G,  vna  curo  redeajtgulis  H M Y : quia  vero  rectf  E F,  per  hypothefim 
, aqualesfunt  GH,&DF  aquales ipfis  G M, quadrata  E F.DFaqualiafunt  qua- 
dratas 


I Giiogle 


HYPERBOLA.  «i 

tisH  G>  M G : adeoque  EF quadrata 
erant  quadrata  MG  ideft  DF.re-  ‘l  ^ 

ngulis  HMY.  fed  E F quadrata  quo-  l iNjt 
: liiperanc  quadrata  DF  rcciangulo  ^ \ ' ' 

)G  bis  fumptoaTnacfiquadratoEDi  i 

tangula  igitur  EDG  bis (uiiipca  Tni  ' v ""V  . ' 

n quadrato  E D.xqualiafunt  retftan-  _ 

is  H M Y:  rurfuin  fi  EDG  tcctaa-  ^ ^ ^ 

is iqualia fiantqiiadrata , •> producem  ^ ^T.  ) 

parabolam , & fi  parabo<f  illi  adda-  II  ^ , 

E Dquadratumt  producet ‘illud  vni  / 1 I I l? 

n parabola  , parabolam  ; igitur  8C  / ^ ^ ^ i 

MY  rei^angulisfi  iqualia  fiant  qua-  [ ! -4~  ^3 

ita,producentillaparabolam.fimiliter  \0  p^7 

P O reiftangutis  zqualia  fiant  quadra-  \ ^ ✓ 

producent  d illa  Iiypetbolam  i qu*  ^ i 1 Jy  ' 

lita  parabolae  > quafn  y M Y produ-  ■,  I 

■ generabit  « hyperbolam  • igitur  fi  

'Y  rcdangulis  , ( quq  zqualia  fiint  -6- 

vl  Y,  MFO ) atqualia  fiant  quadrata,  / y Y. 

producent  illa  quoque  hypcrbolam : cui  - 

li  addanturquadrata  PG)  producentilla  ,,  o 

fimul  f cum  hypcrbola.hyperbolam.  fed 
H P Y reilagulis  wa  cum  quadratis  P G,  * 1 / 

iqualia  finit  quadrata  H G.  id  eft  EF,  y 

quadrata  igitur  EF  hypcrbolam  produ-  ' 

eunt  CUIUS  ordiuatim  ad  axem  pofitx 

fiint  EF,  ideft  GH  : hyperbola  igitur  cft  HH,YY.  > 

PROPOSITIO  CCXLVII. 

HYpdtbolam  ABC  cuius  ajtjs  AD  communis  eft  parabolx  erqu« 
orta  eft,  reducere  ad  parabolam. 

\vi  4 I 

ConJhu£lio(i dmonfirittio-.'  ■ ‘ 


nOfitis  ad  axem  AD  in  hyperbola  ordinarim 
'^linei;  BE;  fiant  EB  lineisxqualcs AF. dico 
AFF  efic parabolam qu9 produxit  hypcrbolam 
ABC  : ponatur  AG  latus  tranfiierigm  hyper- 
bolxt.qqoniam  igitur  ABC  hyperbola 'orta  ex 
parabola  communem  cum  illa  habet  axem  , re- 
dlangula  GEA  xqualia.  fupt  quadratis  jBE,  id 
cft  per  conftrnd.  quadrati^  A P , >d  eft  quadratis 
A^EF;  ablatis  igitur  communibus  quadratis' 
A £ I manent  G A E reftangula  xqualia  quadra- 
tis EF:  vnde  vt  A E ad  AE  , fic  FE  quadra- 
tum ad  quadratum. F E:parabola  eft  igitur  AFF, 
i£  eadeiqcxqua  orta eli hyperbola  ABC 
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PROPO&iTJO  ccxxin. 

PAraboIam  ABC  (ccct  AB,  & podiis  DM  axi  parallelis qiiitoccul:- 
rant  paraboli  io  EE)  poijamur  AK,  BG  paralleli  diametris,  fiant 
undem  incdii  proportionales  inter  £D,  DM,(ciiicei  D F. 

Oico  BFC  ctTe  ad  eandem  hypcrbolam. 

ST  ' _ „ ‘Demonjirdtio. 


p£r'puncta  EE  ducari- 
^ lur  parallela:  EI  ipil 
B A .quae  lineam  BG  dua 
ctam  cx  B parallelam  axi 
Iccent  in  G>  G.  fiam^;  in.* 
ter  1 G,GE  medix  pro- 
portionales H G.crit  hxc 
parabola  prout  lib.  de  pa- 
rabola X7J,  dcmotifiracfi 
eftiigiipr  Tt  quadratum 
GH  ad.  GHi  quadratum, 

■ .,.-.'  -,.  .1  ji  li.i.iu  ■ . . itae0;BGIineaad  lineam 

BG^d quadrato  HG  iqualeeft  IGE  rectangulum,hoceft  LEG,hoce0A  Dfit 
igitur vc  ADB  reccanguliini  ad  rcctangulum  ADB,  ita  eft  BG  linea  ad  lineam 
BG.  hoc  eft  D E recta  ad  rbetam  DBided  vt  DE'ad  DE«  ita  rcctangulum  EDM 
ad  £ D M rectangulutp  ■ igitur  B D A rectangulum  c0  ad  rcctangulum  B D A>  Xt 
eft  EDM'«ttangulult)idiiectangulumEDM.  ellaatem  EDMrectanguloxqua- 
le^uadratidn ‘BP,,  exIpB  conftructionejigitur  vt  BDA  ad  BDAi  tectahgdlum, 
ita c0  quadratum  DP  ad  DP  quadratum.  Quare  liqqet  BFC  elle  hypemolaro 
cuius  diameter  AB  c0  tranfuerra.  Quod  oportuit  dcmdnflrate. 

P R O P O S I TI  o_  ec  X X I V. 

SItparaboI;  ABC  axis  BD  ad  quem 
otdinatim  fic  conftituta  A C,  cui  fit 
iquidiftans  £ F,  du^tirque  G I parallelis 
ad  axem,  fiant  redangulis  H G 1 xqualia 
quadrata  G K.  . 

Dico  K K elle  ad  eandem  hy  pcrbolL 

Demonftratio. 

'CTIant  GK  lineis  zquales  GL  ■ Ac  AE  i* 

^ qualis  £V>  ponatut^uc  VM  zquidiBans 
AC.  Quoniam  reflangulisH  Glzqoalia  lunc 
quadracaGK,  hoccftredangula  L.GK.>  Ae 
quadrarum  Gl<  zquacur*  rcAangulis  HGI 
Ac  GIH  limulfumpeis  ; Ar  idem  quadratum 
G1  boo  cll  rcdangula  M G I zquentuc  qua- 
dratis GK,  A;  redangulis  MKI  id  eft  MLI, 
igiturrcAangula  MLI,  hnceft  LIK,  iqua- 
liaTuntrcAanguiis  GIH.  eft  autem  HI,  linea 
ad  lineam  H l,vt  >>  reBangulum  A I C ad  AIC, 
rrftangulum, igitur  etiam  MKI  rcdiaogylum 
cftadrcAangulum  MKI  vt  AIC  , reAan*  ' 
gulum  ad  rcdangulum  AICtpunAa  < ergo 
K K Aintad  hypcrbolam.  Quod  fuit  demon- 
(Itandum. 

PRO- 


K K A 3»;  K 
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fl  V p k R B o t Ai 
PR-O  POSITIO  CCXXVi 


OVper  rtdla  AB  contlU 
^ tuancurquotuis  parabo- 
]x  ACB,  ad  eundem  axem 
crc(3:at]einde  A Oc]u; 
xquidiftceiCf  ponantur  C, 
D E aequales  lateribus  redis 
Angularum  parabolarum. 

Dico  E E punda  clTe  ad 
tandem  hvpetbolam  cuius 


tandem  bypetbol;  ^ 

tfymptoti  A D,  A B. 

1.-  DemottJirMio.  -^iY  ‘ tt.in 

I.  'ni  ^ I ,'i  ; h 

^ ESanguInm enim  CF.DEi  Aquale  feft  (emper  eidem  • quadrato  AP  ; vnde 
^omnia  redangula  ADE  imdicrunt  aqualia,  quare  EE  punAa  fune  ad  ean- 
dem‘'hypetbolam,  cuius  arymptocilunc  AD,  AB.  Quod  fuit  dcmouftrandum. 

• ii  . ' ) '.'II'  ; ')  • ■ 

PROPOSITIO  CCXXVI. 

. , ,11  ■,,./!  I ■ 

HYpcrbolz  A BiC  fit  diameter  tranfuetra  B D duda%  A C ordioa- 
tim  ad  D B,  llnt  illis  parallela  F E.  piant  autem  P G ad  P G , vt  liinc 
FE  ad  FE. 

Dico  G G clle  ad  eandtmhypcrbolam. 

DemonHrdtto. 


erit  quoque  MI  ad  M B«  vc  M H ad  M L.  ac  pro-  j-  / 

iade  vt  MI  ad,lB , ita  MH  ad  HL.  «c  confe-  / 

qocnccrvt  MI  ad  MH,  ita  IB  ad  HL.  fedMI  jj 

eftadMHhoceflFEadFG.TtBDadLK,  / 
excoullructioneiigituc  vt  JB,  ad  H L,  ita  ell  BD  / 

ad XK.ergorectangulumpiB  eft  ad  rectangu-  / v X 

lutoDlB*  xteft  rectangulum  KHL  ad  KHL,  / w ^ ^ ^ ' 
rectangulum.  nam  tecungulum  BIP  ad  BID,  , *!( 

recCangulum  habet  rationem  cdtnp&ktam  ex  ta-  ^ {C7  n 

atone  B I ad  B I , hoc  eft  L H ad  L H 1 dc  et  rr  ■ : - : , ■ f f ri,";.  . 

raiioocDIad  DIjhoccft  KH  ad  Kli.  eft  au-  .1 

tem  quadratum  1 E, ad  lE  quadratum  vcrecrao-  1 

culum  DIB  ad  DI  B rectangulum,  qUoniamfupponitnt  t)B  tranluerfa  diame- 
terhyperbol*  ABC  ; igitur  etiam  rectangulum  K H Ltd  KHL,  rectjmgulum 
eft  vtquadratum  lE  a i I E,  quadratum,hoe  eft  quadratum  HL  ad  HL,quoeitea 
L GG,cft  hyperbola.  Qjiodiuit  demonftranduiDt 
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HYP.^rtBOLA, 

p IV  o j^p  s i,T  1 o , c e ^.x  V 1 1. 


Olt  AB  diimetertranfucffihypiitjH 
I*  BC  D lidudif^ucorthnatim 
fiant  G F ad  FG,  vtCF  ad  FC.  A li 
'Dico  BGG  eflc  ad  candcnl hypetbdl 
latn  cuius  cran(ucrfainUtus.cft  AB.  n 

• ; -■a 

Demonftratio.  ' 

, j . , 

QVpDiam  exfupponcione  Ab  cll  diaipetcr 
tranfucrfa  hyperbolae  BCD,  igitur  Vt  ^ 
FC  ad  ED>  quadratum; ita  eftreflaln^um 
AF]d,ad  AEB  tciSanguluin. ergo yt' quadra- 
tum GF  adHE  quadratum  '4  ira  quoque  cft 
AFB  redanguIumadretSangulum  AEBdgi- 
itUpBGH  hypcrbola  eft  cuius  .latus  ctaaliier* 

: fum,cft  A B.i  Qijod  demoqUraadum  fmt. . - : 

P R O P O S I T I O CCXXVIII."'  ' . 

r.'v: 

Sint  AB,C  D diametri  coniugata;  hyperbol*  BEF  & diametro  AB 
fiint  icjuidiftatile*  CE.  Deinde  fiat  vt  C E ad  H F | ita  C G adH  E 
Dico  IGG  efle  adSandemhypcrbolam.  _ i ‘ - 

Dtmonfiratio.  , 

piat  reft*  OK  atqualis  ON  : & 
ponantur  G L,  1 L -parallela:  C D, 
quemadmodum  etiam  EM  & FM. 
quoniam  BEF  pdnkur  hypcrfiola 
ciiius  traiifuerla  diameter  AB  , erit 
AMB  ad  AMB> redangulumVteft 
quadratum  EM  ad  FM  quadratum, 
■hoc  efl;  vt  quadratum  G L ad  I L qua- 
dratum. eA  autem  C E ad  O B > vt 
CG  ad  OK;  igitur  eft  O L adOKi 
vt  OM  ad  OB:  &OK  ad  KL  , vt 
OB  ad  BMi  &NK  adKLvtAB 
ad  BMVdeniquc& NL  ad  LK,  vt 
AM  ad  MB.  quare redangulum  AM  Bad  AMB,reftangu(um  eA  vt  redanguluM 
NLK  ad  NLK  redangulum.  quare cdmCt  rcAangUlum  AMB  ad  AMB,  rea 
fianguIumvteA  quadratum  EM  adFM  , qiiadratutn,hoc  eA  GE  quadratum  ad 
quadratum  I L , etiam  erit  redangulum  MLK  adNLR.reflaogulndivt  quadru 
tum  GL  ad  IL  quadratum,  igitur  manifeAumeA  KGI  eAe  ad  eandem hyperbea 
lam  cuius  diameter  tranTuerla  eA  N K.  Qqod  fuit  dethonAtandum.  'r 

' . * lU  .PX’dPOSITlO  CCXXIX. 

Sit  hyperboia  AB  B,  cuius axis'AD:  duftifq;  ad  candetn  ordinarim 
reddis  BC,fiantlincis  AB  xquales  linex  B,  CG. 

Dico  A G F elTe  ad  eandem  hypetbolam  cuius  axis  eil  A D. 
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HtP£RBOLA. 


t^tmonftratio. 

TAVcatnr  lint*  AH  fecis  lineam  Bd> 

*-^CcvtHC.G  Afint*qu.ilcs(Sf  fiant 

tres  quantitates  in  continua  analogia  ^ ik  ' 

C H,  C B,  C 1 erit  1 1 linea  r.eC>a  per  * iJVy; 

conuetlanv  propofic.  ^5.  huius.  Fiartc  * 

prxterea  rettis  C Hxquales  1 K: erunt  ^ 

igitur  redangula  HCK  xqtialiaqila-  \>t 

dratii  C G.  igitur  A G G eft  hyperbo-  \-j^  • \t:  \V 

lai  quod  ita  patebit;  ponatu  t M L xqui-  © “ £ r 

diilans  AD.  Igitur  per  191.  huius 
fi  fiant  quadrata  C G zqualia  reiftan- 

guio  HCL.vnacum  reflangulo  HGLK»  eritGC  hypetboK^;  fed  qUadratiin», 

HC  VBacum  quadrato  CB>  xquale  eft  lectangplo  HGK;  hnc  eft  rectanguid 
HCI-  vna  cum  quadrato  KI>vc)  HC  igitur  AOFfunt  ad  eandem  hyperbolaot. 

Quod  fuit  demonftrandum.. 

PROPOSITIO  CCXXX. 

Sit  AB  axis  hyperbolz  BC  D,  cuius  E centrum,  fic  axis  coniugatds 
F E,  e centro  vcfo  E du<5lis'diatndtris  E C ponantur  C,  G H,  zquaies 
ECj&axi  parallclz. 

Dico  B H H fore  hyperbolanl. 

Dtmenfiratio. . 

'■  ' ^ 0/1  / 

nOnatur  ordinatimt:!  & HR.  quohiam  BCD  „ / 

Ryperbola  eft  erit  A I B ad  A I B,  reftangulaBi. 

Vt  quadratum  GI  ad  GI  quadratum.  poCta  ita-  — tj 

que  B L I quX  xquidiftet  E F , & hyperboia  op- 
poiiia  A M Mi  erit  rcctangulum  M LC  ad  M L C, 

vc  quadratum  L B ad  LBi  hoc  eft  C 1 ad  Cl>qua-  S (x  & ^ 

dracum.Scd  quadratum  E G xquale  eft  quadratis  ST  ““ 

EI  ic  Ct,  hoc  eft  quadrato  EB  Sc  rectangulo  ^ 

AIBivnicum quadrato  C I : eft  autem  quadra- 
cum  GH  illisipiisxqualci  igtcnrablacocommu- 
niqiaadrato  GL  remanetLHN>aK]uale  reccan- 

gulo  A I B vna  cum  quadrato  C I.  erit  ergo  re-  ^ ^ ^ 

ctangulum  HCO  zqualequadracoCI, quoniam  \ 'n 

rectangulo  AIB  iquatur  MNC  fectangiilum. 
quia  Vero  eft  vt  C I quadratum  ad  CI  quadra- 
tum, ita  rectangulum  A I B ad  A I B,  hoc  eft  M N C ad  MNC  • erit  quoque  te- 
ctangulum  OMH  ad  oMH>  vt  rcaangutum  MNC  ad  MNC  , rectangulum; 
^tgiKwamrccHnguium  ONHad  ONHi  beceft  AKB  aid''AKR»«aiideifi  ra-  « 
titmomhabecquainquadtatum  GI  ad  CI,  boceft'  HK  ad  HiCquadratttal.patec.  ‘ - 
higiriir.BHH  cfte.ad eandem hypciboUm.  Qj^dfiutdemoaAtandum,  ’ 


.I':;''.  . ; i 'i'  I f-  ■ t ' /:  • 

' l ! .y  ; >1%.  • i i:  ’ ^ ‘O 
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Int  AB,  BC  arymptoci  hyperbola;  DO.  du&a  verd  BH,  ponantar 
*F  G stquidiftantcs  afy mpcoto  A B : fiant  prxtcrea  reiffis  F O xqaa- 
HG.  • . 

Dico  GQ  bypicrbolann cfTc habentem  AB, BHaTymptotos. 

L " ^anor^ratio. 

^ pAtet  demobftraho  ex  eo  quod  quasttrf-- 

" \ * * modum  omnia  parallelogramma  1J?D 

Tunc  inter ieacqualurfic  quoque  cquantue 
• . li  t I .istet  fe  pataliclogramma  BHC<  Igituc. 

. ,M.ii  iB.  . j T''^  t «um  CSC  eo  fle  DD  hyperbola  habena 
II  i i.i  ^ ^ — 'a  ■ afymplotojAB,BC;eriameademdeca»t 

" A GGhyperbola  futura»  eft  habens  afym^ 

■ pcotos  AB, BH.  Quod  fuit  demdnftrani 


...npxdl  P:flOP.O.SiTIO  CCXXXII. 

POnantur  AB,BC  afyraptoti  hyperboi*  F F & afymptoto  B C ae- 
quidillcnt  E F.Du£ba  vero  quauis  diametro  B D,Hant  £ G illi  paral- 
lelxzqualclque  lineis  £F.  _ • ^ 

Dico  GGcflc  hyperbolam  cuius  afymptoti  AB,B  D. 

Dtmonihratio.  * ri  ^ 


rlH»x  • 


- ' felflgrasatDa  ERH^aequalin^lnefr-ife';  qulmadmodum etiam  parallelO|teiM- 
roa  £ G I vieinir  GGJifperbolIt^^ihMr  aryinptotbs  ^ A B,B  Dcan<{ifhia.'QiWd 
fiiie  demonltrandum. 

PROPOSITIO  CCXXXIII. 

S'Int  AB,  BC  afymptoti  hyperbolx  D O ; pofitil^  DE  parallelis 
jdyinptoto  A B,  fiant  F£  ad  F £,  in  eadem  ratione  cum  redlis  D £ 
ad  DE. 

Dico 


A 


«VPfeRBblA;- 
Dico  F P efle  ad  hypcrbolam 
cuius  afymp  toti  funt  A BjB  C. 

Demonftratid. 

% 

QVoniim  bb  liypcrbolaajym- 
pcotos  babec  tc&as  A B,B  Q 8t 
«Az  D E afymptoto  A B zquidi- 
fianc, igitur  paraliclogramma  G D E 
zqnalia  (unt inter IcIiihcaUtempa* 
rallelogramma  GFEliiniiiterintcr 
rexqualiacumiintcompoiita  exijf. 

dem  rationibus  ex  quibus  parallelo-  _ _ 

PROPOSITIO  CGXXXiV. 

Sint  AB  BC  dcnuoafymptotihyDcrbdIat  DDidudis  infupet  dia- 
metris  B D fiant  B E ad  B E,  ip  aadum  ratione  cum  lineis  B O ad  B D. 

L)ico  E E ^ ad  eandem  hyperbolam  cuius  afymptotilunt  A BjBCi 

i ' ^emonjfatm.  - ' • * : • 


L./ 

S S X 3E 


pbb'”  qua  afymptoto  BC  *qtti<liftent.crJt  Itaque ttiatl- 

® f ® r**  . triangulum  vt  eft-triangnlum  DFB  , -ad  DFB  trian- 

fum  duplicata  ratione  latemm  btJhiologO. 

■•hyperbolam  qn*  afymptoto.  AB>  BC  cL-^^ 
munes  iiabet  cum  hyperbola  D D.  Q^od  fuit  demUnftrandum.  , 

PROPOSITIO  CCXXXV, 

Olntelliprcos  cxtrem* diametri  AB  maior, minot  CD,  pofitis  au- 

nf'"  A L “‘i  ^ A E,  arquales  F>G  H. 

Liico  AHH  circhypcrbolam  cuius  diameter  AB. 


Oooo  HtmiH. 
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HYPERBOLA.  . 


<J4 


Dtmor^TAtio. 


i E*rfO. 


iSaiyW 

iMM. 


FUtipii  AB  zqualis  BL>  doSaqae  AL  lineai  GN  fecaminpundis  fiant 
quadratis  GF  zqualia  tefiangula  GLN»  cninc  NNL  in  * tcAa lineis igiiuc 
curo  rcdangula  NLGiZqualiaunc quadraris  GF>  additoquadrato  AG>  boocft 
GL  tocuni  rccSangulum  N GL  •zqualc  erit  quadrat»  AC>GFtboc  eft  quadraro 
AF.hocefl  GH  quadrato,  igitur  cum  GH  media  proportionalis  fit  inter  NC>dC 
C Li  ad  )>  bypetbolam  erunt  A H H.  Quod  erat  demonit^dum. 


CtnlUrium. 


C X eonfttufiione  Fadle  patet»  bypetbolam  HH  ortam  ex  translatione,  linea* 
^rum  A E>ordinatim  po&arum  ad  axem  eUiprcos>latus  traoluetfumbabetc  zqua- 
tcaxieUipTeos  AB.  j 

PROPOSITIO  CCXXXVI. 


Sic  cilipreos  ABC  diameter  AC  non  axis 
nec  vna  cx^aniugatis  zqualibutt  led  intra 
illas  & axem  Gta  (ic,ordinatim  autc  ad  illam 

fiolitis  B E fiant  quadratis  reAarura  A E, A B 
Imulfumptis  zqualia  quadrata  OF. 

Dico  AF  F foce  ad  eandem  hypetkolam. 

T>amr^»tio. 

eVot  enim  quadrata  rcAarum  AB  , AB  fimul 
^fiimpta  zqualia  quadrat»  AD.BD  bisfumpris, 
fed  AD,DB  quadrata , tranflata  inquadrataDF. 
producunt  hypcrbolam,Tti  ex  przccdenti  conilau 
igitur  AFF  ad  bypetbolam  fune.  Quod  luit  de* 
monftrandum. 


SchoUan. 

pxina  tffhmffiimfrtfefitunt , AC  Jumetrtm  y«e 
^ inter  txtmmturem  d-  dUmetret  cenitgttst  nfnt- 
Itt  fiu  tfi : jnu  tnne  qtudnu  trdinniim  fejiurnm.fm- 

U 


uy  Cjul/^Ic 


H,Y  fE|L)J  0 t A,J  «Jj; 

u 'QT) minmjint rtUtngiiUs  KXiCiMUt^ilU  txtm  ht- 

ict tijutUm  t i» rtfu cim tjltifimfit frtp^ 

/il.frdttJemi,  g*tdrn»m  A B > Jiufgiuirtu  A D,  D B iranila*  <»  B,  D F giuirttum^ 
frtJiKere  hyfirhoUm ; fttet  idem  queque  tccidere  in  etliqnu  dumetrit. 

SecuuH  dum  A C Vn*'e  dumetris  ceniugatu  nqnMiuefi  \ qtudrtu  A D,D  B lr*mU- 
Mn»'B , D F qmdrntn,  frtdncnnt  ftrdteUin^vtiiB-dt  pdrti-  demmSrtnimns. 

Tertiifi  A C veri  txi  mitier  fuerit  , qutdrtu  A B , Jiuequudrut*  A-D,  D B fimiA 
fimfUd^truMfUtu  in  DP  quudrutef  reducunt  effifjlmk 

PRO-POSITIO  CCXXXVlh  • 

Sit  AB  axiscllipfeos  AcBiquetnarthogonahtcf  fccct  EF  (ic^ED 
cllip(itncontingentxquidiftansaxi;deniquepoflcis  KH  quzredlc 
AB  (lntparallcl(,hancreclangulis  CKl  zquaiiaKM  quadrata. 

Dico  HHD  ciTc  ad  eandem  hyperbolam  cuius  axis  FE. 

' " ' I-  Demeakratif. 


ESt enim reftangulttffl  FELad  FKI->  ficuc*  redanggilUBi.DED.ad CRI’ riK 
AangnlunnuFtorquadr^npfEDad  KH>eam  habent  rationem  quam  re4taagu-| 
Ium  P£L  fc  FKL  > i^tur  LHD  eft  bypetbola  caius  iaiiu  tranfuerfum  LF» 
Quodfuitiieinollilfartduihj^'  ’ 

PROPOSITIO  CCXXXVIIL/  ' 
•■.r.-O.  _ •! 

^^Ontingat  ellij^fim  re£ki  A B axiCD  parallela,  quam  ortho^onall* 
■“  ' " ~ " GFH, zqualia quadrata FI< 


lyperbolaiTr. 


t>mM- 
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4ivpirioi,a.' 


-r ' 

{ 


POnaturqtiicunque  circulus  KLMqiietn 
contingat  N L & refta  N O normalis 
ad  O M parallelam  N L , difpcrcac  re* 
^am  OM  fccuodiim  rationem  A C ad 
C D-  diuifa deinde  NO  in  PP,  vteft di- 
uifa  DE  in  F fiantquadrata  PR  zqualia 
redangulis  S PQ.oiledimus pundla  LRR. 
clTe  ad  eandem  hypetbolam,  quia  veto  cft 
OK  ad  KX.vt  ACad  C Z,  erit  quoque 
OK  ad  ACiVt  KX  ad  CZ,  boceft  OX 
ad  EZ;  Sc  n KX  ad  C Z , ita  OX  ad 
A Z,  boc  eft  P V ad  F T , ita  quoque  eft 
. . SVad  GT>  vcdemonftratnm  eft  libro 

• ti4-l»deellip(i.  Igitur  vt  SV  ad  GT,  ita  PS  ad  FG.  itaque  reSanguli  GFH  fimi- 
*“■  lia  redanguUt  SPQjigitur  vt  rc&aneula  GFH  ad  SPO^ita  quadrata  FI  ad 
PR  quadrata.funt  autemLRR  ,adfayperbolam:igituretiam  Bllfuntadhjrper- 
bolara,  Q^od  Aiit  dcmonftrandum, 

PROPOSITIO  CCXXXIX. 

Sint  AB,  AC  fcmiaxei  ellipfcon  CTAB  , ficvt  AB  prima  aequalis  Gt 
A C,  & ex  B «aat  erigantur  B D , paraJlelx  A C , zquales  autem  la- 
«arihu*  anlftitelliafeno^"  'j  ? 

Dieerpun^  D D eflead  h/r 
perfcfolam  cuiuskfy  mptoti 
AC,  AB. 

. 120  ' r •-  ^ 

UmonfirAtio. 

■ ■)  'I, 

QycMUara  B D a lartribiK  redH 
ellipteoD  equales  (Uim,  redtf  go* 
la  ABD  Engulazqualialimtb  qua- 
drato AC  aJeo^ne  de  inter  fe.  vndepuo^  DD  ad  faypertmlamiiint,  cuius  afyio- 
ptoti  AC,  AB. 
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Pl^poflcumntvnaeaicleih.  \ 

qOf  bMiSttei  Corti  ib 

ntfdefertb-etc.  -”'-  '''''''-'  \ ‘ ' 'N 

ConfinQupri^onfiratio.  . CV-^ 
pofita  A A l<nea>  ficeturrediS'  ^ w 

*BB,  CC  parallelisjintet  redas  ' A 
vero  A B,  B C in  prima  figura  me- 
diz  ponantur  BD.  In  fecunda  ve- 
rd  Ac  cercia  incer  A B , A C.  me- 
diae ponantur  AD  parallcix  inter  '■ 

fe.  Dico  in  prima  figura ‘parabo- 
lam  oriri,  in  fecnnda^ellipilm>auc  ^ 

circulum,  in  tertia  denic|Uc  c hy-  -I 

perbolam.  quarilm  demooiirabaf  '< 

ncsfuislociscdm^apoficaefigcfra-  ; 

(Ira  repetcndaacenlra.^  ^ 

PROPOSITIO  , CCXLI.  i 

DAta  Iit  parabola  A B & ei 
in  directum  adiungacur 
^adtatum  int  Cfcftabgutuai  > • ; ; 

B<C,velBD;Mtnmtiraat£ad  - 
axi^  B B oraLnatim  A B.fer-  ' , j . 
tingentes  ad  laR^a  n^angulL  , , - , 

i Dito  B C 'qdfildealta  addita  quadratis 

o,.  " ‘ 


AJS,  pro^ueflwpwaWam. 


Uq  '.uluv.li  / • jfi jX.  » ^ 

-£•;!, tijij  I j.-.uiljaii  f ’ ' t~~*" 

OOoaaar  EQ  :pamhi>)a  euiua  pxis  £ p , zqtialis  parabola  A B B id  eft  habens  latus 
AasAuro  axSol  fe^lialc  lateri  redo  azeos  B B,  Ac  I B,  zqualis  fumatur  PN  que  in 
KO  parabola emiMaomd applicetur  ad  axem  £F (umpta^uc  FL  «quali  1 CC> 
•adamor  FrNO>4tl^l^M'uquidi(lances  KL,FE:efici^curNL  redangulOm< 
aiqbala  rcdangoldiBCiAE  RQ, quadrata  «qualia  qpadracis  BC.  viterius (i  inter 
F QJ^tO  'inediq  pdRi.ioce|ligaacur,  producent  ille  parabolam  xqualemEOG,id 
«d>iAiBB:hDceftpa*abolam:producent  habpneem  ad  axem' (acus  redum  «qude 
JmeHrsd»iaxe»i  BBi  redasgpla  igitur  P QO  parabolaip  producunt  ABB.  led 
HQJOi  ted8ngnlavnacuraqitfdracisQ.R,quadracaproducuntPR  queordinatiin 
j^caUntin  paeabela,ECC  i^axemEFt  quadrata  igicuc;A  B>  vnd  cum  quadratis 

iparaholatti  prqglneunt  E G P.Quod  erat  deroofillraDdum. 

:’.’usaibi.u,  Oooo  t P R O* 
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HYtCETlBOLAr; 

• • pfe^bs'fti6^ '(i^5c’L'iL 

*f'i’ ’*■/.*(]'  It  1 1 ^ 

DAta  (Ic  parabola  A B C,  & ciurdcm  aluciidinft  hypeiHoIa  A D 
habentes  com^uneRTaxem  AF,  ad  quem  ordinacim  poiltts  fint' 

Dicoquadrata  BF,FD  HmuITumpta producere hypdrDoIain.  ^ 

• Dtmmflratio.  i,.,-.,  ' '' 


' ) . r 


I . . c1 c 


POnararex  A tinca  AG  occorrens  FD  lineis  in  . GO>  ic  AG  parallela HHi  ve  , 
F G H reAangula  zqualia  £nc  quadratis  FD ; patet  ■ H ij  ciTe  in  diredotn^aoc 
^***’.’'*itetum  FB  quadratis  «qualia  redangula  GFI : conftat  >>  quoque  11  efle  leftatn 
lineam,  deinde  1 K redz  «quales  fiant  F G ; patet  & K K efle  re9an>  lineam  i rc- 
dangnla  igitur  IKF  «qualia  Tunc  quadrans  BF.  iSt  IKFH  reSangula  zqualia 
quadratis FO  t vnfle  IR  H reftan^lazquantarqaadrads  B F.FD.  Cautem  1KH> 
retlangulis  zqualia  ponantur  quadrata  KLi  punQ»RLl.ad  bypcrbolam  (unt.igi- 
turfi  BFiFD  quadratis  zqualia  ponanturquadrat^,  patet  illa  quoque  efle  ad  hy- 
perbolam.  Quod  erat  demonllrandum.  ^ 


PROPOSITIO  CCXLIir. 


\ 


POnatureilipleos  axii  maior  AB,  ex  centro  D,  poli  tisquotuis  diame- 
tris D~E, fiant  EF~pacallclz  DC  diametro  coniugatz  AB  fle  fiant 
re&H  OE.zquales  E,FG. 

T pico  GG  efle  ad  eandem  hypcrbolam  cuius  centrum  D. 

Dtmoryiratio.' 

'plant  tedisFGzqua^  'fk, 
■A  sc  deferibatur  circulus  fapec 
axe  A Bi  8c  perficiatur  quadra- 
tam N‘H,  urit  itaque  refiahgiV 
liim-lEL  ad  lEL  , refiang#- 
liicn  quemadmodum  eft<reQta- 
Mlhm  (>EF  dd 'QEP>redattp 
t.  0 ^lumhMdflttquaSrataa  FS 
'f''u’Bd.FE  quadratum,  vndesrteft 
FE  quMratum  ad  quadratum 
‘!  fe.  ita  limUitet  eft  HON  re- 
ftangulam  ad  rcdanguluHGN 
'cum  ex  conitrufiione  DE  ‘fiQ.c 
liP-  izquales  FG  »el  FR  , & DI 
Am.  squalet  F H rei  FN,eftaUtem 
«^uadrAOun 


Diyi':7o.i  by  Google 


H Y P E R B O L A.  «i9 

quidracum  FE  ad  FE,  quadratum  J^rc(aangulum>  AFB.ad  AFB  redanjulum,  • J;®* 
fioceft  RHO  ad  R H O : igitur  GHK  redtangulumeftadrectangulumOHK, 
vt  redangulura  RHO  ad  RHO  refiangulum.  ergo  G G . K K lunc  ieatonet 
koppoliix  habentes  centrum  D.  Quod  fuit  demoollrandum. 

PROPOSITIO  CCXLIV. 


•y  Vbec  ptopofitioncm  prxcedentem  nonnihil  aliter  demonftraie. 
Demonjlratio. 

CIt itaque elliplis  ABC  cuius  centrum  Di 
^axis  maior -A  B,  minor  D C : cui  parallcix 
ponantur  FH;  & redis  DE  fiant  zqualc$E> 

F G.  & E,  F 1.  Dico  GG  .11  efle  oppofitas  fe- 
diones.quatumcentrumD : ponantur  HH> 

LC  axi  parallelx:  erit  itaque  quadratum  DE,  j | ,, 
xquale quadratis  EF.FD,  igitur  etiam qua-^f^^ijg 
(iratum  FG  ijfdcmzquabitur  : ablato  igitur 
communi  quadrato  EF  .remanebit  redangu- 
him  GEI,  xquale  F D quadrato,  vnde  vt  eft 
FD  quadratum  ad  FD  quadratum  , hoc  c(l 
quadratum  GM  ad  GM  quadratum , ita  e(l 
redangulum  GEI  ad  GElredangulum.eft 

autcm&  HEL  redanplum  ad  HEL,  re-  - - 

daneulumideft  EHK  ad  E HK.vt quadratum  FD  ad  FD.quadratumfiueHN 
ad  HN  quadratum, igitur*  GHl  redangulum  reliquum  ad  redangulum  GHI 
eft,  vt  quadratum  FD  adFD  quadratum;  (naro  GEI  redangulum  zquatur  re- 
aangulif  GHI  . «t  HEL  ) igitur  vt  redangulum  GHladGHI,  Ita  FD 
quadraturo  adquadratum  FD  , id  eft  HN  ad  HN  quadratum  j quare  GG,  II 
iunttoppofiMfediones,  quarum  centrum  eft  D pundum.  Quod  fuit  demo^ftean- 

' PROPOSITIO  CCXLV. 


lOnatur  AB  axis  maior  ellipfeos,  cuius  centnimC : aflummo  vero 
punao  quodam  D in  axe  AB,  quod  intercentrum  C&  punftum  lo- 

onffitutumfit.ducanturexeorea*DF.«punai»quoqueFF^ 

at  F Giordinatim  ad  axem  A B.fiant  autc  teais  D F.qqualei  F,G  H,G  U 

Dicopunaa  HH,  II  effeadhypctbolasoppofitas. 


t 
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«<fo'  HVPERBOLA. 

DcrmoittAth. 


A Cta  per  t)  red«  £R  nottnali  ad  A B>  podintarpetE  & R c&kgencea  eUipfiiti» 
«i^refla: E LiRL.  occurrentes reflis  GH.inN  4cM  iconuenientigitur  EL,Rlv 
i in  punflo  • quodam  L , quod  in  A B producta  cft,  quoniam  rectis  1}  F atquales  po> 

fitxfontF,GHi&  P.GIi  igitur quadrataFG>GDacquaIla fontquadratis  HG>bo6 
cft  reetangulis  H E I « vnd  cum  quadratis  F Gvnde  ablato  communi  quadrato  P G, 
remanet  HFI  rectangulumzqualc  quadrato  GD:  quare  vt  eft  quadratum  GD> 
ad  GD  quadratum  id  eft  NEquadratumadqnadfatumNE>(iercctaagaIamUFI 
ad  H FI I rectangulum.eft  autem oftenfum  NF M t rcctannlum  eftc  ad  tecungo- 
lum  N FM  vt  N E I quadratum  ad  quadratum  N E i refiduum  igitur  rectangulum 
HNI  ad  HNIcft.vt  quadratum  NE  ad  NE  quadratum,  igitur  per  conuctGun 
huius  erunt  HH>I1  Tectiones  oppofitc.Quodderaonftrandum  fuit. 


PROPOS^.TIO  CCXLVI. 

Sic  cllipleos  ABC, focus  D;a(fumpto  autem  inaxepuntSo  E inter 
focum  & verticem  cllipfeos  A, ducantur  ex  E ad  perimecrum  ellipieos 
quotcunque  EFi&perF  rediz  ponantur  F,  G H,  normales  ad  A C fic 
aequales  £F. 

Dico  B H H,  cITc  ad  eandem  hyperbolamt 
T>eptonJlratio. 

TJX  foco  D,  erigatur  ordinarim  ad  axem  DFN  & per  F ic  N,  contingentea 
A-^onantur  FM,NO.  diuift  deinde  bifariam  ED  in  I , ponatur  IK  parallela 
t ,,,  o,  I5F,  occurrens’  contingenti  FM  in  L.  quoniam  igitur  D focus  eft  cllipfeos,  Se 
1 K,  E B normales  ad  A C , rectz  D K zqtialis  b cft  I L, prout  contingenti  occurritt 
fed  DK  rectz zqualis eft  ER,  ( quia  ED  in  I biftccu  eft ) rectz  igitur  ER, II, 
zquales  fiint  r ied  per  liypothefim  rectz  E K zqualis  eft  I L , protir  occutrit  figuras 
ABH.  punctura  igitur  L communis  interfectio  cft  figar;  BHH  Se  lineam  IR, 
FM:  fiant  deinde  GH  lineis , zquates  GY  : erunt  igitur  HG  quadrata  zqualia 
quadratis  M G,  vna  curo  rcbcastgulis  H M Y : quia  vero  rect;  E F,  per  hypothefim 
, zqualesfunc  GH, ScDF  zqualcsipCs  CM, quadrata  EF,DFzqualiaIuntqna- 
' draci* 


» 
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i^lisx<]ualiaHjnr<]iuiirata,l’proi(uccn{  [Ns, 

illa  parabolam , & fi  parabo^;  illi  adda-  p1  i'  ^ i 

tur  EDquadraium;  proHucec 'illud  vnd  / ! 

cum  parabola  , parabolam  ; igitur  tc  ( ^ s, 

H M Y rc(%angulisfi  iqiialia  fiant  qua-  [ L_  _ ...  -i 

dtata,produccntillaparabolam.fimilitcr  \0  * a C s >i  ^ 

MFO  rc(^angulisz(^ualia  fiant  quadra-  \ J 

ta , producent  d illa  liyperbolam  i qu*  V y 

addita  parabolz  . quam  y M Y produ-  1 

cit  ; generabit  « liyperbolam  • igitur  fi  

H P Y rcdangulis  , ( tjuj  zqualia  funt  | . pT'' 

H M Y,  MP'0)  xqualia  fiant  quadrata,  1 ^ ^ V. 

producent  illa  quoque  hyperbolam : cui  , / 

li  addantur  quadrata  PG  > producent  illa  • o 

fimul  f cum  hyperbola, hyperbolam. fed 

H P Y reiSaguIis  wa  cum  quadratis  P G,  ® / 

zqualia  funt  quadrata  H G,  ideft  EF,  ^ 

quadrata  igitur  EF  hyperbolam  produ-  ' 

eunt  CUIUS  ordinaiim  ad  axem  pbficz 

funt  EF,  ideft  GH  : hyperbola  igitur  cft  HHiYY. 

, 1 , 

PROPOSITIO  CCXLVII. 

HYp«rbolam  ABC  cuius  a^is  AD  communis  cA  paraboiz  erqu« 

orta  cA,  reducere  ad  parabolam. 

■'  ' * 

ConfiruElioti itmonfhtttio'.'''-  ■ h.r.  . . - , 

...  ...  ® 

pOfirisad  axem  AD  in  hyperbola  ordinarim  ' ' \ s 

linei;  BE;  fiant  EB  lineis  zqualesAF.  dico  ^ •“ 

AFF  cfie parabolam qu9 produxit  hyperbolam  ' ’ "^r  \ ■‘''V'"'-  '1 

ABC  : ponatur  AG  latus  ttanfuerium'hyper-  ^ 

bolz;  quoniam  igitur  ABC  hvperbola  orta  ex  ^ ' T 'S 

parabola  communem  cum  illa  habet  axem  , re-  ' 

eiangula  GEA  zqualia,  funt  quadratis  BB,  Id  , ' H 

eft  per conftrua.  quadratis  AF,  id  eftquadratis ' 
A^EF;  ablatis  igitur  communibus  quadratis  ® 

A £■  manent  G AE  reftangula  zqualia  quadra-  / ■ j/ 

tis  EF:  vnde  vt  AE  ad  AE  > fic  F E quadra-  'u  / j/  ^ 

tum  ad  quadratum  FE;|  ' ' “ ' ^ 

ii  eadem  cx  qua  orta  ei 


lerbola  ^ B C 


eet,- 


HYPERBOLA. 

ScholiOH. 


NOtd : freftptime  hac  «as  ilLu  rciuctre  tantam  vclaijfc  hyfcrleUs  aJparahelai  i cjui  hut 
arta,  qtu  cammuncm  cam  f arabatis  axem  habent ; iJ  ejl  kyperbaUs  reCtas , ille  enim  ex 
parabala  pradaeantur,  peftranslalianem  Unearam  A F "<  F.  E B ; amnes  itU  hyper- 
baUlatm  tranfaerfam  aqaale  habent  lateri  relia  parabala;  adea^  cum  GEA  reSanpuU 
aqaalia habeant qaadratst  AF  idelt  BEivnde ^perbala  ABC  afymptatashabet reltam 
cantinenles  angulum  : fi  quis  autem  valet  reducere  hyperbelaaabliqaaa,ide/l  qua  ariantnr 
ex  translatiene  quadratarum  A E,UV,  in  quadrata  JiZlqaanda  AD  axis  parabala  naneft 
fed  diarneter ,)  ia  patentiaa  linearam  qua  ardinatim  ad  hyperbalam  panuntar,  transferat-, 
quam  materiam  «e  tan^r fim , fiudia  amittendam  duxi. 

\ PROPOSITIO  CCXLVllL 

HYperbolinn  AB  C,  qua:  AD  axem 
habet  communem  cu  m ellipfi  ex  <^ua 
orta  eft,  reducere  ad  fuam  ellipHm. 

■ Conslru^Ks&demonftrttua.  i' 

jpAcet  ex  119. vel  ixo.haius, cuius  (it  conuerTa. 

V ' ' Scholfon. 

TTTperbala  eammunem  habentes  axem  in  eSipfieX 
qaaariunlarrt/ympiatas habent  acatum  anguUma 
cantinenles intelligantar  enim  eirculns  S-  ellipfit 
eanemnnem  habere  axem  maiarem  ,ef  ad  iUnm  eredi- 
natim  hneni  pani,  deinde  jabtenfit  angalerum  re£le~ 
rum  in  circule  transferri  in  narmalet  ad  axem;  pradn- 
'cent  illa  parabelam  cammunem  eam  circule  axem  ha- 
bentem, & Ut  tu  rectam  aquaU  diametre  circuli.  Rar- 
fiam  fubtenja  angalaram  reSarnm  in  parabaU  ilU, 
transferantur  in  erdinatimpefitne  adaxem  parahela, 
praducent  iUa  hyperbaUm  , habentem  latus  tranf- 
aerfam,  aquale  lateri  reda  parabala,  ex  qua  eritar;  & afymptetat  redam  angulum  f ar- 
mantes : iterum  fabtenfa  angalaram  redarum  in  etipfi  .pananlur  narmaliter  ad  axem , 
fradaeent  iBaquaqne  hyperbaUm  , habentem  Uius  irenfietjam  aquale  axi  eSipfies , adea^ 
ei-  aquaU , Uteri  tranfuerfa  hjperbaU , arti  mediati  ex  ciicuU , cuius  diameter  , axis 
maiar  tfi  eBipfisi  qaaniam  iviur  hyperbaU  arta  ex  illa  eHipfi,er^nttini  pafites  minaret  habet, 
qaamcirculut  eadem  axe  d^riptm,  patet  illiu  minares  sfuequt  ejfe  ardtnatim  pefitis  inpara- 
iaU,  ex  circuU  iSa  arta ! ei-  multa  minaret,  quam  hyperbaU  ex  pardbaU  iUa  arta  -.fed  hyperba- 
U ex  parabaU fic  arta,  afymptatas  habet  angnUm  redamfirnunief,  igitur  hyperbaU  ex  et- 
Upfi  arta,  eandem  habens  rum  altera  axem,  d Utut  tranjaerfnm  cammune,  ajjptfptttes  habet 
acatum  cantinenles  anguUm,  . . i>  1 

Corolltrtiem. 

■ i 

Clmih  planemeebodo  reducutur  parabolae ‘ad  paraboIas^Sf  drcu!os^  qotbirs  oriuri- 
*^tur,  modo  illx communem  cum  parabolis^mc  circu^^s’cV]CIlb^s  oriditror ‘habeant 
axem , reduci  etiam  poceft  parabola  ad  ellipfim  ex  quaoricur,  vei  propofit.j55.de  pa- 
rabola oftendi>lcdpraxis  illa  requirit  translationem  linearum  fecundum  potentias. 
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HYPERBOLA. 

O i'  r ‘ ' ^ » 

O fR-OlPQilTUi  CjtXLrX. 


ST) 


HYperbolam  quamcunqucre^ucet|ad  hyperbolam  cuius  alyiAptOti 
rectum  coacinentanguium. 

^ I ^ I (^nJljiuni^^demon^rMi»^  > , 

f)  ) T A vN:  1 ()  ;-j \A  Y 


ijj  i..' 

' ■ - '.  ' ' ".s — 3C" 


C^^-A  B ,}«»»trmfuerfumH5’pcrbf>I*G  B D Acordinacim  ad  AB. 

^DC  occpr^emcs  AB;a.L  fic  M<  Eut.ALErcaatiguloajqualcquailratuml;!, 
Vcl  I.K.;  i^jnAM.B  redangulo  iquaje  M Equadratiimycl  MF:  patctcx  fio  hu- 
ius liyperbolam  cflc  FkBIE  cuiusaiyrhpcotirciiumcontihentanBulum. 

w 1 ’ iluisin  IV.  >1  ."H SV- 

-STO;''..K  S.nao.ttV.;,-'.  SehtitUt. i 

JV..V  ,.  ■•.b-nKlu.'  '.«'.«sai-.  '.-n.w;.  • . 

^erhtU  rtSqiu  fiuitim  eJ*ci 
cpmmMiiem  tamt^perhU  dxtm  htSntt fit  enim  ABC  h^SeU , t ‘utdi 
Jtgnr.i^-j.fmi»s) enhilixis  A D. i^mfteii rettnm tttgnlkM  tinfintnl.fi  f.i,erdin*H^ 
jufitmtrdnsfirniin  AV'.  fdfti  AW  ifiif^Miln.  :> 

^''  Siivri  ABC  h^tnindfimfUM bditdftnftan»itinttiteit»gnl»m^'^S  nMnttfiii 
tUnnemfefifnfifrnnt/ertnfnrin  AF,»«/W.cy  tfikhauu  AFI*  fjr^^dif^t,, 

Cnterim,  innumern  feni  finferfirnt  frsxes  eincendi  farfieUs,  tSiffij,  cmnleiy  ex  tjfer- 
ieUyi  qaibm  cenfnlfns  dB^inee , ne  muUitnad  lelferem fdtiget,edntentnt,  viem pnk dmfldih 
frixes flnrim*s dmiUs Ptrfehdt fTitnBfe\qiati hinSifint Geimefri  , mdufinitnsfeni 
tseUnderefdeilefeterit.  ■(.<<  .i 


>.■ 
. .fV’S 


pppp 


S P f. 


.r\  ^ ‘ 


S PIRA  L I S 


E t 


: ••■•'■'j  riii;'  • i 1. 

PARABOLiR 

s YMBOLiZAtlO. 

ARGVM£NTVM. 

- Jfiuhjhuiie}a  tmiit iacttm 3 friejenteitt  ira^Mum ,quiJe coauiniintiA M 
l J^tnioti^irime  jj^vlu  toud  cum  fraratoU^  'jiu  cani  nSiunguli  fitlivne 
' trilhtt , rut  'ctromJeAimfauam fiSiomilu  conicis  j quas  huc  'vfque  cx- 
'^fontrtlucubrutiiHtitah^ceHutusfum.  AdssssricUcsrti^intMftfltioy^ 
Jimibtucb  cfl  burUm  dSMrkihfgururum  fcChsboU  nukirum  fftridir;  iquam  cXtapd 

tauit  atque Jiuingenlo  cotUhihitu  eSt  iAi^imiJes:  *w  'viamjilnjferii^dcl  ctrfuH 
quadraturam  (xMendam : qua  res  me  noh  esetguo  temporii  (patio  3 /oBicitum  habuii, 
neque  emm  listi  hac  hora,  mihiinamkutm  mJuctre  pojfum , qUtdmoueru  Archime- 
dem, per HnraUm  Irneam , Circuli  quadraturam  indagare  imoscimeaj^rmdtido, eius 
'contingente  mUeMi,  fepertam  qubque fore  Irneam  itflam',  qUa  ckm  cirtuli  petimeirij 
aqualuaturationim  contineat,  methodiu  eniindemonflrationu , quaAlchimedes  in 
hac  materia  .vtitur,  <vjquc  ideo  fiCreta  efi  (y  inuobda,  nji  mthi  nunquam  occurrere 
potuerit , qua  ratione  Archtmediinciderif,  pir Contingentem {pfraUi  bnta  , deueniri 
pojfe  ad  bneam  redam  rtperitndam,  qua  perimetro  circuli pt  aqualit ; qui  etenim  ap. 
pnitaseffepotefi  tjpira  cum  circulo,  maxime  fi  continentem  inii  confirat  cum  peri- 
metro ctrtub  i ante  annos  circiter  'viginti  quinque, cum  in  lpeculationem,quameitpU^ 
care  intendo,  incidiffem , plane  mihi perjuram  njeripniam  me  reperpe  rviatn , qua 
Archimedes  adinuCnit , circuli  penmetrum  aqUalem  effe  bnea  dh , quam  contingent 
Jpiralu  ajfignat ! illo  tenete  qui  dh  eodem  aut  here  bhrode  Spirali  declarat  ut  j fid  ah  hai 
opinione me/emouere  conatui efianno-tigefimo quinto  huuuJacuU  , P.  Cbnfiophorui 
Grimhergerui,  P.Cliuij(cUius  (y  ego  per  aliquot  annos  domefiicus  auditor  fui  )mdiui- 
ebiui  comes,  cutus  opera  (pUUflUcuhwtontS,  magnum  pandus  <y  auQoritatem  ae- 
quifihe : rvix  enmfiquentem  fpeculationem  eidem  utro  expbcueram,  tum  fidnungeret 
eam  nimie  pulchram fibi  'vuM,  quam  nJt  ArchimedetfUppteffim  eam  'Poluertt , qua 
pulchritudine  fua fi non  excederet, fabem  non  infenor  effit  Archimedai  contemplatio- 
ne, quampoflerisdefptralu  bnea  ndturartbqmt. Nihilominus  difficulter  aperfuafione 
mea  femoueti  me pattori  tuum  iguur  henigite  LeSlor,iadicium  txfpeSlo  (y  rogo  rvt  be- 
ne perfpeRo,  quem/ubiungemuidifiurfii,fintentiamtuam  bhere eloquaris-,  denecalia 
tibiUia  yel ratio  occurrerit,  explicandi  Archimedis  artificium  qua  connexionem peri- 
lisetri  Circuffird,  cum  bned per  contingentem  Spiralis  inuentd,  reperent.  Antiquis  enim 
nsalde  folenne fuit,  artificium  adinuentionit  celare , quo  admirabibor  euaderet  propo- 
fitionis  -ventui.  Celata  methodo,  qua  ad  eius  cognitionem  pememendi  yiam  fecit,  jn .. 
tentum  itaque prafintit  partis  efi,ofitndere  parabola  naturam  eandem  effe  cum  natura 

Spiralis 
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fpiralu  fignf*,  & frb friet  ites  bmmSy  ab  Archit^je  ia  fiirait  figiera  expiicatiu,  rept- 
nrt  ad  vagutm  etiam  la pay'almlt,  '&  per ‘coa^iAgeatem  parabola,  etiaitipan  ratioae, 
^pn  tongeat^  Sfnrala  ,f  ojfe  afignan  LneMn.perimarolciMbaqiialqd.  Optt-- 

2Hntaqiiecamf  aratl(mem if/oAi  > ingiact  'vtriitf^ae^itraiaterfitonjtreada.  SUia- 
•piligu^Mpropo/itioaes  tamdb  Afchimede,  tum,etiami  Pappo,  ^xandrinoallatai', 
qa/ida,^aitifigierattiukritra£lant,paridKlaadAftando..  ^f,^  r i-,n  i 

C i.  n.i:  fitv-i.  i.i- .j  . ■>  • I 

■j.bT,  rt  Oropos  k t i o l»ii  i m a/ 

^:nu'..i  Mi.ii  •!  ^V’  'V' 

C^Piri  &piraboix  iniplfgcocu  miiaupauuado<^tca<i«ur.;:  r 

. . ii  ^ 

Sfirarmngenefpn  hancaraSt  odrchvffeJesin/tirodeJfiraS-yn-i<' 
hns definitione frirna- U dittoii  • 


in  njdBore&itiii^a  altero  termino iiianefite,d;qaaiicelerititecir- 
curiata  redeat  dcinccpi  ea  vode^Ci^Fe^aell : limul  vero  cuiA  linei 
«f)Ciji^p|nta,^tatu^^  puh^tira  pari  yrfotitate  libi  ipfi  7 (ccundilm  re- 
[inetubJrni^b^motus  imt^  ab  immobili  termino  1 iiludpun^toiii 
nmiaiii fpiralemtn planO delcribeb  -V'-';  ]p 

} 1 .1  III  0134  ( 1 ! ~ '-  ^ 

■ ini  j^l  jl  --  ' 3^ 


331.1  ■ ■,  y/.,::i 

1»  j il  i .it  y.ii, 

ilC  i.)  U 3-  -i  Ih  ''  ^ 

!h^.tl  !i  i.4p-:  ■ 

-tt»'n«'3v  I I ■ 
.*;W(‘tio:  ;>  yio;  . 
-otjKiai  «jti  ,'\ri  II 

lilirtt ((III 

.1  3nr.3'jbSsia(i-()iiii 


fSAta fit  reAaiineaABqazmaiiehce pando  A*6c  Vnlibriiil  cclertlate  motbeni 
moueacur  donec  in  eam  lociim  redeat,  i qao  moucn'  czperat.Eddem  vetd  tein> 
poKpundum  Apeicurra^ynifdriiiieeleritatei^dain  AB>icaTt  A non ptids  per> 
ucDtat  in  B (|ua(B  teda  A B^iriniam  tenolanorieni  peregetit.PeretnrigitBtpUndiiin 
A inotii  ne<)ue  redo  neijuc  circiiliri,  led  conlpofito  ex  vtrd^ue.  Lineam  comMiito 
lUo  motu  pundl  A defcriptamAf  cbiniedes  l{Uralelnyocati(^od  fi  iumatiit  B HJpd 
A B zqualis.d:  pnhdum  B perCiirfat  redain  B H,eode  lempote,quq  manente  pun- 
do  A reda  A H inotbem  aettitur.defcribetur  rpirafecunclf  reuotutionis.eundem 
iti  nodum  deferibetur  fpira  reuoliitionis  tertiz,quartz  atque  ita  in  infinituni: 
yijimatjfiranii  irimesi  ad  erigiaem  parabola  aieaumiis,  t . . 
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(66  SPIRALIS. 

,p' i<'-  *-A^'*-’''-“ 

■?■  ...uAwS.^  yvi,s‘o*Vr't-'\m  <r<  iV>«  .■,H<tf''i  ..,,J  . 

Dj^Aifti'1^  (ifirtWgiSKiirn  A'B^’B;'cuins  litus'  A F B;  ^foBilcatur}hfirf& 
't^VeJfus  SVpifVetTicittiiriguli  'RQV Wiiiflela 

ilhVitffimta,  qfaiitraWnvnifofAl^,  fcfcmper'fn'at1eh'saff‘B'Bpirtffol3iief‘ 
raturperredlam  AS,  'ionectertl^ruailjncJeBBiebtfcrti  auiefD  ictti^ftt 
tc  linea  ARS,  m;fentc  aunAoy^  , moycaciu'  dottv  cc^tgruac  te£ix 
A T B.  Sci^  IjiC  mo Jjs  fic  plragi  ibbet  vt^Aj  B,  M inSAuc  q^ltas  zqua- 
les  partes  diihfli,  quo  tcftiporc  R(?  vnam  iqualium  partium  reft*  A B 
abloluit,  eodem  ofi^qijA  abibluatrvnafp  zqu^uin  partiuiti  redz 
B B,  & (ic  deinceps,  hrc  autem  vniformitas  non  (umitur  fecundum 
formitate  Wmnddm'’(BaVjMftes,fef-l«undum  ^aWsl fpa'fi]‘^^l 

E er  motum  decurritur,  qux  partes  xquales  inter  fc  exiftunt.  intcrfimc^ 
uncfbp«feitib'YH>^(^uilt6^tb<Si;ie  AS-,R.'G  fn  punftiJ'©,  O. 

Dico  intcrfciAionibus  illaanotiiiaidRk^^ibbolam  deferibi. 

10O31-:  t^emonftratio.  m J»3 

2<i.  !.  li.ti.,  1 1 -i.'  mj3 

CVmaiuc  <]uapuis  punaam  m- 
®terftaiorfis  D,'  quatiifd' 


•:  :.3Ji5n3l,,i!i.rn3x  3..T  .ani'irii; 
rMiimui  cn*.  lumil  ; ‘i  rliai* 
-fj  mubritT 


'A  S , R Qjft  iiiter(eie»bt'lrt^ofc 
itb  D , A > I qaiiieiii  pnneotc  iM 
G>  R Q.  'tero  in  F.  Et  quoniam 
«aifbcmi  celeritate  R (^fertur 
per  AB  leflam,  erit  ( quemad- 
modum ex  prima  Archim.de  fpir. 
facile  colliges ) AF  ad  AB  , vt 
tempus, quopercurritur  AF  ad 
tempus  quo  AB.  Rutfura  quo- 
niam A S vniformi  celeritate 
percurrit  B B,  erit  B G ad  B B vc 
tempus,  quo  percurritur  B G ad 
tempus,  quo  percurritur  B B.Scd 
AB,  B B ex  hypotheC  percurraa- 
tur  eodem  tempore  quod  pona- 
tur eiTeo:  item  A F,BG  tempo- 
re eodem  pertranfeuntur,  quod 
ponatur  elTe  /3  , cum  R C^teiSa 
tum  perueniatin  F,Sc  A F S in  G, 
quando  Ic  mutuo  interfecant  in 
D. ergocam  AFad  AB,  quam 
BGadBB , cll  vt  tempus  > ad  C. 
Ergo  AF  ell  ad  A B ,vc  BG  ad 
BB.  Ergo  diuidendo  AF  dltfad 
“B.hoceft  ATadTfi.vVBG 
GB,  hoc cftqueniadmoduhi 
paret  ex' efememlS  (^honidm  funt  parallelz;  vt  FD  ad  DT.  Ereo 

pet  .t^A^thimedis  de  .quadrat,  'parabolz  puiiSum  D cft  ad  parabolam.  Simijf- 
ter  oltendlmiisomnia  punfla  interfedionum  i>D  D efle  ad  parabolam.  Quod  ct^e 
demonrtrandum.  '|i'  ■, 

Similitudinem  poi+qGc  ofleridemus:  motus  reda  ABS  per  lineam  BB,  ma- 
nente ptih£l'ri  A'nsAi‘reprxfentat'  motum  circularem  reflz  AB  qui  fit  in  fpirait 
nvioentcpundo  A:  motus  autem  refla  RQ_pcrrcflam  AB,  femper  ad  BB  pa- 
> > f lallelua 
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rallclus  exKibcc  fluxum  punftj  A in  Ppirali  perredam  AB,  punflum  igicur  A fn 
parabola  refert  principium  fpir®  Ai  refla  AFB  vel  ATB,  eamquxeft  princi- 
pium circulationis , nempe iplam  AB; linea  BGGB  periphcriam  BGGB  primi 
circuli;  lingula:  v^ro  parallelarum  FDT  peripherias  lingulas,  quz  primo  circulo 
concentrica: per fingula line*  AB  punfla ducuntur;  line* autem  ADG-  (parces 
iplius-AS)  diametros  ADG  t<epra:lcntant.  Ex  quibus  conlequens  eit  fpiralem 
ipfam  ADB  a parabola  ADR,  & circulum  primum  a triangulo  BA^ adum- 
brari. ; • ’i  ' Cf 

fitlor  tmice  telfer,aiuuilHm  i»  ipji  artu , atqat  ifrimu  { vtUtlequa) 
imcmatHUi JyiuMajit i!r  parateU,  i 

P R O P O S I T I O 1 1. 


IlfHenlponci.s,  nimiarum  figura  parabolica,fuhiatur  BP  , -ipH  AB  ae- 
qualis , dudlaquc  P H K H patallela  ad  B G B,  oCcutrat  illi  in  Id  redta 
A TBZ infinita,  iam congruens ipfi  AIB  , fiac^ue  HKH  xqualis  ipfi 
PH, Sciungatur  A V H. Deinde  quo  tempore  ABHZ , manente pundo 
A , tribuetur  vnifbrmi  celeritate  per  lineam  H K H doncb  congruit  reftafc 
A W H,  eodem  infinita  illa  linea  R Q,  iam  congruens  ipfl  BB,  motb 
iemper  vniformi  & ad  reftas  B G B , P H parallelo  percurrat  lineam  B P, 
donep  congruat  rectx  PHKH.  Intcrfccabunt  iterum  fe  perpetuo  in 
punftis  I.'  y 

Dico interfeftionibus  II,  illo  motul^£Hs'eandem  parabolam  conti- 
nuari. '■  .-.1'!  ‘ ' 

■ DempnBratid!''  ''  - '■ 

.1  .-j  ' I :r)r  h rj'  .'H-  ; ■ 

ASrumaturquodiiisl  punflum,  codemqueptari^dilcurfi]  uftendemus  efle  BO 
ad  OP,  hoc  eft  YV  ad  VH  , vt  HKaJ  KH  , quo  propof.i.  oflendimus 
A T efle  ad  TB,  vt  B G ad  GB.  Deinde  ciim  A Y fit  ad  YH,  vt  AB  ad  BP, 
AB  autemfit  ad  BP.  vt  PH  ad  HKH,  cdm  ex  conftruflione  tam  AP.quam 
P,KH  bifcflie  iint  in  B & H;  eriam  A Y efi  ad  YH,  vt  PH  ad  H.KHifcdYH 
eR  ad  VH,  vt  HK  H ad  KH,  (iam  cnimoilcndimiisdiiiidendo  Y V cilead  V H, 

vt 


% 
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SPIRALIS. 


vt  H K K HJ  Ergo  rqua- 
litatc  AYcftadVH;  vtPH 
aci  KH.  quare  cum  etiam  Y V 
fit  ad  VH  , vt  KK  ad  KH, 
erit  per  xq.  5.  tora  AY  V ad. 
VH,  vttota  PHKHadKH, 
hoc  cft  vt  O I ad  I V.  Ergo 
per  5.  Archimed.  de  quadra- 
tura parabolz  pundum  I,  eR 
•i  parabolam.  Similiter  often- 
demus  de  omnibus  1 1 pundic. 
Pundum  quoque  B ad  para- 
bolam elle  efl  manifeitum, 
nam  AYeftadYH.vtAB 
acPB  P,  hoc  eft  , vt  P H ad 
H,  KH  ( quia  viraque  AP, 
P,  KH  bifeAaeftin  B &H) 
hoc  cft  vt  BGB  ad  BY.  De- 
nique quod  lint  ad  candeu 
parabolam  , inde  patet  quod 
omnes  linex  AG  > AI  ex  eo- 
dem pundo  A egrediantur « 
Vera  igitur  fnnt , quz  oporte» 
batdcmonftrare. 

APPEI  CATIO 
. PARABOLiE. 

REprzfcncacigicur  Tegmentum  parabolicum  fecundum  BHY  A,(pi- 
ram  ex  fecunda reuolucionc:  triangulum  vero  H AH,  circulumTc- 
cundum,-re£Ia  H KH  perimetrum fecundi  circuli,  B H,  YH,BP  iecua* 
dam  in  fpirali  lineam  BH  referunt. 

Quou  fi  fumpta  PSzqualirurfumipfi  A B,  ducatur  parallela  S L cui 
occuirat  A Y ,HZ  in  L,  & fada  LNL  dimidia  ipfius  SL,  iungatur 
A XoLj  actummoucri  pergantmodofupra explicato infinitzillatiine; 
RE.Q,  A LZ,  Tuis  iterum  interlectionibus  M M continuabunt  eandem 
parabolam, &fegmeptum quidem  AH  l.X  A rcprzfentabit tertiam re- 
uolpuonem  ; triangulum  L A L tertium  circulum  refitret ; Atque  icai 
prqccdcndo  vlteriusiuzta  methodum  iamprzfcriptam,  quartam  edanv 
& quintam  reuolutionem,&  fic  deinceps  in  infinitum  in  parabola  exhi- 
bebimus. 1 , 

Quz  cum  ita  fintndnne  iure  merit^fpiralcm  elTe  dixerim  cuolutato* 
fiue  ezpanfam  parabolam  f Verum  id  planius  adhuc  fiet  ex  fcquenf ibus 
propofitionibus,-nihil  fiquidem  de  fpirali  vel  Archimedes  vel  Pappps  de- 
monfirarunt , quod  viciflim  in  parabola  non  exhibebimus. Quod  priufi 
quam  profequamur,  lubet  duobus  adfiuc  fequentibus  Theorematis  eatiq 
dem  aualogiam  amplius  declarare.  ’ ' , . 

V'  • A I :.  ; . ■ ‘.  v *i  . . 

f . ' • • ' • •!  t :•  \ 
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•.  PROPO-SlTJQ’  in. 

• ; c V / ■ 


DAuficrpiralis  A D B,^us  primus  circulus  diuifus  (itzrjualiterin 
pundiis  G;  & cx  principio  Ipirzducancur  ad  punita  G quotuisrc- 
dk*  A Gjfccantcs  fpiralem  in  D.  - ■ 

Sit  prztcrca  parabo-  c ^ -r / . y I*  J* 

Ia  A D B , cuius  tan-  Is  ' *"  Pl  T 

fens  A B ; fubtcnfa  A T B; 

iamcrcr  B B fcCVa  in  «que 
mulcas  zqualcs  ac  hjic 
ledka  perimerer  in  pun- 
dkis  G : ducancutque  ad 
pun^jq  Gj  tcdkz  ouotuis 
AG  , (ficiuWM ^rapolam 

in or 

Diirpi&m.nes  reibs  A G 
iii  par^bwii5i®'b^^  Icftas 
eOc  redz 

A G in  Caiim  aii&ac  a ^i- 

ifzfupi; 


Demonjlrmii  ‘ 

T)Er  D duc  diametrS  FDT> 
^ liue  (quod  idem  eft)  paral- 
lelamadBB. AD  edad D4!n 
vt  AT  adTBitioceft  ppr  5. 
AscbiiK  Abqpidemvr* 
bolc>«  EDalDTjtbpc^w 
««  B^&adiGDilMeeft/iirioirf 
ntani  ta«a  SBijialm  pmphc- 
lia  primi  circuli  cz  hypothcC 


Qsqq 


diuifa 
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e-jfi-  SP:IKAL,1S. 

diuirafunt  in  parces  zqaales  xque  mu|cas)  vc  arcus  BG  ad  arcureliquumGoGB; 
hocc(lperi9.  Pappi  l.4.vcmfpirali  A D.  ad  DG.  Ergo  a primo  ad  vltimum  ia  para- 
bola AD  cllad  DGiVcinrpicali  AD  ad  D G- Quod  erat  demonftraoduai. 

Hioc  nirfiim  collige  aaalogiam  vcriufquefiguuc: 

PunSum  A in  parabola  , « Principium  fpir*  A. 

Tangens  A B,  & fubtenfa  A B,  - n.  Reflam  in  fpirali  primam  A B qnaret- 

DiameterBB.  ia  caula  e(l  cur  littera  B bis  ponatur. 

Triangulum  B AB.  ' Pcrimeirum  primi  ctrcuU  BGB. 

RcSz  AD  G in  parabola  S Primum  circulum. 

Segmentum  paraboUcum  A D B T.  2 Redas  ADG  in  rpirali. 

Spacium  fpirale  primum  A B G A. 


PROPOSITIO  IV. 


DEtur  fpirac  fecunda  leuolutio  B I H,fitque  Iccundus  circuliis  H K K; 

aequaliter  (^usin  pun^s  K : ducantur^  rcAf  AK  lecancet  Ipi- 
ra  inI.Poncis  deinde  in  parabola  ijfdemqo;  propoiitionc  rerria,(unlatur 
e rangente  produAa,B  P aequalis  ipfl  A ex  P duc  diamcrruin  P HiC  A, 

cui  ATB  occurrat  in  H.  Tum  HH  fecainrptidema;qualct,inj>nn<9js 
K,  in  quot  fe  Aa  fuit  peripheria  fecunda,  ducantur^ue  pandem  reUae  A K 
(ecantes  parabolam  ini.  ‘ ,3,..  u.,.  .1,  , . / 

Dico  rurfum  omnes  rectas  A Kin  eadetn  proportione  (ccad  a ^>fibd-' 
la,  & fpirali  ex  fecunda  reuolutionc  nata.  , . , 

j’*  '■  '■ 

‘DtmOttfirAttO.  . - r.-- 

. i/:; 

■pEr  I ducatur  diameter  OIV.  HKa  eft  ad  Tt  arcus  HKxK^-ad  ar- 

cum  KBH.  fimilicer  enim  vcraqne  funt  diuila.  fed  K Kl  ad  IIO  >■  tc  arcus 
HK»K  ad  areum  K0H>  iicuc colliges  ex  Pappi  19.  lib.4.  idem  enim  difeurrus 
Eidtpco  reuolucionelecundaquiproprima  : ergo  reda  HKA  in  parabola  cll  ad 
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> vt  ^ K 1 ar  ad  «-IG: 
(juod  erit  in  memoriam  reuo- 
candum  ciim  paulo  poli  cx  x- 
quo  argumcnUbinmi;  ergo  et- 
iam componendo  & iiiucrten- 
do  H ^ K A eft  ad  H H , vt 
Glrrad  GK^.  fcdHH  ipfi 
PH . ae  AG  ipfi  GK  ex  liy- 


potlieCzqualiscfiiergoH^K  X /////'^ 

cft  ad  HP  , vt  G 1 KT  ad  A G:  s 'A  X ////7 

Ergo  exzquoHKA  elladpH.  ^ ^ Vy  ' '/// 

vt  4>KIar  ad  AG.  ergo  per  //// 

24.  s.  HKa  cll  ad  K.P  , vt  ^ .^!/ //// 

KI'3- ad  IA.  (cd 'vt  HKA  ad  • J ////  . 

K-P.  fic  VI . ad  1 Oi  lioc  eft  / ! ' /// 

per5.Archim.  dequadrar.  pa-  / j/  / / / 

rabol.  H V ad  V A H,  hoc  eft  ^ / / /^ 

in  parabola  A K I ad  1 A.  Ergo  X /I  / / / 
vt  in  (pira  K I ad  I A , lic  / / j/ / / . , , ■ 

III  parabola  K I ad  I A.  Q_uod  ^ /7^ 

erat  dcraonlltanduni.  • . jj  / / y 
Deinde  cx  diametro  AB  AI/ / 
produdla  plurcs  Cumantur  x-  / I/  '/ 
quales  ipfi  AB,  vc  P S>  Src.  & ' A ' 

cx  punfto  S diifli' diametro  „ / /&  ■' 

S NL.  cui  A VHoccutrat  in  'j/ 

D,  ducantur  quotcunque  redi;  j/  , 

AN,  (beantes  parabolam  ii>  ^ 

M M.  & diametri  partem  L L ‘ 

in  zquales  partes  m punSisN ; ducantur  aur£gc  in  fpira  teuolutionis  certlfHMM 
quotuis  reiftz  A Ngi^ances  fimilitor  perimeirum  tertij  circuli  in  puodlis  > ac 
leda  fuit  LL,  fpiram  vero  in  puniftis  MM:  7 

Dicorurfiimrcdayomnes  AMNfimilirccafpirali  & parabola  diuifas  elic.Quod 
fitnilifercdifcurfij  dcmonftrabiturquo  prids. 

Ex  his,fimilitinlitus  fcema  deduco  huiiifinodi.  • 

Segmentum  paraboticum  BH  YAB- 
Triangulum  HiVH.  , • 

ReaaHH.'. 

Singuli  redla.-^  B H,  Y H.B P.  ~ 

Reftz  in  parabola  A I K. 

SegmcntUm.parabolicum  HEXA, 

Triangulum  LAL. 

Rcaa'  LL. 

Smgulz  rc&z  H L,  X L,P  S.  ^ ^ , 

RcbtqAMN  in  parabola.  ' - < ‘ 


' Secundum  rpiralelpacium. 

' ' Secundum  circulum. 

5*  ' PeripheriamfecudicirculiHKKH. 

• Redlam  inipIrifecundiaitaBM.  ■ ■ 

H Reftas  infpitjab  AIR,  ' ■■ 

^ Tertium  fpirale  fpaciutn. 

Tertiumcireaium.  . ' ' ^ 

" T ertij  circuli  petipheriam  L M N t- 
Tertiammfpirateftara  HL* 

Reflas  AMN  infpirali. 
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«7»  SPIRALIS. 

P R'  O P O S I T I O V. 

P^ppipropof\^.coUe3ionumMatht)^L4.applicMtHrparaboU. 

HAnc  praemitto  Archi- 
medxis,  quod  primam 
ipiralis  proprietatem , ex  ipfa 
cius  definitione  immediate 
profluentem  contineat.  Pap- 
pi fenfus'hic  eft: 

Si  exfpirz  principio  A ad 
peripheriam  circuli  ducant,ur 
redz  A B C (piralem decan- 
tes in  B.  femper  A B eft  ad  BC,  vt  arcus  DC  ad  arcum  CMD. 


applicatio  PA.RABOL^. 

^^It  parabola  'A  B E , cuius  tangens 


- 1 , — ^ — fit 

AD,  fiibtenfa  AE  , ex  £ vero  duAa 

diameter  £D  occurrens  tangenti  in  D. 

. Ducanturautem  quotcunqueredz  ABC 
fecantes  parabolam  in  B,  Sc  diametrum  in 
C.  Itaque  pun^um  A , in  parabola , prin- 
cipium fpirz  A , diameterveto  DEperi- 
metrum  circuli  rcprzfencat. 

Dico  A B ede  ad  B C , vt  D C ad  C E. 

'Dtmonjlratio. 

4z  ^ ducatur  diameter  GBF,  hoc  eft  pataL>' 

" '*  IcIaadDE.Pcr;.Archim.dcquadr,parab.  Tt 

GB  eft  ad  BF,  lic  AF  ad  FE>  noc  eft  AB  ad 
BC:fcdvtGBadBF.ficDCadCB  Ergo 
AB  eft  ad  BC  , vtJJC  ad  CE.  Conueniuiu  igitur  ia  hac  prima- propricutc 
heiix  & parabola.  C^od  erat  demonftrandum. 

Huius  propofitionis  demonftratio  feri  in  pratcedenti  demonftratione  inaolui- 
tur.  Placuit  ramea  eam  fcorlim  applicare,  quodPappifit,&  ptimamfpiraiispro^ 
prietarem  contineat.  , 

PROP  O SITIO  V I.’  ' 

uinhimedu  ii.paraboU  applicatur. 

AB  hac  Archimedem  delibare  incipio , quod  prima  fit  earum , quibus  . 
fpiralium  proprietates  demonftrantur. 

Archimedes  fic  habet ; fi  in  fpiralcm  vni  quidem  circumuolutione  de- 
feriptam  a principio  fpiralis  (A)  rciftzquoilibct{ABC)cadant  qu(  zqua- 
Ics  inter  Ce  angulos  (D  A C,  C A C,  C A C)  contincantj  fefe  mutuo  zqua- 
liter  (hoc  eft  excefiu  zquali)  eicedcnc. 

. APPLI- 
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SPIRALIS.. 

APPLICATIO  PARAfiOL^. 


IT7> 


Sic  parabola  A B E quam  tangat  A D,Iecct  vero  D E conueniens  cuM 
tangente  in  D,  Sr parallela  diamccro,iungatut^  A E.  Sccctur  dcinr 
de  p E in  qboclibct  jtatees  (quales.  DC  ,CC,  CC,8cex  A ducannir 
quQcIibetredlje  ABC.  Lincaigicur  DEjreprzlencacperimictumcirca^ 
u DC  D^xqualcs  vero  rc£l<e  OE  partis  C C,  referunt  zaiialct  angu.^ 
loS,  Huc  arcus  xquales  CC  i re£tx  tandem  AB  in  paraboU  quz  pro- 
traux 'abfcindunc  xiquales  partes  CC^  ezhibcntlitieas  AB  in  Ipirali  x- 
quales  angulos  (iue  arcus  continentes.  ' ” 

Dico  A E xqualium  fui  partium  continere  vnamplus,  quam  fecun- 
da contineat  AB  i fecundam  vero  AB  xqualium  fui  patciumcbmplcfti 
vnam  plus,  quam  contineat  cercia  A'B,  ist  hanc  rurfum  partium  Iui  x-^ 
qualiumvnam  plus  continere  quam  contineat  quarta  , 8c  Ile  deinceps. 

• • i'  1 

. ‘Dcmonftrdtio- 

, I » 

piErpunSaB  clueamur  GBl'  parallcix  ad  Dii.  Quo- 
A njamigiiur  parallcix  funt  GBF  ad  DH,  GBcft  adj^ 

BF,  vt'DC  ad  CE.  led  pcrs.Architnecl.de  cjnadr.parab."’ 
etiam  A P eft  ad  F E,  vt  G B ad  B F.  Ergo  A F eft  a.l  F E, 
vt  DC  ad  CE  Pater  igitur  ex  clementis  ctini  DE  fitx- 
qualiter  fetSia in  punAis  C, etiam  EA  in  punctis Fxcjua- 
litcteflcdiudam.  At^ueindevltenus  obtccaarum  GBF 
xquidiilantiain  eft  manifeftum  lingulas  ABC  lineas  a 
parallelis  GBF  (eflaselTe  xc^nalitcr.  Perfpicuum  itaque 
cll  AE  vnamplusxqualium  fui  partium  comilietc  quam 
contineat  Iccunda  AB  j fecundam  vero  xqualium  lui 
partium  compleAi  vnamplus  , 'qudm  coniineat  tertia  » 8c 

fic  de  cxtcri5.^cdcdm In  fpirali  A D,A Bi  AB>  lefcthutuo  __ 

aequali  cxceflu  luperent,  etiam  prima  AD  xqualium  fiil  partium  continget  vnam 
pF.s^odm  feruncla  ABt  6c  l)“e*a‘'-‘!'“F>  f"' i 
AB  Sfiic de  cxtetis.  Et hicigitur lymbolizapt /piralis&  pataboD.  C^odetatde- 
tnonflraoduin.  ' >ii 


.'1' 

V I ■ ! : 

Qqqq.J 
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SPIRALIS. 
PROPOSITIO  ,VII. 
Archimedui^.  applicat urparaboU. 


SI  in  Q>irja1em  cx  prima  rcuolutione oftam Incidant  du*  linea:  ( A 
A B)  aj}un(So  quod  principium  cftfpiralis,  & producantur  ad  peri- 
metriim  v^que  primj  citculi(inI&C)  eandem  tationeminterfe Habe- 
bunt iHa;  in  fpiralem  incidentes,  quam  arcus  circuli  medqlnter tetmi- 
num  fpirx(D^&  limites  linearum  productarum  in  circumferentia  factos, 
furaptis  in  coniequencla  arcubus  a fine  fpiralis  ( hoc  cft  quam  arcus, 
DMI.DMC.)  \ 

Ex  quo  fequitur,  fi  centro  A per  B & H ducantur  circpli  FB  G,L  HK, 
quod  A L fit  ad  A F vt  arcus  D MI  ad  arcum  DMC.  n-. 

■I  APPLICATVR  PARABOL.«.  ; 

^It  parabola  AB  E quam 
tangat  A D,  fccet  vero  dia- 
meter D E)  iungatur^  A E.  Ex 
pundlo  A educantur  redt» 
AHl,ABC,&pcr  punfta  H, 
B ducantur  L H K , F B G pa- 
rallelx  ad  D E.  i . . 

Recta  igitur  A E circuli  dia- 
metrum A Ditect^  vero  AH  I, 
ABC,  ductae  a principio  fpi- 
r*  A H I,  ABC  repraeientant, 

lincaautem  DI  CE, refert  periphcriamDCI  ac  proinde  recta:  DI,  DC 

arcus  D M I.D  M C exhibent.  Denique  parallelx  t HK,  F BG  referunt 
circulos  concentricos  fcu  parallelos  L H K,  F B Gr  _ 

Dico  A Lcffe  ad  A F,vt  DI  ad  D Crplanc  vt  in  fpirali  A Leratad  A F, 

ficutarcus^DMI  ad  arcum  DMC.  • 

Dcmonflratto. 

■DErt.  Archimedis  quadr.parab.vt  AL  ad  LEitaKH  eftad  HL.hoc  ellDIad 
L ieIscvc  AFadFE,ita  GB  cft  ad  BF.hoceft  DC  ad  CE:  Quare  ex  el^ 
roeniispatet  AL  effe  adLF.vt  Dl.ad  IC.  Ergqh.c  etiam  conueniunt  fpiralis  is 
oarabola.  Quod  erat  dcmonfttandurn. 

' P R O- 
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SPlkALlS. 

i»  R 6 P O S ITIO  V l'l*L  " , 

jirshivtedit  tj.paraioUfp/^catur. 


SI  in  helicemin  fecunda  reuolutioncfa-  -,  " 

£tam  rcdz  (AQ,  AR)  ceciderint  i 
principio  helicis,  eandem  r^cionem  hu-.  ( j 

iufmodi  rei5Vx  ad  inuicem , c]uam  diiSiar- 
cus(B  XK,BXL)  cum  tota  circuli  (BKL)  ^ 
circumferentia  limul  airumptahabcbunr.  f/f/ 

Hoceft  AQeritadAR,  vtarcasBXK  e[ 
cu  cotapcripheriaBXKL,adircuBXL  \\  K 
vna  cum  circumferentia  tota  BXKL.  \ \ VaE — 

Ex  quo  (equitur,  fi  centro  A per  P 8c  R \ 

ducantur  circuli  QM,'RN,  redam  AM 

futuram  ad  AN,  vt arcus  BXK  cum  rota  ' 

pcripberia  ad  arcum  B XL  cum  tota  peripheria. 

APPLICATVR  PARABOLAi. 

D Au  fit  parabola  AB  E cuius  diameter  fit 

£H, tangens  AH,quabifcda  in  D , ex  D A jn 

fac  D B parallelan]<adHE,iungantur^  AB,A  E. 
Patec,^uurex4.primis  propoChuius,  fegmenta  » 

parabp4ca  A «B,  B R E F referre  fpiralia  ordine  , g 
]mMia-ALBquidcrefctrc.p,rimumiBREF  verb  ' \> 

iccundu;Redain  quoque  D B ebibere  periphe-  .6\ 

riam  primi  circuli.  Producatur  modo  D B in  F.  r y 
Quoniam  AH  bifccia  cft  ih  D,  etiam  A E bi(c- 
ctacAjn  F.QjUarccurnperj.Am^m.defpir.D  B 
fitad  BP^vt  AF  adF  E,  etlamDiF  bilecta  eftin  ' ’ 
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6ft  SPIRALIS. 

AN,  vc  DK  cft  ad  DL.  Ergohicetiamfymbolizantfpiralis&parabola.  Quod 
erat  dcmonftrandum,-  - . 

Corollarium.  ■ 

C X his perrpicuumeft,Architnedismgi)ifcftiini  quod  propolitioni  ly.  Tubiungitur 
^eodemplaue  dircuifupofle  accommodari.  ‘ 

" PROPOSITIO  IX. 

ArchimMsxt.  abpUcaturparahoU. 


SI  fpiralcm  ex  prima  circumuo- 
lutionc  ortam  fefta  linta  fB  F) 
tetigerit  in  termino  fpirx  (B  : )a 

fiuniSo  vero  quod  cft  principium 
pirx,  quxdam  ( A F ) ducatur  a<i 
angulos  reftosei,  quxeft  princi- 
pium circumuolutionis  ( nempe 
AB)  du(fta incidet  in  tangentem, 
& ipHusqu;  pars  media  crit(nem- 
pe  A F)  inter  tangentem  & princi- 
pium fpir* , squalis  erit  periphe- 
rixprhni  circuli  (CC.)  ‘ 

Atque  hoc  eft  illud  theorema,' 
quod  hadlenus  Geometrae  admi- 
rati funt.  Nos  qua  ratione  conue- 
niat  parabolz  videamus. 

' j i 

A P P L I C A T i O. 

DVeatur  A E ad  angulos  re- 
£tos  ipfi  A B,  deferibatur^ue 
parabola  A D B cuius  azislTt  A E, 
tangens  vero  B A.  Ducta  d<inde' 
B parallela  axi, inferius  oteuc- 

rat  parabolx  in  B,  iup^Wtir^uc 
BE  parallelaadB  A.  Deniqqppe- 
.ripKcria  circuli  Cerecta  Bb  in*- 
que  multas  squales  partes  diui- 
dantiir  per  recus  ADC.  Igitur 
perpropoC}.  huius,  reets ADC 
inlpirati  & parabola  fimiliter  ab 
vtriufquc  perimetro  in  punctis  D, 
diuiduntur.  Ex  quo  patet  rectam 
BC  B,'proffosperiphcriaqiBCB 
repr^lcntait  circulum  %tti>  i 
triangulo  AB  B /piraleui,  cuius 
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SPIRALIS, 
principium  A, terminus  B,  a para- 
Dola , cuius  item  A tft  cjuafi  prin- 
cipitJm,B  autem  terminus, aptifli-  • •, 

me  exhiberi. 

Tangat  iam  parabolam  in  ter- 
mino luo  B redia  B F occurrens  ^ 
axi  E A producto,  in  F,  aufetet  * 
hxc  ab  axeprodudto  perj5.i.con. 
reflam  A F,  xqualcm  ipli  A E,hoc 
ellipfiBCB,  quaoftcndimusre- 
prxfentare  peripheriam  circuli, 
plane  quemadmodum  tangens 
{piralemin  termino  fpirx  B,  au-' 
ferebat  ex  cSdem  linea  zqualetn 
eiuidc  circuli  pcriphefi^.Non  mi- 
nus igitur  parabolx , quamipirali  | 

conucnit  hxc  proprietas.  C^od  ^ ? 

erat  demonllrandum.  ^ 

Quod  fi  A E fiue  BB  xqualis'^ 
ponatur  peripheri?  primi  circuli, 
transfcraturqi  parabola  ADBK' 
ad  partem  alteram  in  H,  ( quod  ^ ‘ 

fiet  fi  ex  G pundlo  medio  rect* 

AB  erigatur  pro  axe  GH  quxfit 
quarta  pars  A E,  fiue  A F.)  Aliter,  ] 

ficfortalTc  adhuc  maior  orietur  fi-  ^ 

militudo.Namfi  BF  tangatpara- 
bolam  in  B , dico  quod  abidndat , 

AF  xqualcm  periph-rix  primi 
circuli.  Producatur  enim  axis  G H c ^ 

inK  , etitque  per  35.  i.con.  KG 


bifedta  in  H,  adeoque  G K dupla  , i / 1 / 

eftipfinsG  H.  Eft  vero  & F A du-  il  i I 

plaipfiu$KG,cumFAfitadKG,  jl  . ^ 

vt  A B adGB.  Ergo  F A quadru-  ' n/  • ® 

pia  eft  axis  Fi  G.  Tcd  etiam  A E, 

hoccll  ex  hypothcfi  peripheria  primi  circuli,  ex  conftrudtione  quadrupla 
eftipfiusHG.  /Equalcs  igiturfunt,  redtaF  A,  qux  aufennr  a tangente 
parabolam,  & peripheria  primi  circuli. 

Iam  fiibrumo : atqui  redta,  qux  fpiralcm  tangit  iu  eodem  pund]IO|B,ct- 
iam  abfeindit  redtam  A F xqualcm  peripherix  primi  circuli : omnimoda 
igitur  vcrimqucfimilitudo.  Quod  oportebat  oltcndcre. 

CtrolLtrium. 

/pX  hisfequitur.polito  quodteda  AF  xqualts  fit peripiieris axis  paratitole  G H 
Avquarta  pars  ipfius  AF  , liticam  F’B  Ipiram  & parabolam  ia  eodem  B pondto 
coaiingcte. 

R r r r P R O- 
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■?7* 

PROPOSITIO  X. 

, ■ * •( .1. 

'Archmedui^.cutnmamfeJloi-paraboUapflicatur. 

. I. 

A T fi  fpiraletn  ex  fecunda  rcuolu- 
xXtione  orcam  in  termino  (C)  tcr 
flgerit  re£Ia  linea  , & a principio  fpir 
rac.{A)  ducatur  aliqua  ad  angulos  re^ 
&OS  lineae  , qua;  fic  initium  tcuolu- 
tionis : ipfa  concidet  in  tangentem, 
& erit  reda  media,  inter  tangentem 
& principium  fpirae  ( reda  nempe 
AS).. dupla  circumferentia:  fccui^ 
circuli.  _ - 

Hoc  ipfum  modo  dcmonftrandu 
ed.  quodfifpiralem  ex  quacunque 
ci^muolutione  natam  tangat  qua- 
dam reda  in  termino  (pirz , tum  ab 
initjo  fpiralis  ducatur  linea  reda  ad 
principium  reuolucionis,  cadet  in 
tangentem,  tocuplexqi  erit  circum- 
ferentiae circuli  , quotus  eft  numerus 
tcuolutionis  denominatus  ab  eodem 
numero. 

APPLICATIO  PARABOLA.' 

D Ata  fic  fpiralis  quocuis  reuolu- 
cionum  & parabola,  ABLP, 
cuiusaxis  fic  A»,  tangens  A £,exqua 
fume  tot  xquales  parces  AB,  BC, 
CD,  DE  quot  reuolutionibus  data 
fpiralis  conllat , 6e  ex  pundis  B , C, 
D,  E,  ducantur  diametri  fecances  pa- 
rabolam in.B,H,L,  P,  iunganturque 
A B,  AH,  A L,  A P,  qux  producan- 
tur in  H,  L,P.  Patet  igitur  ex  propo- 
ficionibusprimis,prxlcrcim  ex4.hu- 

. ius,  fingula'  fegmenca  parabolica 

ABF,  AHIB,  ALMH  fingula  ordine (piraliafpacia,- 'fingulas  vero  re- 
das BGB.HKH,  LNL,P/3P  fingulas  quoque  ordifiefuo  peripherias 
BGS,H  KL,LN  L,P^P  per  omnia  rcprxfcntare.  Deinde  pundam  A 
principium  fpirx;  puncta  veto  B,  H,  L,  P,  terminos  fpirarum  B,C,  D,  E 
referunt.  AxisdemumAXiquinormalisell  ad  A£  productus  exhibet  li- 
neam qux  a prin  cipio  fpirx  ad  A E normalis  ducitur. 

‘ Dico  igitur, fi  fegmencum  parabolibum  AHIB  referens  fecundum 
! fpacium 
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SPIRALIS, 
ipacium  tangat  in  tctminQ  Tuo 

H recta  HS  abfcindi  AS  du- 
plam rcct?  H K H qu*  refert 
fecudam  pcriphcriam  HKH: 

& fi  tertium  (cginentum  para- 
bolicum  ALMH  rcpratfen- 
tans  tertium  Ipacium  in  ter- 
mino fuo  L tangat  L T,abfcin- 
di  AT  triplam  ipfius  LNL, 
qu?  referebat  tertiam  periphe- 
riam  LNL.  Atque  ita  dein- 
ceps fem  per,  &c. 


T)emonjlratio. 


DI 


^Vcamiir  BX,  HZ,  L«,  &c. 
par.illelxad  AE,  & BB.CH, 
IJI,,  Scc.  producantur  in  y^,^,Scc. 
CH  cftad  HKH.vt  BBadBY. 
hoc  efl  per  5.  Archim.de  fpir.vt  A Y 
ad  YH  , hoc  eft  vt  AB  ad  BC. 
Quare, ciimcx conftr.  AB, BCx- 
quales (int,  etiam  CH,  HKH  x- 
qualcs  funr,  Ergo  CKH,  hoc  eft 
AZ,  hoc  eft  per  J5. 1.  conico.  AS, 
dupla  eftipiius  HKH.  fimilitex 
DL.eftadLNL,vtCKHadHl, 
id  eft  VI  A ^ ad  iL,  id  eft  vt  AC 
ad  CD.  Quare  ciim'  AC  dupla 
fit  CD  ex  conftr.  etiam  DL  du- 
pla eft  ipfius  LNL.  Ergo  DNL 
hoc  eftAa,hoc  eft  per3j.i.  conic. 
A T , tripla  eft  ipfius  LNL.  Eadem 
erit  iii  exteris  demonftracio.  Mi- 
rabiliter igitur  rurfiiih  iyiiibolizant 
fpiralis  jr.paraboia.  Quod  erat  de-' 
monftrandum. 


Rrrr  i 
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PROPOSITIO  Xt. 


Archimedis  ±0,  s^phcalurpHrahoU. 

SI  (piralem  in  prima  reuolutionc  feftitn  redi 

linea cccigeric non  intermino  fpirat  (B)  acon- 
taftu  vero  (C)  ad  principium  volutXitedia  iunga- 
tur(AC,)  tum  centro  «Quidem  principio  volutx» 
intcruallo  vero  illa  iundta  (intetuallo  nempe  A C) 
circulus  deferibatur  i a principio  prartcreafpiralis 
agatur  aliqua  ad  reftos  angulos  ei.quj  acontaflii 
ad  principium  helicis  iungicur  (nempe  A F,)cadcc 
in  tangentem  (CF,y&  erit  reda  (CF)  inter  con- 
curfum  & principium  helicis,  a;qualis  arcui  de- 
feripti  circuli , qui  intercedit  inter  contadtum  8c 
fedionc,  qua  (ecat  delcriptus  circulus  prindpiutn 
|”reuolutionis  , capto  in  antecedentibus  arcu  a 
pun<yto,  quieft  in  principio  circumuolutionis 

(hoceftarcui  (D I C.) 

APPLICATIO. 

DAta  Iit  Ipiralis  A C B , & parabola 
ACB  Cuius  axis  Ht  AH,  tangens 
AB,diametefBB  fubtenfa  AB.  Fiat  vc 
infpirali  A D ad  D B,  ita  in  parabola  A O 
ad  D B , & ducatur  D C O parallela  B B. 
Quoniam  igitur  (vtoftendi  in  15.  huius) 
ADB  tam  luperiorquaun  inferior  rcpr;.> 
fentat,  primam redUro  in  Ipirali  ADB, 
quemadmodum  redaBB  refert  periphe- 
riam  B B,ita  red»  D C'D  refert  periphe- 
'riam  D C 1 0.Ex  quo  iam  fequitur  arcum 
vD  IC  exhiberi  a reda  DIC. 

Dico  igitur  H refta  quzpiam  tangat 
parabolam  in  C,abfcindi  ex  axe  produ&o 
A F xqualem  ipil , DI  C , quz  reprzlen- 
tabat  arcum  D I C,plane  vc  in  fpirali  tan- 
gens C F auferebat  AF  zqualcm  eidem 
arcui  DIC. 

Demor^ratio: 

T^Veator  CG  parallela  ad  ABiperjt.i.Conie.FAzqualiseft  AG.hoceftDC. 
^-^lurlum  igitur  habetur  CmiUtudo.  (^odcrardcmoniltanduni. 

Maoifcftum  Archimedis  $.  quod  ptopolitioni  19/ubiungitur,  eadem  proifus  ratio, 
ne  applicandum  lefiori  relinquo. 
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PROPOSitiD 

Archimedu  z^.applicaiurparalwlA 

COmprthenrum  i fpirali  ex  prima  rcupluci6nc  nata  & pHnia  linea 
(A  B)  qua;  principium  eft  rcuolucioniSj  fpacium  cercia  pars  oftpcinli 
circuli.  ' ■ V 

APPLiCA*!!©. 

Sic  A G 6 prima  voluta  cum  fuo  circulo  B H,&  prittia  rcAa  A ti,-  dcfctii 
baturaucem  parabdla  axcnl  habens  AI  ac  proinde  tangentem  AB, 
dudaqueBC  parallela axij iunge  AC.  Manifcilum  igitur eft  ex  ij*  qu? 
diximus  i.Sc  5.proponc.  fpiralemiparabblzfcgmento  AEC,  circuitum 
Veri  a triangulo  A BC  rcprqfentari. 

Dico  AEC  fegmentum  parabol;  tclr-  " 31 

tiamclTc partem,  trianguli  ABC. 

Demonflratio.  - > 

■D  Ifefti  A B in  Di  iunge  C D.  Sr  duc  D Fpi^ 

•^rallelamad  BC  . hoceft  ad  Al.  Per  j.  At-  | 
chim.de  quad.pa'rabol. D K cllad  KF,vt  AF^ 
ad  FC>boce(lvtADadDB. Quare  ciimAD 
fit  par  ipfi  D B > etic  Sr  D K ipfi  K F.  Ergo  per 
)).i.Conic.  C D cangic  parabolam  inC  Aequi 
parabola  AEC  cRdua:  certiz  triahguli  ADC 
cuius  duo  lacera  tangant  parabolam,  ('per  pro- 
pora37-l>bri  noilri  dcparabola)ac  proinde  vna 
tertia  trianguli  ABC,  quod  duplum  eft  alte- 
tius.Igitut  etiam  hzc  nobiliifima  rpiralium  pro. 
ptieias  conucnit  parabolz.  Q^od  erat  demon- 


tlrandom. 


PROPOSITIO  XII L 


Pappi  u.l.^.applicatiirpdrahoU. 

PAppus  I.4.CoIledHonum  Mathemati- 
carum prop.  II.  demonflrac  n6n  tbluj 

?uod  fecit  Archimedes , totum  fpacium 
piraie  primuih  B C F A B teltiamellc  par- 
tem circuli  primi  BH  sled  etiam  ex  princi- 
pio fpir.T  Aducti  vtcunque  A C,  & centro 
A pcrC  defcriptocirculoECH,lpacium 
fpirale  CFAC  tertiam  efle  partem  fe6lb- 
tis  EHC. 
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SPIRALIS. 

Hancqaoque  prnpricUten)  ia  pi^ 
raboUdemonllrabimus.ficcnim  pa^* 
rabola  ACDcuiustangens  fic  AB» 
diameter  B D , & diiAa  A C . ex  C 
duc  C E parallelam  ad  B D.quem- 
admodum  ergo  triangulum  ABD 
rcprxfentat  circulum  primu  ABDi 
ita  triangulum  AEF  dici  poterit  re- 
ferte circulum  A EC  H.prolndc^ue 
triangulum  A C E reprxfentarc  fc- 
floreni  EHC  , & quemadmodum 
parabola  ACD  refert  Ipitalem 
B C F A I ira  Tegmentum  paraboii- 
cum  A C G exhibere poteritfegmc- 
tum  Tpirale  AF C. Quare cdm  iultta 
ea  quz  diximus  prop.  prxcedenti> 
triangulum  A E C triplum  Tegmenti 
A C G.  Etiam  hic  Tymbolizatio  elb 
manifcfta.  Quod  erat  demonlltan- 
dum- 

ObTeruandum  hic  eft  Tegmenta 
parabol*  A B K,  A H G B,  A L O H, 
A M P L , rcptzTentare  poCTe  non 
Tolum  Gngula  volucf  Tpacia. etiam  ex 
pluribus  reuolutionibus  orta , (ed  et- 
iam ciuTdem  B C D EF  Tpacij  Tpira- 
lis  Tegmenta  , litTt  Tegmentum  pa- 
rabole ABK  refpondeat  Tegmento 
fpirali  AFe  , Tegmentum  vetd 
A H G B Tegmento  £ A D Cc  de- 
inceps. Hoc  tamen  vlterius  anno- 
tandum : quando  Tegmenu  parabo- 
lica  referunt  ipacia  diuerl^m  re- 
uolutionnm,  fii^ularum  reuoiutio- 
num  petipheriz  (vt  in  przcedetibDS 
izpius  di&um  J reprzlentantur  d li- 
neis B B,  H H,  L L,  M M,  ipCs  reto 
circulis,  vrprop.  4- huius  diximus, 
triangula  BAB  , HAH  , EAL, 
MAM  rcTpondent : quando  verd 
Tegmenu  parabolica  reprzienunt 
Tegmenta  eiuTdem  circumuolutio- 
nis.ficucante Tegmentum  ABKte-, 
ferebat  primum  Tpaci nm  B C D FF.' 
iu  iam  tou  parabola  AMO  reprz- 
fentat  primum  ipaciom  BCDEF, 
actofum  triangulum  MAE  totum 
primum  circulum  ABK  exhibet 


J,  "“••e — autem  tegmentorum  GG.HH. 

i triangulis  K AD. 

GAC.FAB  «pf*Tenuntor.  (^dhocloco,qnamuisprop.ii.huiusinlinuauerim. 

placuit  clantatit  gratia  paulo  fiilius  explicare. 
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PROPOSITIO  XIV. 

, .j^rchimeduzj.  allicatur paraboU. 

SParioRifab  bclica  (BMC)  cx  fccun*. 

)da  rduolutionc  dcfcripta  & rciAa  li' 
iica’ fecunda,  ciils  qii.tcft  in  principio 
rc'iidtutionis(B  C)acl  Iccudum  circulum, 
haO)C  habet  ratioiicm  , quain  habent  7. 
atd  i'«.  qu:e  eadem  cR  quam  habent  hxc 
diio  , nempe  quodeomprehenditurfub 
radio  fecundi  circuli  & radio  primi  cir- 
culi, & tertia  pars  quadrati  cxccITus,  qiio' 
excedit  radius  fecundi  circuli  , radiutri  ’ 
primi  circuli,  ad  quadratum  a radio  fe- 
cundi circuli,  hoc  eft  quam  habet  refta- 
gulum  e AB  cum  vna  tertia  quadrati 
B e,  ad  quadratum  AC.  ' e..-. 

ManifeRi  autem  Archimedis,  quoniapa  verbohus  eR , quati)  vt  illud  li« 
beat de(cribere,fenfum paucis  reddo icfio  fpiralis  &quacunque  rcuolu- 
tioneorta  DE;  eam  habet  proportionm  ad fuum  circulum  E,  quam  re^ 
(Rangulum  D A£,vnacumquadratiD.£ tertia parteadqiiadratumAEi 

AP:PLrCATio.  ..  ’ 

ESto  parabola  A HM,  cuius  tangens  in  ' ' ' ‘ 

quotiibet  xquales  partes  in  puniRis 
B,  C,  D,  &c.  diuidatur,-du£lif^ diametris 
BB,  C H H,  DLL,E  MM,ex  A perpun- 
Aa  B,H,L,M,  ad  parabolam  polita  ducan- 
tur ABH,AHL,ALM.  Patet  igitur  ex 
fxpc  iam  dcmpnRratis,fcgmenta  paraboli- 
ca  A B K,  A H N B,ttc.  fingulas  rcuolutio- 
nes  referre,  reiRas  vero  B B,  H H,  L L,  &c. 
rcptarfcntare  lingulas  ordine  peripherias, 
ac  proinde  a triangulis  A B B , A H H, 

ALL,  AlClM  (ingulos  circulos  exhiberi; 
reiRas  vero  AK,AL,8cc.fiueAB,AC,&c. 
diametris  in  fjiirali  A B,  A C,  A D E relpon- 
dere. 

Dico  primo  fegmentum  AHNB  efle 
ad  triangulum  A H H,  vt  7, ad  la.hoceR  vt 
reiRangulum  B A H cum  vna  tertia  qua- 
drati B H,  ad  quadratum  AH. 

■ , , . TDemonfiratio. 

TVngatur  BH,  8c  producatur.  A H,  inF,  Ii  Sc  BB,  in  QTriao^lum  H.BAC 
■^(vrp.itct  ex  elementis)  quadruplum  e(l  trianguli  B AB;  led  triangulum  BAB 

per 
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per  ii.hiii  tripi u eft  regmeti  B A Kt  Ergo  k A C 
duodccuplum  cftrcgmentl  BAK.  Ec  quoniam 
per  5.  Archim.  de  quad.  parab;  BBeftadBQt^ 
»t  AQjid  QH.hoceftvcCB  ad  BA, eltque 
A B par  B C.  etiam  B B par  eft  ipfi  B Q, ; ac 
proinde  Je  C H ipli  H H.C^ate  etiam  ttiaiiguld 
HAH  atqualc  eft triangulo  HAC.  fcd  H A& 
r vt  lam  oftendi,  ett  duodccuplum  legmeii  A B K; 
ergo&  HAH  eiufdem efttluodecuplum. Ergo 
ABH  triangulum  dimidium  ipfius  HAH, 
eft  lextuplum  eiufdem  regmenti.  Atqui  , vt 
“ oftendlmus  in  libro  de  parabola,  alegmentam 
BHNi  «quaturCegmento  AKB.  Ergo  ABH 
triangulum fextuplum eft  fegmenti  BNH.  Ex 
quomanifeftum  tam  eft  tegmentum  parabolicu 
H AHNB  eflead  triangulum  H AH  vt  7.  ad  11. 
quare  etiam  hic,  Scc. 

vr  Dico  fecundo  : tjuoduis  (egmentum 
parabolicum  (verbi  gratia  ) quartum, 
AM  P L,  clTead  fuum  triangulu  M A M vt  redtangulum  L AM,  vna  curo 
vna  tertia  quadrati  LM,  ad  quadratum  AM. 

Producantur  ARL  in  M Se  ABH.AHL.inI.G  & BB  in  X,  iungaturque 
LM.EI  eft  ad  IMa,  vt  BB  ad  BX,  hoceftpert.  Archiro.dequad.parab.vtAX 
ad  XM,  hoc  eft  vt  ABadB-E  fed  AB  eftipllus  BE  vna  ccrriaEl  ipEusEMa 
cfl  vna  terna.  Ergo  EI  ipfius  EMi  eft  vna  quarta.  Rurfum  MM  cftad  ME,  vc 
S L ad  L D > hoc  eft  vc  M .S  ad  S A,  hoc  eft  vc  E D ad  D A.  Ced  E D eft  voa 
tertia  ipfius  DA.  Ergofir  MM  vna  tertia  eft  ipfius  ME.  Ergo  MM  eft  vnaqnar- 
taipfius  MEa.  Cum  igitur  tam  E I quam  MM  clurdcm  MH  fint  vna  quarta,  z. 
quales  eruntintecre,  ac  proinde  etiam  rriangula  MaAM,  EAI  zqualia  fiioc.De- 
inde,  vtpacet  ex  clementis,  triangulum  B A B eft  ad  triangulum  E A I,  vt  quadratu 
AB  aHquad.AE.hoccft  vcquad.DEad  quad.A  E,hoc  eft  vcquad.LM  ad  quadra- 
tum AM:  ergo  cercia  pars  trianguli  B A B hocelHegmcncuin  parabolicum  ABK. 
lioc  eft  ( vc  rurfum  in  libro  noftrodc  parabola  oftendimus)  fegmentum  LMP,  eft  ad 
triangulam  EAI,  vt  cercia  pars  quadrati  LM  ad  quadratum  AM.Atqui  ance  nften- 
di triangula  EAI,M  AM  c(1'e zqualia: ergo fi;gmentum  LMP  cftad  triangulum 
MAM  vc  vna  tertia  quadrati  LMad  quadr.AM,Przicrei  rc&angulum  LAMt 
eftadquad.  AM  per  r.iS.  vt  AL  ad  AMiTcd  etiam  par  eandem,  criangulaAML, 
MAM  (iint  ad  inuicem  vc  A L ad  A M.  Ergo  triangulum  A M L ad  triangulum 
'M  AM  eftficutrcdiangulum  LAM,  ad  quadrarum  AM,  Quare,  ciim  ance  often- 
fiim  fit  etiam  regmemum  LMP  eficad  triangulum  M AM  vt  vna  cercia  quadrati 
LM  ad  quadratum  AM,  erit  per  a.4.;.  triangulum  AML  cum  (egntenro  LMP, 
hoc  eft  cotum  iegmenium  parabolicum  AMPL,  ad  triangulum  MAM  vereflan. 
gulum  LAM  cum  vna  tertia  quadrati  PM  ad  quadratum  AM,  hoc  eft  fegmen- 
tum paraboizeftad  fuum  triangulum,  virpiralefpacium  ad  fuum  circulum. 

Quare  inhac  etiam proprictacc  pulcherrime  ^amuifim  fpiralis  & parabola  fym- 
bolizant.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XV. 

j4rchimeeiiti6.Ai>piicaturp4raboU. 

COmprchenfumfpaciumfubfpiraliquz  eftroinor  ea  quzexvnare- 
uolutiAiefit,nechitbec  cecminum  principium  fpiralis,  8c  re&is  quz 

a tcirai- 
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i cctminis  ipHtjs  in  principium  fpira- 
tis  ducuntur  ; ad  fcdlorcm  habentem 
radium  a:qualem  maiori  earum  quz  a 
lerminr^ad  principium  (piraiis  ducitur: 
arcum  vero  qui  intercipitur  inter  du- 
ctas reutas  fecundum  ealdcm  partes  fpi- 
ralis  hanc  habet  rationem } quam  ha- 
bent hxc  duo  , rc(5tangulum  'cdmpre- 
henfum  fub  reCtis  a terminis  in  princi- 
pium fpiralb  du<5tis  , & tertia  pars  qua- 
drati ercellus  quo  maior  dicarum  li- 
nsarum  fuperat  minorem  ad  quadra- 
tum maioris  linearum  a terminis  ad  fpiralis  principium  coniumitarum. 


Senruseil,  quod  dufiis  a principio  helicis  rcAisACO>  AEF,  k centcoApcrC 
circulo  dcrcripco  GCO>lpiraIc  rpaermn  CAE  iic  adledoreni  circuli  ACG  vt 
redangulum  CAE  cum  viia  tertia  quadrati  GEiad  qiiadrarum  AC. 

APPLICATIO. 


& £,  hoc  cftpecig.l.q..  apud  Pappum,  vtpcripheria  per  O in  puodtis 
Gimanifcftumclircdtorem  ACG  rcprxfcncari  a triangulo  ACG,  vtiSc 
fpacium  fpiralcACE  afegmento  ACQE  exhibetur. 

Dico  igitur  (egmentum  ACQE  clTe  ad  triangulum  AC  G,vt  redlan- 
gulum  OAS  vnacumvna  tertia  quadrati  OSadquadcatum  AO,pla- 
ne quemadmodum  fpirale  Tpacium  erat  adfediorem  , vt  rciftangufunl 
CAE  cum  vna  tertia  quadrati  G E ad  quadratum  AC,  fiuevt  rediian- 
gulum  OA  E cum  vna  tertia  quadrati  GEadquadratum  AO.Procon- 
liruifiionc  fume  AI  xqualcm  NL,  dudique  peri  diametro  IH,  per  H 
• S s s s ducatur 


£t(S  SPIRALIS. 

ducatur  A HK,  iuneaturq;  £C.  Quibus  pcradis  eadem  ratiocinatione 
concludetur  propoutum  qu.i  in  fecunda  parte  propofitionis  i4.vn  fu- 
mus. Iterum  ergo  conucniunt  fpiralis&  parabola.  Quod  erat  demon- 
(Itandum. 

# 

CoroUarium. 

i 

■K  Rchimcdis  propoCcio  a8-limil>  R:rc  via  applicabitur,  ciiui  enim  Tedor  A C G a 
^^triangulo  AC  G rcprxfcntctur.  manifellumquo(^ueeft  illius  partem  PC  GE 
atrapezio  P CGE>  ac  proinde  regmenciim  GE  QCa  mixtilineo  GEGCiScfe- 
gmentum  EQCP  a mixrilineo  E Q_C  P reprxCentari. 

PROPOSITIO  XVI. 

^rchimtduij.  applicatur parahoU. 

SPaciorumcomprehenforum  fubfpi- 
lalibus  & rectis  lineis  qua;  in  circula- 
tione funt,  tertium  quidem  fccundidu- 
plum  eft : quartum  vero  triplum ; quin- 
am autem  quadruplu,  ic  femperquod 
(equitur,  fecundum  numeros  qui  dein- 
ceps fune  multiplex  eft  fecundi  (patij. 

Sumit  hic  Archimedes  fpacia  non  more  fo- 
lito  fed  pura  prout  inuicem  non  includunt,  ie- 
cundum  igitur  fpacium  htc  eft,id  quoddempto 
primo  ruperell  ex  fecundo  ; tertium  id  quod 
demptis  primo  & fecundo  Se  fic  deinceps. 
Sic  loqui  voluit  Archimedes  vt  certam  nu- 
merorum progrelEonem  haberer.  Nos  hac 
fpaciarum  acceptione  , qnamuis  etiam  in 
parabola  ad  vnguem  ennueniat,  quod  tetrica  Iit  nonnihil  Se  a communi  conceptu 
aliena  , hoc  loco  «rztermifsa  , ea  fulum  camparabimus  quz  de  fpaciis  in- 
tegris, ad  fenftim  definitionis  quintz  libri  ipiral.  acceptis  in  hac  prcpolitione  de- 
monftrantur;  cuiufmodi  eil  quod  quarum  partium  primum  fpacium  cft  i ; carum 
fecundum  fit  7;  certium  iptquartum  37.Sec.  Ex  quo  deducitur  etiam  illud,  quod  qua- 
rum parttum  primum  efi  vnum,  earum  primum  cum  fecundo  fit  8 , Se  tria  prima  ly, 
Sc  4.ptima  54.  Quz  omnia  parabolz  ad  amuifim  accommodabimus. 

APPLICATIO. 

Da ta  (inc  voluta  quotHbec  fpirarum,  tc  parabola,  diameter  M E,fub- . 

tenfa  A M,  tangens  AEintotpatteszqualcs  feda.quot/piras  ha- 
bet voluta : 8e  ab  xqualium  diuiftonum  punctis , ducantur  B B , C H H, 
D L L,  diametro parallel* , iunganturque  ABHFI.AQLG.ARLM. 

Dico  quarum  partium  fegmentum  primum  parabolx,  cum  AB  E eft 
I .carum  fecundum  AH  N B effe  y,  tertium  I9.  quartum  fy. 


Demon- 
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*Dtmi(nJ}fatio. 

l^jVcamur  refla:  “B  H,  Ht , I,M.  quorf  pr)* 

‘■^-^mnmadlccifndum  licvt ..  ad/,  iamoflcit^ 
Jim1cfta11den10nftrarioneprop.i4.huius.Quod 
aurem  tertium  ht  14.  fie  dcnionft.rp.  Producap- 
lUt  C H.JOI.,  in  R.S.cx  ijsqua  fub  initium 
denionllraiionis pro  a.aireriioiic  Ptbp.i4.allatf 
dixiinus.patetlmeas  SI.,FD.ihi6  SeLL.l-l' 
onines  inter  (e  xqualcs  elle.  T riangulum  igitiit' 

L A L»eft  triangulum  F A U>lcd  trianguluinl 
FA'Jp>eunilit  ad  triangulum  BAB  in  du^ili- 
cata  ratione  UF  a><  B B > cft  nun  Apium  iplius 
B AB>  hoc  cft  vigimileptuplulcgmcti  ABKA.' 
vtpotc  partis  tertix  ipitus  B AB  1 cjoeAiadino- 
dtim  in  libro  de  parabola  a demoftrauimus:  Ex.' 

,go  etiam  triangli|uin  LAL  cft  vigintifeptu. 
pium regnienti  ABKA.Cum  autcACiititib- 
Eclquialtcra iplius  AD.  etiam  AF{  iplius  Af., 
ac  proinde  Sc  triangulu  A H L trianguli  LA  E 
fubiclquialtcrum  cft.  Ergo  ciim  LAL  ad  fe- 
gmentu  A BKAlit  vt  i/.ad  i.L  A EI  ad  A BIS,! 
erit  »c  iS.ad  1.  'Atqui  Icgmenia  H LO.  A B K.vt 
in  libto  de  parabola  b uftc.Umus.dnnt  xqualu; 

Ergoaddito  ad  triangulum  A‘H  J. , fegmento 
HI-O.  totum  fegmcntun»  A HOLA  qftad  Tegmencum  ABK  vtij.adi. 

'SlAiillterdemonftrabimus triangulum  b^M.lioccft  I AE.cfle  dccuplo.iextn- 
plum  trianguli  B AB,  ac  proinde  trianglilum  AML  citiidem  elTc  dtiodecuplum, 
• •hoccfttrigecuplofextuplum  fegmenti  A BlK:xui  Ii  addasfcgmcntum  L MP,  quod 
xqualc  cft  fegtncnto  AB  K.betlcgmcntu  totum  AMPLA  ad  rcgoycncum  ABK 
_vt}7.ads.  I ■ . - 

Eltquibusdeniqifeilludetiamcftmanifcftdm.qood, cu  ABKIir  i,‘A'HNA7; 
A L'OA  ly,  A-bf  P A 37 ; Icgmemum  A H-N  K,  A , hoc  cft  prima  dtfo  At  8 ; le- 
:gtnent  um  vero  A L O N K A.Iioc  cft  tria  ptima.i/ JegmciUu  aiit^  Aii  P N K A, 
;lioc  cft. quatuot  prima  iini  84.  , . ' 

Quare  iti  his  quoque  tam  multis  tamque  miris  proptictatibusfpiiialis  . Af  parabo- 
laxonucniunt.  Quod  erat  demonfttandum.  j 

i ' ' ' ' ' 

'PROPOSITIO  XVM.  '* 


' Pappi ii.  libri ^.f*MboUapplicatur. 

PAppas  ColIe6Eionum  Machematicairutn 
libro^tjuartapropofitione  vigcfliria  fccun- 
'da  illis  qux  ab  Archimede  propoliuone  vige- 
fima  feptima  demonftrantur,  noc  fnfuperad- 
diditThcoremat  fi  rcdla  qux  ell  in  principio 
circulationis  producta  in  B,pcr  A principium 
fpir^  nornjaliter  diuidarurrect.i  M N,  Tegmen- 
ta quaque  AFN,AGNH,HAM,MAB 
candEmfciuarc  rationem,  quam  1, 7,19,37. 
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applicati©. 


QVod  ipfam  in  patabola  exadlc  r<* 
prcfcntatur.  Diuidaiur  parabola; 
'cangcniin  4.partcsxqualcsdu£Iif^ 
diametris  C K,  D L,  E P,  B B,  iunge  A N, 
AH.AM.AB.  Per  ea  igitur,  qu*  ad  pro- 

Eoficionem  decimam  tertiam  huius  ob- 
;ruauimus , manifedum  eil,  regmentum 
fpirale  A P NG  a parabolico  A F N Q,  ipi- 
ralc  ite  A 1)1  H a parabolico  A G N H,&  Hc 
deinceps,  lepr^ lentari.  Quare  cu  pfop.K. 
huius  oftcnuim  fuerit  eam  clTe  (egmento- 
rum  parabolicorum  rationem,  quz  eft  in> 
ter  iftud  etiam  Pappi  theorema 

cza£fcconucnitparabolz.  C^aderatde- 
monftiandum. 


PROPOSITIO  XV  1 1 1. 

ArcMmaiui^.  applicatur paraboU. 

SI  in  fpiralem  ex  vna  reuolucioae  or- 
tam a principio  fpiralis  redla  linea  ce- 
ciderit (AC:)  fpacium  comprehenfum 
fub  fpirali  & linea  prima  (AB)  eam  habet 
rationem  ad  fpacium  conmrchofum  fub 
prima  fpiralis  parte  ( AFC)  fit  linea  inci- 
dente, (AC,)  quam  habet  cubus  ptimz 
linez  ( A B ) ad  cubum  lincz  incidende 
(AC.) 

APPLICATIO. 

ESto  parabola  AGCD,&dudocen- 
tto  A circulo  rc£Iam  A B fecantein 
E,  per  £ ducator  ECF  diameter iungaturque  AC: 

Dico  (cgmencum  parabolz  ADG.ad  (egmentum  A CG,  eandem 
habere  rationem  quam  cubus  A D , ad  cubum  A F : hoc  eft  quam  cubus 
RA  ad  cubum  AR  * ' 


‘Dflww- 
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DVcitur  diameter  A K I & C1  > R K ad  diame- 
trum nrditiatim  applicate.  Quoniam jgicurptr 
t4.Archim.de  quad.parab.  parabole  D A Ki  C A I 
ferquitertiz  funt  triangulorum  D A KiC  A Ii  -para- 
bola cft  ad  parabolam  vr  triangulum  ad  triangu- 
lum, boc  cft,  rorum  cft  ad  cotum  at  ablatum  ad  ab- 
latum. £rgo  reliquum  legmentum  DGA  cft  ad 
reliquum  legmentum  CG  A > vc  colum  ad  toctiin 
fiue  ablatum  ad  ablatum,  fcd  ^vcdcmonftracCla*- 
uiur  cx  Commandino  ad  23. 6. ) proportio  ablati 
trianguli  DAK  ad  ablatum  triangulum  CAI 
componitur ckpropotiionibus  UK  ad  Cli  &KA 
ad  lAi  hoc  cft  ex  duplicata  rationis  DK  ad  CI 
per  20.  I,  Conicorum.  Ergo  proportio  fegmenti 

DGA  adfcgmcncum  CGA  componitur  cx  proportionibus  Dtt  ad  Ci>  &du- 
plicata  rationis  D K ad  C I.Ergo  proportio  iegmcnci  D G A ad  regmencum  CGA 
triplicata  cft  rationi  DK  ad  CI>  hoceft  rationis  BA  ad  BA>  vcl  DA  ad  FA. 
Ergo  proportio  fegmcnii  DGA  adTegmencum  CGAcadem  cftque  cublBAad 
cubum  E At  aliter  aurem  pleraque  in  libro  de  parabola  demonftrara  inuenies,fi:d 
ooluimcis  demonftrariouibuspropolitionei  Archimedeas  contingere. 

Conucniunr  igirur  etiam  in  hac  tam  eximia  proprietate  rpiralit  Sc  parabola. 
Quod  erat  demonftrandum. 

Scholun. 

Jignmm  Jt  vtl  ArehimtJt! 

^el  Ptpfm  fmdtm  iBt vt  mt  fr§mt(juiu  mtt  txftUajJi  i>i- 

deriftjJem.Sed<im  m*»  exignm  fimiHiiultiti  edmfum/iprrefi  t>i£rem ; fittuitUm  x$»- 


ajr a ttU  frtfruttits  ^icijjlm JiirdU  tffUcae,  tmuint  ttmeu  fdxtM  i maltitt  *e 
^f*»dix  txtnjiit  t»  UhpmmfrAxiltu  UStri  mtUfium  tfftrti. 

PROPOSITIO  XIX.  ^ 

EGregla  eft  {>araboI.-e  proprieta» 
quam  prop.).  dc  quadratura  pa- 
rabol(  Art  hiincdesdctntjnftrat , nolqi 
in  hoc  libro  non  (cmelcitautmus.  Pa- 
rabolam tangat  A Dj  & fccet  diameter 
ciusDB.iungatur^uc  AB.  Ducantur 
deinde quotuis  FC£  parallclf  diame- 
tro. Erit  perpetuo  A£  ad  EB  , vtF  C 
adCB. 

Verum,  quod  Archimedes  aut  ne- 
glexicaatnoaducrtit,  eadem  proprie- 
tas repetitur  extra  parabolam.  Nam  (i 
producatur  AB  ducancurque  diame-, 
tro  parallcl;  F E C,  femper  A E cR  ad 
EBvtFCadCE. 

Dtmonftratio. 

EX  A ad  vnum  punftorum  Cdueacur  A G> 
cui  DB  occurrar  in  G F E cft  ad  £C>et 

Ssss 
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DB  acI^BG>  hoc ell perprimam  Theorematis  partem ^h  Archimededcmonftra- 
i«m  ve  AG  adG  C.  hoccft  vt  AB  adBEi  Ergo  componendo  FC  ad  CE  » vt 
AE  ad  BE. 

I • A 'i.'  ' . ’.f-  ■ */» 

' ! A P P L I C A T V R-^  S P 1 R A L 1. 

: , i • . ^ ^ ■ “ ■ 

j i / — '’  • •• '|3l^«nia  pars  theorematis,  certa 

I ^ A deferibantor  quot- 

' \ ‘ concentrici  radiuip 

\ f // / ^'\\\  \ ABfecantes in  punitis  F,  Se fpita- 

\ r/  f / y' — ~>v  nA  \ lem  inpunilisC.Patetigiturexr?. 
'\U  { ( f \ A Pappi  1.4. arcum  FC  effe ad rcirc|ua 

■■^1  \ I ' Jc  ■ I ’ periphcriamCGFjVt  A FcftadF  B. 

\ y V / V ■/  Attjui  peripheria  tota  FEG.',  rc- 

\ • V.  in  parabola  reitae  FCE, 

f'  Y , y_  Se  arcus  F C qui  extra  fpiram  eft  re- 

N^'  '><  y it*  FC  extra  parabolam  pofira:,arj- 

yTr-m— :i  j/  cus quoque  CGF,intiafpiramca- 
t ; ..  ' dens' reit*  c E intra  parabolam. 

' Conftat  igitur  rurfum  fimilitudo. 

■ Qui  erat  dcmonftranda. 

Secundam  partem  licapplicabi- 

■ \ tnus.  fit  fpira  duarum  rcuoiutio- 

''  //'/  \ num.Seducatuur  pcriphcrisccpn- 

/ ,'J  ( y ^ \ ' n \ centric*  ECK  (ecantes  fpiram  in 

jA.  -^1^1  / A ) l\)l  punitis  C.  Erit  igitur  dudta  per  C 

1 TA?  j l/J  rc(aiRML,.MC  adML,  ideft 

\ \ vC  y /)  / B Ead  B H,  vtarcus  HLad  totam 

\ yyy  ' / peripheriam  fecundicirculi,  hoceft 

^ yy  / vt  arcus  E I C ad  tot^m  penphc- 
riam  E c K.  fed  B H iqualis  eft 
^ ^ AB:  Ergo  B E eft  ad  AB.  vt  arcus 

EICadperipheriamECKiSein- 
nertendoABeftadBE  vt  peripheria  E CKad  arcum  EIC.  Atqui  peri- 
pheria; ECK  qu*  tota:  funt  extta  piimam  fpiram,  refpondent  r-ili» 
FEC,  qui  tot^funt  extra  parabolam:  arcus  vero  EIC  inter  AH  Sc  (pi- 

ram fecundam pofirircfpondcntrciftis  E Cpofitisinterreclam  AE,A  fe- 
cundum paraboli  fegmentumrcprifentans  fecundam  fpiram.Manifcfti 
igitureft  vtriufque  analogia : quam  oportuit  dcmonftrarc. 
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PROPOSITIO  XX.. 

PArabola;  A G B diameter  fit  A D,  ad  quam  ordinatim  duiS^a  fit  D B, 
& iungatur  A B.  Ducantur  deinde  quotuis  diametro  pacallelz  E K 
fccantes  A Ii  in  F & parabolam  in  Gt 

DicoKG,KF,KE  fiuc  CB,elTc  in  continua  analogia. 

T)emonJlratio. 

pErG&FordinatimappliceturLG.HFI.Quo-  ir  -i?  v 

niam  DB  ell  ad  HF.vtDA  ad  HA,  per iz.  . * | | i*“ 

g.  etiam  quadratum  DB  ell  ad  quadratum  HF,  X,  fi 

hoceftadquadratumLG,  vt  quadratum  DA  ad  \ 

quadratum  H A.  Atqui  peno. i.  conic.  DA  ell  ad  jj  . \P  \ ^ j- 

L A,  vt  quadratum  DB  ad  quadraturo  LG:  ergo  \ \ 

etiam  DA  eilad  LAiVtquadratum  DAadqua-  \ \ 

dratum  HAicrgo  ratio  DA  ad  L A duplicata  ell  ' ? ’ 6 

rationis  DA  ad  H A.  Ex  quo  patet  DA, HA, LA>  * r V.  V 

ac  proinde  E K,  FK,  GK  elle  in  continua  analo- , . 'A> 

gia.  Quod  erat  dcmonftranduuj.  , . ^ \\ 

APPLICATIO.  » 4 

Sitiam  fpiralis  A G Bj  & principium  circu- 
lationis AB  ; deferibantur  quotuis  pri- 
mo circulo  B C concentrici,  Iccan- 

tes  fpiralem  inpundlis  G,  & AB  ^ 

in  K.  • 

Dico  arcum  KMG  , circulum 
KMGF,  & peripheriam  BCC 
clTc  in  continua  analogia. 

Demonjlratio. 

PEr  G ducatur  reda  AGC.  Arcus 
KMG  c(l  ad  peripheriam  KMGF, 
vt  arcus  BCCN  ad  peripheriam  totam 
BCC  1 fed  arcus  BCCN  ell  ad  pe- 
ripheriam BCC  , deut  tedla  AGad 
AC  > per  19.  Pappi  lib.  4.  ergo  arcus 


G ell  ad  peripheriam  KMGF,  vt 
AG  ad  AC,  hoc  ell  per  Pappi  n.  lib.j. 

veperipheria  KMGF  ad  peripheriam  B C.  Quod  erat  demonllrandniti. 

Similitudo  in  eo  lita. quod  peripheris parallelx  id eft  concentrica  KM  GFtele- 
ranc parallelas  KF, KFfvt  prop.i;. huius dcclaraulmus:  ) Arcus  veto  KMG  qui 
funeextrarpiram  referam  lineas  KG  extra  parabolam  : Periphetia  denique  BCl 
teAam  C B , flue  K E reptzfemct, 


PRO- 
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SPIRALIS. 


PROPOSITIO  XXI. 

PArabolam  fiibtendac  qvxuis  rcAa  A B , 
fumptis zqualibus  AF,  BK,  ducamur dia- 
Tic  B.  I metri  DGFjHLK. 

^ Dico  feropcr  F G , K L efle  xquales. 

Dtmonjlratio. 

C St  GF  ad  LK,  Tt  rcAargulum  AFB  ad  redaa* 
'^gulum  AKB.vtidemonfFrauimusia  libro  de  a para- 
bola. Atqui  rcflangula  Fune  xqualia.cum  cx  bypoth.AF. 
KB  aquales Imt.  Ergo  St  teaz  FGiKloXqualcslunc. 

APPLICATVR  SPIRALI. 

C Vmptia  in  reita  AC  xqualibus  AD  , CH, 
^centro  A per  D & H,  dcfcribanturpcriphc- 
riz  conccntricx  Tdeantes  fpiralem  in  G & L. 

E^o arcum  GOD  arcui  HL  xqualem  ellc. 

Demonfiratio. 

pEr  G & L ducanturrea;  AMB,  ALN.Pe- 
^ tipheria  HQ^S  eftad  arcum  LS  H>  vt  AN 
adLN  per  19. Pappi I.41  hoc eft  »t  AC  ad  HC. 
hoc  eliquia  exhypoth.zquaturHC,  AD>vc  CA 
ad  DAi  Qtd  ratio  C A ad  DA,  componitur  cx 
rationibus  C A ad  HA,  & HA  ad  DA:Ergo 
ratio peripherix  HC^LS  ad  arcum LSHcom* 
poniturcxhifceduabus  rationibus  CA  ad  HA, 
tc  HAad  DA.  Similiter  ratio  eiurdem  periphe- 
rix HQJ.S  adarcum  GOD.  componitur  ex 
rationibus  peripherix  HQ.LS  ad  peripheriam 
D G O,  (hoc  ell  per  1 1 . 1.  4.  Pappi , raJi  j H A ad 
radium  DA  } & peripherix  DGO  ad  arcum 
GOD  (hoc eft  rciftx  CA  ad  H A:)  nam  arcui 
DPG  eft  ad  arcum  GpD  vt  arcus  CBIad  ar- 
cum 6IBC,hoccftperi9.PappiIib.4.vt  AGad  GBiergo  componendo periphe- 
riaD  GO  eft  adarcum  GOD,  xt  AB  ad  BGjhoceft  vt  AC  ad  CD,  hoc  eft  vt 
C A ad  H A.  Ex  iifdem  igitur  rationibus  componitur  ratio  peripherix  H QJ.  S ad 
arcum  L S H,  dt  ratio  eiufdcm  peripherix  H Q L S ad  arcum  GOD:  quare  ean- 
dem ad  vtrum/ue  arcum  peripheria  HQLS  rationem  habet.  Ergo  xquales^nt 
arcus  illi.  Quod  erat  demonftrandum. 

SimiIituooineopofita,invtraquc  hgura  fumpix  fuerunt  xquales  , in  parabola 
nempd  AF.BK,  iiifpira  AD,CFIi  peripherix  per  D,  & H referunt  diametros 
DF,HK  Tamarciisvero  GOD,LSH,  qui oftdnfifunt  xquales efte,  quam lincx 
F G.  K L,  quas  fimilitcrxquales  eftedemonftrauimus,  intrahgur.ts  fuas  exiftunt, ar- 
cus nempd  intra  rpiram,lincx  vero  intra  parabolam. 
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SPIRALIS. 

PROPOSITIO  XXII. 


A J> 

■I 


Tc  a 


Ilfdem  politis  qux  ruperiori  propofitionc, 

Dico  D G,G  F,L  H cflc  proportionales. 

Demonfratio. 

1_TAncpropo<icionenicog  orex  meis  lucubraiionibui  , "7^ 
•^•'■Hemonilrare.eoquod  Archimedis  non  (ic.-illius de- 
monllranonem  repecies  propofitione  cenceCma  feptua- 
gclima  libri  noilri  de  parabola. 

APPLICATVR  SPIRALI. 

Iirdem  quoque  politis  in  ipiralit 

Dico femper arcus  DPG,GOD,H QL 
cITcin  continua  analogia. 

^monftratto. 

ARcusDPGeftadarcumGOD.vtarcoS 
C B I ad  arcum  B I N C hoc  cft  per  1 3 .Pap- 
pi lib.4.  vt  A G ad  Gl.liue  AD  ad  DC.  Gmi- 
iiter  arcus  H QL  eft  ad  arcum  L S H , vt  arcus  ■' 

CIN  ad  arcum.  CN  hoc  eft  Yc  AL  adLNiG- 
ue  A H ad  H C.  ergo  inucrccndo  arcus  L S H 
elladarcum  LQ_Hi  vt  C H ad  HA,  hoc  eft 
vt  AD  ad  DC,  (cOm ex hypoth.  CH,A'D,Gnt 
aequales)  hoceft.Gcut  iam  oftendimus  vt  aecus 
D P G ad  arcum  G O D : fed  arcus  H S L per 
prxccd.arqualit  eft  arcui  GODi  ergoetiamar- 
cus  GOD  cl^d  arcum, HQL.vt arcus  DPG 
ad  arcum  OGiD.  Ium  igitur  tres  arcus'  DPG, 

G0D,‘HQ  L in  coiitiniia  analogia.  Quod  erat 
demonfttaiiduor, 

Sinailitudoin  eo  pqGta  quodarcus  DP  Gextra 
fpiram  , rcftam  DG  extra  parabolam  i ateu^  ' ' 

DO  G intra  fpiram  reftam  GF  intra  parabolam  i arcus  denique  HQ^L  iterum 
cxtcalpiram,  redam  HL  tutfumquoqueextea parabolam rcprselentent. 

CorotUnum.  , 

EX  poGcis  licet  inferre  etiam  fpatium  fpirali  linea  & circuli  perimetro  D B G, ter- 
minatum xquari  fpMio fpirali LC  & arcu  LH  claufo  : Sc  in  hoc  iymbolizatia 
perlcucrSCinam  AGF,LBK  pacabolicalpariainccrlefuntxqualia. 

PROPOSITIO  XXIlI. 

_^^Itp3(aboU  ACBiquamCubtcndat  ADB.  Ducantur  diametri  CD, 
quas  ^ifccainpundlit  E.‘ 

, Dicp  pundia  E cflc  ad  pataboIam,qux  (it  dimidia  primx. 


Tttt 
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‘Demonjlratib. 

n ESanguIa  A DB  intcrrccanifeni  habent  propoi-i 
^tionem  quam  redxCDi  vt  .oilendimiis  in  libro 


quam 

de  parabola,  fed  reSz  ED  Tunt  iuicr  ic  vc  reilbz  C D> 
ciim  lint  earum  dimidiz ; ergo  Sc  rc^iz  E D (unc  inter 
Te  vt  redangiila.ErgopunQa  E funt  ad  parabolani  per 
propofii.jX9.  de  parabola.  Quod  erat  primum. 

Cogiicmur  demde  in  parabola  A C B duAz  cfle 
tc&x  C C > in  parabola  vero  A E B reflz  E E, 
lic  vt  verique  inictipta  iint  crtpezia  CC  OD  EE> 
DD.facile  oftendetur(quod  breuitatis  caufabicomir- 
cn)  tot  duci  polfe  diametros  CD  ac  redas  EE,  & toc 
proinde  Trapezia  inicribi,  vr  ii  auferantur , ex  vrraque 
parabola  relinquantur  fuperbeies  minores  datd.  Atqui 
Trapezia  paraboiz  ACB  limul  fumpta  dupla  funt. 
Trapeziorum  paraboiz  A EB  itmul  fiimprarum.vt  pa- 
let ex  elementis  cum  redz  CD  duplz  finr  redarum 
^ 1^2^  ED  ergo  per  eaqazin  librob  progrelConumdcmonilrauimus,parabola  ACBdu- 
fnfrf.  pia  ell  paraboiz  AEB.Quod  facile  etiam  quiuis  Geometra  Archimcdzo  dilcuriu 
auc  Euclidzo  lib.ia.demonllrabit.  PundaigiiurEfunt  ad  parabolam  quz  dimidia  fit 
ptimz.Quod  erat  deroonllrandum, 

APPLICATVR  SPIRa€. 

TNtra  (piralem  A £ D B ducantur  D C, 
Id  C;  E C,  E C parallela;  inter  lc,adeo- 
^uc  normales  ad  rc^am  CAB,  ficbilc- 
centurinpunAis  F,F,I,  I. 

Dicopun^a  FF;l,l  efleadfpifaleinj 
Y'''sA  ouz  dimidia  fit  fpiralis  primz  ac  proin- 
\|  \uc etiam. hic foiralcmcu  parabolalym- 
bolizarc:  Icd  nare  fecunda  (pira  nod  eiit 
circulatis,  at  elliptica.  C^od  (iitura 
(it  dimidia  fpiralis  primz  eodem  modo 
dcmonftrabitut  quo  in  parabola.  Quod 
futura  (it  fpiralis  elliptica  (ic  offendo. 
R c£t  2 D C,  O Ci  E C,  E C producantur 
vfque  ad  peripheriam  circuli  in  GficM; 
& bileca  rcdfas  G C in  K.  rcdfaa  vero 
M C in  N.  Erunt  pun£faK,KiE,E  ad 
.1  ellipfimvtcojligiturex  Axchimed.j.de 

conoid.  C^oniam  igitur  re£b;  DC  funtadrcdfas  FC,  vt  rcift*  GC  ad 
redas  KC,  nam  ex  conftnidionc  vtrzquc  bifcd2  funt.  Erunt  pciVnu- 
tando  & inucrtendoredzKCad  redas FC,vt  red2  GC  ad  redas OCa 
Sitniliter  offendemus  redasNC  efIcadredgsIC,  vt  redz  M Cad  redas 
E C.  habet  igitur  fefc  quoad  hanc  proprietatem  ellipCs  ad  fpiralcm  fecun- 
dam,vt  circulus  ad  primam.  Sed  clarius  adhuc  offendamus  ptopofitum. 
Per  Atchimed.p.de  Conoidicirculus  G Q eff  ad  ellipfim  K K,  vt  B P,hoc 

cft 


SPIRALIS. 

i(lG  AM,ad  KANIiOccftvtGAad  KA. Quare ciim er hjrpochefiGA 
biledila  Hc  in  K , circulus  duplus  erit  ellipfeos,  fed  etiam  ipiralis  prima 
dupla  efl  fecund^.  Ergo  vc  circulus  ad  ellipfim  ita  fpira  prima  ad  lecuiU 
dam:  & permutando  vt  circulus  fe  habet  ad  fpiram  primam  hoc  eft  (iiam, 
ita  ellipMS  ad  fecundam  hoc  ell  etiam  ad  fuarti  > acpi'oinde  Hcuc  circulus 
triplus  cft  fu  i fpaci)  nempe  fpiralis  fpacij  j Hc&  ellipfls  tripla  erit  (piralis 
lpad|  fui  A IFB.  Merito  itaque  dicetur  Ipiralis  elliptica.  C^uod  erat  dc- 
moiiftrandum. 

PROPOSITIO 

PArallelogrammum  rcilahgulum  A E 
habeat  latera  A C , C E fimiliter  diuila 
in  punctis  B,  & D , dut^ifquc  B Q paral- 
lelis ad  A H , er  A per  pundta  D deferi- 
bantur  reCtx  qux  parallelis  occurrant  ih 
punctis  G. 

Dico  puncta  G elTe  ad  parabolam. 

‘Dcmonjlratio. 

.nArallekrum  vna  BG  proHucatur  doiicc  oC- 
A currat  ipfi  AE  in  punClo  F.  AF  eft  ad  FE. 
vt  ABad  BC.fcdABcftad  BCvtCDailUE, 

Ium  enim  AC.EE  limiliter  rcda:ex  hypoibcli. 

Ergo  AF  cll  ad  FE  , vt  CD  ad  U£;  hoc  eft 
Cqueniadmodum  cxelem.  facile  dcmonftrabitur) 
vtBGadGF.  Ergopatet  er  j.  Archim.  dc  qua- 
dratura parab.pimdum  G eflead  parabolam.Si- 

nvilitcr  ofteudemus  dc  quibuslibet  pundis  D.  Patet  igitur  propoGtiohis  veritas. 

APPLICATIO  SPIRALI. 


XXIV. 


PEripheria  primi  circuli  eiufque  ra- 
dius AC  limiliter  lint  diuifa  in 
punctis  D,  D , & B , B : Ductis  autem 
t.rcentloA  ad  puncta  D rectis  A,D, 
centro  A per  Unguli  puncta  B ducan- 
tur arcus  B G , ea  ratione  quam  figura 
erhibet , Octurrcti^s  lineis  A D in 
punctis,  G:  ■ 

Dico  puncta  G ad  fpiralcm  cllc. 
Demonflratio. 

enitnradius  A C.  jc  peripheria  cir- 


^culi  Gmilitcr  Gnt  diuifa:  in  punftis , B,B> 

& D Di  erit  vt  AB,  ad  BC.IiOceftvt  AG 
ad  GD.ita  arcus  C Dad  reliquam  periplie- 
riam  DDC.  Ex  quo  patet  punftum  G ad 
Ipiralem  cllc.  Similiter  oftendemus de  reli- 
quis G pundis. 

Similitudo  in  eo  Gea, quod  A fpirz  prinCipiiim  puifto  A in  parabola^  radias  A C«8c 

Tttt  a pertphe- 
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«9«  SPIl^ALI-S. 

pcripheria  DD,  iimilicer  diuifa:, reftis  A C iCE  fimiliter  c|Uo<5ae  feflis  ; arcuJ 
concencrFci  B G>BG parallelis  BG;  redla: demum  AD  in  (pitali , reflis  AD  in 
parabola  refpondeantad  amuilim  c]uemadmoclum  ad  propof.  ij.  huius  docuimus. 
Conuenic  igitur  fpiralis  cum  parabola.Quod  eratdemonftrandum. 

PROPOSITIO  XXV. 

PArabolt  tangens  fit  AC,  diametri  ve- 
ro illam  fccantcsBG  , BG  quotcun- 
quc.  Per  pundla  G,G,  ex  A ducantur  reft? 
qui  occurrant  diametrorum  vItimrCE, 
in  punftis  D D: 

T,c  Dico  redas  A C , CE  fimiliter  elTe  fe- 
das  8c  zquales  proinde  fore  omnes  DD, 
® fi  B B fuerint  xquales.  ■ 

Dtmonjlralio. 

TVngatur  AE , & parallelarum  vna  B Goccur- 
^rat  ipfi  AE  in  F.  A B eftad  B C , vt  A F ad 
F E,  hoc  eft  per  j.Archim.de <]uad.parab.  vt  B G 
ad  GFi  hoceftvt  CDad  DG- fimiliter often-_ 
‘ demus  in  fingulis  punAis , B>B  & D>D  fimiliter 
effefeaasteaas  AC, CE-  Conftatagiturveritas theorematis. 

applicatio  spirali. 

Sit  fpiralis  A G C : & centro  A dud? 

fint  quotcunque  concentrici  pc- 
riphcrii  BG  occurrentes  fpirali  in 
pundis  G,  G,-  ducantur  autem  ex  A 
'per  putida  G , ad  primi  circuli  petiphe- 
riam  redi  A D,  A D. 

Dico  peripheriam  D D D,  & redam 
A C fimiliter  elTe  diuifas.demonftratio 
fimilis  cftdemonftrationi  pricedentis 

[letita  ex  ipfa  generatione  fpiralis.Simi- 
itudo  in  eo  lita,  quod  peripheri*  B G> 
concentrici  feu  parallela, parallelas  feu 
idiametros  B G;  redi  A P,ipfam  A C in ' 
’ parabola  , & peripheria  DDD  exti- 
mam diametrum  C E rcpr?fentet.  Rur- 
fum  igitur  conucnit  fpiralis  cum  para- 
bola.Quodcrat  demonftrandum. 
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PROPOSITIO  XXVI. 


^9? 


DAta  fit  parabola  A M P , quam  tangat  A H diuila  in  continue  pro^ 
portionales  A B,  AC,  A D, &c. ductifque diametris  Bl, CK,DLj 
P M , &c.  iunge  A I,  AK,  A L,  AM,  &c. 

Dico  (egmenta  omnia  parabolica  AI,  AIK,  AKL  , AIKLM, 
AIKL  M N,  clTc  continue  proportionalia. 

Dcmonjlratio. 

QVoi)i.im  Cunt  in  ratione  continua  linex 
ABiACiAD,  &c.  etiam  cubi  harum 
linearum  erunt  in  propottionc  continua.At- 
qui  pcnS.huiusibgmeta  tota  parabolica  AI> 

A K I A,  A L I A,AMI  A.  &c.  eandem  inter 
fc  proportionem  habent  qua  cubi  AB.AC. 

AD.  AE.&c.  Ergo  etiam  didtaicgmenra 
funt  in  continua.  Ergo  per  t.  I.noftriprogtel- 
lioniim etiam  funt  illorum  differentia;  , Icg- 
menta nempe  A I,  A I K,  A KL,  Aa  LM,&c. 
continue  proportionalia. Q^od  erat  demon- 
(Irandum. 

APPLICATVR  SPIRALI. 

DAta  Iit  Ipiralis  A INH,  cuius  li-  j 
nca,  quxcll  in  principio  circula-  i 
tionis , nempe  A H diuila  fit  in  conti- 
nue proportionales  AB,  AC,  AD, 

&c.  accentro  Aintcruallis  B,C,D,E, 

F,G  dcfcripcis  circulis  qui  fpiramfe- 
cent  in  I,K,l.,M;N,0,iungantur  AI, 

A K,  A L,  &c. 

Dico  (egmenta omnia fpiralia  AI, 

A I K,  A I K.  L,  A I K L M,&c.  efle  con- ' 
tinuc  proportionalia. 


Dcrnonjlratio. 

PLanc  eadem  quxinparabnla/eruatis  et- 
iamijldem  vtrubiq;  litteris : quandoqui- 
dem enim  per  a9.Atcl1im.de  fpirali.rcgmcn- 
ta  fpiralia  tota  A8I  , AK8A  , ALfSA, 

A M /3  A,  St  e.  vt  cubi  reflatu  A I.A  K.  A L, 

AM. Scc.  hoccfttcflorum  AB, AC. AD. 

A£.  Src.  liiuque  hi  in  continua , ob  continuam  Tuorum  laterum  rationem,  etianl. 
diAafcgmcnta  fpiralia  erunt  in  continua  ratione,  ac  proinde  eorum  dilFerentix  Te- 
gmenta nempe  A H O « A, A O N/3  A,  A N M j- A , Scc.  erunt  continue  proportio- 
nalia. Quod  eratdcmonftcandum.  • 

Symbolizat  igitur  rutliim  mirabili  ter  vtraqnc  figura. Nam  AK  in  fpiraliipfi  AH 
in  parabola  fme  A P:  B I Q^vero  CKR,  DLS.Scc.  peripherijs  Bl.C  K.D  L.Scc. 
rcfpondenr.Vndc  Se  Tegmenta  Tegmentis  rcTpondcanineccfTc  cfi. 
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SPIRALIS. 

PROPOSITIO  XXVI  k. 


(^It  parabola  AMP  quam  tangit 
' O A H.  Ducantut  diametri  B 1 , C K, 
DL  St  quotuis  aliz  fccantcs  parabolaiti 
iti  pungis  I,  K,  L , Stc.  iungaiuurq;  A I, 
A K,  A L,  A M,  Stc. 

Dico  fegmenta  omnia  paraboiica 
contenta  parabola;  perimetro  Se  ie€tl 
fubtenfa, nempe  Al,AKl  A,A(  A, 
AI  M^A, Stc.  omnibus  triangulis  A B t, 
ACK,AD  L,  Stc.  efle  proportionalia. 

Dcmonftratio  petenda  ex  ijs.quz  diximas 
prop.12.  huius, quzque  ftib  finem  libri  de  pa- 
rabola demonftrauimuspropofitione  n6.  fin- 
gula  illa  triangula  efle  iripla  finguloruin  Ic- 
gmeniorum  fibi  inclurorum. 

APPLICATIO. 

Q*It  iam  fpiralis  AN  H;  St  centro 
O A du£lis  quotcunque  concentri- 
cis fpiralem  fecantibus  in  pundiit , 
K,L,M,  Stc.iunganturA  I,  AK,  AL, 
A M,  Stc. 

Dico  Tegmenta  fpiralia  A fi  1, 
A|Sl  KA,A|SlLaiA,A0lM}.A,Stc. 
ac  denuo  totum  fpiralc  Tpacium  fc- 
dloribus  ABl,  ACK,  ADYL* 
A E Z M,  Stc.  Et  toti  denique  primo 
circulo  proportionalia  efle. 

Dcmonftratio  Facilis  efl  ex  ijsquz  aPap- 
po  1.4.  prop.  II.  & ab  Archimede  prop.i4. 
demonftrancur : finguli  enim  letlores  tri- 
pli Fune  legmentorum  Fpiralium  fibi  in- 
cIuFotum;  totus  etiam  ptiinus  circulus, Fpi- 
talis  Fparij  totius  triplus  efl.Ex  quibus  patet  propoficum.Similitudo  etiam  exptop,r|. 
tc  ulibi  Izpius  iam  rcperitiseilmaoiFelta;  tnangulaenim  A BI,  AC  R,  dtc.icAoci» 
bus  ABLACR  acczteracfterisiD  TtraquefigutateFpondent. 
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PROPOSITIO  XXVIII. 


Sit  parabola  A G E, quam  tangat  AC, 
fccei  vero  diameter  C E , iungatur^u; 
A E.  Ducantur  deinde  quotuis  diametri 
occurrentes  parabola;  in  G ; pun  Ais  G G 
ducanturque  A G D: 

Sit  quoque  (piralis  AGG  & primus 
circulus  CDD,  radius  AC.  Centro  au- 
tem A ducantur  totidem  arcus  tonccn- 
trici  quot  in  parabola  duAx  fuerant  dia- 
metri, qui  fpirali  occurrant  in  punAis  Gj 
& radium  AC  fimiliterdiuidant  in  piin- 
Ais  B , vc  fcAa fuerat  in  parabola  AC. 
Denique  ex  A per  G punAa  ducantur  rc- 
etxACD. 


J 


Dico  primo  othnes  reAas  A G D in  (pirali  fimiliter  efle  diuif^  queni- 
admodumfunt  AGD  inbafabola.  Diametrum  quoque  CE  in  parabo- 
li Sc  petipheriam  CDD  mbiliter  efle  IcAas,  ac  proinde  lineas  C D^  D Di 
DE  , arcubus  CD  i Dl3,  OCi  efle  proportionales;  in  fpirali  enim' 
AG  funt  ad  G D ,vc  A B ad  BC.  hoceilex datis,  vc  ABad  BC  in  pa- 
rabola, hoc  edvt  A G ad  GD,  quod  erat  ptimiim.  Deihdeperi^.  Pappi 
lib-a..  arcus  CDY  etl  ad  peripneriam reliquam  vt  AGadGD,  boccB: 
Vt  AB  ad  BC,hocc(l  exdaiis  vtinpaiabola  ABad  B C, hoc  cflpcrx5.hu- 
ius  vt  CD  ad  DE.  fimilitcr  igitur  diuifx  funcreAa  CE  & peripheril 
DD,qtiod  eiat  alterum  e demonftrandis. 

Dico  fecundb  lingulas  diametros  BG,  B«G,  &c.  lingulis  arcubus 
Concentricis  B G>  B « G,  &c.  elle  proportionales. 
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Dcmonfiratio. 


B 


RAcio  BG  ad  fi>>.G,  componitur  ex  rationibus  BG  ad  CDY,  CDV  ad 
CD|>&  CDj  itd  BaiG.  Acqai ratio  BG  ad  CDY>  eadem cdcum ratione 
AB«  ad  AC:  & ratio  CD^  ad  BuQ_^  eadem  c(l  cum  ratione  AC  ad  AB|3, 
ergo  ratio  BG  ad  B«G>  componitur  ex  his  tribus  rationibus  A Ba  ad  AC  ■ Se 
& CDY  ad  CDJjfSc  CA  ad  B/3A.  Similiter  ratio  arcus  BG  ad  arcum  B»G 
componitur, exhistribus  rationibus, arcus  nempe  BGad  arcum  GD  Y,(hoceft 
ce<3a:  ABa  ad  AG)’Sc arcus  CDf  ad  arcum  B«G  (BocellrcSx  ACadredatri 
ABSd  Aeque  hz  tres  rationes  zquantur  tribus  prioribus;  nam  ratio  ABa  ad  AC, 
)n ipirali  cademcllcum ratione  ABa  ad  AC  inparabola,&  ratio arcusC  DY  ad 
arcum  D Y D J per  Affert. i.  cade  elicum  ratione  tcdlzCD  Y ad  redam  D YD 
adeoque  etiam  componenda  ratio  arcus  CDY  ad  arcum  CD|  eadem  elicum 
ratione  redz  C D Y ad  redam  C D Denique  ratio  A C ad  A B in  Ipirab'  eadem 
cll cum  ratione  AC  ad  AB|3  in  parabola.  Ergo cdm  ratio  redz  BG  ad  BaiG,Sc 
ratio  arcus  B G ad  arcum  B«G  exijrdcm  rationibus  componantur,  exdcmiunt 
Ilue  zquales.Simili  dircurfu  offendam  lingulas  rationes  redarum  cztcratum  B Gad 
BG,  eafdem  effe cum  rationibus  lingulis  cztcrorum  arcuum  BG  ad  B G.  Quare 
diametri  B C,  B G»arcubus  BG,BG>  proportionales  funt:  quod  etatdemonffran- 
dum. 

Djco tertio.  Singula  triangula  CAD,  DAD  , fcfloribas  finguli» 
CADj  DAP  proportionalia cfle  , triangula  enim  fe  habent  vt  bafes 
CD, DD,  & (cdlpircs  vc  arcus  C D,  b D.  Sed  linex  CD,  DD  ;ar- 
■ cubusperAnert.i.prxccd/unt  pro  portiohalcs. Ergo  &triangulafe£lori- 
bus  prop^tionalia  funt.  ^ s . , ^ 

D1C04.  Singula  triangula  B A G,B  A I,&c.  vna  cumpoftremo  C A 
fingufis  fcdtoribus  BAG,  &c.  yna  cum  citculo  toto  primo  proportiona- 

* ‘ ' l * r 

Demopt^ 
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TRiioguIa  B A Qt  B AG  ciim  angulum  ad  B xqualem  habeant.tatiqnem  hai- 
bcnt  adinuiccm  compofltam  ex  laterum  AB>  BG  .rationibus, Ttdemonftrac 
Clauius  ad  a;.  6.  Similiter  fefiores  B AG  > BAG  adinuicem  rationem  habent 
compofitamex  rationibus  femidiametrorum  AB>  AB . & arcuum  BG.  BG.  At- 
qui ex  hypotheii  riiio  AaB  in  parabola  ad  Ai?B  > xqualis  eft  rationi  AaB  ad 
ABB  in  fpirall;  Iritioitem  BG  diametri  ad, diametrum  B«G>  eadem  eft  cum 
zationc  arcus  B G ad  arcum  B»G  per  Aflcrt.  a.  propoiit.  prxccdent.  Ergo  ratio 
compofica  cx rationibus , AaB  adABR.  Se  BGad  B«G>  hoc  eft  ratio  trian- 
gulorum ABGt  AB  BG  eadcmellcum  compofica  cx  rationibus  AaB  ad  ABB 
jnrpirali,  Atarcus  BG  ad  arcum  BwG;  hoc  eft  cum  ratione  feftoris  AaBG.ad 
feftorenT  ABmG.  Igitur  permutando  patettriangulafingulaBAGiingulisBAG 
femoribus  cfte  proportionalia;  Quod  erat  dcmonftrandum. 

Dico  quinto.  Singula  Icgmenta  parabolicaqux  lineis  re<flis  A G , & 
Cuiuis  A G G continentur,lingulis  fpiralibus  (paciis  qux  viciflim  lineis 
re£lis  AG  & curuo (piraiis  ambitu  A GG,  continentur  efle proportio- 
nalia. . / 

Nam  lingula  Tegmenta  parabolica  per  ay.  huius  lingulis  triangulis  . 
BAG  funt proportionalia.  Rurfum  per  eandem  lingula  Ipiralia  fpacia 
lingulis  TcAoribus  BAG  proportionalia  funt.  Atqui  per  AlTcrt.  quar- 
tam triangula  ftngula  B A G,  Tedoribus  BACs  Ungulis  proportionalia 
funt.  Ergo  Sc  Tegmenta  parabolica  Tegmentis  fpiralibus  funt  propor» 
donalia.  Q^od  erat  dcmonllrandum. 
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roi  SPIRALIS» 

S^tfiton.  , 

idt!  hemgnt  LtBtr fimboU\*twus  inter  itut  figmnuJtirtUm  & 'firthelktm  ejp  ttUi 
r mtgnem/ii^icunem  hemini nuntrejint  neu.ArchimeJeijibnr vu  metgnitumem 

line»  qu»  perimetre  artnU  kqtulu  effet » tieuemijje. 
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ARGVMENTVM. 


'■luiditurLberhtcomnu^indecem  fanes. 

Prima  fiferficies  exhibet  & communes  interfiPliones  , ortae  ex  duQa 
' reSlilmei  m reChhneum  : Jemde  cor  for  a fic  frodupla  wter  fi  comfarat. 

' Secunda Juferfictes  contemflatur  O"  communes  intirfi^toues, natas  ex 

duSlu  flant  circularis  in  reUilmeum : tS’  cor  fora  fic froduila  exhibet. 

Tertia  ntniuerfiles  quafiiam  continet  frofofitiones,  reliquit  fundamentales. 

^^ta  m comforationem  adducit  cor  fora , orta-ex  duSiu  ntUiIsnei  in  reUilmeupI, 
tum  lUit  qua  exjurgunt  ex  duSlu  fonium  circularium  m fi,  <x/el  m 'altas  circulares. 

.^tnta  agtt  de  aquationibus  fihdorum,  qua  gignuntur  exduClu  fortium  circula- 
rium, inaltas  circulares. 

Sexta  ampliorem  continet  comforationem  cor  forum  ex  duBu  flani  circulans  in  cir- 
culare,  cum  tis,  qua  oriuntur  ex  duSlu  partium  ctrculanum  m elhftkas , farabohcas, 
hjferbohcat. 

Seftima  contemflatur  corfora  nataex  duSlu  flani  farabolici  in  farabolicum. 

OSiaua  corpora  huc  -u/queexuario  flanorum  inter  fi  du^u  nata,  reducte  ad  cor- 
fora determinatam  habentia  altitudinem  isr  bafim,  njt  torum  notitia  habeatur. 

Nona  mfiim  docet  & fraxim  Itbri  huius  ,•  lOique  offltcat  hneares  frofofitiones, 
panim  ex  Euclide  & Paffo  tAlexandnno,fartim  ex  frimo  libro  nofiro  fetitas. 

Decima  farabotas  exhibet  'vtrtuales ; qua , quales  ^ cui  nfui  apta fint , juo  loco 
patebit. 


V V V V 1 


DEFi. 


pOnantur  fuperficics  duz  ABCD,  EFG,  zqualcs  habentes  altitudines  AB. 

EF:  quiousptopottionalitetreumeademrationediuiris.ducarituripfis  AB  EF 

orthogoni  & intet  (e  parallelz  IHjKG : intelligatur  vero  plano  ABC  D, planum. 

EFG  ad  angulos  re^os  imponi  jrecuhdiltn  lineas  AB,  E Fideinde  BD.IH,  AC 

.lineas,  duiSai  in  EG,KGiFG,rcAangula  ptodurrre  quorum  hafesAint  Bd',  IH. 
AC,  altitudines  vero  BG.KG.FG:  patet  esc  illa  tedangulorum  condrudiono 
corpus  ptoducl CHIUS  bafis  eft  rcftangulum  ABCD  & aliituJo  planum  EGFS 
porro  corpus  illud  vocd,  corpus  ottum  ex  dufluplani  in  planum,  quod  autem  affu- 
mam  fuperficies,  Sefingulas  lineas  in  alias  duci  ad  angulos  reflos,  Id  facilitatis  cauta 
pricipudfeci,  &vtceitaacdetcrminata  in  omni  fuperfirietum  in  inuiccm  duftu 
inclinatio  feruaretur  i rnde  in  paftcrum  diiflum  omnem  fuperficierum  U linearum 
infevclinalias,  adaogulosredlosfieci.tupponaro. 

1 I. 

Du.aum  piam  in  fe  voco.cu  data  fuperficiej  plana  in  aliam  fibi  xaua- 
lem  ac  limilem  limiliter^  conftitutam  fecundum  omnes  partes, ducitur. 

explicatio. 


;’t  A B fitperficies  quzisi,.cnl  addatur  in  diteaum.zqnalis 

pofita figura  BC;  corpus  igitur  ex  duOu  fupetficiel  AB 

corpo- 


ac  (imiHs  ^miljccr^ue 
io  fc,  idcfucilcuiQ 
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eoiporeortoexduflo  AB  plani  inpianum  BC  i cuin  Cnguitc  Uitez  ArB  d^ia* 
in  l'e,  idem  producant , quod  AB  du^ee  in  B C.  vode definitio hzc  fet^cuta  pti- 
macoincidic.  ' ' ' 

I I I. 

Dudum  plani  in  fc  ipfum  fubaltcrnc.yoco  cura  plana  fupcrficies  du^ 
citurin  aliam  zqualcm  libi  ac/itniiem,nonfimiliter  tamen  confticutamt 
fcd  inuersc.  • 

E X p t rc  A T I O.  ‘ 


Sit  ABC  triangulumcuiadi)daturindiredumtrianguiam  AOC)  zqualeac 
Cmilc,  diflimilitcr  tamen  confticutuni:  corpus  ex  ABC  dufium  in  fe  rubalcernd, 
vococorpus  ortum  ex  dudu  a6C>  in  planum  AD.C>  inuersi  politum ; quan- 
tumaiitemdifreratpIanumduiSaminle,abcQdemdodoin  fefiibalterni , luo  lo- 
co patebit. 
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A N V M 
PARS  PRIMA 


Superficies  primo  exhibet,  £5* e[uales  fint  determinat,  vti  £5*  communes 
interJeSliones ortas  exmdu  reMtneimreShlineum-.demde 
corporaJicfrodttBa  inter Je  comparat. 

PROPOSITIO  PRIMA. 

QVadratum  in  fe  dadum,  producit  cubum. 

Demonfiratio.  • 


QVaiiracum  ABC  du(%ummrc,  id  dl  per  recandarohuiutt 

quadraciimBEFC . illi  xquale  Sc  indircAumappoiicum , exhibear  figuram 
BGHON:  dico  illam  elTc  cubicam,  ponanturquoruisliuez  KIQ.ar.quidi- 
fnJmim.  (latices  AB  E.  AB  linea  du.3a  in  BE  planum  > exhibet  BG  HE  redum  ad  planum 
B EF  C;  fimilitcr  KI  dufla in  I planum  producit  ILMQ^rcfluin  ad  idem 
planum  BEFC:  normalcsigitutCunt  BG.IL  lincz adpianum  BEFC.adeoquc 
b patalle]^ : 4c  quiapunAa  BIC  mdireftumfuntline*  BG<  IL in  eodem fiintpla- 
noafimuiier  H EiM  Q^linej , recle  fiint  ad  planum  BEFC  ,&  inter  fe  zquidi- 
■ Aantcs,Sf  in  eodem  plano,  Sequia  GB,LI,N  C linez.zqualesfuntreftis  AB, KI 
c Sx,u.  inter  fczqiialibus,  zquales  quoque  (iintlinez  G B,  L I,  N C,  ic  punfla  ' GLN  in 
direiAum : fimiliter  punila  H M O in  direftum  funr.  quare  Sc  GH,LM.  NO 
in  eodem  quoque  <*  lunt  plano,  eadem  dc  caufa  recrz  GH,  LM,  N O squales  funt 
B E,  IQjCF, idcA  A B,  Kl.id  cft  G B , L I ,NC;  quadrata  igitur  iiinr  plana  GC, 
GO,HF  ac  proinde  anguli  HGB,HGN,GBC.GBE  tecti funt:  vnde corpus 
GHOFEBC.cubuscfti  quadratum  igitutin  fe  ductum  , producit  cubum.  Quod 
cratdemonArandum. 

PRO- 


mant». 
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TRiangulam  rc(flangu]um  du(flum  inquadracutn 
eiuIdciT!  alcicudinisi  producit  corpus,  hdbcns  qi 
Das  quarum  communes  interfectiones,  line-e  funt  rect 

, • i w • • l : r i . . • : ,J  , 

Demon^raiio.  ‘ ■■  ■>  « ; • v;-:.- 1! 

'^Riangulumrectangulu  ABC,  n 

ductum  in  rcccaiigulum,  auc  /I  / 

quadranim  A D E cria.nguloiii.dh^'  /l  ” ’ ' / 

rectum  apporiiumfiguram  prudii-  j ( 1 ■ / 

eat  FGECAD  j djeo  itaque ' jrrrj  ^ ,p 


Emiliter  ducta iii  1 L. planun^  X : . C “ 

producat  tcctangulum  IKHL  ad;,;  , , 

rectos  angulis  plano  ADEC  , liaeatigicut  FAiKErect?  quoque  funt  adpla- 
autn  A DEC,  ac  inter  IcparallclK:  quia  vero  F A atqualis  crt  AB  , & IK  rectae' 

MI  zqualis,  VI  B A ad  M E 'ti  AQ  ad  I C,  (ic  F A ad  K 1 : tn  directum  igicuP 
/untpuncta:'’FKC;d4.FAC  fupetEciei  plana  c(I.  nmilitcr  oftenditur  , puncta  bk«,a- 
,0  HE  elTc  in  directum , 8c  GDEduperiicicm  cite  planam,  deinde  quia  G D linei  "**">■ 
.zqualis  qft  F /t,  Sf  HJ  ipli  KI  zqualis,  zquidiflant  autem  F A , K.l,  iplilia  G D, 
EIL,rectz  F Q , K H ‘ zquales  fime  AD.IL.&FG.KH.CE  linedrm eodem limt 
plano,TqiapgnIwm  >gdurrecraugulum,&c.  Quod  erat  demonftrdntium. 

9-'l  ■-  • > • -'-IU  !i  . , \ i' 

I-  , R OP.QSITI  O III.  'i'cr 

TRi»fl'gulpm  rciaanoplupiiijfcdudtuni , pyramidem  producit  qu.n 
ba(ini habet qasdrittami.  ,d  iJj  ; . .qq,.i  j - v,  ^ i «; 

^Riangulum  rca.ingufum  AB^^^du-  il  /f 

£h)m  in^'.  Acrura  eiliiK^zr  RT.atrirf-'»  l /1 


dE«i4»i 


fiiFcdx BDsPK pAraljclx.£nc;art]uicliit3nt  n--A-kL_^ 
rplanaBEED,FGHK.t  & rei»tE  ii<E,  \t  / Xl 
CH.item  EB.GF,&,HD,HK.parailc-  XVl  / /P  L-^ 

Iz  funti  & quia  L B zquatur  rectz  A B & S / 1 ' 

I>G,rectx  MFTvt  AB  adMF,ide(mc  ' *'  j 

®AF  C^.lie  L B ad  F G;  indirectum  Kigi-,  rSxP 
^.lunt  taC>  «£  LB.C.Ciperficics;cll  plana;  (imiliter>diendunt 
dircqtumelle&  EDC  exliibercluporiicicm planam  dcinHcduia  L] 
GF,HK  Itisei^aquaiesiunt.af  BfcLG,LGCMinczrcctVifupetEcles 


joi  DVCTVSPLAN! 

praeter  baGoi  quadratam,  Ggur;  LEDBC  plana;  lunt&  triangulares  adpiiHcttittt 
C concurrentes , vnde ,V  Ggura pyramidalis  «11,  qua:  baGni  habet  quadratam.Quod 
erae  demonllrandum. 

PROPOSITIO  IV. 

TRianguIutn  rc&angulum  in  Icduftum  fubaltcrnc,  pyraitiidetn  pro> 
ducit  (]uz  bafim  habet  triangularem. 

Demonfiratio. 

'T'Riangullim  rectangulum  A BC>ducttifD 
in  fe  Inbaltetnd.id  eft  in  triangula  B C D« 
Gguram  producat  LBCD.  dicor  illam efle 
pyramidalem  , qux  baGm  habet  triangula» 
rem.  erigatur  ea  B hnea  LB  > recta  ad  pla- 
num aS^:  Se  AB  Unez  xqualis  ; ponaa- 
cur^ue  quotuis 'EP  G paralletz  AB.  linea 
EF  ducta  in  FG  rectangulum  producit 
H E F G>  rectum  • ad  planum  B C D ; quare 
PEi  HG  linez  quoque  reciz  liinc  , ad 
planum  BCD  • & LB  lincq  parallelz. 
quia  verd  LB  , FE  aequales  Tunc  re» 
ctis  AB,  E F ; vt  A B eft  ad  EFt  id  eft  B C 
idFC>ficLB  eft  ad  EF;  indirectum  igi- 
tur fune  L>E,C,  & L B C rapcrficict  plana 
eft  & triangularis  cuius  latera  BL  & CL» 
concurrunt  in  L.  fimiliteroftendetar,  L,K 
D puncta  in  directum  cITc  & L B D fupetfi'» 
ciem  efle  planam  Sc  triangularem  deunen» 
rem  in  L ; de  quia  LEC>  LHD  Unca;  re» 
ctz  Tunt  de  E H zquidillat  F G > adeoque 
de  CDtreciz  EH.CDquoque  in  codem 
funx  plano  de  C L D triangulare  planuoi  de- 
iipensin  Liqtwrccumillzrupctficicdrian- 
gutares fint  de  concurrent  esin L > pyramis  eft  ligata  LBCDi  habens  balim  BCD 
triangularem.  Triangulum  igitur  rectangulum  ductum  in  fc  fubaltccnd , Sec.  Quod 
erat  demonftranduin. 

PROPOSITIO  V, 
'~r'RianguIuin  rcdanguluiD  duAuminIc 
rubaltetnd  aequale  eft  dimidio  pyra- 
midis qirie  rcfultatcx  duftu  eiufdcm  trian^ 
guUinfe. 

Demonfiratio. 

C Ic  triangulum  ABC  ductum  in  B C D trian- 
‘^gulum  zquale  de  fimile , liibaltemd  pofihiafr 
Ctl|;FEBC  Apytamisorta  cxductuABCaian- 
guli  in  reiprum,&  D C B B pyramisorta  ea  dudu 
ABCinIe  fubalternc.  dico  pyramide  AFEBC 
duplam  ede  pyramidis  CBElTi  planum  ABC 
ductum  in  ic  a exhibet  pytamideai.quadiatan» 
ABEF  bafim  habentem,  quia  Tcro  angulut 
ABC  rectus aftumitut  > erit  BC altitudo nyrt- 
midis  et  triangulo  ABC  in  fc  ducto  eahibitz> 

ducta 
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duSa  igitur  iliagonali  AEi  J^planoper  AE  topuiiamn  C.  erit  pyramis cx  bafi 
A E Bi8c  altitudine  BC,  dimidia  pyramidis  ex  oafi  quadrata  ABEF  8c  communi 
altitudine' B C.  led pyramis  CEBD,  sequatis  ell  pyramidi  A BEC>  ctlm  bafis 
AB  C ,fit  aequalis  CB  D.  & altitudo  Be.  communis ; igitur  pyramis  EBCD>ex 
duflu  ABC  inBCD  fubalterni  politi,  dimidio  pyramidis  AF  ECB  ell  atqua- 
Iis,  quK  xqualis  ell  pyramidi  ex  duilu  A B C ttianguE  in  fe.Quod  luit  de(uonlican< 
dum. 


PROPOSITIO  VI. 


Sint  ABC,  EFG  triangula  redan- 

gula.intcrfcfimilia  deataualia,  di- 

nifil^  AC,  EG  bifariam  in  I 8£  M,  a- 
gantur  per  1 & M linea:  H 1 , L N,  patal- 
lel*  redis  B C,F  G. 

Dico  corpus  ortum  ex  dudu  plani  _ 

BHl  C in  fe  , ad  corpus  ex  dudu  ® 

FLMG  in  fc  fubalternc,  eam  habere  rationem,  quam  habent  quatubri 
dccimadtredccim,  ' , 


Dtmonflratio. 

Flant  lineis  HI.BC aequales indiredu  IK.CD, 
iunganturijuc  KD  , item  LM  linef  aequalis 
fiat  GO,  8t  FG  lincx  xqualis  MN,  iungantut- 
^ue  NO, erit  igitur  MNOG  fubalternc  polica 
ad  LM  G F demirianiur  ex  H & L linex  H E, 

XP  parallclx redis  AC.EG:  lUngancurqucRI, 

PM-Planum  B H ICdudum  infefiuein  IKCD  _ , ...  - 

aequalelcll  corporibus  ortis  cx  diidu  BH  R 1 in  ^ 

IDiHRIinlD.Sc  RIC  dudo  in  ID , fed. planum  BHR  dudum  in  ID» 
aequale  cfl  corporibus  ortis  ex  dudu  B H R in  I C K,  in  C K S St  in  S KD:8c  H R I 
planum  dudum  in  I D ed  xqualc  plano  H R I dudo  in  I C K,in  C K S,&  in  S KD; 
dein  planum  RIC  diiAum  in  planum  I D xqualc  ell  plano  RIC  'dudoin  ICK, 
in  CKS,  & in  S KD:  igitur  planum  B HIC  duidum  in  fc  xqualc  ell  plano  BHR 
dudoin  ICK,  in  CKS,  in  SKD:  «c  plano  H R I dudlo  in  ICK,  in  CKS,  in 
SKD,  vna  cum  plano  R 1 C dodo  in  ICK,  in  C K S,  in  S KD  ; eft  aurem  pla- 
num BHR  duAum  in  C KS  , xqualc  BHR  dudoinfe  .dcBHRinSKD 
aequale  BHR  infedua-o , item  HRI  in  ICK, xqualc  HRI  in  fe,  item  RIC 
in  CKS,atquale  RIC  infc,vii&  RIC  in  SKDedein  BHR  in  CIKdimidium 
eft  BHR  in  fe,  8t  HRI  in  CKS  dimidium  HRI  infe,  vti  & HRIinSKO, 
infnpcr  & RIC  in  ICK,  dimidium  RIC  in  fe;  igitur  planum  BHl  C dnfiuni 
in  fc  xquale  eft  plano  B H R in  fc  du£lo  bis;  plano  H R I in  fe  iemel,Sc  plano  RIC 
in  Ic  bis  i id  eft  qo/nque  quantitatibus  quarum  flngulxxqualcsfunr  BHR  dudxin 
fciquibus liadaMetisqa^tuor  quantitates  BHR  in  ICK,  HRI  in  CKS  & in 
SKD, item  RIC  inICK  quarum  linguix  dimidium  fune  BHR  duAxinfc;  erit 
phnoin  B H IC,duiftum  in  le  xqualc leptem  quantitatibus,quaruni  iiiigulx  xquales 
funt  BHR  dudq  infc:ideftquacaordecim>> quantitatibus , xqualibus  BHR  du-  6 <*•*«• 
dlx infe  fubalterne. 

Eodem  modo  oftendicur  planum  FLMG  duflum  in  fefubalterne,id  eft  in  pla- 
num GMNO  xquale  efle  ircdecim  quantitatibus  quarum  iingiilx  xquales  funt 
F LP  iiue  BH  R in  feitibaltcrne  dudxinam  FLP,  in  M G(^  eft  xquale  HBR 
in  ICK,  qux  eft  pars  decimaquarta  BC I dudi  inICD.Cui  liadiungas  LFP  in 
'^ON.  illi  xqualc  &:  FL  P in  G Qp,  lubebis  duplum  BHR  in  IKC,  additis 
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infuperXPM  in  MGQ  & <iPNf  & Qp 0>liabebisnoneaplam:  quibus  fi  ad- 
iunxcrisPMin  MGQ_&  GOO.  fient  trcdccim.vniie  BHIC  duSum 

in  le  adFLMG  dudum  in  IcCubaltcniccam  habet  rationem  quam  quatuordecim 
ad  tiedecim. 

PROPOSITIO  VII.' 


^Int  ABC,  EFG  criahgiiU  redilangula,  (imilia inter  fe  & zqualitf 
diuifil^;  A C,  £ G fimiliter  in  quotuis  partes  zqnales, punitis  H,I,I^ 
L,M,N,  agantur  per  H,I,Kj  L,M,N  linezparallcix  redis  BC,FG. 

Dico  X I planum dudum in fe, zquari  plano  QM  dudo  in  fe  fubal- 
terne,  vnacum  XV  Y dudiinlcfuDalternc.  idem  cft  de  reliquis. 

Demonftratio. 


pLanum  XI  duQum  in  (e  fine  in  planum  Ia,  zquale  cft  plano  VI  dado  in  lA, 
& X Vy  in  I^; vnacum  XV  i dudo  in  pZA  planum  vero  Q_M  duSumiii 
fe  rubalterne,ide(l  in  planum  NO.  zquale cfl plano  RM  dudo  in  NO  (ideftYl 
in  lAjSr  C^PR  in  MT  (ideft  XV  i in  I.a)  vna  cum  Q^R  in  SOT  (ideft 

X V Y in  Icfiibaltemc: ) i^tur  cxcelTus  quo  X I dudum  in  fe  excedit  Q_M  du- 
Gum  in  fe  fubaltcme , eil  ille  quoX  VY  dudum  in  fe  fiuc  in  ftXh  , ihperat 
Q^PRduAum  in  SOT,  fiue  in  fe  fubalterni.  fedXVY  dudum  in  fe  fupetat 
Q_P  R duduminfefubalternc , plano  XV  Y dudo  in  fe  fubalternc,  igitur  planum 

XI  duduminfe  fupetat  Q_M  dudumin  fe  fubaltcme  , plano  XVY  duaoin  fe 
fnbalcetnc  , fiuc  X I dudum  in  Ic  zquale  eft  C2^M  dudo  in  fe  fubalternc  vna  cum 
XVY  infefubalicrne:  Quod  erat  dcmonftrandum. 


PRO- 
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CoroUarium  primum.  <. 

QVxhic  JediuiGoiiclinc*  AC  VcIEG) 

in  quaiuor  partes  xqualcs  didla  funt,  / ^ 

extendere  poteris  ad  qualuis  (ub.iiuifioncs  / / \\ 

in  partes  xqualcs,- nio-:6  lint  numero  pares  _ r>  / 'I  \\ 

invtraquelinea.vbiquccniminuenicsfun-  ' /\ /'\\  \ 

damcntiim  dircurlus  in  demoiiftrationecX-  / t \^\ 

plicati.  Imo  etiam  extendere  potens  ad  ^ / -/  \ \ 

iprum  triangulum  VXY  > ducti  in  Ic,  ad  7 s.  \ \ 

idemtnangulum  ductum  in  fc  lubeotraric.  / V / \\  \ 

nam.vt  patet  ex  prxccdentibus,  ex  (blaad-  H/L 7—  — . \ 

ditione  V X Y in  fc  f ibeontrarie  dudli  fiet  \ \ 

Xqualitas  cum  V X Y dutti  in  fe.  / n.  I I N.  \ \ 

Corollarium ficundum.  \ 

OPerx  pretium  videnir  hic  ajiungere  \ / N,  \ 

methodum  rcpcricndi  proportionem  \ /“  \ \ 

inter  partes  pytamidisdiiiifx  per  intcruaila  \\ 

zqualisaltitudinis.nam  F C pars  pyramidis 
vel  coni,  habet  rationem  ad  partem  pyra- 
midis AGC,  quam  habet  quatuotdccim ad  duo,licut  propolitionc fexta  huius dd> 
cuimusiad  cngnoiccndam  autem  rationem  partis  GDad  FE,  Gc  procedatur,  fu. 
maturcxcelTus  quo  FC.exccdit  AGC,  quicGia.  Deinde huicexccGiiiadijciatuc 
ipfum  PC.<citautem  FC  I4.)tefultabit  numerus  16.  tandem  dcnuoia.addanturs 
exfurget  fumma  quxGta  fcilicct38.nam  raiioF  Cad  PE.  cft  vt  la.adjS.  QvodG  vi- 
tcrius  pergere  dcGdcrasiijIdcm  infiGc  vcftigiis.  Rationem  enim  P E ad  HB,  eadem 
praxi  repeties  lumendo  icilicetvt  priuscxccGum  quoFEfupAra(FC,quifdli4.Cui 
adiungatur  ipfum  F E.  quod  oflcndimus  efle  )8.  telultabit  futiuiiq  huicifummae 
addamur ia.& exfurget (umma  quxGta74.nam ratio  FE,ad  HR>c(lvt38.  ad74< 
Hanepraxim  Ii  continuo  obleruaucris,  poteris  in  immenfum  in  indagtnda  rationc 
progredi  partium  pyramidis  aut  coni,  dummodo  mictualia  eandem  loitianiur  alti- 
tudinem. . 1 ' .. 

CtroUarmm  tertium.  • . ' ' 

Hlncetiam  manifeftum,pyramidcm  auc  cohum  qui  tali  ratione  fe&us  cft  vt  alti- 
tudines continuo  zquales  Gnt  inter  fc, non  admittere  rationem  incommenlura- 
bilitatis  inter  fuas  partes  hoc  modo  fcAas.cumenim  per  numeros  continuo  teperia- 
tur  earundem  proporiio,Gc  vt  femper  parteseata  inter  fc  contineant  tationem  quam 
numeri  ipG  per  quos  producuncur,inter  fc  fortiuntur. 

PROPOSITIO  VIII. 

SI  triangula  vcircflangula  tria  eandem  habeant  altitudinem  & balet 
continue  proportionales: 

Dico  corpus  ortum  ex  dud^u  primi  re£languli  vcl  trianguli, in  tertium, 
Kqualc  ciTc  illi,  quod  exiurgitex  duftumedij  in  fc. 
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Demenfiratio. 


y » 


CInt  AB.CD.EF  b>(es continue  proportionales, reSangnlorun» vel trijngnlo- 
*^ruro  GH,1K>LM  eandem  habentium  altitudinem  :«lico  planum  OH  dudum 
in  LM  aquale  corpus  proferre  illi  quod  oticuCex  plano  I KduQo  in  fe.  planu  HG 
dufium  in  LM)'^paralleIopipedum  produciCihabensplanulpGH  balimSt  altitudi- 
nem £F: planum Verd  IK  duSum  in  fe,  parallelopipedum  producit  habens  IK 
hallm& altitudinem  CD.  fed  patallclopipeda  itla  bafej  habent  altitudinibus  re- 
ciproci proportionales, cum  fit  vt  planum  GH  ad  IK  planum,  bafis  ad  bafimidci^ 
«Fi,  AB.ad  CDificreciprocc  CD  ad  EF,  altitudo  ad  altitudinem;  corpus 'igitur  or- 
vaauMM.  tum  ex dudlu  HG  in  LM, aquale  eif  corpori, octo  ex  IKdudto in ie.  Qyodetac 

demonftrandum. 


PROPOSITIO  IX. 

HAbeanc  trapezia  tria  in  eadetn  altitudine  conditura, bales  continue 
proportionales ; latera  verd  qux  altitudines  terminant , bafibus 
zquidident,  & in  eadem  cum  illis  (int  proportione. 

Dico  primum  trapezium,  duAum  in  tertium , corpus  proferte  «quale 
illi  quod  emergit  ez  du£tu  medij  in  fe. 

Dmonftratio. 

H Abeant  A G B,  C I D.  ELF  trapezia  tria  in  eadem  alcicudinepolita  bafes  A B, 
CD. EFcontinuc proportionales : laceravero  GH,  IK,LM  qua  altitudines 
terminant,  aquidiftent  bafibus  AB,  C D ,EF.  & iii  eadem  cum  illis  fint  ratione:  di- 
co. GB  dudlumin  LF»  quantitatem  clFetrc  aqualem  illi,  quam  profert  ID  du- 
Aum  in  fe.  produfia:  AG.BH  conueniantin  N 8:  Cl,  DK  in  0,EL,  FMverd 
in  P.  vc  GHadAB.ficIKciladCD.fe  LM  adEF.exhypothefi.igituc  vtANB 
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t triangulum  ad  triangulum  G NH, 
ficCOD  adlOK.&KPFadLPM: 

& permutando  iconucrccndo  ) &iic> 
rum  permutanda  vt  GB  trapezium  ad 
IDjlic  GNAtriangulum  ad  triangu- 
JumlOK,  &vt  ID  adLF.ficIOK 
adLPM^lcd  trapezia  GB,  ID  , LF 
funtini*  ratione  baiium  vel  lineatum 
.GH.IK.LM  > <)u?  baiibus  (iinc  pro- 
portionales; igitur  & triangula  GXH, 
lOK,  LPM  funtvt  baies  GH,  IK. 

LM: in  eadem  igitur  funt  e altitudine  triangula  AN  B,  COD,  EPF.  quare  ANB 
triangulum  dui^iim  in  triangulum  E P F,  corpus  producit  J .-eauale  illi  quod  cxlurgic 
ex  C OD,  dufloin  le.  Icd  eadem  de  cauta  triangulum  GNH  diiaiim  ih  L P M,z* 
quale  eft  lOK  duflo  infc;rcliduum  igitur  trapezium  A GH  Bduftum  In  refiduum 
LMEF,  aequalem 'molem  generat  illi,  qua:  oriturex  IKCD  dudloinlc.  Quod  ' 
ecardemonllrandum.  **""• 

PROPOSITIO  X. 

Ilfjcm  politis  lunganturBG,  DI,  FL. 

Dico  planum  A G B dudum  in  G H B , & C I D in  I K D , tandem 
ELF  duiStum  in  LMF  in  continua clTe  analogia. 

'iDemonJlratio. 


Lanum  AGB  duauminpIanUm  GHB, pyramldcm  producit  * habentem ba- 
fim, triangulum  GHB.Sc altitudinem  AB:  fimilitcrplanum  ICD  duiftum  in 
IKD.JcELF  du£lum  in  LMF  pyramides  producunt,  quarum  bales  funt  trian- 
guh  IKD, LMF;  iiltituUinet  vetoC  D,EF. fcd  per hypothclim triangula  GB  Hi 
1 K D,  L M P in  eadem  altitudine  conftituta,  proportionalia  funt  g in  ratione  balium^^*^  ‘‘ 
GH,  1 K,LM(&:  A B.  C D,  EF  altitudines  proportionales  quoque  funt ; eandem 
igitur  continuant  rationem  pyramides  , produdt;  ex  AGBinGHBi  HcCiDia 
IKD,  denique  LEF  in  LMF.  QuoderatdemQnftraiidum. 

PROPOSITIO  XI. 


'P'i 


tikiti- 


Xlfdempofitis: 

Dico  planum  A D C du^um  in  F G H , aequalem  profeire  magni- 
tudinem, illi  quxoritutex  ABC  du£to  in  F£H. 
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‘Demonjiratto. 


T^Lanum  AD  C duftum  in  plamiiti  F G Hi  pyramidem  producit  habentem  • ba- 
A fim triangularem  FGH,  & altitudinem  DC.  fimiliter  ABC  quantitas,  doft» 
in  luperficicm  FEH pyramidem  producit,  cuius  baiis  triangulum  eft  A BC . & al* 
titudo  EH.  fedb  pyramides  illa:  aequales  liincjcum  bafes  habeant  reciproce  altitu- 
dinibusptoportionales-.bil  enim  bafls  AACadbaGm  FGH,  vt  AB  ad  FG,  ■<! 
cft  DC  ad  EH,  altitudo  ad  altitudinem  reciproce;  planum  igitur  ADC  duQum 
in  planum  FGH,  aequalem  profert  molem  illi  , qux  ptoducitur  cx  dufbu  plani 
ABCinpIanum  FEH.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XII. 

SI  quatuor  re^angula  vel  triangula  in  eadem conllituta  altitudine,  ba- 
les habeant  proportionales: 

Oico  corpus  ortum  ex  duiAu  prim;  fupetficiei  in  quartam, zquari  cor- 
pori orto  cx  du£Iu  fecundat  quantitatis  in  tertiam. 

^tmonfiratio. 


n Bflangula  vel  triangula  I,K,  LJvf,  eandem  habentia  altitudinem, bafes  A B,CD» 
-^EF,  G H habeant  proportionales ; dico  planum  I dudum  in  planum  M . zqua- 
ri  K plano,  duAoinL.  planum  I duilumin  M planum,  parallelopipcdum  pro- 
ducithabensbafim, planum li&alutudincmGH  ; Gmiliter  K rupetiicies  dufiaia 

fuper- 
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ruperfidem  L,  parsilclopipedum  proilocic  hatcns  b.i(im-K>^jr  «Imnilincm  EF.-, 

Tea  parsllclopipeila  illa  inter  rexqu^ia  fune,  > cum  bafes  habeant  altitudinibus  reci-  nmL 
proce propottionales  (nanfbaiis  ladbaiim  K'eft  vt  AB  ad  Ct)»  id  eft  ex  hypo- 
thefi  EG  ad  GH,  altitudo  ad  altitudinem  reciproce)  planum  igitur.  I du^uin  in- 
M,  corpus  producit  zquale  illi,  qudU  otitut  ex  dudiu  K in  L,  C^od  fuit  demoa- 
fttanduni. 

PRO  P 0 S I T I O'-  X 1 I J . 

SIquatuorlinex  fuerint  proportionale.s  ,6c  fuper  illis  triangula  in  ea- 
dem exllrufta  altitudine,  fuDalternc  ponantur^ 

Dico  primum  triangulum  dudfum  in  t]uarturr<,.'cqualem  efferre quan- 
■ tincemilli>qua;  produciturex  dudtufccundiin  tertium.  , • . 7 

•'  TDemonJlratto. 

CVper  AB,  EF.CD.  GH  lineis 
‘-^proportionalibus , in  eadem  condi-  A 
tnaiitur  altitudine  triangula  I ,K,L,M  1 
& K quidem  fecundum,  primo  Equar- 
ium vero  M, tertio  L Ii  balterne  pona- 
cut;  dicei  dudium  in  M.zquqriK  du- 
dloinL.  Triangulum  I dudum  in  M 
pyramidem  i,  producit  habentem  ba- 
fem  triangularem  1 & altitudine  G Hi 
iimiliterplanum  K ductum  in  L pyra- 
midi zquatur  babenti  baiim  K,&  alti- 
tudinem C D ; fed  pyramides  illfinterfcrxquales  funt,  cdm  bales  habeant  altitu- 
dinibus  reciproce  proportionales-  corpus  igitur  quod  emergit  ex  I ducto  io  M,  Z- 
qualccd  corpori  orto  ex  ductu  K in  L.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XIV,_j 

TRapezia  quatuor  in  ea^em  conffituta altitudine , bafes  habeant  pro- 
pprtionalesdatera  vev  qu^balibus  opponuntur,ijfdem  qquidiffent, 
&candcm  feruenteumbabbusproportionem. 

Dico  corpus  quodcxHirgitexdudlu  primi  plani  in  quartum  , xquari 
'"'corpori  orto  ex  du£bulccundi  plani  in  tertium. 

T)emonfratio.  ■ • ' ' 

H Abeant  A,B,C,  D,trapezia 
in  eadem  alfitiidme  confli- 
‘ tuta,btfeiNO;PQ.RS,TV 
proportionales,  &EF,  GH, 

' IK,  LM  Irneas  balibuszqaidi- 
ftantes  , in  eadem  cutn  balibus 
jHoportionc.  dico  planum  A 
' ductum  in  planum  D,  cquari  B 
ducto  in  C-  pl.mum  A aucium 

in  D,  corpus  producit  habens  ^ 

babm  planam  A,,V  altitudinem. TV.  limilitcrB  ductum  in  C,  corpus  generat  ha- dtM 
bens  balim  B SCaliitudinem T V,  fcd  corpora illadnter  fc zqiialia  funi,d qu,ia  bafes 
habent  altitudinibus  reciproce  pioportionalcs;planum  igitur  A ductum  ii|  Dzqua- 
tur  plano  B ducto  in  C.  Quod  fuit  demonflrandum. 
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Superficies  contemplatur  O*  communes  interfectiones  natas  ex  dstBu 
plani  circttlaru  in  re^ilineum^inde  corpora ficproduSa  exhibet. 

PROPOSITIO  XV. 

SEmicirculus  dudllis  in  tedangulum  eiufdem  altitadinii,  ruperficiem 
producit  cylindricam. 

TOemonftratio. 


Sic  ABC  remicirculus  & ADEC  rcccanguluin  eiur<letn  cumfcmidrculoilcica- 
dinis.  dico  remicirculum  ABC  ductum  in  reccaoguluni  ,rupcrficiem  producere 
, cylindricam. K centrum  ponatur  fcmicirculiiaflumpti/^uc in  AC  punctisquibut 
uis  M H erigantur  ex  H 8c  K>  normales  ad  A C>  erunr  illac  quoque  rectae  ad  planu 
ADEC  > ciim  ABC  ductum  iq  ADEC.  adrcctosilliinri(latangulos,exhypo- 
thdjpnfitaindefin.  prima  huiustparallelac  jgicurfuntHBi  KB.  ponantur  deinde  ia 
plano  AEC.Iaceri  ADxquidiftantes  KI.HG:  ScHB.KB  lines  ductz  in  HG> 
KI  .plana  exhibeant  HBFG.KB  FI:  quoniam  igitur  H B.KB  rectq  funt  ad  pla- 
num AEC  ficHGKI.  parallelae,  plana  quoque  HBFG.RBFI  • recta  funt  ad 
ai4.W>-idem  planum,  8(  inter  fe  zquidiftant ; parallel;  igitur  funt  lines  BF.BF;' item  FG, 
umk  pj  quj,  [ectz  quoque  funt  ad  plaoumAEC.  aiTeoqueScineoilemexiftnotpIano. 
■ deiniiccum  H B. KH lineis , squales  pnt  FG,  GI,  & anguli  iliis  contenti  recti, 
iunets  FI  quoque,  squales  funciunecis  B K : Icd  B K lines  remidiametri  funt  ic- 
micirculi  A BC,adeoq;  Sc  inter  fo  zquales,igitur&  IF  lines  quoque  squales  Tunt, 
& D F E puncta  ad  fcmicirculum  squalem  A B Ciquare  8(  B F , squidiftances  H G, 
adeoque  & axi  K I.rupcrficiem  producunt  cylindricam. 

P R O- 
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PROPOSITIO  XV I. 

Emicirculus  Judlusin  le,  fiipcrficiesduas  producic  cylindricas  > qua- 
rum communnintcrfc(ftio,  figura  ert  elliptica. 

T)emonJlratto. 


CEmicirculusponatur  A6C;  ciicoillumin  (c  citliium  velinfcmicirculurtl  AECi 
^ lili  a!i]u.ilcm  , ftiperficieS  producere  cylindricas  B G>  GE;  lioarum  cottitnunis 
interfeflio  AGC  figura eftellfpcica.  faiiofupcr  AC  redaugiilo  AFC,  rutilan- 
tur m AC.  puiidla  qufuis  D,  cquibusad  AC  normales  erigantur  DBipinan- 
turque  DF  in  plaho  AFC  ikquidiftaiues  AF.  reda:  DB  dudlarln  DF  luperfi- 
ciem  producunt ' cylindricam  BH,  igitur  A:  BG  lme«  qna:  pars  funt  B H;  4d  fu- i ifiUiii: 
pcrficicmfuiucylindlicam.  SimillfctoBcndetur  G E fuperficiem  cfletyfindHcaiii. 
quod  vero  AGC  figura  fit  elliptica',  fic  ollendo : lungantur  DG.  rCcla:  DB  du- 
<3*  in  fc, quadrata  generant  DB  G E.quotiim  diametri  fiint’lj  Giquia  verd qua- 
drata illa,  “ reSafitut  ad  planum  ACF,  & AF.DF  parallelat.^lan»  ABGE  at- 
quidiftanc,  St  triangula  quoque  DEG  paratlel»  funt  t qoia  verd  DEG  angu- 
Iifimtrci3i,  5c  DE.CE  lineae xquales  , anguli  EDG,  EGD  lemirecti  funt; 
in  eodem  igitur  lunt  plano  , rlinex  DG  : tuiium  cilm  DG  diametri  fint  qua-  ^ 
dratorum  UBGC,  quadrata  DG  dupla  (unt  quadratorum  D B : vnde  vt  BD  " 'i'’”!'*- 
quadratumadquadratumDB, id  eft reflangubin}  ADC  ad  rediangulutn  ifuc, 

Cc  D G quadratu  ni  ad  quadraturi)  DG  • cllipfis  d Igitur  cft  A GC.  voc’etur  ali-  d ^ d« 
lem  corpus  conflans  fupcrficrebus  B-G,  GEi  vngula:  cuius  propiiccacts,'£  cuba- 
turam  fuo  loco  trademus. 


Emicirculo  fi  rcdJangulum  ciufdem  altitudinis  in  dircdlum  adijeia- 

)iCo  totam  illaiia  quantitatem  in  fe  duiSlam  fuperficies  pro^i^crc  cyi 
ricas, quarumcommunisiatcrlecliqfigura  cft  elliptica.  J 


VetMH- 
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Dtmonfirntio. 


• bi-A- 


cijJMtf. 


CEnicircuIo  AC>  iniliredumadijciatatteAangtlluin  CB  eiafilein  cum remicir- 
*^culo  altitudinis : dico  figuram  A C B dudam  in  fe/tlpcrficies  producere  cylindri- 
cas AF>FE>  quarum  Communis interfe^io  FF  figura  dl elliptica.  ^tconllruSio 
quam  indicat  ngura.planum  A C B dudtum  in  (c>  xquatur  * AG  ducto  in  Te,  8c  C Bin 
fe ducto, vni cum  AC  ductoln  CB  bis.  (ed  A Cductumin(c,cllHI  ductum  m 
HGi  & CB  in fe ductum» eftparallclopipedum  CBDH;  prxtcrci  AC  ductum 
in  C B bis,  ell  AC  ductum  in  C H , vna  cumHGductoinHD;  planum  igitur 
ACB  ductum  in  fe  xquatur  HI  ducto  in  fe,  CB  ducto  in  fe  , id  cll  corpoif 
CBDH,8r  AC  ducto  in  CH,  vna  cum  HG  duSoin  HD:  planum  autemHI 
ductum  in  Te  vel  in  HG,ruperficiesproducitbcyllndricas  1F,FG,&  FFcommu. 
nem  intetreciionem ellipticam , item  AC  doctum  in  CH  fiiperficiem  c producit 
cylindricam  A I|  undem  HG  ductum  in  HD,  fiiperficiem  producit  cylindricam 
GEiplanum  igitur  ACB  ductum  in  fe,  (uperficies  producit  cylindricas  A1F,F  GE, 
quarum  communjs  interlectio  F F,  figura  ell  elliptica. 

./  propositio  XVIII, 

^Emicitculo  (1  tcAangolomctrcumfcribatur: 

O «Dico  figuram concauam  quq  extima lemicirculi perimetro  U re^a 
lineis  intercipitur  ^ dudlam  in  totum  redtangufum  , corpus  producere 
babcoscylindticamlupetficiemconcauam&extimas  tres  planas. 

Dmonftratio. 

CEmicircuIo  CDB  re- 
‘-'ctangulum  circumfeti- 
baturC  A B,dicoplanura 
DA  ductum  in  rcctan- 
gulum  C AB, corpus  pro- 
ducere habes  fiiperficiem 
concauam  cylindricam, 
Reccangulum  CAB  du- 
ctum in  fe,  vclinrccun- 
gulum  BEC  xquatur 
C D B femicirculo  ducto 
in  rectangulum  C ABvcl 
CB  E,  vna  cum  DAfii- 
perficie  ducta  in  rectan- 
gulum  C B A vel  B E.-  Ted 
CBD  Te- 
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CBD  rcmicirculusilu<3us  in  redjnguluni  CAB  Vel  B£>  ruperficiem  producit 
3 cyl in>’Ticuni  DI*  : rclUuuni  igitur  planum  AD  quod  icmicirculo  C B D con-' 
gruit  dutliim  in  rcdlangutum  CAB  vcl  CB£f  cohcauatn  producit  luperficiebi 
cylindricam,  qui’ ut’ lupcr6ciei  congruit, 

■ PROPOSITIO  XIX. 

SEmicirculo  Ci  rcdlangulumcircurofcribacun 

Dico' figuram  concauain  (qux  ex  cima  femicicculi  perimetro  Sclfci 
4tanguli  lateribus  intercipitur  )xlu£lam  in  fe,  fupecficies  duas  producere 
cylindricas,  quarum  communis  interlectio  ^ura  cR  cllipcica. 

Dcmonjlratio. 

SEmicirculo  ABG  redangtilum  citcunifcri- 
batur  ADG.  dico  DB  figuram  duffain  in fci 
fuperficies  duas  cylindricas  producere , quarum 
communis  intcrfcclio  liguta  ell  cllipcica  : Tupee 
DD  linea  redtangulum  ponatur  EDE  atqualc 
ADGtdeinEDE,  fcmicitculus  infcribatut 
ECE,  patet  illum xquari  fcmicirculo  ABG.dr 
D B,D  C lineas  omnes  xquari.  Oilenfum  eff  pr?- 
terea  figuram  concauam  B D • diidlam  in  ADG 
redangulum  , exhibere  luperficiem  cylindri- 
cam; atqui  BD  id  ell  DC  . pars  c(V  illius  re- 
aangnli  . etiam  DB  dnaum  in  DC  producet 
fupctficicm  cylindricam,  quia  vero  DB  ad  DB, 

«andeinhabene  rationem  quam  DC  ad  DC.  et- 
iam DB  ad  DB,  eandem  habebunt  rationem 
quam  DFad  DF.qu?  diagonales  iunt  quadra-  ' 
torum  DB.  qiiareciim  BB  CC  fini  ad  cof- 
dem  circulos,cx  conftrutSione  patet  b F F efle  ad 
eandem  ciliplim,  ciim  DB  minor  fit  diagonale 
t)F. 

. t ri  : . 

PROPOSITIO  XX. 

Ilfdcm  politis, (i  figura  concaua  ducatur  in  fuum  fcmicircuiuni  cui  con- 
gruit, dico  fuperheiem  produci  cylindricam-  ^ 

Demonjlratio. 

DEmonflratum  cfiDBduAumDK  reetangulum,  e exhibete  ftipcrficiem  cylin- 
dricam. fed  D B dudum  in  B K cfl  pars  D B in  D K dudti » igic  nr  etiam  D B 
iiiBK  exhibent  fupctficicm  G cylindricam. 
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PROPOSITIO  XXL 

Sit  femicirculus  A B B , infcriptus  rcctangulo  ADD  , cui*qualefit 
conIHcututn  DG  ad  angulos  rectos , fcmicirculum  GFF  continens 
squalem  A B. ducatur  autem  eo  fitu  A B femicirculus  in^icmicirculu  F G. 

OicolupeiHcies  oriri  cylindricas,  communem  interfectionem  CC 
fore  ellipticam. 

Demonf ratio. 


DVeatur  cocum  reccangalum  AD,  in  OG  recrangulum;  & ponantur  diagona- 
les DE.  quoniam  igitur  AD,  A E atqualesTunc,  vepote  lacera  eorundem  qua^ 
dratorum,ecunt  quoque  diagonales  D E,  incerlc  squales,  ac  proinde  triangula  re* 
ctangula  EAD  Innc  irofccliatynde  DE>  planum  ell.agacur  deinde  quodeunque 
planum  KOHM  parallelumplanis  DG  Y,DFZ:limilicer , diuifaruperficieA A 
bifariam  recta  QR  parallela  AYipcrQR  ponatur  alterum  planum  ijfdemDGV 
DFZ  planis  xquidihans. Quoniam  OKduccuinKM,zquatur  KNIn  leductoU 
NO, boccfl  IS  in  fe ducto, vna  cum  reccangulo  KNO  bis  fumpto, hoc  cft  re* 
ctangulis  N S,  I M,  flmul  fumptis.  Igicurfigurq  N KL,  S I T quadraizlunt , qua- 
rum diagonales  fune  KI,1H.  ollenfura ell autem  BD  ductum  in  fe  < producere 
fuperiicicm  cylindricam)  igitur  linez  N I,  I L,  hoc  eft  omnes  B C,  CF>  fune  in  (ia* 
perheie  cylindrica. 

Quia  vero  ell  vc  quadratum  ad  QN  quadratum , hoc  cft  S I,  fic  quadratum 

F R ad  fu,  quadratum  (illorum  nimirum  dupla ) eftquc  rcctangulum  V QX  a>I 
VOX,  hoc  eft  YRZ  ad  YH  Z , vt  quadratum  P Q ad  ON  quadratum,  (qqia 
FQ,  ON  normales  funt ad  VX  diametrum  in  femicitculo  V BX)  etiam  quadra- 
rum FR  ad  IH,  quadratum  eandem  habebitiacionem,  quam  recrangulum  YRZ 
ad  YHZ.  quare  YFIZ  huc  eft  •>  CC  > fune  ad  eandem  cilipfim;  quz  exhibee 
'communem  interfectionem  planorum  A B,  FG.  Quod  erat  dcmonftrandum. 
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Schohon. 

Tiktfejlliim fil  AB,  dultam in  C V>,JiHmg«e^ 
k-  re  k daliu  A B,  in  fii  nem  eum  A B,  Unet  Jint 
ujuetes  C D,  videtur  frorfus  idem  eerfm  dehert 
f reduci  cum  iUo  qued  freducitur  fer  duSum  A B, 
in fe\  lenge  tamen  efi  diuerfum.fit  enim  t]uadra‘ 
tum  A D,  ejueddiuidat  E E linea  hifariam  late- 
rihm  quadrati  aijuidi fiant,  (f  defiriflijint  ae/ua- 
lesfemicirculi  AB  ej"  C D,  (fi- ducatur  AB, in 
CD  VI frefefit.  U.feltulalral,erielurfgura  cuim 

dimi- 
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iiimidititn  eft  F Gi^gt$ra  mtem  infcripu  huic 
(«rptri  fiiiicet  F H K,  ^ dimijium  A B duili 
in  ff^ifitur  A B , dulium  in  fi  Ungi  diunfum 
rcrfuj  f reducit  ah  ilte  tjiied  ahtnr  rx  A B dn- 
fiein  C D.  jnare  cerfm  rx  A B dnile  in  C D,  ^ 

tufuaUeJl  ilh  fued  exfargil  ex  AB,  dn3e  in  J ^ 

fejlnmleui»  A B,  du3c  in  BC,  Jinecfued  in  j \ 

idem  recidit  AB,  dachan  in  C D , tcjnaU 
ejt  eerferi  cjaad  expergit  A B duhe  tn  te-  j j 
tmm  B D.  itaque  ad  cemfUmentum  Cjlindri  ^ 
qni  etnfurgeret  ex  hap  A B , i»  aUitndintni  fj  t 
A D niiu  aliud  reqniritilr  quam  A B duelum  7 
in p,vt  facile  cegnefei  fetefl  ex  figura  F G,  cui 
p addatur  dimidium  A B,  du8i  in  p.bahehitur 
integer  CyUndrtas  hapm  hahens  A&ipuX-G,A  / 
rp  altitudinem  F L > figura  igitur  F G tenti-  1/  ! 

net  dimidium 'SUtdiiliin/epmulcumhit.^i  , ^ 

du3e  in  L G,  quihm  fi  addideris  reliquum  y 

dimidium  cerferit  ex  F H,  in  fe  du3i,  fimul 
tum  H L eludle  in  LGi  exfurget  figura  quam  7^: 

vecauimm  hac  frefeptiene  natam  fx  A B , dtt-  <» 

3a  «»  C D , reuera  autem  tjl  figura  ena  ex 
A B,  dn3a  in  fuger  ficum  B D , w exfUcatum 
eli.qued p difgliceat  hae  nemenclaturat  vecetur 
figura  F G , dimidium  illita  cergerit  qued  eri- 
turexdu3u  AU , in  fugerficiem  ut). 


Int  duo  circuli  iqualcs  AB,CD,  fefe,  tangentes  exterius,& ducatur 
•ab,  in  CD,  etiam  in  eodem  fitu.  ' ■■ 

Dico  fupctHcies  produci  Cylindricas. 

Demonjiratio. 
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. y^ou;idiluedfreJucitiirjierk  ’R,duch<minCVi, 
1.  N fl04  furies  tylwdri  inter fe  ttfuales  Jient  cett- 

tingil  iiifcemtie  H H ciretlt  dudi  /»  K K emetlnnr-, 
ram  H L f*nt  farnIleU  I M.  erga  fiitt  in  cjtindri 
• fiferjeie  eadem  mede  K L>  enm  Jint  faraUeU  N I. 
Juntftm  iliter  in fneerpeie  eylindriea.vnde  eum  hic Jint 
due  cybndri  atiualet  haleniei  hafet  ef  altitudines  vt 


' ejt  ’SlilM<interfeaqualei,manifeJlum  efi  fradnei 
j hic  cylindricum  tarfm  aquale  cyhndra  qui  hahei  hapm 
KK,  dr altitudinem  IM  ,quad in idem'recidit  cum 
eiquedjufradiilum  ejl  aquate  cerperiquad  f reduci- 
tur ex  duUu  bafeet  A B,  w altitudinem  F G.  quare 
fetet  H L , fuferficiem  ejje  cylindricam,  vti  etiam  eJl 
TPX,,qued  frafejitie ajferehat.  Deinde  qued  1,1,  Jit 
tUifJii,inde  fetet  qued  R S tinea fint  aquales  ST  d- 
linea  HL  Jint aqualetTK,  vndeti  R I«^NK  L 
reilanaulum eJlvtOS  \ reSangulum  adOBlre- 
Haupuumbac  ejl  vt, quadratum  KH  ad  RH,vel 


PROPOSITIO  XXIII. 


Circulum  ABC  lecec  rcAa  quzuis  CL  noa  per  centrum  ducta. 

Dico  Al  duAum  in  IB  fuperficiem  producere  cylindricam,  & 
communem  inteticflionem  foreelliplim. 

Demonfiratio. 


* ■pVVcatut  percentrjnn  refla  HG  parallela  CL  i AK  duftum  in  K8  *quale 

. a,fieuu.  A I dwflo  in  I B Sc  I K , duflo  in  fe,  vt  patet  ex  » elementis,  ‘c"  "U; 

A Aum  in  KB.  fiiperficics  producit  ^cylindricas  * ijuarutn  communis  intcrlcctto  w 

'cUipticiTt^cur  & Al  ductam  in  1B>  (nimirum  pars  A ducti  in  KB)iupcrh- 
. cies  producit  cylindricas,  quaiumconimunitinceriectio  eft  elliptica.  Quod  tuitde- 
monfttandum. 


Scholtoti. 
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Scholten. 
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CTcnt femieirc»lh  in fi  dnlim  frtdmcit Jifmltm  M N > /M  qnt^ke  A I > fdts  rirculi  in  fi  Jn- 
'^IftffidiitUnliqiumpiiriemrtrpcritiAti  i qtun$  in  ipfi  MN , htc  prtxi  inntnifnifujii 
tnim  AI  ptri  arcnli  nqnnld  pttti  MP  , »/<  v/PP.  fit  partUtUX^l^  ditn$€trt : 
igitnr  AI  dnlii&nfn  IB.  nqnelt  efi  A \,dnittin  IK  i«>  (fi fimnl  A It  dnSt  in  fi  fimil" 
verim  A I,  dulinm  in  I K ta,nqualt  t!i  ctrpari  trtt  tx  dnll»  MP./»PR  ■ (fi  tx  TN 

htcefi  MP  dnifain  T R.  qunqiunumfitntnqmlininterfi,erMnt  nqulia  (fifimilia  filid» 
qutdfttx  AI, pUnvdiuit in  I K Ut-  Ignur fitperifi  Al.dnclnm infi, qntdrfprnfintttnr 
ptr  Q_R  hac  (fi  M P,  hae  di  A l,dnetain  R S,  hac  (fi  Q_R , infii  patet  igitnr  QO  (fi 
OS,eJficjUndricaefiiperfici(s,(fiipfam  OO  (JJi  (SipticamtineatH , vt  afieniimni prapa/d 
lianeiS.hninabhri.  * 


Clrculani  ABC  cuius  diameter  AC,  contingat  in  A linea  ADj 
quam  in  D fecet  tangens  DB,  parallela  diametro  A C. 

Dico  F £ du(%um  in  E G,luperficies  producere  cylindricas,  quarum 
communis interfeftio  eftelliptica. 

Demonjlratid.  p "i 

PLanum  FF  duQutn  in  E G,  aequale  eft  EF  S ^ ^ 

dudo»in  EH,  & EFdufto  inHG.  fed  j.  aL___Jll 

tam  EF  b iodum  in  EH  . quim  EF  du-  j \ 

dum  in  HG  fiue  FH, /iiperficies producit  ^ Ic 

eylindricasiigitor  Sr  EF  duduminEG,  fn-  j 

perficicspruduciccylindricas  , communem  x j 

vero  interrediooem  figuram  effe  ellipticam  \ / 

pacetexScboIioprop.ai.  huius, ignur,  8cc.  'V  ! z' 

t^odfuicdcmonftrandum.  _L— 

' CornUetrinm.  i 

TJRopoficio  quoque  vera  efl , fi  DA  linea  circulum  non  contingat , Tedtangemt 
A aiquidillet : demonfiratio  ferd  eadem  eft  cum  priori- 
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PROPOSITIO  XXV. 


Cliculum  ABC  fcccntdii®qua:uis  linea:  DC,EF  parallela:  inter  (e 
& arquales ; iunganturq;  D IR 

Dice  G B in  fc  duftum  , fuperficies  producere  cylindricas , quarum 
communis  intcrfedlio  figura  eu  elliptica. 


i 

bi<. 

e is.bmitu. 


d £«U. 
tniiu. 


demonftrandiim. 


TDemonfiratio.  ■ 

DVeatur  per  centrum  reda  HH>paral- 
Icla  DE  : G B dudum  in  le  , zqualc 
G H dudo  in  fe , & H B dudo*  in  fe , • vni 
cum  G H dudoin  H B bis.icd  tam  H B du- 
dum  in  fc  b quam  G H dudu  e in  H B,  cor- 
pus producit  cylindticumi  igitur  GB  du- 
dum  in  fe , fupcriicics  producit  cylindricas, 
turfumcum  HBdudumigfc, communem 
d producat  interfedioncmellipOn  .exhibe- 
bit & GB  dudum  in  le  .ellipiimprocom- 
muni  intetfcdionc ; igitur.  Scc.  (^od  fuic 


PROPOSITIO  XXVI. 


« tx  4. 
fimndi. 
f if.imiMt. 


g ti.Mm. 


SEcent  ABC  circulum  du?  quxuis  parallelz  & zquales  lincz  C D,E  F: 
quas  extra  pcripheriamproduftaslecct  oithogonalis  quzuis  GH. 
Dico  KB  dudumin  fe,  lupcrficies  producere  cylindricas , quarum 
communis  interfeftio  eft  cllipfis. 


Demonftratto. 


a 

5 

_ ^ a Gariir  ner  tfentrum  circuli  rc£^a 

■L- 

l ._-  ■^LL  parallela  GH.KB  dndura 



a! 

^ l1 

\ infezqualecftKLdudoinLBbii, 
iX  . Jlz  V T tri  Cft  «»»»<5  4»iim  T tR 

A'  L 

" ■ ■ * " " Ilii  C tJt  XV  ■*  - LXU  WAW  lii  VIKS  vetIIS 

i dudo  in  fe  tfedfKLdudumin  LB 

X 

A ly 

y®  corpus  producit  cylindricumafi£  LB 
/jj  du^uon  in  fe  Tupcrfiric-S  producit  cy- 

\ 

z. 

/ lindricas  quaru  communis  interfe- 

H 

CAIO)  g CliiUll>  CltsIullUrcC  IX  1>  UUMU 

^✓***^  in  icjiupcrficics  producit  cyIindnc3S 

quarum  communis  interfedio  cft  cl- 

tipiis.Quod  (uitdemooftrandum. 


PROPOSITIO  XXVII. 

SEmicirculum  ABC  cuius  diameter  AC  contingat  in  A linea  AD, 
quam  in  D fccet  contingens  quaedam  D B , parallela  diametro  A C, 
iunganturqj  AB. 

Dico  E F dudtum  in  G H , corpus  producere  cylindricum  cuius  fu- 
perficies  habent  communem  intcilcdlioncm  ellipfim. 


Dtmon- 
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*DtmbnJlratio. 
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Sic  H I K,  bafis  cylindri  zqualit 
ABC  (emicirciilo  & diametro 
H 1 diuisa  in  t,  bifariam,  ducatur 
LK,  eidem occhogonal?cer.liacau- 
cem  LK.tequalis  KMt  tc  duca- 
cur  LM  . eric  icaque  triangulum 
ABO  zqualc  LKM  criangiilpi 
cdm  AD. & DU  Aquales  fine  fe> 
midiamciro  C D,  ob  B D paralle- 
lam AC,  & A D enntingencem  in 
A;  ell  autem  circulus  KIHi  zqua- 
lis  CB,  quare  etiam  LK  zqualis 
DB.  Icitur  quoniam  KM.  axiparal-  ' 
lela  elc.vtpoie  orthogonalicer  poli- 
ta a'd  LK,  erit  quoque  AB  zqua- 
lisLM  Ducantur  igitur  NO,  pa- 
rallclz  Hl.dinidenturillc  bifari-. 
amin  punAis  P P.Deinde  ducantur 
PQ  zquidiftantes  KM,  erunt illz 
zquales  PL.  Fiat  denique  fcflio 
per  M pu9Auni&  lineamHI, ex- 
hibebitur a 1 R M S H fcmielliplis, 
erit^ueLM  in  plano  HIMStcum 
fit  K M.zqualis  R L,vti  etiam  R Q, 
xquatisPL-  Igiuir  etiam  OR  8c 
N S , ipfis  P Q,  zquales  erunt:  nam 
dufta  OT  quajzquidiftctKLerit 
OT  zqualis  OR,cum  PL  fit  in 
plano  eodem  cum  O T,  Sc  L Qdum 
•TRtfc  OT  fit  zqualis  P L.quare 
ciim  fine  O R & N S , zquidiRan- 
res  PQ_  erit  rrffangjjlum  N O R, 
zqualc  rcSangulo  EF'HG  , cum, 
fint  zquales  linez,fed  N 0,in  O R, 
dufiz  producunt  cylindtomj  ■gicuraaiam  £F>du&z  in  HGrcytUadti  pipreipn^ 
cSormabunriillamrcilicecquamnzbibetIeSio  HiMK*PS(Cf ■gicuc  verijas prqzo- 

ficionis.  s * - ' » T -S 


PROPOSITIO  XXVIII. 

E Sto  ABC  fegmentuin  $irculiqqoc!cunque,quodin  B contineatli- 
oeaDE,t.aralleUAC 

Dico  F G du^um  in  G H , toiyu*  producere  ^lindricuiti  cuius  fu* 
perficies  communem  habent  intcne^bionem,  ellipum. 


.a.  . 

ii>f-  f-.z  J 


: .l*r 


Zz 
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DemonIlr4t^- 


PLanu  HG  dui^u  in  fc  producic>coapu^c)'liq* 
dricuoi)  vti  S:  HG  FHfably^toi^t- 

raf  corpore  orto  exduflu  H 0, 
to.exdudtu  H G„in  FH,  remanebit  IJ^pinGR 
“BOttio  quot]ue  cylindrica,  quod  autem  corppris 
■37*  huiusfopetficies  communeto  habeant ibt^|r^ia. 
y*  nem  elliplimi  facild  deduC>tuc  ex  ao.  Sc  14.'  huius: 


huiusfoperheies  communem  habeant iht^|rqdia- 
nem  elliplimi  facild  deduC>tuc  ex  ao.  tc  a4.'  huius: 
'nxiivHG  duClum  in  GF>  ptfs  cll  H Gjdp&i  in 
in  GL  poiita  LL  diametro  parallela  PB:vti  et- 
iam pars  eft,  HG  dodi  in  HL.quod  fupcrficies  produci^  cylindricas,  quarum 
communis interreCiioefteUipiis.  _ , , n 

o ITIO  Vx  X i'X.,  ’■  j 

)ntingat  A B^^inea  cirt^Iusy^  C D s A D per  centruoii,^tica;^ 

i f I ■ I 


P J5L  O P OrS  1 T I O , X X I'X., 

C)ntingat  A 

ur  B C atqaifliftans  A L , .... 

Di^  fupcr^ccm  £ F , duusmln  F G,  coepus  producere  cylindricum. 

li  ' ' TJ  -.yo  /I  r--,ir.  ‘ 

DerMnfir4ti<K  \ ' 

.... 

' 'pLanumEFdu^thin  pGjre- 
; -^'Aagula  eiihibec  EJ^  Giteda  ad 
S planum  BCP  ( 8c  quiaFG  ac- 
duidiftant  K D)  parallcU  refian- 


B.\ 

Ttn —1 

^ ^ 

tr  l , ziz: 

|?ulo  AKD.  qodre  quoque 
‘"''teAs;  funt ad  planum  ApX^,  ig^> 
’‘'4ur  adiimpto  circulo  Bdp.  pro 
fcaficylindri  1' EF  dufl*  in  FG 


iti.imim,  A 
C|JWav. 


'kquidifUntes  fuoc.a]^  ^hadd; 
• "‘“TOde  & in  luperficie  Cunt  qrlin* 
^ 'driciu(^6d  eCat  dcm6(I^odui|U 

O P O S I T I Oj  X X X. 

SEOHcirculo'  ABC  trisvJguluim  infcribatnr  quodeunque  A B C.  a 

> Pico  fuperficiemDE,'duaarnIh  ET  fuperfidethi  corpus  (^du- 
cere cylindricum. 

X 1 1 . 1 , : q^tf^  '„pratio. 

"V  ' \ ' pLanu™  UGduduminfefiueiqpPc  K- 

I Iu  \ qualeeftDEduAdin  EF>8r  EG  dul^in 

' ' -'AFci' fe;(2dDGduAuminfe, producit  acorpukcy- 

*Sdp njii- Eadrlcuro,dc  EG  duAumiofe  'producitpy. 
r ramidem,  ablata  igitur  pyramideex  DG  du- 
cto in  fe,  remanebit  DE  duCtum  in  EF  pro- 
ducens corpus  cylindricum.  Quod  fitit  de- 
monftraodupi. 

V 


PRO- 
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IN  PLANVM. 
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PROPOSITIO  .XXXI.' 


3^Ic  ADBCF  figura qu.iecunquc, & AOB,BC  quidem linex  Ikftie* 
AFC  vcroquxuis:  dcin  DFducacurinfc. 
Dicocotnmunctnincer(c(Aionemhxdrarumquzcxrurgentex  D F ia 
fe  dudojin  eodem  efle  plano  cum  redia  A O B.  ' 

Demonftratio. 


A 


T laex  DF  parallclz  BC  iludl;inre>  figurasexhibeanc DFFE.quadratzigfcut 
-^funefigurz  DF  lE &reSza<l planum  B AC  ex  hypothefi in  prima  defin.huius. 
quiaverdDF  zquidiftant  BC>  plana  D F I E.  (ibi  mutuo  zquidiilanc,  vnde  trian- 
gula DIF.BHC  zqui<HftantjecqoiaanguliFDI,FID,vti  CBH  , CHB  pet 
diametros  quadtatorumablati,  xqualesTunt.  vtpote  lemiredi,  linez  DI.BH  a in*&»<>- 
codem  ftint  plano : funt  autem  extrema  diagonalium  in  eodem  plano , in  quo  funi 
ipfz  diagonalcti  igitur  Sc  punda  in  eodem  iunr  plano  cum  Enea  A Q.(^od  demon- 
lirare  oportuit. 


Zzzz  I D V-  ' 
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DVCTVVM  PLANI 

•»  • 

IN  ' 

’ PLANVM 
PARS  TERTIA* 


Zlmuerptles  t^mfdam  continet propofittones,  relicjuie  pUne  fundamen- 
tales qufhtu  corpora  ex  duBibui  orta  tnter  fe  comparantur. 

PROPOSITIO  XXXII. 

E Sto  ABC  trianguli  latus  A B diuifum  in  quatuor  partes  aiquales 
inpundis  F, D, H : duftifq,  F G, D E,  H I, lateri  AC  parallelis, de- 
mittantur ex  G,  E,  1,  linea:  _G  M,  E N,  I O parallelz  lateri  A B. 

Dico  figuras  FM,  DN,  HO,  fimul  fumptas,  maiores  efie  dimidio  fi- 
gurz  ABC. 

DemonUratio. 


/ - 

:'n ; i 

>.  r-< 

_ t ■ I * 


VT„ 


AB  ad  HB.  fic  AC  ell  ad  HI,  id  eft  ad  AO  i fcJ  HB  eoncinct  tres 
partes  .Iduarum  AB  habet  quatuor  ex  condruil.  igitur  Se  AO  tres  partes  ha- 
bet,quarum  AC  continet  quatuor : viide  AC  maior  cftrefH  AO  : Scilla  maior 
quam  OC:  ac  proinde  HO  figura  maior  triangulo  OlC  leodemmodoottendi- 
tur  DN  figuram  maiorem  elTc  triangulo  NEI,  Sc  fic  de  carteris.  quia  veto  BF, 
FD  atqualesftmt,  parallclograramum  FM  duplum  cll  trianguli  FBG,  id  eft  aqua- 
le triangulis  FBG.MGE;  figurz  igitur  FM,  D N,  HO  fimul  (iimpt*  , maiores 
iunt  quatuor  triangulis  FB  G , M GE,  NEI,  O I C,  ideft  tefiduo  figurz  A B C,qua- 
re  & maiores  fiint  dimidio  ciuldem.  Quod  oportebat  dcmonfttarc. 

PROPOSITIO  XXXIll. 

EStoABCD  figura quadrilatera,  liabens  AD, BC  parallelas  inter 
fe  i diuisa  autem  A B in  quatuor  partes  zquales  pundis  G,  E,  I,  du- 
, cantur 
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1 N P L A N V M.  ' 7^9  • 

canturaquidiftantesvni laterum  (putaBC)  rcilar G H, E F, I K, & exD, 
H,F,K  rcClz  demittantur  l>  L, M M,FN, K O, parallel^ lateri  AB. 

Dico  A L,  G M,  E N,  I O,  figuras  flmulfumptas  mAiorcselTe  dimidio 
figurat  quadrilatcrae  A B,  CD. 

Tiernonflratio. 

DVenntut  HP  ,FQ^,  KR  pamllclx 
BD:  iecaiucs  lineas  G H, EF>I  K in 
S>T.  V.  erunt  igitur  S P,  T Q^V  R . « fi- 
gurxfixnul  fiimpi;  maiores  figu- 

tx  B D e : figurx  igitur  S M,  T N«  V O 
multuoaalorcslunc  ilimidio  /igut;  BD  C: 
quare  addico  communi  B AD  > iigurx 
AL,  GM,  EN.  lO  limulluniptx  ftint 
maiores  dimidio  figurx  quadrilaccr^ 

A B C D : Quod  fuit  demonflcanduin. 

PROPOSITIO  XXXIV. 

E Sto  ABC  trianguli  latus  AB  diuifum  quadrifariam  in  D, E, F .•  du- 
difqi  lineis  D G,  E H,  F I,  bafi  CB  Aqiiidiftantibus,  demittantur  ft- 
dlx  G K,  H L,I  M parallcig lateri  AB. 

Dico  corpora  orta  ex  du£tu , DK,  F.  L , FM  parallclogramfnorum  in 
fe.  plus  dimidio  complcilli  corpus  qupdcxfurgit  ex  dudtu  .A  B Cih  Ic. 

Demonflmtio. 

'pAralJclopipcdu  liabens  bafim,quadra- 
A lum  line*  E H»  & altitudinem  EF,  ad 
' parallclopipcdum  habens  baiim>quadrau1 
linex  D G,&:  alticuditie  D E id  cft  E F,'cam 
habet  rationem  cjUjmE  H quadratum  ad 
quadratum  DG^  id  cft  quam  quatuor  ad 
vnum : nam  E H linea  ciim  dupla  lic  linex 
DG>  erit  quadratum  EH  b quadruplum 
quadrati  i3G-  eodem  modo  parallclopi* 
pedum  habens  halim  quadratum  lincz  F I 
^ altitudinem  F Bi ad parallclopipcdum 
habens  D G quadratum  pro  bafi  & D E altittidiqcm » eft  vt  noucm  ad  vnum;  quia 
I' 1 linea  tripla  cft  rc£l®  DG:  icitur  D K »ELi  FM  , dmfta  in  fc>  continent  decies 
& quater  corpus  lubens  balim  quadratum  DG  altitudinem  D E:  Rurfum  corpus 
habens  bafim  quadratum  DG  & alcitudinctn  DE  triplum  eft  pyramidis,  haben- 
tis bafiin  quadrarum  KHidcftDG&  altitudinem  DE>  fine  GK  ftucDA;  igitur 
D K duiftumin  Ic  terrio  continet  D A G duplum  in  fc,  iSc  EE  duiftum  infc,duodc- 
cies  cominctpyramidcm  habentem  bafim,  quadratum  DGd£  ED  altitudinem,  id 
cft  duodecies  continet  GK  H dii^um  iu  l'c  ; fimiliter  FM  du£ium  in  fc,  continet 
GKH  fiue  H LI , du»ftum  in  fic  vigcficsfeptics:  igitur  D K.EL,  FM  » infcipfas 
du^x , continent  A DG  duplam  in  fc  qiiadragefics  bis.iccrum,  D H dudum  infe 
aequatur  E G dutftoin  fe,&:  G l^H  du^o  in  fe  vnacum  EG  dii^oin  G K.  H bis;fcd 
EG  du£Viim  in  fc  triplum  cft  ADG  fiue  GKH,  duiftiinfc;  addito  igitur  GKH 
dii£to  in  Ic,  erit  E G diiiftum  in  fe  vn.i  cum  GKH  duCVo  tn  fe  quadruplum  ADG 
du^iin  Ic.  fle  quia  EG  duAum  m G K H arquaturtrianguIoKG  K duftoin  G K II 
ideft  A D G dndo  in  fc,  triangulo  EDG  dudoin  GKH>id  cft  dimidio  ApG 
inlc.Totum  D H dudum  in  fc,quiniescontiDcc  ADG  duiftum  tn  fe,  cum  di- 
• ' . Z z z z 5 midio 
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DVCTVS  PLANI 

midioeiurdcm  diiAiin  fc.  Simili  ratione 

procedendo  oilendetiu  EpHIduiSum 
in  fe, continete  DAGdudum  in fe, ter- 
tio (iipravigefics  : Jc  F C dufluin  in  (e 
idem  A D G duAum  in  fe  continere  tri- 
gclics  octies  cum  dimidio  AD  G du^ 
in  fe.addito  ergo  A D G dufto  in  fe,  to- 
tum  ABCduduminfcidcilADGdu- 
dlum  in  Ic,  D H dudiim  in  k , E Idnflum 
inTciFC  dudum  inlcdimul  fumpta  con- 
tinent A D G duftuio  in  fe  fexagefies  k- 
xies,  vna  cum  dimidio  AD  G du&infe. 
fi  igitur  ab  hac  fumma  auferantur  DK> 
EL,FM  quantitates  in  fcduffar.idcilqoadragcfies.V bis  ADG  doftuminfctrell- 
duum  abiato  minus  cfl:.  igitur, &:c.  Quod  erat  demonUrandum, 

PROPOSITIO  XXXV. 

E Sto  ABCD  trapezium  habens  AD,CB  latera  atquidiilan  tia,diui- 
faque  AB  quadrifariam  in  E,F,G  ducantur  rc£la;  EH,  FI,  GK  pa- 
rallclxoafi  BC,dcin  linez demittantur  D L,  HM,1N,  KO. 

^ Dico  A L,  E M,  F N,  G O Hguras  duiffas  in  fc , maiotes  ede  dimidio  fi- 
gur;  ABCD  du£fx  in  fc. 

Demon/iratio. 

E St  enim  figura  AB  C D duda  in  fe  aM]ua^ 
lis  figuris  AL,EM,FN,GOiductiainfe, 
•item  DLH.HMLINK.KOCinfedu- 
(3is ; vna  cum  DLH  dudo  in  altitndines 
AD.EH.FI.GK,  bisiideft  PHduaofe- 
mel  in  cafdcm  altitudines fimulcum DLH 
quater infe ducto, fedAL,EM>FN,  GO 
ducta;  in  rc,maioresfiinc  PH  ducto  In  alii- 
ludincs  AD,£H,FI,  GKvnacum  LDH 
. quater  in  fe  dudo,cum  altitudines  Gnt  com- 
munes,8tAL,EM.FN.GO  quantitates 
fingulz  maiores  fint  P H;  igitur  Sc  maiores  funt  dimidio  figutz  ABCD  ductz  in  fe< 
Quod  erat  demonltrandum. 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Sit  A B C D,figura  intercepta  duabus  parallelis  A D,  B C habent  A B re- 
dlam  & D H C curuam,diuifa^  A B in  partes  quatuot  zquales  in  G,  E, 
I,  duffifq;  parallelis  G H,EF,1  K,  erigantur  redi* , HO,FN,KM,CL. 
*quidillantes  ABrlitautem  AD  minor  dupla  fccundxGH,  Scilla  mi- 

^ y o 3>  nor  dupla  terti*,  Sefie  de  exte- 

^ ris. 

Dico  figuras  A H O , GFN, 
£KM  , ICL  fimul  lumptas 
maiores  efle  dimidio  figur* 
ABCD. 

Uerno»- 
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i , I N.i  P L A NjV  M, 
'<  I / Demonftratio, , 


CVm.chim  AD  vinor  ponatur  dupli  iplius  QP,  parct^H  rediangBlamtna- 
ius  cl{c  rcfiduo  O H D ; limrlucrob  eandem  rationem,  GF  ma>us  eft  qpaiT» 
l^N'HiJt  EK  maius  lu/d  KMF.&c.vnde  A Hi  GF,  EK,  IC,  figura:  fimul  furo- 
pta-.  maiores  funt  dimulio  figurJehiixcilinc;  A B C D.  Quoderar  demonfttandum, 

. <■>  ,r  i ‘ f J ■ , . ' : • ■ ) . \ 

I - r»  vCboiiOft* , \ .■  'r  * ft 

NOtd‘.Ji  eddemconsimctid  th-  frd^fitndimethodm (ermetur  m rfJidmsjfgm  OHD, 
FN  H)  i^c.pdtetrec$»f$g$iU  tliumfiriftd^fimulptmfUiimu$r4€ffiJbmidiUffnfdrum 
O H DtF  N H > &c.  ddes^  ftr  /imtU\^k^thn<s  nfidium  reUn^ni , ix  ttu  /fgitrs 

tmxtiUntd  q»Mtit4tem^(Uu  mwdrtm, 

'pro  P 0?-l-T  I O x-jf  X V 1 1. 

E Sto  A B 0 figura  intercepta  duabus  lineis  A^,  A C redum  angulum 
continentibus,  perimetervero  C O B concauafit,  diuisa autem  AB 
bifariam  in  G,  ducatur  G O parallela  A C & O N xquidiflans  A B:  dein 
ND  bifariam diuifa  in  H,  iducatur  H E jequidiftan*  AC  & EO,  ipfi 
AB  xquidillans,&hbcfemprrfiar.  . j 

Dico  reclangula  hoc  pado  ablata  fontinere  plus  dimidio  figurae  mini» 
linc{  ABC.,  , 

' ' pem^njlratio. 

PErEciantnr  rcA^ula BG  D J3 H E.E I F,  bc.erunt  A 
illa  aqualia  rcAangulis  AD.  NE,  OF,&r»^<ub-  T 
diuilioncnilineanrm'peT  zquales  partes:  fed,G^Hi^*‘ 

IM  tedaiigula  maioriifiint  figuris  mixtilineiS  BDG," 
DEtt.EFI,igiturkre'aangula  AD.NE.pF,  Ac. 
fimul  fuinpta  maiora  fiint  figuris  B O G,  D E H,  E F I, 

&C.  idcftrefiduo figurq miacilinp^  ABC. qiat 
demonllrandum.  ‘ ' 

• . 

PROPOSITIO  X XXVI J I,' ' 

I V Sto  ABC  figura  intercep‘ta  rectis' diiabus, 

J_yA B , B C angulum  ABC  rectum  conti- 
nentibus, & A DC  perimetro  c(fnucJtS;'d{tfifa  AB  quadrifariam  inH.G, 
1 : ducantur  H D,G  E.  I F.flarAllel*  BQ  {^_DK,.EL,EMr  ap.qmdifW- 
te<  AB,itavMect»nguiisAN.GO,lP,B  Q condhcaiitur  omncfpaVtn 
curuitacis.  >k  u’  T,.:  t.  i.  jw  , 

Dico  Td  K,G  Lj:IM,  figdfii  litnul  filthbtas  maiores  clle dimidio  fil* 
•gurxABC.  ' ■ • • 

Dmonfiraiio,  ■.  i», 

/^Vantitas  HK  maior  ellfigora  HA  D;  & Hl- 
maior eftipClDKEiddn  ALMma-  O 
iorquitm  E LF:  patet  autem  IS  maiorem  elTc 
figura  MFCiigitur  HK,Gt',fM  figiir*fl-0  . 

'jaul  fuifiptz  multo  snt  maiores  figuns  H AX)t' 

DKEi  ELF  , FMC  , id  ell  tcfiduo  figur* 

ABC;  igitur  & maiores  dimi  dio  figu  t;  A B C.  X L 

Quodfuic  demonllrandum. 

P R O- 


■% 
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PROPOSITIO  XXXIX. 


RFctangulum  ABC Ddiirifum  fitfi^r4curu4  D G FE B, aiuia a.^ 
tera  DC  alcitudinein  partes quoiuis  arquales»  io  punctis  l,  M.N» 
pon»Dt«rLH,MI,NK,CB  patallcl?  AD.  occurreiuCs  curu*  Ime* 
in GjF.E  punctis  per  qu* ponantur  rect*  O R . P S,  QT , parallel?  D C. 

DicorectanguIaOL,PR,  QS.KT.xqualiaeffercctangulo  AL,  li- 

ueKC,:  ‘ ■' 

' DmonJirMio. 


/~\Voniani per hypothefimjtqoaleifiint line*  DL>LM>  MN.NCi  Meli  OG 
V F,  QE. K B • reftangula  duo  OX.P  R «qualia  fune  redangulo  V M.Cniiliter, 
rearangula  iria  O X,  P R,  Q.S  «qualia  funt  re  Aangulo  QN  i «c  OL.  P R Q.S.  K T 
reAaogulafiiimlliinipta«quaiiaiuncreaangulo  KCQuoderac  demoofttanduni. 


PROPOSITIO  XL. 

Iirdcm  politis  ft  O D linea  miaor  Iit  A O. 

Dico  reftangula  A G,H  F,  l E,  flcc.  maiora  efle  dimidio  figurx  eoo- 
cau;  D A B. 

Dtmonfir«tio, 


QVonfam  AO  linea  pethyporhefim  maior  eft.OD,  rcftangulum  quoque  AG 
maius  eft  dimidio  reftan^li  A L;  quia  verd  OXPR.Q,S.KT  redangula 
per  pr*cedentem  «qualia  funt  reftangulo  AXreftangulum  A G . quod  maius  eft 
dimidio  AL,  maiosquoqueefttriangulit  ODGtPGF.  QFEiKEBi  adeoque 
inulto  maius  mixtilineis  O D G.  P GF.  QF  E,  K E B ••  additis  igitur  teftangulis  H F, 
I X Stc.  patet  illa  fimul  fumpta  cum  A G reaangulo,maiora  eile  dimidio  figut«  coo- 

cauz  DA  B.  Quod  erat  demoaftrandum. 


PROPOSITIO  XLI. 

EAdcm  pofita  figuri  (i  A 0.0  D line*‘*qualcs  finp. 

Dico  reftangula  GM.FN.EC  fimul  fumpta  maiora  clTe  dimidio 
figur^DBC. 


Titmon. 


l H P L A K .V  M. 


PRoHuda  GRi  pcrtingatad  NE  in  Z.  auoniam igitut  A O > O D linei! «qui* 
les(unt,rc(3angaluin  LO  i<i  cll  GM  dimidium  cll  AL  t duo  igirac  redail* 
gula  GM,RN  xqualia  fune  coti  AL;  led  A L ccAangulo  aequalia  fune  reflan* 
gula  OLiPR)  Q_S.  KT,  igitur  Scilla  quoque  zquanturredangulo  GN  : ergo  St 
GN  maiuseftconucxis  Agiicis  DGL.GFRiFESiEBT ; additis  igitur  renduia 
redangiilis  FZ,EC>reAangula  GM,FN>EC  infetipumaiotarunedimidiofigu- 
tqconuexz  DBC.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XL. 


I j*^Adem  po/lti  (igura: 


Dico  tot  pofle  rctSIanguIaconcauz  & conuex;  tniccibi  figur;,qa{ 
zqualcm  habeant  alticutiincm,vt  renduum  Tclinquanc,da^o  minui. 


Demonjiratio. 


D 


Ata  firquantitas  a, ; dcin  toties  fiibdiuidatur  D C linea,  in  partes  xquales  donec 
lub  BC  bali  Sc  altitudine  N C redangulum  Iit  minus  quantiutea  : tum  per 
punfta  diuilionutn  linez  ponantur  parallciz  BC,  occurrentes  concaiiq  figurz  in 
puoQis  G,F,E,  per  quz  linea;  ponantur  zquidiftanres  D Ci  erunt  igitur  per  39. 
huius,redangulaomnia  OL,PR,Q^S,KX  limuKtimpcazqualiareccangoloRC, 
adeo<iue8cminotaquantitatcdati«,fcd  ODG,  PGF,Q_FE,KEB  tefidua  fi- 

uurzconcauqminorariincrectangulis  OL>PR,  Q_S  ,KT  : mukd  igicoc minora 
lunt  quantitate  dati  a.  limilitec  oftenditur  , ablatis  ex  conuexa  ligura  rectangtdis 
G M>  FN>  E C,  relidua  relinqui,  dari  quantitate  minbra.Quz  erant  demonitranda, 

PROPOSITIO  XLl. 

DAtz  fint  figurz concaux  aut  conuexz  ABC,  C6D communem 
habentes  altitudinem  BC,  normalem  ad  rubteniara  ACD.  ' 
Dico  tot  iliis  inferibi  pofle  rcdangula  ( EP,  F Q,  G R:  ES,  F T,  G V) 
zqualis altitudinis  & bafibusin  diredlum  pofitis,  vt  (lh;cinfeinuiccm 
du(!la auferantur  cx  cqnCauis  ABC,  CBD  etiam dudfit in  fe  inuicemr 
^relinquant  quantitatem  data  minorem. 


Aaaai 
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CTatoaturrolidum  dttftdttii  2.  ex  4i  l>uius.figurat'ABD  Infcribi  poDunttotrt- 
ct4ngula,vcijsabUfij cx figura  A BDpUnarefidua  BHE,PMl,OIK.RKAd 
LBE,MLS,NMT,£iN  V fint<)uouis  dato  plano  minora,  ac  proi^c  fien  a for- 
aoii  poterit,  vt  refidua  illa  plana  dempto  I.  B H.fint  dato  plano  minora.  Infcribi  iei- 
tur  poterunt  figur^  A B D fot  rectangula  vt  iblidum , quod  fit  cx  ductu  planotJfli 
BHE,PHI,QIK,RKAi  in  figuram  CBD  minus  fit  dimidio folidiZ  • iremfiue 
folidum  quod  fit  cx  ductu  planorum  M L S,  N M T.  D N V in  rectangula  E P.F  O. 
GR  iiunusfitdimidiofolidiZtacptoindevtvtrumqoefimul  fomptnm dato folidj" 
Zutmtnus.  lamvero  AHEC  ductum  In  CELD.xquatur  planisBKA,  QIK 
PHI  ductisinCELD.&rectanguliiEP.FQjGR  ductis  in  CELD.  Wfel 
«angula  EP.FQ^R  ducta  in  CELD  xquantur  ijldem  rcctaiigulis  ductis  in 
rectangula  E S,  FT,G  V.  vni  cum  ijfdem  rcctangulis  ductis  in  plana  M L S>N  M T. 
VND,uuevna  cum  planis  M‘LS»NM  Ti  V ND<iuctisin  recran^^ula  EPfFO*GR 
CELDxquatuf  planis  R K A.OU;,  I>  II 1 , ductis  in" 
CELD,  8c  rectangulisEP,FQ*GR,ductisin  rectangula  ES.FTiGV.  vni 
cum  planis  MLS.N  MT,  DN  Vductis  in  rectangula  FP.TO  GR  fedtota  fi 
gura  ABC  ducta  in  t otam  CBD  xquaiur  AHEC  ducto  m C E L D , 4:  H B E 


ducto 
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I .N  PLANVM. 

«faiOo  in  EBL  , efgo  figqra  co»  ABC  iQ  toram  CBD  C<fD»ur  planii 
R K Ai Q.I Kj F H li  U B E> duSiiin  cotaoi figuca^  C B IX  rcdaagolis duSi» ia 
teftangula  vna cum f lanis  MLS>NMT,UNiV  dudi<  jq  cefiangi^  RP^EQ^ 
GR.  Ergo  ii  re^tanguiadu^a  in  tcdanguU  auferantur  cx«Atp.  ABCdodioia  to- 
tum CBDjteliiuum  erit  id ‘luodErcxduSu  planorum  RK  AiQ,IKiPHI,HBB 
infiguram  CBD.  vnacunicoquodficcxilu^fu  planorum  MESiNMTiBNV 
inre^angula  £P, FQj^GR-  Acquilupraoilendi figura:  ABD  inferibi  poile  toc 
reAangula  , vtound  fit  ex  dudu  planorum  RKA,  QIK,FHI>HBE,in  CBD» 
tnacumco  quod  fit  cx  du^uplanorum  MLSiNMTiDNV  in  re^angula  EP, 
FQJSR  Ctminusdatofolido  Z.  infcribligiturpolTunc  figuris  ABC»  CBD  tot 
redangula,v(Chxcdudfain  Ic  inuicem  auferantur  ex  tota  ABC  duda  in  totam 
CBD»  relinqtiaui quantitatem  data minotem.Quod erat  demoufttanilum. 


PROPOSITIO  XLII. 

DAca  fle  flgura  quzuis flueconcaua  flue  conuexa  A B F,  terminata 
te^Iis  lineis  B F,  A F angulum  re<5tum  continentibus. 

Dico  huic  inferibi  polTe  tot  red^angula»  O H»Pl,  &c.  vtfleainicda» 
Aa  auferantur  cx  fl gura  in  (e  dudta,  relinquatur  quantitas  data  minor. 


*Dtmonftratio. 


Fleor*  ABP.apponatur «qualis  H fimllis  figura  BFC.communernlubensiIti- 
wdinemBF,&Tubtcnram  FC.fobtenfe  AFinditeaum.huicmfcnbantitr  to- 
tidem redanguU  flH,Vl,8cc.  quot  tofcrlptaxis  figurat  ABF.  8C  funteiuf^m^ 
titudinibuiac  bafil^sinditeau  pqCris.Mamfcftam  ig«uteft»ex  definitlecm^  hmuS 

Aaaaa  » figuram 
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figuritn  ABF  daciiofeiptam, nihil aliu>3^cquimduciin figuram  BFCifibiek 
coultr.  fimilcm  & aequalem  : redangula  item  huic  inCcripca  O H,P  I,  &c.  io  le du- 
ci, nihiialiudclTeiqudin  ea  duci  io  tcdangula  BHi  VI>&c.  rcuocatuc igitur  hzc 
proportio  ad  prtceueaicin,ex  qua  proinde  eius  habetur  detnonliratio. 

1 

SchtUt», 


lTtJewuitBriti*Ktfrff»Jituaifr*eeiltiiti  in  quttitmhuimfrtfentutrif*jitUnUfrtin- 
^tit nititur .fn bnnt fenfnm fiarttitcinttnrfUn* mixttlinrt  A CJTjQ P S,P O R.O  BO 
vnicnm  mixtilineii  an* fnnttd ftrttm  alterAm  C X,  X V,  V B (tkpgnt  tM  Untnm  Bt- 
ttrU , aaU  in f gara  dctfi  iittna  tertia,  eii'$iZY,&c.  tineas  nen  freJaHat)  fiant  tandem 
dat»  fiant  minera.  erga  fiiidam  qatdfit  ex  JaOn  flaneram  A QT.QJt  S.PORiO  BO 
in  figar am  F B C,  vlu  eam  felidt  tjaed  fit  ex  daSa  fUneram  mtxtilineiram  B V,  X,X  C, 
innffangaJa  GR  >H  S,  IT,  landemfiet  minas  date  fetide.  Uane  ctn/efnentiam  ,efaam- 
nis  mittimb  artarer  a ferite  Geemetra  vetandam  in  daham,  fi  qai  tamen  vtteriis  freta- 
’ tam  eafiat  Jeqaentem  difearfam  tegat. 

Ciream/crite figaris  A B F>  F B C tetreOangala  denet infinita  N F , d F fimatjnmftd 
fiant  minera  date  ftane.  • 

Deinde  tetidem  figaris  reSangata  inferite  ( tfiferfice  reBangata  FE,  FD.  ^ttt- 
t ttJiaimi.  niam  > reBangata  NT  > MS  , LR,  KG  > aqaantar  reBangale  NF>  d"  reBangatn 
B/8,BV,V3C,XC  ajaantar  reBangata  i F,  erant  amnia  qaejae  at  virajae  farte  reBan- 
gaU fimalfamftedatt  flant  minera  ergt fetidam  tjaed fit  exdaBareBangattraNT,M  S, 
LR,K  G inreBangalam  VTi,vnicamftlidenateexdaBare3angaieram  flV,  VX.XC 
* in  reBangata  O H,  P 1,  QF> fiet  tandem  date  minm.  ergt  d /ertieri  /etidnm  ^aed fit  ex 
daBa ftaneram mixiiiineeram  AQT.Q,PS,OBG  infigerem  F BC,  vnacam fetide 
nate  ex  daBa  flantram  mixtilinetram  0V,YX,XC  in  reBangata  d H,  P I,  QF  tandem 
fiet  datefeiideminas.Sufderetfretandam.  • 

, gjS» 
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§tut  ImfiitUt  pmi,fiijii€HU  tiitm  frtftfaiMi pAftrmmt.  Cdttrim  mtbujhtfim 

h*c dcmtnflrtrt ifiumtUftmr(un0nvfifMt udet  ntctff*ritfTtf$fitunk\^. 
frrftfttaJifficiUmfttertfrolixurem.  ' ‘ 

PROPOSITIO  XLIIL 

DAtxdiu  figurxquzuisconcauxaucconucxz  ABC,  CBO  fubal- 
cernepofitx,  communem  habentes  altitudinem  BC. 

Dico  illis  tot  inlctibi  polTcreftangulalH  F,l  G ; &c.S  F,T  G,&c. ) *- 
qualis  altitudinis  & balibus  in  diredium  politis,  vtli  hzc  inle  inuiccA 
du^aauferanturex  totis  B AG, C B O etiam duAisin (e inuicem , icUn* 
quatur  quantitas  data  minot. 

Demonftrano. 

OTatuaiiirquoduisroltdum  Z.  Manife- 
■^ftumeitdu&is parallelis  H£L»KGM 
ta  paruas  ablcindi  polTe  ex  figuris  ABC, 

CB  O poriioncsBHE.K  ACGiBELO. 

GC  N>  vt  foliila  ex  eorum  ductibus  mutuis 
nata  minora  fine  fimul  fiimpia  quacunque 
propofita  quaniicace.puta  dimidio  dati  fn- 
lidt  Z.  fimiliicr  pacet  ex  41.  huius, figuris 
KHEG.GELN  ioferibi  poiTe  tot  te- 
Qangula  , vt  ijs  ablatis  , refidua  KI  Q> 

1HF>LSM,MTN  dato  quouis plano 
lioc minora , ac  proinde  vt  fotidum  quod 
fit  ex  duAu  planorum  KIQ^,  IhK  ■» 

GELN>''nicum  (blidoquod  fit  ex  du^u 
planorum  LSM,MTN  in  cciSanguIa 
H F,  1 G,minus  ficquauis  propofita  quan- 
titate, puta  dimidio  folidi  dati  Z.  Infcribi 
igitur  polTunc figuris  ABC,CB0  totre- 
dangula.Vt  folida  quz  fiunt  ex  dudu  pia- 
noAim  AKGC.HBE  in  plana  CGN, . 

B ELO  , dc  ex  duftu  planorum  KIQ- 
IHPiin  planum  ELNG,  & ex  dufiu 
planorum  LSM  , MTN  in  redaogula 
HFlGifioccil  vefolidumquod  fieexdu- 
Au  pUnorum  A K G C,K  I Hf,H  PE. 
in  figuram  totam  C B O , vna  cum  Tolido 
fiiAoct  duSu planorum  LSM,  MNT 
in  rcAangula  H F,  I G>  fit  minus  dato  ib- 
lido  Z.  lam  vetb  eodem  dilcurfii  quo  v- 
ibsiliniinptzcedenti,  oliendam  KHEG 
daftumioGELN  Zquari  planis  i^IQ^  .... 

1 HP  duAis  in  planum  G E L N,  yiia  eum  planis  L S M,  M T N dudisin  rcAangii- 
ta  BF,IG>acrectangulisinruper  HF.IG  duAisin  reAangula  SF.TG.  fcd  tota 
figura  ABC  duAain  totam  CBO  zquatur  KHEG  duAoin  GELN,  ac  planis 
AKGC>H'BE>du3isinplana  CGN,EBLO.  Ergo  figura  iota  ABC  duAa  in 
totam  CBO,  zquatur  planis  AKG0,KIQ>IHP,  HB  E)  duAis  in  figuram  totalti 
CBOivndciim  planis  LSN,MN  T duAisinrectangtila  HF,  IG,acrectangulil 
iornptl  HF.  IG  ductis  in  rcctangula  SF,TG.  Quare  fi  ex  figura  ABC,  ductain 
figura  CBO  auferantur  rcctangula  ducta  in  rcctangula,  teuduum  erit  folidum 

' A a a a a f quod 
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^iK^fit«x<|LiAupl*nonun  AKGCiKIQjl HP,HBE,ui<!gut2m  CBO'>  mi 
Cua»jl^ido  quod  fit  cxdodupUnoTtini  LSM>MTN  intedlangula  HF,lG.fcd 
haicfolida,  vt  fuptadcmdftraui  fimulfumpca  minora  ede  poflTunt  dato.folido  Z.ergo 
figuris  ABCiCB  O infcribi  poiTunctot  re£tangula,  vc  Uharcin  fe  mutuo  Hudaau- 
fetanrur  cxdufla  tocius  in  cocum  > celinquacur  quantitas  dati  minot.  Quod  ccac  dc* 
inonllrandum,' 


PROPOSITIO  XLIV. 

'>  i 


Q*Int  A B C,  C B D figur* , quarum  vnaconucxa,  altera concaua;  po- 
litae  autem  (int  fubalteme  vel  non  Tubalternc. 

• Dico  vtrique  tot  pofle  infcribi  refitangula  ( H F,  IG,  K C s L F,  M G, 
NC ) vt  illa  duAain  le  mutuo  pluf  auferant  ^mi^o  totius dudi  in  to- 
tum. 

T^Emonftratio  peimx  figurae  eadem  eft  cum  4j.ve!4a.fecnndx  vecdeademcam 
■^^pexcedemi.  ' 

PROPOSITIO  XLV. 


DAta  fint  tria  plana  BAC,  BEC.BOC  qualiacunque,  communem 
habentia  altitudine  B C : poiitaqi  B D normali  ad  B C,du'cantur  il- 
liinhnitae,  (hoc  ell  quotcunque ) xquidiftantes.AK  ED,  quaeoccutranc 
communi  lines  in  pungis  KK,  planorum  vero  perimetns  in  pun&is 
AA.EE.DD. 

Si  AK.KE,  KD,  fintcontinucproportionales,  fiue,  (quod idem 
eft,)nquadrata  KE,zqualiafintre£IaDgulis AKOs 

Dico  planum  BAC  dudum  in  planum  BDC,  zquari  plano  BEC 
duAoinfe. 

Demon-  , 


a 
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l^Vaij lineis  AF.Drt  parallelis  ad  BC.  infctibanturplanis  BAC>BI)Cm- 

finita  reflangnta  KF,KF:KH)KH.  diidis  item  lineis  EG  figurxBEC  in* 
fnicafimilicettcdangula  infcribantur  KG,KG-  Reiftangala  KF>duSa  in  be* 
danguU  KH  , corpori  quod  fit  ex  duClU  plani  BAC  > in  planum  BDC  iii* 
fcribunc  infinita  prallelopipeda  , quorum  bafcs  fum  redangula  AKD  > alcl< 
cudines  vero  AF  > AF  fiue  DH,DH.  Similiter  rcAangula  KG  > Kt>  duAa 
in  fe  ; corperi  quod  fit  cx  dudu  )>Iani  BBC  infcipfijm  infcribunt  infinita  pa- 
-rallelcpipeda  , quorum  bafes  (iinc  qiiadrata  KE  > KE  i altitudines G E > GE: 
Atqui  ex  hypothefi . re&angula  AKD  fempcr  zqualia  iunt  quadratis  KE.  Ergo 
parallcicpipedaiurcripta  corpori  fafloex  dudtu  plani  BAC  in  planum  BDC  z. 
quales  bafes  habent  balibusparallclopepedorum  mfctiptoriimcorpori genito  ex  du- 
duplani  BEC  ih  rcipiiim.  funt  alitem 8t altitudines  AFaliitudinibus^G  zqua- 
les.  Ergo  omnia  parallclopljieila  infctipta  corpori  genito  ex  duftu  miituo  planorum 
B A C>  B D E)  zqualia  funt  omnibus  parallelopipcdis  iofcriptis  corpori  produdo 
explano  BEC  ducto  in  fe.  Ciim  igitur  in  propolitionibus  proxime  przcedcniibus 
demenftratiiin  fit  paralleldpipcda  illa  ita^ITc  multiplicari #corpOra  ipfa quibus 
inicribuncur  exhauriant, hoc  eftvtex  ijs  ablata  rclinquantquatitatrm  data  qualibet 
mioorcni  ^pia  etiam  corpora  inter  fe  aequalia  elTc  necefie  eft. 

yherierem  huius  rei  demeufirttitnem  ftrisus  Getmetrt  mm  requirit.  Vt  ttmen  rigari 
geesuririru  per  emuiefuti^ut  id  ip^um  ucurusiui  iemeUflruhimm  hune  im  medum. 

Sicorpusgenitumex  mlituoduiftuplanorum  BAC,  BDE,  non  fit  zquale  cor- 
pori quod  iit  ex  plano  BEC  infe  duSo  .necelTeelt  alterutrum  clTeminuS  altero. 
Ponatur  primo  id  quod  fit  ex  dudu  plani  BEC  infcipriimede  minus  altero  quan- 
titate aliqulquaiti  voceitius  Z.  Breuitatis  etiam  caufa  corpus  natum  ex  diidu  piant 
BE C>  in  fe ilociimus  corpus  BEC<  A corpus  fadum  ex  duftii  mutiio  planorum 
B A C,  B D C>  ctttpus  A B C D appelletur.  Et  peopofitionifus  proxime  prxceden» 
tibus  patet  figuris  B AC,  B DO  totinfcrtbipolTcrcSangula  KK,  KF,  KH,KH,vt 
eainiemntuodudainfcribant  corpori  A BCD^arallclopipeda,quz deficiant  ab 
iplb  corpore  t cui  inieribuntiir  , quantitate  minori  qdam  fit  data  quantitas  Z.  ergo 
satallclopipcda  lolcripta corpori  ABCD  maiota lUnt corpore  BEC:  fcdparalle- 
.iopipcdainfcnpta Corpori  ABDC  fuprademonllrauimus zqdalia fempet  efle  to- 
tidem paraljelopipcdis  inibriptis  corpori  B EC.crgo  paralleldpipcda  inferipta  corpo: 
ri  BEC  etiam  maiora  funt  ipfo  Corpore  BEC,  pars  toto, quod  etlabiurdum.  Noil 
igirur  corpds  BEC  miniis  ell  corpore  ABDC.  Eodem  modo  demonfirabitur 
corpus  ABDC  non  efie  minus  corpore  BEC.  Neutrum  igitut  altcto  niinusellj 
zqualia  igitur  fint  necefie  efi.Qjtod  erat  dernonfirandum. 

‘ " PRO* 
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Ata(intquatuoiplanaBLC,BAC,B EC,  BDC  qualiacuaque^' 


X^communem  habentia  altitudinem  B C:pofiti^  normali  ad  B C,do> 
canturilli quotcunque aequidillantes  L AK E 0,quf  comffifini altitudini 
occurrantin  pundtis  K,K,  perimetris  veto  planorum  in  pun^sLL,  A A, 
EE,DD. 

Si  KE, K D ie£kx proportionales  (int  redis  K A, K L,liue  (quod idem 
cft)  Ci  ledangula  L K E zqualia  llnt  redangulis  A K D: 

Dicocorpus  genitum  ex  mutuo  dudu  planorum  B L O,  B E C,  zqua< 
leeflc  corpori  fado  ex  dudu  mutuo  planorum  B AC,  BDC. 

Eodem  prorfiis  diTcutfu  demonftratur  quo  prima  pars. 

SthobtH. 

THt$rtm*  Um  AUumvnintrftlijfimKm  efi,  idpxfiumitffrtf^ic 

nes fert  emnts.  ?(e  igstnr  uUm  etiftnrjas  in  fnnUt  fnfptitnAm  UiAe  istntili , ep  cnm 
nultfu  lefferis  refeteneim  tetn  m tttLsnBumu  ntfetmm  hee  Uee  tf/mmie  %sm~ 

ntrfslAm  frefettert  u ctemen/irere. 
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I 

Ia  comfMrationim  adducit  corpora 'erta  ex  du3u  rtRiUntiin  rtSili- 
nettm,  cum  illis  qua  oriuntur  ex  du£lu  partium  circuli  in  fi  vel  in 
''^dliatcircutares.  ' ' ^ 

^ PROPOSITIO  XLVII. 

, • i 

Circulum  ABC,  cuins  diameurAC,  contjjigant  A V c rediit 
A F,  C £ xquales  dimetro  AC.iunganturque  FC,  AE. 

. Dico  ACFduauminACE  aequale  efle  femicircuk)  A B C du- 
£id  in  fc.  ' • . 


pjVcmtBt  quoccunque  redi*  GK.  HI,  parallclz  ad  AF  , CE.  Quoniam 
triangula  FAC.  GHC  ftint  fimilia,  & ex  hypotheil  EA,  AC  zquales  funr, 
etiam  GH.HC  zquales  erunt.  Eodem  modo  HI.  HA  probantur  Zquales.  Ergo 
reAangulaGHI  zquantur redangulis  AHC,  hoc ell quadratis  KH.  cum  jgicuc 
triaplana  CFAiCKA.CAE  communem  habeant  altitudinem  A C>  &:  redlangu- 
la  AHl  quorum  latera  luat  incxtremisplanis  CFA.CAE,  zquenturqnadratia 
plani  medij  CKA,  cnnflac  cx  45.  huius  corpus  ortum  ex  duAu  plani  CF  Aio 
planum  C AE  zquari  corpori  quod  fit  ex  dudtu  plani  C K A in  fc. 

Sed  tUctdinm  in  hec  evtmfU  qtumotU  frseedentu  frefijltunu  vniiierfilu  demenPrmit 
deimtefs  tfflietri  debeet. 

Vocemusautembreuitatis  gratiacorpusnatumcxdu^uplani  CFA  inpianum 
CAE>  corpus  AFCE  ^ corpus  vero  natum  exdudiuplaoi  CRA.inIe,  appelle- 
tur corpus  AKC.  Ducantur  GL  , IM  ; KN  . parallclz  ad  AC.  RciSan- 
gula  LH  duda  in  rc&angula  HM  infecibunt  corpori  AFCE  patallclopipcda 
I Bbbbb  quo„ 
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qUotum balcttunt  t'c^inguii  Cdt)  altitudines  CiLi  liuelM-  ^militer  corpoti 
A K C quadrata  H K in  le  dufta  inictibuuc  parallelopipcda  quoru  m bales  funt  qua> 
draca  RH,  actualia  ( Dicendi  fupr^;  te^ngnlis  bafibus  GHI  ■ alritudioes  vetd 
KN  xqualesiteUialrittidlnibus  GL>  ergo  omnia  parallcIopipedainTcripta corpori 
A F C E xquancur  omtUbusparallelopipedis  inferipeis  corpori  A K C>  2c  bocremper 
cStinget , u nm  negas  corpota  A F C E>  A RC  xqualia  clle,occelle  eft  alierfi  ilte^ 
fic  minus,  pdnatut  primd  coqius  A K C cHit  minus  corpore  A F C E quantitate 
qua, quam, vn^mus  Z.  Qubqiam  liquet  elspropolitioneqa.  huius  , duitis  Icmper 
pluribus  ac  pluribus  parallelis  GKHI,iotte3angula  LH,HM  inicribipofle  pla- 
nis CFA, CAE,vtparallclopipedaqUxex eorum mutuoduiluinictibuotur  cot- 
poti  A FCE  deficiant  ab  ipfo  corpqte  AF  CE  quantitate  minori  quam  fic  data 
quantitas  Z, qua poncbaturdcficcrc corpus  AKC d corpore AFC£>manife(lura 
ell  parallelopipcda  inferipea  porpoti  A F C E foce  tandem  maiora  corpore  AKC. 
fed  parallelopipcda  inferipta  corpori  A F C E xquantur,  vt  oflcnfiim  fupra , cocidetn 
parallelopipedis  infcriptis  corpori  A K C.ergo  etiam  parallelopipcda  inferipta  cor- 
pori AKC,  maiora  funt  ipld  corpore  Al{.C  pars  toto.  Non-igitur  corpus  AKC> 
minus  ell  corpore  AFC&'Eodemmodo'demonfttabicurcorpus  AFCE  non  ef- 
fc  minus  corpore  AKC  neutrum  igituralterominuseft.  ergo  necefiTe ell  rt  fint  x- 
qualia.  Quodcracdemonllrandum. 

Huiufmodi  propofitionis  applicationes  IcAori  deinceps  faciendas  relinquam. ne 
ipfius  ingenio  videar  diffidere. 

PROPOSfxiO  XLVlII. 


S£midtculum  ABC  cuius  diameter  A C coocinganc  in  A 8c  B,  lineae 
AD,BD,&  BD  quidem  parallela  ipii  A C,  conucniat  cum  AO  in 
D.  lungancurqi  puni5ta  A,  B. 

Oico  A D B triangulum  dudumin  fe  xquale  efle  plano  B D AF  du* 


Ao in  planum  ADBH  C. 


Demonftratio. 

I^Vcanturquotcunqne  redlx  EFCH. 
A-^parallelx  ad  tangentem  BD  . qux. 
vt  patet  ex  elementis,  reda  cfl  ad  AD. 
Triangula  AE  G.  A D B funt  fimilia , er- 
go quadrata  A E funt  ad  quadrata  EG,vt 
quadrata  AD  ad  quadrata  DB.  fed 

3aadrata  A D,  D B xquantur,  ergo  tc  qua- 
rata  AE,  bM  ell  redangula  FEH,  c- 
quancur  quadratis  EG,  Cum  igicut  iria 

plana 
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J>lana  BDAFi  BAG.  ADBHC»  communem  habeant  alritudincm  At)>  krc- 
Aangula  FEH  quorum  lacera  liiiit  in  planis  excremis.fcmper  line  «qualia  quadra- 
tis EQ  plani  medij;  per  4$.huius plana  extrema  BUAF,  ADBHC,  lOlc mutuo 
dulla,a;quamuc  plano  medio, triangulo  BDA  dudloinlc, Quod  erat demonllran- 
dum. 

CoroUaniM. 

ETL  difcurfiidemonllrationispaceteciam  partiale  planum  EFF  A dufiuiain  pla^ 
num  partiale  EHCA  zquari  triangulo  EGA  duclo  in  fe. 

PROPOSITIO  XLIX. 

Contingant  fc  exterius  in  A fetnicirculi  Juo  A EB,  AFC  : creAi^ 
ex  A tangente  AD,  ducatur  tangens  FDHE  niinorena  rcmicircu- 
Ium  in  F. 

Dico  planum  HG  dui^um  in  planum  G I > xquati  plano  KG  duAo 
in  planum  G L> 

Dtmonftratio. 


TVnge  AF,  aptetur^ue inter  AB,  GE>  reda  AO>  aequalis  AF.  atqualcsigi- 
Anu  funt  anguli  OAOiDAF:  Aint  autem  anguli  ad  D redi  & AD  linea  com* 


snunis;  triangulum  igitur  OAD  stquale  eft  triangulo  DAFiquate  OAD  trian- 
eulum  duduminle>zqualee(Icriangulo  DAF  <lufioinle,fed  • OAD  criangu- 
R>  dudo  in  fe  zqualc  ed  H G dudum  inCI,Sc6FAD  dudo  in  fe  zquale  ell 
GK  dudum  in  GL,  Igitur  HG  dudum  in  GI  Kquale  ed  GK  dudo  in  GJL. 
Quod  Alit  denionftrandum. 


PROPOSITIO  L. 

Circulum  ABC  cuius  diameter  A C contingat  in  B rcAaquzuisEB 
conuenicns  cum  diametro  AC  in  E,  £D  zquali  £B  duca> 

tur  re£Ia  B D. 

Dico  E B D triangulam  duAam  in  fe  xqualeelTe  corpori  ono  ex  dn- 
du  plani  FK  in  FH  planum.  ^ 


• C«rWt 
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dvctvs  plani 


Demonjlratto. 


T^Vcanturqoof cunque  F KIH  parallelatad  AC>  cum  BEi  DE  ex  h^potlieC 
■*-^finc  zquales  >ob  tt  iangulorum  broititudinem.  zquancur  etiam  B Fi  F Ladco^us 
fempet  quadrata  BF  hoc clt  (quoniam  BF  tangens  eft)  re&angulaKF  Hiqoadta- 
tis  FI  zqualia  funt.Igituc  pec  4^.  huius  planum  KF,KF  duSum  m planum  FH^ 
FH  zquatuittiangulo  EBD  dufioinfe.Quoderatdcmonfitandam. 

PROPOSITIO  LI. 


.1 


Sint  duo  circuli  concentrici  A B C,D  E Fi  minorem  D E F contingant 
in  E & D rcAq  dux  parallcix  A B,  H C,  iungantur^  A H. 

Dico  corpus  ortum  ex  duiSIu  plani  G I in  1 L planum  zquari  corpori 
quodcxfurgitexduftu  EH  red^anguliin  fc. 


Dmonflratio. 


m4»tU. 

b 


T*\Vcantur  quotcunque  tinex  G MI  NX.i  patet  • redangula  lingula  G IX  xquaif 
'^ri  quadrato  tangentis  A £ihoc  ell  quadrans  Ungulis  MN>MN)  ergo  bcocpusfM 
&om  ex  duAu  plani  G I>  pl  t”  planum  I L>  I L > zquatur  reftangulo  EH  in  fe  du. 
Ao.Quoderaidemonftrandum.  , . . 

PROfOSITIOLII. 


Circulum  ABC  fecet  vtcunqucreda AG,  adla^ueper  A rcdla  AL 
quq circulum  contingat  in  A,  ducantur  linez  A C parallcix  BL, 
contingentes  eundem  circulum  in  B conuchienccl^  cum  ALinLqdein 
tc£kx  ducantur  A B,  B C. ' 

Dico  planum  E F du£Ium  in  quadrilacerum  G H xqual*  efle  F G dutSo 
infe.  Timon- 
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DemonFIratto. 

T^Vcanmrquotcunque lineae  EFGHI, 

^parallela:  ad  BL  & AC.  Quo- 
niam AL  > BL  lineae  circulum  con- 
tingunt, & illis  E F G 1 xquidiftant.con- 
ftat  ex  elementis  E F.  E G , E 1 lineas  elTe 
pTopor[ionales,&  ABC  triangulum  ifo- 
fcelcs.  vnde  F G.  H 1 linea;  inter  fe  xqua- 
les  fune,  per  i;.  igitur  libri  de  progreflioni- 
bus  etiam  proportionales  funt  EF  . FG, 

G H t Quare  E F duftum  • in  G H,  xqua- 
le  eft  F G dufio  in  fc.Quod  fuit  dcmonlltandum. 

PROPOSITIO  LlH. 


tif.bmHl. 


GOntinginc  fc  exterius  in  C duo  circuli  arqualcs  ABC,  CDE  du- 
fla^uc  B D aequidiftante  diametris  ACE  qu?  circulos  contingit 
in  B & D.iungantur  B C,  CDj  & diameter  ducatur  B FM. 

Dico  G H ductum  in  I K aequale  effe  corpori  quod  exfurgit  ex  H I 
ducto  in  (e.  • 

‘Demonftratio. 


T^Veanturquoccunque  GHIKL  parallela; ad  BD,AC£. &aconcadupona- 
.A^iar  diameter  BM.iungaturf|ue  MC  , quoniam  in  BD,A  C parallelas  incidit  ^ 
B C,  erit  angulus  C B D par  angulo  B C F,de  ob  eandem  caulam  angulos  C D B par 
anguloMCF,  ledanguliMCF,  BCF  fadontreQum:  ergo  &anguliC  BD,CI>B 
faciunt  rc^m.  ergo  angulus  BCDreAuscll  : eft  autem  & BCM  teftus,crgo 
BiCiCD  funt vna rcfta linea.  Deindccuih  BD  tangatzqualescirculos , parent 
i>  diametro  BM.  ergo  ob  triangulorum  fimiliiudinem  etiam  GL  par  eft  GM. 
militercum  FCiFB  Cntxquales,  etiam  GH.GB  zquales erunt. ergo  reAangula 
HGL  tcftangulis  BGM  hoc  eft  quadratis  01  fcmperrurttzqUalia.  Itaque  mm- 
per  G H>  G 1,  G L funt  in  continua  ratione;  ergo  cum  teftz  K L zquentur  lineis  H I, 
OtiamGHiHI.lK  efunt  c6nlinu2e,adeoquereAangnlaoitinia.GHtlK,quadra-  cif.  t)> 
tifoitinibus  HI  zqualia funt.  ergo <i  trianguluin  OH.GH  duSnminpIdndm 
IK  zquaiurplano  HI,HI  duftoin  fc,  Quod  erae  dcmanftrandum. 


Bbbbbj  PRO- 
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D V C T V S P L A N ^ 
PROPOSITIO  LIV. 


F.micirntliitn  ABC  cuiui  diameter  AC  contingant  in  A & C Ii-* 
nex  A D,  CE,  dudiaquequauis  ABEquxcirculooccurratmBaga- 
turpcrBlineaCBD  occurrens  AD  linex  in  D. 

Dico  triangulum  FG,du£lum  in  triangulum  FH  corpus  producere, 
zqualeilli  quod  exfurgitex  ABC  fcmicirculoducloin  fc. 

Demotiftratio. 

T\Vcatar  enim  qazuls  KN  , parallela 
^-^contingenti  AU  qu*  occurrat ABH,  • 
CD,A  C Imcis  inN,L,  K;  triangula  igitur 
C K L>  A K N fimilia  fiint,  vt  patet  ex  cle- 
mentis. vnde  KL  adKC>  cft  vt  AK.  ad 
KN>&LKN  redangulumzqualete&an- 
gulo  AKC.ideftquadratoKMiredaogu* 

^a  igitur  HPG  zqualia  quoque  fune  qua- 
dratis FItquareFG  duSiiminFH  eorpus  generat , zquale  illi  quod  oritur  ex 
ABC  femicirculo  duAo  ia  fc.Quod  fiiit  aemonflrandum. 

PROPOSITIO  LV. 

Circulum  ABC  fccetredlaquxuis  AB  non  per  centrum  dudIa,actiC> 
que  per  A & Bonhogonis  AE,BD  qux  AB  rectx  llnt  xquales, 
iungantur  AD,BE. 

Oico  F G (uperficiem  ductam  in  G H , corpus  formate  zquale  ilU 
quod  oritur  ex  L G ducto  in  G K. 

^mottjlratio. 


• CVper  A B vt  diametro,  femicitculus  deferibatur  B I A 8c  ducantur  quoteunque 
• 47- io-  ‘■'LGIK  parallelfad  BC,  A E.  erit  igitur  > FG  dudium  in  GH,  zquale  BI A 
kaf  i,j„.Icn>icirculo  dudoinfe,  fed  bBIA  dufto  inde  zquale  eft  LGduduminGKcutn 
omnia  rcAangula  LGK,  qqualia  line  rcAangulis  BG  A,  hoc  ell  quadratis  GI« 
igitur  & FG  dudum  in  GH  zquale  eft  corpori  quod  oritur  ex  L Gdu£lo  in  GK>  , 
fuit  dcmonlltandam. 


PRO- 
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l IN  P;L  A N.V.Mi,  f 

Propositio  4, vi.-, 

C.rculum  ABC  cuius  diameter  A C contingant  in  A & B line«  A fe* 
B E conuenientcsin  Ej8t  B Etjuidemx^nidiftans  i^t  diametro  ACi 
dcin  iunctd  A B ducatui  quxuis  tj  H K L paraljela  A C (Jccuttens  circulo 
in  H & L,  rectae  vcrd  AB  in  K^Seex  A perHsc  L ducantur  line;  A H| 
A L occurrentes  E B rectz ini &F.  ' 

Dico  M N ruper/iciem  ductam  in  ruperficietn  xqualcm  efle  cor* 
pori  orto  ex  ductu  N O in  M Q. 

' ‘Daoonftmtio,'  c ’ 

■ : ! i 


DVcancur quoteanegue  rcAz  M D P Q_R>  *d  A B R.  C^^niattt 

A E>  B E lincf  circulum  concingurit.ctunt  inter  fe  aequales  i Tniilc  ob  laaiiliUMii-' 
aem iriangulorun 2c  GK  aqualis red;  AGiquiaverb  GHiGKiGLooniiilaii 
proportionales  liinc,  eliquert  GHaiiCK,licMN  ad  M.P ; Sc  vc  GK  ad  G 1« 
fie  MPadMR.eciani  M N^M  P.M  R s»tinu;  funt  propottionales.-fed  A MO,MP, 
MQ  proportionales  fune,  & MP  media  cotnmdniSTtriquefeHri  ; uf;itur  NMR 
rcAangulumxqaalc  ellre^ngulo  OMQ^Arve  MPTad  M OrlicMQ_adMR> 
tC  diuidendo  vc  MN  ad  N 0>  Cc  M C2.ad  Q_R : ac  proinde  omnia  rcAangula  fub 
MN>  QR  aquantur rcdangulis omnibus  fiibN Q , O Q,.  Quare  MN  dudum  m 
Q R • aquale  ell  N O duAo  in  M Qj,  Quod  erat  demooftrai^in. 


Figuram  AB  , parallelis  F G,  Ht,  terminltattl , fCceot  line*  qultctiU^ 
que  CC,0O,  £ E,  Q Q,  BB.  dcin  A C ductum  in CB  exhibeat  cor* 
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pui  habens  badnn  K & alcitudinein  CDin  DB  aequale  fit  ma-  , 

gnitudini  habenti  bafim  N & L M altitudinem , corpns  quoque  ex  du- 
Au  D E in  E'B  quantitatem  proferat  habentem  bafim  O fle  altitu4incm. 
LM, tandem  E Q in  QB  atquale fit  corjpotihabenti bafim  P 8c  eandem 
cum  reliquis  altitudinem  s fimili  modo  nat  corpus  habens  bafim  R fle  S T 
altitudinem  aequale  illi  quod  oritur  ex  du Au  B Qjn  QA , fle  quandta*^ 
habens  b^lim  V flt  S T Jtitudinem  ,.produAa  fit  ex  QE  in  E A : orti| 
£D  in  D A generet  corpns  habens  bafim  X fic  S T altimdiacro,  flt  DC. 
k#  G A , corpqrefioiineTciiius  bafis  fit  Y flt  altitudo  reliquis  xqaahs.  ^ ■ 
'..*picp  coroiis  habens. bales  KN  Q P 8c  altitudinem  LM  aquale  elw^ 
ijli  quod  bales  habet  Y X V R, fle  althudinem  S T. . ^ 

% .ii  ».i  y ■ If-'.  • • 

ci.i.-  ..  -i  ■■■  ‘Dtmor^rstio.  • t/ 

■ > ► . , !-•.  ■■  ' - I , ■ . , . 

OStenfjmcftin  libro  de.liitearuinpocei)tijs,ptop,£i.  eiutque  Corollarioi  reftan- 
guU  A C BiC  D B,DE  B>  E'Q.B  xqualia  ene  reaangulis.  B Q. A-Q.E A,ED  iW 
D C A.igitur  corpora  orta  ex  doAu  AC  in  C B i ex  C D in  D B . item  cx  D E m 
£ B,  & E Q_in  Q_B,  hoc  eft  per  hypothelim  corpns  M L K N O P > aequale  eft  cor- 
pori TSRVXY,  quod  per  hypothelim  stquaturillisquantitatibusqnacoriunw 

exduan  BQ.in  QA.Q.E  in  EA,  item  ex  ED  in  DA.flc  exDCinCA.Quod 
fuicdemonftrandum. 


.j.  . ' 
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parsqvinta 

AgUJc£ijU4ttiombM(^prof>ohhMfiiUehimju4^nM/itiir  ex  ^ 

' duUu  fMfiim  ctrcuUrium  in4tia$  arct£tns. 

pRdPositib  Lviii. 

E Sto  circulo  ABC  cuius  diameter  AC  inrcribtuiti  rriangulum  te- 
Aangulum  ABC,  duicahtkirque  rcftc  D F G E notmalei  ad  diame^ 
trum  AC. 

. bko  dF  duifluni  in  F£ , corput 
producere  xc|aale  illi  qtlod  exlurgit  ex 
ABC  (ctnicirciiio  du£io  in*(e  , minus 
A B C triatiguio  dudo  in  (e. 

Demonftratie. 

Q Veniam  D F E redangola  vna  cum  qua- 
dratis FGt  zqiialia  (une  quadrath  D G, 
aigitat  DFdi’dumin  F£  vnacnm  FGdu- 
Ao  in  fe  zquale  cft  D G du£io  iln  fe  ; igitur 

C a D G duAo  in  fe  auferarur  FQ  dtiAnm  ...  

ihfe  , refidaum  DF  duSum  in  FE  aquale  , . . ..  . . , 

eft  A B C femicirculo  du  Ao  in  fe,  minus  fuperBeie  F G td  eil  tnang^o  A BC  du- 
Ao  infetQitOdfnudcmanftranduIn;  ■ ■■' ( • ' 

P R o P d S 1 T i O L I X. 

HAbeanidrculi  duo  fele  interlecantes  AB  C,bBBdUmetr6sindi- 
re&um  politas  AC,  DE,&bunAam  interle^onis  B;  eic  qiio  ad 
diametrum  normatis  demittatur  B F,  fiantqiie  d H I L M parallela  D 6 
occurrentes  circulis  in  G H L M. 

Dico  H I dudium  in  IM  zquari  G I dufto  in  I L. 


Ccccb 
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TNtoIligfKucenimad  BP  deferibi  qoadraln»  BKK  i erifUtn  ft'I  fopwl 
in  fuperficieih  IM  , quam  GI  fuperficiea  duda  in  IL  fuperficici 
lis  .1 K duftx  in  Ce  i igitur  H I dufium  in  I M zquale  eft  G I dudo  in  1 1 
cnc  demooArandum. 

I>  H O P b S I T I O L X. 


\ ^ jy  /.  bcrc  rationem  quam  M H du- 

aum  in  fe 

’ ftuminfe.  ^ , 

\ • ! I ' ' ■ ' Dmonjimio. 

pUnumGHJuatim  in  HL,*quile  ill  jitl  diifto  In  ie.qniaCttIteaangu- 
■^laarqualUfuntreftanguIiJ  BHD*  ideftquadratis  Mli.fitniliccr  GI  ia  IL  as- 
quale  cdlKdudo  infcjiptnrvt  MH  duftura  in  fe  ad  IKdiiflum  in  le,  uC  GH  du* 
aumin  HL  ad  G I duaum  in  II-  Qaod  erat  demonftrandum. 

PROP  OSITI  O LXI. 

Qint  AB  C,  DEB,  item  GHI, 
i^T*  i.  «3kLM  circuli  concentrici , & li- 
• ne*  BN,H  I quae  circulos  KLM, 

I -\.  contingunt  in  E & L fmt  x~ 

• • ■ y quales,  ducantur  deinde  diametri 

Aj-ny AC.  G Z parallel*  ad  B N , H I,  du- 

y \ ^ J f ' " aiq;  normali  OL,  fiat  illi  xqualis 

\ J Q P normalis. 

\ Dico  RS  duftum  in  ST *quaJe 

effe  V X dut^o  in  XZ.  -i  *■« 


ptmon 
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*DtmonJ}ratios 

p\Vcantur  quoiuis  RST,  VXZ  parallclz  ad 
Quoniam  HI , BN  linez  concin- 
igcntcs  fune  & zi|ualcs  , quadrata  quoque  dimi- 
diorum HL,B  E (Um zqualia.fcd  RST  rc&an- 
gula  zqualia  fune  quadrato  B E , & VXZ  rciSan- 
gulazqualia  quadrato  HL;  igitur  RST  redian- 
gula  Kqoalia  funt  rcdlangulis  VXZ;  vnde  ciim 
pliitudoiItcadem{nam  P QJequaliseft  L 0>)R  S 
dudum  in  ST’a:qualc  eft  VX  duAo  in  XZ. 
Quod  fuit  dcmonllranduni. 


Circulum  ABC  (ccer  refta  quariiis  A D non pet  qentrum  dufta , di- 
uifl^,  AD  in  partes  quotuis «quales  in  GG,  agantur perG  re^* 
E H,  D H parallela:  contingenti  A K;  & L F,  D C parallel*  ad  A B ortho~ 
gonq  ad  A D lineam : dcin  ex  A demittatur  A O normalis  ad  reftasE  H: 
Dico  planum  A E D dudtum  in  planum  A B C D lecundum  paralie- 
lasLH  e(Tc ad  LG planum  dut^um  in  GH  fecundum  parallelas  LGH 
vtADadAO. 

DtmonUratid. 
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Dico  fupetficiem  H L du^am  in  1 K,  corpus  proferre  xqualc  illi  quod 
oritur  ex  dudlu  luperficici  G H in  L 1. 

Tiemonflrauo. 


DVcanturiid:BiwCHtiK.paraH«l«adGBl^GFK.quoniam«^^ 

GLI  reaaoguUzqoaliafuntteaanguIis  BLF, erunt  HLK.  GLIrc&ng^ 

Unnoqueintet^qualV  ergovtGLad  HL.  fic  LKadLl.&d.utdcn^GH 
ad^H  L.  vt  K I ad  I L.  ergo  G H 1 L reflangula  xqaalia  fuot  reaanguhs  H L ^ 
.4<JWi».  corpus  igftur  ortum  ex  HL  dufio  in  IK,  «quale  cftacorponottocx  GH  duSo 
• in  Ll.  Quod  fuit  dcmonfttandum. 

PROPOSITIO  LXlV. 


Slutduo  circuli  excentrici  A C,  D E,  dufta^i  FF  minoris  circuli  dia- 
metro, agantur  per  illius  extrema  contingentes  AC,  quq  producan- 
tur in  B,  vt  A B C reftangulis  xqualia  fint  redangula  D B E. 

Dico  A D fuperficiemdudtam  in  fupetficiem  E B xqualc  cprpus  pro- 
ferre illi,  quod  oritur  ex  A B dudo  in  E C. 

DetnqnfirAtio. 


QVoniam  ABC,  DBE  redangula  xqualia funCi cx  liypotheli  AB  eflad  BD, 
vt  B £ ad  BC  , & diuidendo  B A ad  A D ■ vc  B £ ad  E C-  vnde  reaangula 
A BEC  «qualia quoque funtreaangulis  ADBEiergoAO  duAum in  E B> «qua- 
liM.  lebcll  AB  duAoin  £C;  Quod  luit  demonftrandum. 

- . r P R 
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IN  t>  L A N V M. 
PROPOSITIO  LXV. 


IltHcm  pofitis: 

Dico  corput  ottutn  ex  B D in  EO  zquaii  corpori  quod  <)tinir  eX 
duftu  A D in  B C. 


QVoniamperhypoihelimre^anguia  ABfc  xqualiafunc reftangulii  DBE>'ertt 
vc  BD  ad  D A,iic  BC  ad  B&  eigo  dc  BD  ad  AD,  vc  BC  ad  EC,  zqua- 
lia  igitur  Tunc  tc(3aagula  BDCE,  redangulis  DABC.CrgoSDduduni*iiiEC 
xquaic  AD  du£lo  in  B C-  Quod  fuitdcmonftranduoi. 


Contingant  fcfe  interius  in  A circuli  duo  ABC,  A D E ; du&a^ue 
A E communi  diametrali,  ponacut  BF  parallela  A E,  contingens 
circulum  A B Cin  B ,conucnicnfqucin  Fcum  A F contingente  in  A. 

Dico  F G du£tum  in  F L corpus  proferre  squale  illi  quod  oritur  ex  F H 
dufto  in  F K. 

*Dtmonfirat'to. 

T^Veantur  (ipfiAt)  infinitxparaUcIxFOHIKL&lHnganturpunftaconca- 
A Ac  B:  quoniam  AFtPB  concinentes  xquancur,rcAq  quoque  AF,Fl 
xqualesTuntivode  (quia  tam  OPL  reAangula , quam  UFK,  xquantur  quadratis 
AFt)  xqoalia  etiam  exiflunc  quadrant  FI;xquaIia  igitur  funt  inter  Te  refiangula 
G FL ,H  F K.quare  (cdm  AF  aiticudoCc  communis)  FGduAuin  in  FL  ^squale 
cft  F H duAo  in  F K- Quod  fiiit  demonilrandum.  b UU, 


Ctmdn/fratm. 


PROPOSitlO  LXVI. 


a > • 


Ccccc  3 DV 


Digitized  by  Google 


754 


DVCTVVM  PLANI 

. •;  ..... -1  N-.  ^ - : • 

P L A N V M 

, PARS  SEXTA  . 

Ampliorem  continet  comparationem  corporum  produUqrum  ex  ioAiu 
plani  circularis  in  circitlare',  cumijs  tjua  oriuntur  ex  duffu  circula- 
riumpartium,  in-ffUipticMiParaholtcas,  Hjperbolicas. 

PROPOSITIO  LXVll. 

Circuli  ABC  diametrum  B D oblique  fecenc  in  G parallela;  E Fradif. 
^ue  per  G orchogonis  KG, fiant  £ G lineis  aequales  red.x  HG  & 
ipfis  GF  zquales  G 1 ; patet  ex  illis  quz  in  libro  de  ellipfi  demon- 
llraui, punda  H H,  II  elTe ad ellipfim. 

Dico  corpus  ex  dudu  H G in  G I zquale  effe  femicirculo  B A D du- 
cto in  le. 

‘Demonftratio. 


X X. 


QVoniamEG.GF  linez zquales  funt  lineis  HG.GI.reAangula  HGI  zqua- 
lia funt  rcAangulis  EGF  id  cft  quadratis  KG  ; quare  HG  fuperficies  duAa 
4t.Un.j„  niperficicm  G I • ’ zqaale  produde  corpus  illi  quod  K G planum,  dudum  In  fc. 
Quod  liiic  demondrandum. 

PROPOSITIO  LXVIII. 

t 

IlfdempofitisrectxBL,DM  quzin  B & D tangunt,fiant  zquales  dia- 
metro B D,  ponanturque  L D,B  M occurrentes  rectis  Fi  I in  N & O. 

Dico 
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IN  PLANVM.  75^ 

Dico  NGpIanutn  ductum  in  planum  GO  ciFcrfe  corpus  aequale  illi 
quodcducic  H GfupcrficiesdudlainruperHciem  G I. 

m 

Demonfirano. 

ESc  enim  per  przceilentem  H G dufltim  in  G 1 zquale  remicicculo  B A D <lu  Ao  in 

fe  I Icd  lemiciroilo  BAD  in  Ce  dui3o,.zquale  rii  planum  N Getudum  in  GOi,,^.faiM> 
igicur  NG  dudurain  GO  a:qualec(l  HG  dudoin  GI.  Quod  fuit  dcmonltran- 
duiD. 

■PROPOSITIOLXIX. 

Ilfdem  politis: 

Dico  corpus  ortum  ex  ductu  GO  in  HK  xqualc  clTe  illiquodoti- 

tur  ex  dudtu  H G in  O I.  . ■ ■ . 

• ■ \ 

QViiei(hypotb«(tBL,DM  zquales  fiintBO,  ctnnt  8r  ON,  GO  zquales 
GD,GB,adcDquctedangula  NGO  zqualia  rcAanguIis  BGD.  Cedexhy- 
pochcriredangulaqUoque  HGI  zquantur redangulis  £GF>hocell  rcAangulis 
BGD;  ergo rcftaDgula N G O zquantur  reAangulis  HGI.  ergo  vcNGadHG. 

Cc  IG  ad  OGi  Sc  Uiuidendo  vt  G H ad  HN  , uc  GO  ad  O l : vnde  GON  H 
feAangula,  a:qaalia  Time  redtanguhs  HG01:&  GQk  dySum  ip  HN  iqualc*’^*'**'*' 
HG  dadlo  in  or.  Quod  fuit  demonftrandoai.  '■  i ' 

' PROPosixro  Lxx.  , ' ^ 

Sit  D AE  parabolzaxis  AB  zqualis  laceri  redo,  politaquc  ad  AB, per 
pundum  Bordinatim  linei  0£,ducatur  AP,&  fuper  AB  circulus 
dclcribatur. 

Dico  FLplanumdudurain  LH  ,zqtaari  G 1 fcmicirculodudoin 

I . ' • • ■ 

Dtmonflratto.  . j 


nOnancur  quoccunqiie  paiallelz  DE,oflca(tlmfApropo^aoI.lib.depata- 

'■-  boIa;ccftanguU  omnia  FLH  zquari  quadratis  IG  igicur  per  4;.  huius  patet 
* FL  planum  duflum  in  L H zquari  GI  Icmicirculo  in  ie  dudloi  Quod  ecac  de-> 
■nonitranduni. 


PRO- 


. pigilized  by  Google 


toVGTVS  PL ANt 

PROPOSltlO  LXXI. 


'jSt 


Iirdcitifontis: 

Dico  FGrcmiparabolamdu£ta6iihre,xquan  fcttiicirculo  AlB  iti 
(e  du&o  vnacum  triangulo  A D B duiflo  infe. 

DtmonIiratid< 


PLaoumFGin  (e duSu xquate eft  ^tiduAoinLH  !c t. G duAo in ft: («d 
duaii  in  L H xquale  eft  1 6 dufto  in  feiigitur  F G doaum  in  fe  xquatut  I.  GJ  G 
dudis  in  Ic ! vnde  cdn>  A B altitudo  fit  communis  tc  baCi  cbrporls  quod  oritur  es 
p G plano  in  fe  dudo  squalis  baCbils  cotporuiti  produftorum  cs  C G>t  G planis  in 
fe  du^s,  erit  A D B paTabdIairi  feduftaaiqualis  femidirculd  ACB  infci  dcADB 
Irianguloinledudo.  Quod  erat  demonfttandam. 

PROPOSITIO 

Circulum  A B C fcctt  linea  AB,  fupdr  qud  defcripto  qUouis  redaiigu- 
lo  A F : fiant  H I L rc£Iangulis  asqualia  rcAangula  G I K;  erunt  K K 
• ad  parabolam. 

Dico  corpus  ortum  cs  dudlu  G H,  plani  in  plaiium  I K,  cqiiali  corpo- 
ri cx  H I plano  ducto  in  K L. 

Dtmohfimio. 

QVohiam  OIK  teSai^ula  at. 

qualia  funt  refiangulis  H I L, 
ciit  G I ad  IH.  vt  Llad  IK.& 
diuidendo  GHadHl,vtI.IC 
adKI:  vnde  GHKI  redangu- 
lis  eqoalia  funt  redlagola  H I LK, 
vndecdm  AB  akitudo  lis  eom- 
munis , corpus  ex  dudu  G H pia- 
^ ni  in  planum  1 K . «quale  elt 

*i*‘**‘  corpotieadnauHIinKL.  Quod  erat demonfttandofn. 


P R O- 
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PROPOSITIO  L X X 1 1 1. 


«7 


Glrculum  A CreccntparillelzBE  inter  fcxquales,  fada^)  parabola 
B D producat  O B planum  du<flum  in  altitudinem  B £ , corpus  x- 
quale  illi,  quod  oritur  ex  du6Iu  AB  in  BF. 

Dico  B D Tuperficiem  dudamin  ruperliciem  EA  xquale producere 
folidum  illi  quod  emergit  ex  ductu  BA  inOF. 

T^tmonftratio. 


P Lanam  DB  in  BE  dufium  tequaleefta  BD  dQ(fto  in  BA  &BD  dado  in 
AEtfimilicet  ABdudum  inBFxquale  ellABdufioin  BDs&  AB  dudloin***^' 
DF ) igitur  ciim  DB  du£lumio  BExquale  ponatur  AB  dufto  in  BF.BOdufium 
in  B A cum  BD  duddin  AE,  xquatur  B A dudoin  BD,  vnieum  B A duAo  in 
DF;  ablato  igitur  communi  AB  dufioin  BD,  remanebit  BD  dudum  in  EA 
xquale  AB  dudoin  DF.  Quodfuicdemonftrandnm. 


PROPOSITIO  LXXIV. 


Sint  AB,  BC  linex  inter  fcxquales , ponatur^,  AF  Circulus  de  DD 
patabola;  (it  autem  corpus  ex  DB  bali  in  altitudinem  BE  xquale 
corporiqilod  emergit  ex  CB  plano  in  planum  BF. 

Dico  D B multiplicatum  in  F E exnibere  quantitatem  xqiialcm  illi 
quxexfurgit  explano  CO  ducto  in  BF. 

D dddd 
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DtmonJlr»tio. 


t 


'DLanumDB  in  BEdaduzqualecft  duobus  corporibus,  nimirum  illi  quod  oricur 
cx  D B dufio  in  B F,  8c  illi  quod  gignit  D B dudum  in  F E.  Similiter  & C B du- 
£lumin  BF  zqualcell  DB  du(3toin  BF,&  CD  dufloin  BF;  igitur  DB  in  BF 
cum  DB  in  FE  zquacutDB  in  BF  > cum  CD  in  BF;  igitur  ablato  communi 
DB  du3o  in  BF,  maner  DB  multiplicatum  in  FE  zquale  CD  dudo  in  BF. 
Quodfiiitdemonftrandum.  . 


P R O P O S I 


dudoin  HD.ideft  AE  doAo  in  H D: 
IC  ducto  in  FH  zquati  A£  ducto  it 


T 1 O LXX  V. 

Circulos  zquales  A B,CO  Iccene 
rectz  £ E , F F z^ualia  auferen- 
tes fc^enta  A E,C  F.  dcfcripcili^  pa- 
rabolis G G,  H H : Iit  corpus  ex  A E 
ducto  in  £ B zquale  corpori  orto  ex 
£G  ducto  in  altitudinem  £K  8c 
quod  (it  cz  plano  CF  ducto  in  F D 
zquale  (it  producto  ez  FH  in  altitu- 
dinem F I : 

Dico  A Kfuperficiem,  ductam  in 
fuperficiemE  G,  vnacum  IC  ducta 
inFH,  zqualem  exhibere  magnitu- 
dinem illi,  qu;emcrgitex  A E Tuper- 
ficie  ducta  in  G B & H D. 

Dmonftratio. 

OStendimusin  przcedentibus  AK  du- 
Aum  in  E G zquari  A E ducto  in  G Bi 
fimiliter  jc  IC  in  FH  zquale  ciTe  CF 
vnde patet  AK  duAumin  EG  , vna  cum 
I GB  & HD.  Quod  fuit  dcmonltrandui». 


< ! . ■ 
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IN  P L A N V M. 
PROPbSITIO  LXXVI. 


POfiris  ijfdem  circulis  & fe- 
gmentisvtfupri',  duftifq-, 
C C , D D parabolis , fit 
multiplicatum  ia  EB  scqualc 
CEinED. 

Dico  CA  dti£lum  in  E O 
corpui  proferre  arqualc  illi 
quod  oritur  ex  A£  du(^to  in 
DB. 


Tiemonflratio. 

QVoniam  corpus  eX  duAu  AEinEB  par  illi  ponicurquodoriturexCEinED, 
9nacum  AE  in  DB  aequabitur  C A in  ED  > vni  cum  AE  in 
I a ’ j AE  in  ED.  remanebit  C A in  ED  dui3um,zqua- 

leAEdudo  inDP,  quod  fuit  demonftrandum.  vera  quoque  eft  propoiitio  (i  DD 
parabola  contingat  redam  £ E. 

PROPOSITIO  L XX  V II. 

ClrculuRi  CE,  cuius  diameter  AA  contingat  lineaDD  arquidiftans 
Se  aequalis  diametro  A A,  ponatur  autem  & AB  parabola  tranfiens 
contadius.  Ducantur^ infinita; D CB  A E,  notnulcs  ad 

Dico  planum  D B dudium  in  A B planum  ipagnitudinem  exhibere 
xqualem  illi  qu*  emergit  ex  CBdudlo  in  BE.  *.  : . • , 

Demonjlratio.  ^ A 


T Inez  D A,  C A,  BA  funt  » pro- 
■*^portionale$  j igitur  AC  quadra- 
tum zquale  eft  reSanguIo  DAB;id 
eft  D B A redangulo  vnd  cum  qua-  Z)l 
draco  AB.  fcd  AC  quadratum  z- 
qualecft  quadrato  AB  rni  cum  re- 
dangulo  CBE  i igitur  CBE  re-jj 
danguliim  yna  cum  quadrato  AB 


t 


danguliim  yna  cum  quadrato  AB  1 i 
zquatur  AB  D redangulo  ynacum  \ 
quadrato  AB;  dempto  igitur  com-  — 
muniquadrato  AB  , manet  DBA^*"^^* 
redangulo  zquale  redangulum 
CBE;  atque  ira  omnia  redangula 
CBE  zqualia funt  rcdangulis  om-  ® 
nibus  D B A.vndc  cUm  altitudo  A A 
ficcommunit , OB  dudom  inAB  ^ 
zqualecftCB  dudoinBE.  Quod 
fuit  demonftranduin. 

>.  yi  CoToUarmm. 

QVodfiDD linea, zquidiftans diametro  AA,  circulum  non  contingat, fedeun- 
^^dcmfcccc,  aut  remotior  a circulo  ponatur,  ponantur  aurem  tres  proportionales 
D A,  C A.  B A,  eadem  nianebit  corporum  zquatio,  erit^ue  AB  adparabolam,vti 
lib.depatabolaoftcndimus.Quod  vetboindicaflcfuiKciet. 

Ddddd  1 PRO- 
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PROPOSitlO  LXXVIII. 

E Sto  A B reaangulum,  intra  quod  circulus  ponatur  D E eandem  ha- 
bens altitudinem , dcin  D B E rcdangulis  iqualia  fiant  teaanpla. 
A B C:patet  perca  qua:  in  lib.de  parabola  oftendi.CCcffc  ad  patabtMam. 
‘ ’ Dico  C D planum  duCtum 

^ A in  planum  B E xqgalc  corpus 

“i  y'  ^ proferre  illi  quod  oritur  ex  du- 


A ctu  B C in  E.  A.  . • 

A ^cmonjiratio. 

/i  lAVcamurinfinic;  parallelz  BC 
Ouoniam  DBE 


— DEA.  Quoniam  DBE  re- 
Aangula  z<]ualia  ponuntur  redan- 


gulis  ABC, cftvt  BC  adBD,  fic 
ad  BA.&diuidendovt  BCadCt),ficBEadEAs  rcaangulaigitJrBCEA 
laliafuntteaangults  C DBE  quare  BC  planum  duaum  in  planum  EA  zqua- 
CD  duAo  in  BE.  Quod  fijit  demonfttandum. 

propositio  lxxix. 

^ It  iterum  A B rectangulo  tnferiptus  circulus  D E, ita  vt  A D,  B E linc«c 
1 Gnt  squales  & circulus  eandem  habeat  cum  rectangulo  altitudinem  ■, 
nt  autem  proportionales  AB,  AE,EF,&  FD  rectis  squales  KE. 
DicoplanumAF^uctuminfc,  squale  corpus  proferre  illiquodon- 
[ ex  FD  ducto  in  DK. 

^tmonftrauo. 


PRO. 
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PROPOSITIO  LXXX. 


I’  Ifdcmpofitisifianc  AF  reftis  atquales  FL,&ipfis  AL  atquales  BI. 
Dico  D L fupcrficicm  dudam  in  Ic  xquari  F D d\xAx  in  L I. 

. DemonHratio. 

QVoniaoi  FD>PA.  FE  prxccdenti  propofifione oftenfx  funt  proportionale», 
Sc  FA  lineis xqualcs ponuntur  FL  crunt&  FD,FL,  FE  proportionales:  fle 
quiaLD  lineis  xquales  funt  lE ; (nam  reflit  AL  xquales  funt  B I , flc  reflis  AD 
xquales  BE)  refte  quoque  «FD,DL,LI  inconiinua  funt  analogia  i quate  DL 
dudum  in  fc,b  zquaic  eft  F D dufto  ih  L I.  Quod  fuit  demonftranduin. 

PROPOSITIO  LXXXI. 


E Sto  circulo  ABC  infcriptumreiStanguIunn  ED  politis  F D E G pa- 
rallelis lateri  B C fiant  continux  propottionalcs  D £ , E G , G I.  erit 
AlB 'parabola. 

Dico  corpus  ortum  exdut^u  lE  in  fc, 
xquari  corpori  quod  formatur  cx  dudu 
IG  plani  in  planum  IF. 


‘Demonftratk. 

'^~vVoniara  ED  ponitur  redangulum  redx 
HC  funt  aquales,  adeoque  flexqua- 
lia  funt  fegmenta  EG,  DF.vnde  fle  FDlincx 
zquales  lineis  EG : igitur  <1  etiam  proportiona- 
les funt  I G.  I E,  I F 1 quare  8c  I E du£tum  in  fc 
xquale  elt  I G dufto  in  I F:  Quod  fiiic  demon- 
fitandnm. 


C|IO.I>< 
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PROPOSITIO  .LXXXII. 


SEmicirculum  ABC  cuius  diameter  AC  contingant  in  A &B  linex 
A £,  B E conucnientcs  in  E , & B E qmdem  xquidillet  A C : eredtaque 
cxDcentro  ad  contagium  B rc&a  DB  , dclcribaturper  ABC  parabola 
cuius  axis  B D , quam  in  A contingat  refta  A F iungantur^,  AB. 

Dico  1 K du£him  in  I L,  ad  H G du^um  in  G M cam  habere  rationem 
quam  FB  quadratum  ad  quadratum  E B. 

D d d d d 3 Demoa- 
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*Dmonfir4tio. 


i4.smi  fAVoniam  E B,  E A contingentes  arqualesfunt.reftx  quoque,  A G)GN  iqua- 
''^csfunt;rcaangulaigitut  HGM  atqualia quadratis  GN  & KIL^  refiangula 
atqualia quadratis  IN,  fedquadrata  IN  funt  ad  quadrata  GN  vc  quadratum  F B 
aaquadratum  EBi  ergoSf  tcftangula  KIL  funtadreftangulaHGM,vtquadta- 
' tum  E Badquadratum £B; igitur  IKduaum  in  IL  ad  HGduSumin  GM»cam 
habet  rationem  quam  FB  quadratum  ad  quadratum  EB,  vt  colligitur  ex  dircurfu 
propolitionis^5.huius.  Quod  fuiidemonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXXIll.  ' 

SVper  A B 6 Icmicirculi  diametro  A B,  quadratum  ftatuatur  D H,po- 
(Itif^ue  ad  A B onhogonis  D C H , fiant  A C lineis  zqualcs  D C E, 
&ipfis  BC  zqualcs  ponantur  DCF  ; diameter  autem  quadrati  fit  BL 
ciooM.  occutrcnf  DH  lineisin  G. conflat,' AEH.BFH  eflc parabolas. 

*/*»*•  Dico  planum  D C dudlum  in  D F , zquari  folido  orto  ex  duftis  D G 

in  DE. 

Dmonflrauo. 


VT  AC  ad  AB,  ideft  vt  DE  ad  DH, 
CcCD  ad  BC,  ideftCDad  DF; 
& permutando  vt  D E ad  D C,  Sc  D H ad 
DFi  fedcft  vt  DH  ad  DF,  fic  <IDF  ad 
D Gi  Igitur  D E ad  D C , vt  D F ad  D G. 
vnde  re&angulum  fuper  DCDF  xquale 
cft  reiSangulo (iipet  D GD  E; fimiliter  re- 
liqua omnia  rcftangula  DCDF,  zqiian- 
tur  reliquis  omnibus  te&angulis  D G,DE- 
C4<.w.  „go  cum  altitudo  AB  iit  communis,  erit  DC  dudIumiocDF  iqualcDGdutIo 
io  DE.  Quod  fuit  domonftrandum. 

. PROPOSITIO  LXXXIV. 

H Abeant  BC,C  E parabolzfubaltcrncpofitq  communem  axem  AL 

zqualem  lateri  refto : dudilque  ordinaiim  A G,  F L,  delcribatut  l'u- 
per  A Lvt  diametro  circulus  MN  qui  per  izd.parab. totus  intra  parabo- 
Jascadet.iunganturquepuncta  AF,  LG. 

Dico  corpus  ortum  cxductu  BKin  CDzquari  corpori  ortocxductii 
MCinNF:. 

* ’Vemon~ 


Diqlt.lZ  ::1  by  (jOOJ^Ie 


IN  PLAN  VM. 
Dmonftraiie. 


T^i 


nLanam  BC  dudum  m CD  pet  przcedentem  xqualc  ell  MCdudo  in  CE: 
fed  BC  duAum  in  CD  zquale  cfl  BK  dudto  in  CD  , vna  cum  KC  ducco 
in  CD;  & MC  dndum  in  CE  zquacur  MC  ducto  in  CN  & MC  dudu  in  NE. 

Igitur  BK  in  CD  cum  KC  inCD>  zauacur  MC  in  CN,cum  MC  in  NE.  cH; 
autem przteiea  KC  dudum  inCD  oltenrum*zqualcMCdu&oin  CNs  ablatis 
igiturzqualibns, nimirum  KC  ducto  in  CD,  df  M C ducto  in  CN,  renianebir 
BK  dnciumin  CD  zqnale  MC  ductoia^NE.  Quod fqit demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXXV. 

Tirdem politis deraictaiur ex  G linea  GHFparallela&xqualisazi  AL. 

Dico  Ni  C duttum  in  t H zquari  B C ducto  in  D E. 

Dtmonflratto. 

VT  CH  ad  CE,ficBC  eft  adbMC;  fed  vtCH  ad  CE.fie  CE  ad  CD,bi«tot. 

igitur  BC  eft  ad  M<j.  vt  CE  adCD.  eftautemn'E<i^  »4  ,‘fie  ' 
ad  EDt  qaiaHC>ECiDCp^portionalcsfyni;igitur  'rtH'E^ED,lic'8<Cad;„^,^. 
M C:  ergo  rectanguUMC  H E,  aequantur  rcCcan^uTiS  B C E£>i‘igicUc  b(C.4nCtum*o’> 
ioHEzquacui  BC  ducto  in  DE.  Quod  fuit  demotiErdoddm.  l '' 

P R O P O S I T I d'  LXkxvi. 

Ilfdempolitisi  * ' 

Dico  magnitudinem  productam  ex  BM  ducto  in  E C,  zquari  ma> 
gnitudiniortq  cx  B C ducto  in  D £.  • 

DemonJIratio.  r i 

• ' • * , 

PLaaum  BC  ductam  in  planum  CE,  zqnale  ell  BM  ducto  io  CE  & MC, 
ducroin  CE:fed  MC  nuceum  tn  CEfquatur  BC  d ducto  in  CDj  igitur 
BC  duceumin  CE  zquale  ell  BM  ducto  m CE,  voa  cum  B C Hudto  in  C D. 
RurfutuBC  doctum  in  CE  zquatur  BC  ducto  in  CD  & BC  ducto in‘D£: er- 
go BM  in  CE  cum  BC  in  CD  , zquatur  BC  in  CD  cum  B C in  p£i  ablato 
Igitur  communi  BC  ducto  in  CD,  remanebit  BM  ductum  in  £C  zquale  BC 
ducto  in  DE.  Quod  fuit  dcmonftiandum.  . ^ 

. ' ■ -I  '■  > "■  ! V!;t!:  I J1  ■■ 
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DVCTVS  PLANI 
PROPOSITIO  LXXXVII. 


S culum  AB  C,  orthogonaliterin  H fecent  femidiamctri  du*  B H, 
H:dcfcripcoqucfuper  AH  vt  diametro,  circulo  A £H,  ponantur 

potnis  diametri  D O,  occurrentes  perimetro  circuli  A E H in  E E 
.ioe.iv  perqu^rear  ponantur  EGN  L.  dein  HE  redis  xquales  fiant 

AmWo  E,  G K : * condat  KK  elTe  ad  parabolam : perficiantur  denique  redaniru- 
laBHA,HAM. 

Dico  planum  D £ dudumin  E L,  zquari  plano  I K dudo  in  K M. 
Dtmonjiratic. 


QVoDiam  HE  lineis  «quales  funt  E.GK  ScHD  (emidiametrizquannirRB 
uue  Cl| relique  IK  equalcsTunt  H»  ED,  quia  vcr6  ZC  IM  lineis  xqudes 
> AC  fiuc  DO,re^hgula  lKMxqualiaruncre^ngu]isDEO>idcftDEl^ 

* •***"•  quare  DE  pUnum  b duSumin  EL  zquatut  IK  dudoin  KM. 

PROPOSITIO.  LXXXVIII. 


Circulum  A GC, cuius 
diameter  AC,  contin- 
gant in  A & C lineae  CE, 
AM  zqualesipfi  AC,  de- 
icriptif^i  per  A E C,  C M A 

Earabolis  qu(  vertiees  ha- 
eant  in  A Sc  C.  Pacet  ex 
parabol.  has  cadere  to- 
tas extra  circulu  A GC.  Du- 
l catur  A E occurrens  circulo 
A G C in  B,  8c  centro  B in- 
temallo  6 A deferibatur  circulus  A H F,liq'uet  hunc  tranfire  per  £ & C. 

Dico  IL  planum  dudumin  L K squale  corpus  producere  illi  quod 
oriturex  F G dudoin  G H. 


VemoH- 
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IN  PLANVM. 
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^tmonftratio. 

DVcanturinfinitaElFL,G  KH  parallclzad  AM,CE,redlangulisACCsquall- ^ 
tur  reilangula  luper  • A C i£  L G : fed  C G lineis aiquancur  b linea:  i,I.& 
Ipfis  AC  funt  aequales  refiae  LK;  igitur  & 1 L K rcflangula  iqualia  Turit  tcdlan- 
gulis  AC,  LG, hoceftteflangulis  AGC.Iuntaiitem&  AGCreSangulisa:qua-^“* 
lia  reiliangula  FGH  nam  redangulis  F GH  atquancur  reftangula  AGO, 
aurem  quia'GO,GCa:quantur,reaangulis  AGC  ai;qualialimr;igiturl  LK  re- 
ftangulis  xquantur  reflangula  FGH.  quare  IL  duflum  in  LK  a;qualc  cllFG 
duflb  in  GH.  Quod  fuit  demonftrandura. 

PROPOSITIO  LXXXIX. 

H Abeant  ABC,  ADC  fitniles  Sc  «quales  {edliones  conic?  commu- 
nem ordinatim  politam  A C,ad communem  axem  B D,lic  vt  G F,pa- 
rallcla:  B O,  ab  A C bificentur.tum  Tuper  AC,  dcTctibatut  arcus  quicun- 
que  circularis  I H,vclaliaqOituis  ponaturliaio  conica. 

Dico  FHdu^uminlc,  vnacumHG  ducto  in  fe.duplumefle  corpo- 
ris, quod  oruor  ex  HI  ducto  in  fe^vna  cum  I G ductoinfei 

Ikmonjlratio. 


Q Vomam  ABC,  AD  Cumiles&  «quales  reSionesponuntur  , & refla  BD,  a-  J »•/>«*«; 

dcoqueae  illi  parallelae  bifecanrurab  ACi  quadrata  igitur  F H,  H G <*  fimul 
(□mpta  duplicia  Tunc  quadratorum  HI,IG»quarcecorpusorcumcxdu£lu 
fe,  vna  cum  HGln  fe,  duplicia  fuilc corporis  ex  HI  dnflo  In  fe  ,limulcQm 
dnfloiafe:  Quod  fuit  demonftrandum. 


Digitized  by  Coogk’ 


bVCTVS  PLANI 
PROPOSITIO  X C. 


Sint  A B C,  D E F circulis  infcripta  quzcunque  rcdlanguk  AC,  D Fs 
oportet  exhibere  rationem  quam  obtinet  GH  Tegmentum  du(%um 
in  TcgmcnturaH I,ad  L KTegmentum  dudum in  Tegmentum  LM. 

CmShtdJio&dcmonJlratio. 


DVftis  NQ.RVdiametrisqux  AB, DE  lineas  bifatiatn&ad  redos diuidanc 
in  OSc  S ; dant  GHIrcdangulIs  zqualia  rcdangula  OPHZiieKLMre- 
dangulis ®qualia redangula fupet  OP  & L T : conftat  A Z B,D T E efle « para- 
bolas habentes  vertices  m X & y.  dico  autem  GH  dudum  in  HI  ad  KL  du- 
duminLM  eandem  obtinere  rationem  quam  habet  AXB  parabola  ad  parabolam 
DYE.  Quoniam  GHlredangulaatqualiaruntredangulisrupetHZSrP  0;GH 
dudlumin  H I xqualc e(l  H Z dudo in  OPalticudincm.eodemmodocumKLM 
tedangula  xqualia  fint  redangulis  fupet  L T O P , KL  dudum  in  L M atquatuc 
LT  dudo  in  altitudinem  OP,  GH  igitur  dudum  in  HI,  ad  KL  dudumin  LM 
eam  obtinet  rationemquam  HZ  dudum  in  altitudinem  OP,ad  LT  dndum  in 
caudem altitudinem  OP.idcftquam  bafis  ad  bafim, nimirum  AXB  parabola  ad 
parabolam  D Y£.  igitur, &c.  Quod  erat  faciendum, 

PROPOSITIO  XCI. 

Circulum  ABC  Tecet  reda -qusdam 
AB  non  per  centrum  duda  ; adaque 
per  B orthogona  B C,  ducatur  E F paralle- 
la B C, circulum  contingens  in  F conuc- 
nicnT^jcum  AB  linea  in  E.dfiin  perpun. 
da  B 6e  F ducatur  hyperbola  B I F , cu- 
iusdiameter  AB  E ad  quam  EF  (it  ordi- 
narim applicata. 

Dico  G I duduminTc  xquari  H Gdu- 
do  in  G K, 


Dtmon- 
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IN  P L A N V M; 
DemonBratio. 


1^7 


T^Vcanturqaoteunqae  GHIK  parallela:  ad  EF.BC,  qufditfneSctunc  ordina^ 
•‘■'timpofit*  ad  diametrum  AB  E,  vtpotc  atquididantes  ordinacim  poGtiEF; 
ollenfum  eftamem  lib.noftro  de  Hypcrbola  a G H , G I , G K efle  continuas  : igitur  a e,,». 
t planum  Glduaum  in  fe*quaiur  G H dufto  in  G^.  Quod  fuit  Hemonftrandum. 

Hjf. 

PROPOSITIO  XCII. 


GIrculutn  ABC  cuius  diameter  CE 
contingat  in  A.Jinea  AD  conueniens 
cum  diametro  in  D dudtaqj  £F  parallela 
contingenti,  perpundba  A & E delctibatur 
fayperbola  cuius  diameter  Iit  C ED  , & or- 
dinarim pollra  ad  diametrum  A D. 

Dico  corpus  ortum  ex  H G duillo  in  Ce 
atquari  quantitati  ott;  ex  H I du£lo  in  H K. 

Dtmonjiratio. 

TSVeantorenim  iniinitq  HIGK,  parallelae  ad 
^^AD.EF,  defendimus  lib.de  Hyperboladi- 
neas  omnes  H I,  H G,  H K in  continua  elTe  analo- 
gia,vndepatecdHGdudumiD  fezqnari  HIdu-  . 
do  i n H K- Quod  fuit  demooftranduni. 

PROPOSITIO  X CII  I. 

Glrculum  E B D contingant  dux  te&x  A B , C D flbi  trUituo  xquidi- 
(lantes^  quasorthogonalitcrin  A Sc  C,fccet  linoa  AC;  per  punda 
deinde  B,  D delcribatur  hyperbola  cuius  axis  zquidiftet  tangentibus 
AB.CD. 

Dico  P H duftum  in  fe  zquari  F E du  Ao  in  F G. 

Dtmonftrauo. 


C C*mMtrf» 
d At.kwimt. 


J^Vcanturquotuii  FEHG  parallelqad  A B.  libro  noftro  de  Hyperbolae  often- j cimft 
*^fum  eft  omnes  lineas  FEjFH.FG  efle  in  continua  analogia,  igitur  ex  propof  no.Hjf. 
yninetfidiqr.huiusipatet  vetiraspropoflttonis.Quzfuitdemonllranda. 
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PROPOSITIO  XC  Vl.  ' 

GIrculum  ABF  fecet  teif^a  quzdam  AB  non  per  centrum  duda; 

adit^ue  pct  A & B orthogonis  C A E,  D B F ^ fiat  fupcr  A B rcdan- 
gulum  ACDB  : Ac  HGL  rcAanguiis  aiqualia  ponantuC  re^angula 
I G K:  facile  colligitur  cx  illis  qu;  iii  libro  4o  parabola  demonftraui,pun> 
£fa  K K efle  ad  parabolam. 

Dico  G H dudumin  KL  atquari  HI  du£foin  G R. 

DtmonUratio. 

■p^Veantut  infinitx  GHIKL  ■ , 

paralleli  ad  CAE  . DBF. 

QuoniamlGKreAagulazqua-  ^ 

lia  ponuntur  re^langulis  HGL,  ” V ’ ' ‘ I — \ 

erit  vt  G H ad  G1 , fic  GK  ad  ^ J(^ 

GL:SdiuidcndovtGHadHI,  Ti  ‘ W ll  'h  i 

Cc  GKadKL  : vnde  HIGK  1^  f j^T 

re Aangulis  zqualia  fune  recran>2^ 

gula  GHKL.  ergo  GH  du-t^ /iC  , tI  IT 

ccumin  KL ‘zquale  HI  ducto  \ ^ I 

in  GK.  Quod  fuit  demonllran-  "T V/~~~ 

dum.  V\_-taS Z. _l 


PROPOSITIO  XCVII. 

GIrculum  B C cpneinganc  du*  parallele  F G , H I quai  orthogonali- 
cerfecctinF  AcH  lioca  AAvfiaotquc  B AC  reiSangulis  cqualia  re- 
ccangula  DAErlint  autem  DD , £E  fectiones  oppoque  quarym  cen' 
tnim  Gt  in  recta  A A.  ■ ' 

Dico  DA  planum  ductum  itt  planum  BE  zquati  AB  ducto  in  £C< 
^J^emonftratio. 

QVoniam  BAC  reccangulis  z.  -p  Ci. 

qualia  ponuntur  rcctangula  V ~1 

DAE.AE  dnctuminfe,  bzquale  :^c 

cft  ABduetoin  ACXed  ABductu  ATs7  e/  \_ 

in  AC  iquatur  AB  ductoin  AE,  ® \ *.  -v  j j ~ 'P 

Ac  AB  ducto  in  E Ci  item  A E du-  'v  " / v [ 

ctumiole,liue  DA  ductuminAE  a •;  '•  I 

zquatur  DA  CueEAductoinAB,  A ^ yc 

Tnacum  DA  ductoin  BE; dempto  ji / ^ — Z 

igitur  communi  EA  ducto  in  AB,  / * \ ' ■ 

remanebit  DA  ductum  in  BE  z-  / ..i_  - — V ■ 

quale  AB  ducto  in  EC.  Quod  fuit  ' ^ 

dcmoafttandum. 


77<s  DVCTVSPLAIs!! 

PROPOSITIO  XCVIII. 

QVadrato  GI  infcriptus  (ir  circulus  cuius  cencrtim  B,  & diameter 
C H , circulo  veto  inferipta  fif  ellipfis  habens  centrum  commune  B 
& H C axem  maiorem ; rectis  deinde  B A zquales  quotcunque 
ponanturorthogonae  CAD.patetex24j.  de  hyperb.punctaOOD  eiTc 
ad  hypcrbolam. 

Dico  O A ductum  in  A E aequale  efle  G D ducto  in  D I. 


Demonfiratio. 


pRottaetxDC  oceurranc  circulo  in  Q,  & lateri  quadrati  in  G.  Quoniamlloea: 
^CI  zqnantucdiimetrisBE.Sr  BA  lineis zquales ponuntur  CAD.emnt  AE 
reliquis  zquales  I D/iiht  vero  & F A>  line)s.zqu;det  linez  G D.  ergo  I D G rectan- 
gulazqualialuntrectangulisEAF  id  ell  rectangulis  O A E.  quare  > OA  ductum 
ia  AE  zqualeeft  GX>  dncioin  D 1 Quoderat  dcmonllrandum. 
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P L A N V M 

PARS  SEPTIMA 

! 

Confert  inter Je  corpora nataexduduplanipnralwltci in parahoUcaih. 
PROPOSITIOvXCIX.  ■ 

PApboIam  ABC  fccct  diameter  qusccunquc  B C , afta^;  per  C or- 
thogona  C £,  ducatur  reifta  A B parabolam  contingens  in  A.iqui- 
diftansautcmipn  CE,  conucnicn(i|;  cumCB  in  B :dcin  per  A&C 
parabola defcribatur  H H,  verticem  habens  in  C,  & AB  ordinatimpofi- 
tam  ad  diametrum  C B. 

DicoJF  G dudum  in  F I xquari  F H dudlro  in  fc.  “ ' 

Demonjlratia.  - 


I^Vcantur  infiaitz  FG  H l K> parallela:  a<l  C E,  oftenfumeft  libro  nofiro  dePara- 
■®-^bola,“ reflas  FG,FH.FI  in concinuaelTe analogia : vnde  per 45.  huiuspatet>'‘r-f*- 
FG  pianumduflumia  FI  xquari  FH  planodufloinlc.  Q^odfuic  denaonllcaa- 
daim. 

CaroOarium.  , 

TTlncpatet  6ex  E quoque  erigatur  diameter.occurrem  ABproduflzinL>quod 
•^•^FG  fuperficicsdufla  infuperficiem  GKxquale  producat  corpus  illi  quod  ori- 
tur ex  FH  plano  in  Ic  duflo,  nam  cum  IK  linea  aquales  fint  reflis  FG.  & FG, 
FH.FI  line  concinuz,  erunt  Sc  FG.FHiGK  in  continua  analogia  : vnde  per  45. 
huius  patet  propolicum,  * 
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bVCTVS  PLANi 
PROtOSITIO  G. 


s 1^:9  £ 


t ij.fMrtht  3 
b Ctrall.  9. 

c 4f.  Immi. 


1>  EIT  P 


Sit  ABC  rcdlanguli  diameter  AC, cielcripta- 
que  per  A & C parabola  cuius  lic  axis  A B,dc- 
•-I®  fcribatur  & altera  p;r  AC  cuius  axis  fit  C D. 

Dico  E G fuperficicni  du(%am  in  fupcrficicm 
HFxquari plano  G1  dudtoinfe. 

• Demonfiratie. 

p^Vcadtur  qu6tcun<jue  EGIHF  paralie);  ad  DC, 
*^AB.  Quoniani>EF,EI.EG /iintconiinua.StlH 
Cie&s.  aequales  re&is  1 C,  etuijt  >>&  EC  , Gl,  HF  in 
continua  analogia:  vnde  pacer  r EG  planum  dudum  in 
planum  HF>  zqoaci  Gl  plano  dui^o  in  fe.  Quod  fuit 
demoiiftrandum. 

(PROPOSITIO  CI. 

« 

SEcent  ABC  parabolam  dua:qu*uispatallelat  AD, BC,dcmiI15qtfc 

ex  B diametro  B K,  fiant  inter  AK,  KD  media;  E L,  dcin  per  B & 
L parabola  deferibatur  H H,  cuius  diameter  B E & E L ordinarim  pofita. 

Dico  planum  FG  ductum  in  planum  G I aequari  GH  plano  in  fc 
dui^o. 

T>tmonjirauo, 


'TXVcanturenimad  BC  parailclz  quocuis  FGHI, colligitor  ex  libro  de  pacabo^ 
■^la  ptopoCt75.F  G»  G H,G  I lineas  in  continua  elTc analogia:  vnde a planum  FO 
du^um  in  planum  C I xquacut  H G plano  in  ie  duAo.Quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CII. 

^Ecent  ABC  parabolam  zquidiftantcs  quatuor  B F,  G H,  D E,  A C, 

' O fic  vt  B F G H eandem  habeant  altitudinem  quam  D £,  A C : tum  cx 
B & Ddiamctri  demittantur  B I,B  K. 

Dico  L N planum  dudum  in  planum  N O xquad  M P dudo  in  P 


'Dtmuf 
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IN  PLANVM. 
Dmonftratto. 


T^Vcanmr  rea* quotuis  LNRO.MPSQ.pirallel*  ad  BF.  ponatur  Jncct 
■^GMH  media  I T.  item  inter  A K.  KC  media  KV, &perpunaaB,T,  D,  V 
parabola:  defcribantur  quarum  diametri  BI,  DK,  & ordinarim  pofitx  IT,  K V, 
aeruntillxxquales&fimiles.quarepcfprzcedcnt.  GNdudum  in  N O , xquale 
eftNR  duaoin/e.&MP  dudoin  PQ^qoalc  PS  infeduaoifedNRduaumin  W 
fezquale  eft  P S dofloinfe  ( fune  enimt  N R,  PSezdetnparabolzde  zquealttO  i>h»i7». 
luitur  LN  planum  dufium  in  planum  NO,  zquatur  MP  duflo  in  P Q;  Qood^**'  ' 
Air  demonlitandum, 

PROPOSITIO  CIII. 

Ilfdetnpofitis  fumatur  ex  B I parsquzuis  IN,cuizr]ualis  ponatur  PK- 
& per  N,  P reft*  agantur  X Z,  Y parallcl?  ipfis  G H,  A C.  ’ 

Pico  lurfum  L N duiSIum  in  N O zquari  M P dudlo  in  P Q. 

Dtmonftratto. 


' • 

T^Vaismore  folito  parallelis  infinitis  LNR  0>&M  PS  Q;linczLN>'NR,N  O c4s.twm: 
fiincin  continua  analogia.  Ergo  LN  duftum  in  NO  zquatur  NRduaoinfc; 
eodem modoquoniam  MP,PS,PQjunc  contimid  proportionales,  MP  duAum 
-in  PQjequatur  P.S  dufioin fe: fed  NR.PS  infeduiaazquanturiruntcnimNR, 

P Sezdem  paraboIz&zqueaItz:)ergo  LN  duSum  in  NO  zquatur  M PduAoin 
PQ^  Quod  erat  demonfttandum. 
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DVCTVS  PlANi 
PROPOSITIO  C I V. 


SIntABC,  ACD  parabolx  arqualcs  & fimilcs  ad  eundem  axem  fub- 
altern^pofica;,  ponantur  autem  & alite  auxuis  duz  paraboi;  squales 
ac  fimilcs  EFG,  EGHadcundemaxem  fubaltcrncpofit*. 

Dico  corpus  ortum  ex  dudu  parabolz  ABC  in  parabolam  AC  D,ad 
corpUs ortum  cxdudu parabolz  EFG  in  EGH  parabolam,  rationem 
habere  compof  tam  ex  ratione  quadtati  BC  ad  quadratum  F G , & ex 
A C altitudine  ad  altitudinem  E G. 


Demonftratio. 


^ 

1 7 

I . 

X/  T 

f 

r • 

■ « 

— 

:t-*  i • 

a 1.2)*^ 
r*ht0. 


T^Iuififi  AC.»  EG  quadrife- 
, ailifquc  per  diuifio- 
num  pun^a  paralleiis  K L« 
MN  > demittantur  ex  K fle 
M ad  RL » orrhogotte  K Q_, 
M S ; icent  ducantar  L R»  N T 
iifdem  orchogonsc:  breuitteis 
auteincaus^  corpora  ci  dbftii 
mucQo  parabolaritm  orca  to- 
cencu( corpora  A»  B, Quadra- 
tum KO  tftad  quadracil  BG» 
vt  » O A ad  C A , hoc  cft  cx 
cbnft,  vtPE  ad  GE,  hoc  cft 
vc  quadratum  MP  ad  quadra- 
tum FG.  crgo&KO  adBC* 
vt  MP  ad  FG»  iSC permutan- 
do K O ad  M t*  , vt  B C ad 
F G.  Eodem  modo  oftendam* 
O L hoc  cft  O R efle  ad  P N» 
hoc  cft  P T vt  A D f ad  H E, 
hoc  cft  cx  hyp.  vt  B C ad  F G. 
Cum  igitur  ratio  re^anguii 
KORadrcdangulum  MPT 
componatur  exiaterumracio- 
nibusK  O adMP.ORadPT» 
erit  h^c  duplicata  rationis  B C ad  F G;  hoc  eft  eadem  quz  quadrati  B C ad  quadra- 
tum FG:  iam  autem  folidum  quod  iiccxdudu  re^anguli  KO  in  redangulu  OK 
adfelidumquod  fitexre^angulo  M P dudo  in  rcfUngulum  PT  rationem  habec 
compofttam  cx  ratione  baftsad  badm  hoc  cft  rc£tanguli  KOR  ad  rc^kangulum 
MPT,&rationcaIcitudinum  OO,  PP.  Cum  igitur  roftangula  KOR*MPTfinc 
ad  fe  inuicem  vt  quadratum  B C ad  quadrarum  FGi  & altitudines  00»PP>^c 
A C » E G > quemadmodum  colligiturex  hypothcft » habebit  folidum  qnodftc  ex  K O 
in  OR»  ad  folidum  ex  MP  in  PT  rationem  compofteam  ex  rationibus  quadrati 
BC  ad  quadrarum  FG»  fle  AC  adHG>iimiliccr  oftendam  (inguU  reliqua  folida 
facfta ex reiftangalis  reliquis  KO>inrcfiqUa  OR  eandem Imbcirc  raciotiCAi  com- 
poficam  ad  ftngula  alia  folida  fiCtz  ex  reccangulis  reliquis  MP»  in  ^cctaf)ga^a  reliqua 
PT.  ergo  lingula  folida  inferipea  corpori  A ftihc  prbpbrrionaltaftnguiMfohdisin- 
bii.j»iw».fcriptis  corpori  E.  ergo  vt  vnum  ad  vmim,lic  b oittnia  ad  omnia:fcdftif>ra  oftendi  v- 
niDs  ad  vnum  rationem  cfte  compoliram  cx  rarioYiibus  quadrati  BC  ad  quadrarum 
FG.  Sc  AC  ad  EG.  ergo  omnia  folida  inferipta  corpori  A fonc  ad  omnia  inferipta 
c 4;.  folida  corpori  E in  dicta  ratione  compoftta;cdm  igitur  c folida  vcrique  corpori  tot 
inferibi  polliac»  vcdeficianti  corporibus  ipils  quantitate  data  mioori»  concluditur 

eodem 
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eodem  fore  dilciirfu  qua  vfi  fumus  in  pncedentibus, corpora  A,  & E,in  eadem  cITc 
ratione  compolita  ex  rationibus  quadrati  BC  ad  quadratum  FG>  & alurudinum 
AC>£G.  <^od  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CV. 


PArabolam  A D C,  cuius  axis  A B & or- 
dinarim pofitaCB  , contingat  in  A li- 
nea A F,  ducaturq;  rcdla  A C. 

Dico  b D fupctficiem  dudfam  in  fuperfi- 
ciem  E G corpus  producere  attjualc  illi  quod 
oritur» duc^u  FE  in  ED. 

Demonjiratio. 

DVcanturquotuis  FDEG  parallelzad  AB,vt 
CE  ad  EA,  fic  GE  ad  EF;fedvt  • CE  ad 
feA,  fic  EDelf  ad  DFi  igitur  vt  EG  ad  EF, 
Ce  ED  ad  DF.  vnde  reffangulura  iub  EGFD 
xqualc  eft  reaangulo  fub  ED,  EF;crgo  F D pla- 
num duflum  in  planum  EG  xqualc  >>  FE  plano 
duflo  in  planum  E D.Quod  fuit  demonftrandum,- 


* 

farmh. 


b4<Jhwiw. 


PROPOSITIO  CVI. 

PArabolam  ABC  cuius  axis  B D & ordinarim  pofita  A C , contingat 

in  B linea  EF,  occurrens  GF,  A E diametris  iii E iScF.ducanturqi  li- 
ne* AB.BC.  1 , n.  • ,1  r ir  • 

Dico  magnitudinem  ptoduiSam  er  I L plano  duiSq  in  jjIanufiVE  K.  x~ 

quari  quantitati  ort?  ex  dudlu  N M in  M H. 

• demonjiratio. 


demonftrandum. 
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PROPOSITIO  CVII.  , 

Ilfdcm  poflcis  A 0,CP  ducantur  tangentes  in  A & C. 

Dico  O I planum  dudlum  in  planum  LM  arquari  IL  plano  duilo 

in  fc. 


Demonfiratio. 


aif.  Di  Stenfz  funt  proportionales  »01,1  G,GH.  igitur  cum  OG,difFcrentizsE<]aa' 

b^*  Ji  HPreGz quoque  Ol>  GO  idelt  '>OL,IP  id  eft  OK  proportionales 

fiiinf  funt:  l'ed  etiam  cum  MKiic  zqualisipfi  IL,  rcdfc  OI,'I  L,  LM  continnz  fum. 
yM.  quare  OI  planumduftumm  LM ‘*zquale  IL  itufto  illic. QucKlfuitdeiijonftraB- 
“■*’■***“•  dum,  , 

PROPOSITIO  cviii. 

Ilfdem  pofitjs: , , j , I ' 

Dico  GO  planum du£tum in fexquari plano  O I du£to  in  I P. 

Demonfiratia.  , 

cig.^araS.T  Incz ' IO, I G > G H fint  in  proportione  continua Sr  OGdifiFcrenti^  zqualis/it 
f -^HP.  Ergoctiam  OI,  OG,  IP  ffuut  in  proportione  continua.  Ergo  OI  in 

IP  du£lum zquatur  GO  dudloinfc. 


PROPOSITIO  C I X. 

Sint  A B C,  B C D parabolx  xquales  & Ilmiles  ad  eundem  axem  B C 
rubaltcrnc  politx,  at^Iifqi  per  B & C tangentibus,  perficiatur  reAan- 
giilum  EF  ducanturque  redti  A B,  C D. 

Dico  H I planum  ductum  in  planum  L M ad  G H , duiAum  in  M Nf 
eandem  obtinere  rationem  quam  HK  ductum  inKM  habet  ad  GKi 
ductum  in  fc. 


Demo»-' 
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15  Eflangulum  HILM  ad  GHMN  reSaiiguIum  rationem  habet  compofitam 
^^ex  HI  ad  GH,  idcftaHKadCK  (quia  GK.  HK.IKI»  proportionales  functa 
& ex  ratione  L M ad  M N>  id  eil  M K ad  N K (ob  N K,M  K>  L K proportionales) 
fedratio quoque reftanguliHKM  adGKN,  compofita  eft  cx  ratione HK ad GKjf4r»W«. 
& M K ad  NK;igwur  vcHILM  rcdlangulum  eft  ad GHM N rcdangulum,vc 
HKM  ad  GKN  reiftanguluni;  igiturvc  ex  4.  huius  colligitur  .HI  dufluni  in  LM 
ad  GH  duftumin  MN.cftvt  HK  duGumin  KM  adGK  duauminKN.Quod 
erat  deraonliraodum. 

'PROPOSITIO  CX./f . 

I > 

SV per  ie£ki  B B dcfcribancur  tres 
parabolz  AB  , CB,  D B,  qua- 
rum diametri  per  verticem  fmt  con- 
tinuz  proportionales,  8c  B B ordioa- 
timadeam  Iit  poHca.  > 

Dico  C B planum  duiSIum  in  fc  z- 
quari  A B plano  dui5lo  in  plaou  B D.  2 

’ ‘ . I , 

Demonflratio. 


T^VcanturquotuisC  AB  D parallel;ad 
diametros  primo  dacas.Ciim  enim  dia- 


s prim 

tnetri  per  verticem  ponantur  proportiona- 
les, etiam  diametri  AB,’  BC.BD  erunt 
continux  ; quare  C B parabola  duAa  in 
fezqualis  AB  parabnixduiftz  in  parabo- 
lam BD.  C^ad  fuit  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CXI. 

PArabolam  ABC  cuius  axis  B D , & ordinatim  pofita  A C contingat 
inBredta  EF  occurrensdiametris  AE,CFinB&  F:  dcin  per  A & 
B;itemB  & C parabolzdefcribantur  quarum  axes  fune  A E,CF:‘'  ‘ 
Dico  G Hfupetficicm  duclam  in  lupetficicm  1 K zquari  H I plano 
dudo  in  fc. 

Fffff  j Dmon- 
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*I>tmonJiratio.'  • 


DVcamur  aJ  AC  parallel*  infinic^GHILKM.  docuimus  libro  de  parabola 

f G H,  G I>G  M re^as  in  concinaa  ciTe  analogia : quare  cdm  H I,  K M linea; 

b 9 z>>  Cot'iicerfexquales,etuntbGH  >HI>IK  concinux.  rude  per 45.buiuspa(etveci- 
taspropo£ 

P R O P O S I T I O C X I r. 


Iirdctn  poHtis: 

Dico  corpora  orta  cx  G H plano  du£to  in  1 L,  itctii  cz  H I in  reip(iim, 
tandem  cz  G H & M N dudis  in  I K,  in  continua  e(Ie  analogia  propor- 
tionis duplx. 

Demonjlratio. 

> I 

'pRoducamur  GM  parallclxin  N.  Quoniam  GH,HI>  IK  re^xtnprxceden- 
A tioilcnlxluncconcinu^jcrunc  HI  quadrata xqualia  redangulis  GHIK  s fune 
autem  MN  xqualisiplisGH>  igirurredangula  iiipcr  GHMN  tanquam  vnis  6c 
1K>  dupla  funt  rcdangulorum  fuper  GH  IK>id  cft  dupla  quadratorum  H I:  nirfum 
cum  IL  lineq  dimidix iimiprarum  IK> erunt  GHIL  rcfiangula  dimidia redan- 
gulnrum  GHIK.hocciIquadratotum  HIF:  vnde re&angula  GH,  IL  quadra-^ 
ta  HI  &rc3jngulum  fuper  IK  & GHMN  tanquam  vna in  continua  funt aoa- 
logiapropottionisiubduplx.  Quare  cz  difeotfu  45.  huius  facile  coUigitut  Tctiias 
propoiitionit, 

proposKtio  cxiii. 


Ilfdcm  politis: 

Dico  corpus  ortum  ex  dudu  G M in  I K xquari  corpori  orto  cx 
H K dudoinfe. 

Demonflratio. 


cie;/»-  ^Stcnfumeft  in  librode  parabolae  reflas  GH.GI.GM  incnntinuaclTeanalo- 
j‘f"j^j^_gia.cum autem  MK  (inexquales  ipfis  HI,  rcflx  etiam  GH,HI,I  K (untdeon- 
tinux.  vndeSc 'IKjIMid  ellKH.GM  in  continua  erunt  analogia,  ergo  per  4;. 
^ ^***'“*  GM  duflumiiilK  xquale  HK  duflo  in  fc.  Quod  fuit  demonfteandum. 


Dem»»* 


Digitized  by  GoogI 


IN  P L A N V M.  • 

propositio'  cxiv.- 


7T> 


Sint  A B C , A C D parabolz  duz  zquales  & fimiles , rubalcerno  ficu 
poficz,  atfta^  per  A verticem  tangente  A D,  fungantur  A C. 

Dico  F G planum  du£tum  in  planum  H I zqualc  ellc  H G plano  du- 
£Io  in  planum  IK. 

Demonjlratio. 


BIfccctur  AC  in  L,  poficaqne  per  L,  linea  EBLMNparalleUcontingentiAD, 
ponantur  ipii  £ N infinita:  zquidiflantes  F G H I K redangulum  F HI  ad  E LM 
cft vt  A HC  ad  A LC,  tcdangulani: fcd  vt  AHC  ad-ALC.  fic  GHK  tedan- 
gulumefiadrcdangulum  BLN  igiturvt  FHl  ad  ELM,  fic  GHK  ad  BLN, 
£;  permutando  F H I cft  ad  GHK  vt  ELM  ad  BLN.  fed  ciim  zquales  Ic  fi- 
miles  fine  parabolz  Sc  AC  in  L biftedafit,  redangulum  ELM  zquatur  BLN 
ic^angulo.ve  colligitur  ex  illis  quz  in  parabola  dcmonfttaui : igitur  & F H I zqua- 
Iceftrectangulo  GHKsquatcvt  FH  ad  HK,  ficGH  ad  HI>  &r  permutando  ac 
diuidendovt  FG  ad  GH,  fic  I K ad  HI>  vnde  FGHI  redangula  zqualia  filnt 
tedangulis  GHIK.  ergopet  ^f.buius  patet  vetitas  ptopofitionis. 


* 


D V- 


T 
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Corporahucvp^uetx-varioplanoruminplanaduiiunatayredMcitMd 

corpora  determinatam  habentia  altitudinem  €5*  hajim. 
PROPOSITIO  CXV. 

INterfeccntfcfcinD.fcmicirculi  duoinzqualcs  E DF, A DB, commu- 
nem habentes  diamettalem  E A C F B,  fic,  vt  demilTa  ex  D,  ad  A B nor- 
malis DC  incidat  in  centrum  circuli  EOF.  Ponatur  deinde  DG  zqui- 
dillans  EB. 


Dico  corpus  ortum  ex  dudu  HI  in  I Lzquari  corpori  habenti  bafim 
I K & altitudinem  D G. 

Demonftratio. 


I^VcanturinfinitzMIKLNMparaUcIzad  EB.D  G > ponatutqiie  GN  zqui- 
■^diftansDC. -quoniam  H L bifcAa  eft  in  K & non  bifeftaan  I,  quadrato  HKz- 
qualccftredangulum  HIL  vna  cum  quadrato  IK-  fed  IK.M  rcAangulum  quo- 
a CaiUrmrquc  H K quadrato  zqualc  c(l ‘tcdangulum  igitut  IKMiidcftl>lKN  vna  cum  rc- 
^angulo  IKtNM,  idedtefiangulum  1 KN  cum  quadrato  IK  zquate  eft  rcAan- 
gulo  HIT  vna  cum  quadrato  I K : quare  dempto  communi  quadraro  IK  mance 
HIL  rcAanguIum  zquale  rcdtangulo  IKN  : fimiliter  omnia  rcAangulaHlL 
c4(.tai«’.o(icnduntorzquariredangulisomnibus  I kN.  planum  ‘ igitur  HI  dudutninIL. 
corpus  producit  qquale  illi  quod  oritur  ex  I K du^  in  KN,  <>ue  in  altitudineni  D G. ' 
Quod  fuit  dcmonitrandnm. 

PROPOSItlO  CXVI. 


<-  - 


♦Emicirculum  ABCfccct  quzuis  B E iqutdiftans  diametro  AC:  8c 
I ex  B ponfltur  B F normalis  ad  A C. 

Dico- 


- 

^ - Sn’  a .- 


'■'iQitiieqby^PO- 
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Dico  P Idu£lumin  fe  corpus  proferre  xqualcilli  (juod  banmhabec 
H I & altirudincm  B £,  vna  cum  H P dudto  in  fc.  ^ 

Dcmonftratio. 

DEmiciiciir  cx  E linea  EMG  zquidi- 
ftans  BF.  Ducancurque  lincz  infinii; 

H P M I,  parallekc  ad  AC  : rcSanguIum 
HIPM  zqualc  cft  quadrato  PM  & re- 
AangulisMPH.PMl  hoc  eft  HPM  rc- 
Aangulo  bis  lumpio.  addito  igitur com- 
muniquadracoHPi  tcdangulumH  IPM 
cum  quadrato  H P zqualc  cft  quadratis 
HP.PM  vna  cum  rcaangulo  HPM  bis 
fiimptoilcd  & 'quadratum  HM  id  cft  FI 
zqualc  cft  quadratis  HP  , PM  vna  cum 
rcdangulo  HPM  bis fumpto quadrata,  igimr  HM  hoceft  EI  zquantur  reiftan- 
gulis  HIPM,  vni  cum  quadratis  HTp.  qirarc  H M fiuo  P1  ■>  duftuminfe,'cot-^<. 
pus  prolctt  zqualc  illi  quod  oritur  cx  dudiu  HI  io  PM  vni  cum  corpore  orto  ex 
HPdudoinfe.  i„, ’’ 

CoroUanum. 

nAopoiiiio  hzc  omni  Tedioni  conuenit ; illud  tamen  obferuandum,  vr  in  ellipfi  AC 
A lincaCtaxis  ; in  parabola  vero  Ot  liypcrbola,  (ic  AC  vna  exiliis  quz  ad  axem  or- 
dinatim  ponuntur,  vt  vniformitas  inomnibus  le  ruetur. 

PROPOSITIO  CXVII. 

I'  ■ * 

SEmicircuIum  ABCcuiusdiamccer  AC , contingant  in  A &6  lineae 
duz  AD,  BO  conucnientes  in  O,  & BD  quidem  xquidiilct  AC 
diametro:  iunganturqqcontadus  A&B. 

Dico  corpus  ortum  ex  du£tu  EGinIevnacum  £Fdu&oinfe,zqua- 
jcefle  corpori  habenti  bafim  £F  & altitudinem  AC. 

Dcmonftratio. 

■pErficiaturreSanguIum  DAC.Du- 
canturque lincz quotuisEPCHI 
parallclz.  ad  A C,D  B I.  quoniam  D A, 

DB  contingentes  cx  eodem  educun- 
tur pun£lo,  xquales  interlcerutiqua- 
re  a 8c  A E lineis  zqualcs  ftint  E G,  & 

AE  quadratis zqualia  quadrata  EG- 
rcAangula  igitur  FEH  quia  zquau- 
tur  quadratis  A E>  etiam  zqualia  fune 
quadratis  E G.  additis  igitur  commu- 
nibus quadraris  EF,re^angulaFEH 
vnacum  quadratis  EF  zqualia funtquadratis  EF.E  G:  Ted  FEH  rcAanguIis  vni 
cum  quadratis  EF  , id  eft  vna  cum  rcaangulis  EFHI  zqualia  Oint  redangula 
FEIjrcftatigu Ia  igitur  FEI  zqualia  funt  quadratis  FE,EG:  quare  ' EG  duaum  ' 
infevnacum  FE  dudoinfe  zqualia  funt  corpori  habenti  baftm  EF  & altitudi- 
nem  £1  id  cft  AC.  Quod  crac  dcmonfttandum. 

Ggggg  P R O- 
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PROPOSITIO  CXVIII. 

SEcet  A B rc<ftanon  per  centrum  dufta,  circulum  F I aidlifque  per  A St 
B normalibus  DB,  C A, ponantur  CD,HH  aiquidiftantcs  ABi  fic 
vt  corpus  habens  bafim  E G Se  altitudinem  G H,  a:quale  fit  corpori  orto 
ex  F G duito  in  G I. 

Dico  FG  duiilumin  HI  a:quari  EF  dudo  in  GH. 

'Demonflratio. 


PLitium  E G dufltim in  CH  aquale  efl:  EF  du^oin  GH  vnacumFGduclo 
in  GH:itcm  FG  duaamin  GI  iquaturFG  duftoin  GH  4e  FG  dufto  in 
HI  : eft  autem  per  hypothcfim  EGduanmin  GH  iqualc  FGduaoin  GI.x- 
quanturergo  EF  in  GH,  cum  FG  in  GH,  ipli  FG  in  GH,  cum  FG  in  HI. 
ablato  igitur  communi  corpore  orto  cxduftu  FG  in  GH,  planum  EF  duilum  in 
GH  xquatur  FG  duaoia  HI.  Quod  erat  dcmonilranduro.  > 

PROPOSITIO  CXIX. 


GItculum  E BDjfeccnt  vel  contingant;  squales  dua;  Se  parallele  E S, 
F D, quibus iqualiter  in  A Se  C produdis, ponatur  AC  normalis 
ad  A B,  CD  Se  fuper  A C arcus  deferibatur  circularis  H H atqualis  ar- 
cuiEKF  : diuifis  deinde  bifariam  A E,  CF  reda  II,  parabola  defetiba- 
turLL:  fit  autem  corpus  ex  I L in  altitudinem  I G xqualc  corpori  quod 
fitexdu(f!fu  I K ialM. 

Dico  corpus  ex  du^  IK  in  LM  zquari  corpori  quod  fit  cz  GH 
in  I L. 

Demoti- 
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PLanum  10  duQutn  in  IL  squale  ponicur  IK  plano  duSo  in  IM  : fed  IG 

plano  diiSo  in  IL  squanrur  corpora  orta  e*  du^u  GH  in  IL  , fic  sx  HI  in 
I L:  Sc  IK  planoduSoin  IM  > duo squantur  corpora,  nimirum  exduflu  IK  in 
IL,  & IK  in  LM  i igitur  corpora  duo  ex  GH  in  IL,  & cx  HI  in  IL,  squalia 
funt  duobus  corporibus  ortis  ex  dudiu  IK  m IL>  Jc  ex  IK  in  LM.  fcd  corpori 
ex  HIdudoin  IL  squale  ell  corpus  ex  Klin  IL  ^cuni  H1,IK  linc^texhy. 
pothcb  deducitur,squalcsilnt)  reliqua  igitur  duo  corpora  nimirum  cx  dudu  GHitl 
IL  Sccxdufiu  IK  inLM  squalia  1'unc.  ' ' 

• PROPOSITIO  CX.X. 

POfitisijfdein  arcubus  circularibus  CC,  A A,  & parallelis  lineis  DD, 
flB,AEB,CFD:fitcorpuses  AB  in  B H squJe  corpori  ex  dudtu 
G B in  altitudinem  BD;  lic autem  G G linea redia. 

Dico  O C in  B G dudium , proferre  corpus  zquatd  illi  quod  oritur 
cx  A B in  GH. 

* Dcmonliratte. 


PLanum  AB  in  BH  squale  ponitur  GB  duAoin  BD.led  AB  ift  BH,squa- 
cur  ABin  BG,  & AB  in  GH.  limilitet  GB  in  BD,  squatur  GB  in  BC, 
vel  in  BA  (ciim  CB,  B A squales  fintlineq)  vnicum  GB  in  DC;  igitur  cor- 
pora duo.  ex  DC  in  BG.&ex  CB  in  BG , tqualia  funt  duobus  corporibus,  ex 
ABinBG.&ABinGH:  ablatis  igitur  squalibus  nfmiriim  AB  ducto  m BG. 
& C B ducco  in  B G , remanebit  D C in  B G squale  A B in  GH. 


i-i-!,  T- 
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POfitis ijfHem vt figura oftcndit,  fit  DD  parabola,  & BB,CCline* 
re^x,  deinde  D B du(5iuin  in  Aritudinem  B C xquale  fit  A B du£to 
in  B E. 

Dico  magnitudinem  ortam  ex  du£tu  D A in  B C altitudinem  xqua- 
ti  ABdudloinCE. 

DtmonHratto. 


yP Qualia  fuiit  ex 
■^A^hypothed  corpo- 
>iaortaex  DB  in  BC> 
.£cex  AB  in  BE  : fed 
*0  B ductum  in  B C X- 
^quaiur  D A in  B C,  & 
AB  in  BC  i iimilicet 
AB  ductum  in  BE  X- 
quanir  AB  in  BC,  5c 
AB  in  CB-  igitur  DA 
in  BC>  vnd  cum  A B in 
BC,xquaIeeft  AB  in  BC,vndcum  AB  in  CC> 'ablato igitur  communi  AB  in 
BC,manec  D A io  B C altitudinem . xquale  A B ducto  in  C ‘ ' 

PROPOSITIO  CXXII. 


Circulum  ABta- 
gant  panllelx 
F C , F C quas  Tccenc 
line;  C C,E£, DD, 
F F.  lupponatur  autc 
CD  dudlumin  DB 
xquale  FD  dudio 
in  DE. 

Dico  etiam  FB 
duftum  in  altitudi* 
nem  £ O aquari  cor- 
pori orto  cxduAu  CE  in  DB. 

^monfirntio. 


pLanum  CD  doctum  in  DB,  xquale  cll  CE  ducto  in  DB  vna  cum  ED  dn- 
cco  io  D B : item  planum  E D ductum  in  D F xquatur  E D ducto  in  D B , vni 

cum 


Dig!-: 


INPLANVM. 

cum  E D duflo  iij  B F:  «qualia  autem  per  hypothclim  funt  corpora  orta  ex  duSu 
CD  in  DB,  &ex  FD  duaoin  ED:ergo  CE  in  DB.  cum  ED  in  DB  «qua- 
turED  in  DB,  cum  EDin  B F : ablato  igitur  communi  corpore  ex  duSu  ED 
in  D B, manet  FB  duSum  in  alcicudiocm  ED  arquale  CE  dudo  in  DB.  Qijod 
erat  demonSrandum. 

PROPOSITIO  CXXIIL 

Circulum  DE  fccetrcftaquatuis  BB:  per  cuius  extremitates, norma* 
Ics  ducantur  perficiaturtjuercdlangulum  AA,BB,  quoddu£tum  in 
triangulum  BC,  quantitatem  exhibeat  zqualcm illi  quz  oritur cxdudlu 
DB  inBE. 

Dico  AD  planum dudium in  BC  proferre  corpus  zqualeilli quod 
exfurgit  cx  dadf  u D B in  C E. 

Demonftratio. 


CVpetficies  AB  duQa  in  quantiutem  BC,  zquatnr  AD  ruperficlel  ia&z  in 
‘-'BC  vfla  cum  DB  duda  in  BC.  item  DB  planum  dudum  in  BE,  xquatut 
DB  duAoin  BC,  8c  DBdudoin  CE;  eft  autem  per  bypochelim,  AB  planum  du- 
flum  in  planum  BC  «quale  DB  duSo  in  B E,  ergo  AD  inBC,cum  DBin  BC, 
«quatur  DB  in  BC,cum  DB  in  CE:  ablato  igitur  communi  DBdudo  inBC, 
manet  A D du&um  in  B C , «quale  D B dudo  in  C E. 


PROPOSITI 

Circulo  A B inlcriptum  fit  reiftan- 
gulum.CF;pofiuq;  D D paral- 
lela lateri  C C,  quq  8t  circulum  con- 
tingat in  A,  dderibatur  arcus  E E «- 
qualis  arcui  A A contingens  redtam 
CCtponatur  autem  AC  dudtumin 
C B xquari  A D dudiioin  D B. 

Dico  corpus  quod  fit  cx  dudlu 
plani  D A inalticudinemDFzqua- 
ri  corpori  quod  profertur  ex  dui^.u 
A C in  £ B. 


O C X X I V. 
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Demonfiratio. 

PLanum  DA  dudum  in  DR  zqua- 
lecfl  DA  duAo  in  DF  > vna  cum 
D A dudo  in  F B , id  eft  vna  cum  C E 
in  AC."  item  AC  duftum  in  CB  , z- 
quacurAC  du£loin  CEiVna  cum  AC 
dufto  in  E B : zqualia  autem  funt  per 
hypothelin  corpus  eit  du^u  A D inD  B> 
& corpus  ex  du<3u  A C in  C B j,  ergo 
DA  in  DF,  8c  CE  in  AC  zqiiancuc 
ACinCE,  dcACin  EB;  ablato  igi- 
tur communi  A C du^o  in  C E>  maner 
DA  dudumin  DF  zqualc  AC  duAo 

'PROPOSITIO  CXXV. 

TNcerfccent  (e  vtcunque  circuli  duo  xquales  ABC,  BCDin  B AcC.' 
1. Ada^ue  per  B tangente  A B , iungantut  B C , & ex  B ducatur  O B or- 
thogonaipli  B C,  cui  zquidiftantes  ponantur  quotuis  MN  Rt&perN, 
totidem  N,  I Hpatallclz contingenti  AB. 

Dico  corpus  ex  dncflu  HN,  N I fecundum  lineas  fN  I parallelas  ipfi 
A B,  xquale  elfe  corpori  ex  duAu,  N I fecundum  lineas  parallelas  ip(i 
OB  in  altitudinem  OB. 

Demoniiratio. 


QVoniamHl,  RI  linese commone  ponuntur  habere  pnndum  N,  reAangulis 
HNI  zqualia  funt  rcAangula  RNI.  id  eft  R,  NI  & OB,  cum  OB,  RN 
It».  linezizqoai^slim: igitur  HN  duAom ih  Nl-zquatur  R,NI  duAo  in  altitudr- 
«rati.  ncm.pB. 


-PROPOSITIO  CXXVI. 
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IF  dein  quocuis  ducantur  GG  parallclx  ad  A B,  occurrentes  EF  lineis 
in  G : Cc  E 1 F rcitangulis  xqualia  fiant  reftangula  G I H. 

Dico  corpus  ex  H F plano  in  altitudinem  G 1 xquari  magnitndini 
ortx  ex  dudlu  fuperficici  G E m I E. 

Demonftratio.  A g 

QVoniam  ElP  rcftanguJis itl eft 

icAangiilis  AIB  xqualia  fint  -r'  ^ I 

rcftangulaG  I H cruiu  puncta  AH  ^ a 

«•ailparabolam : vltenus  G I elt  ad  ^(f  |t  ~~~ 

EGjVt  IF  aJHF,  adeoque  & pf  , — ^ ^ 

CE  ad  GI,  vtFHad  IF;  vnde  

FHGl  rcccangula  xqualia  (iinc  p,  ' — .Jj'  , 

rcctangulis  GUIF : & cum  altitu-  y'r-\ ^ ' 

do  omnibus  fic  eadem  erit '■  H Fdu-  , 

ctum  in  G I altitudinem  xquale  \ S 

GE  ducto  in  IF.  Q^od  fuit  dc-  ^ IB 

monllrandum. 

PROPOSITIO  cxxvir. 

Circulum  ABC  (ccct  refta  quzdam  AG  parallela  diametro CD, 
creftaqueex  K centro orthogona  KLT  deferibaturper  CLD  el- 
lipfis  contingens  circulum  in  C & D,  dein  ex  C & D tangentes  erigantur 
occurrentes  linex  A Gilliufq;  parallelis  in  Qjc  R. 

Dico  corpus  ex  dudu  QF  in  F R , eam  habere  rationem  ad  corpus  ex 
dudtu  QG  in  G R,  quam  habet  LK  ad  T K. 

Demonflratio. 

T~\Vetaquauis  XV  xquidiftanterc- 

■*-^ctx  T_K,  qu^  circulo  occurrat  in  „ ' T 

G>  & cllipfi  in  F agantur  per  G 8c  F t ^ j*- 

parallel;  diametro  CD  : erit  igitur  E ~1^ 

K.GQ  rectanguliim  xquale  rcctan-  ^ \ 

gulo  RFQj  vnde  parallelopipcdum  ^ ^ V 

habens  bafam  rectanguliim  RGQ_ 

Sf  GV  altitudinem  ad  parallclopipe- 


dum  habens  bafim  rectagulum  RFQ_  y 3£  • ° 

&:  altitudinem  F V eft  vt  G V ad  F V, 

hoceftvt  TK  ad  LK  cfiniihtetoftc-  c»«J 

demus  infinita  patallclopipeda  inferipta  corpori  nato  ex  mutuo  ductu  planorum  '"<«■ 
Q_G>GR  clle  ad  infinita  parallelcpipcda  infetipta  corpori  genito  ex  ductu  mu- 
tuoplanorum  QF,FR  vt  TK  ad  LK.  ergo,  vti  facile  dcduci  potcll  Scdifcurfu  45. 
huius , magnitudo  orta  ex  ductu  Q^F  in  F R ad  quantitatem  ottam  cx  ductu  Q_G 
in  GR , eam  habet  proportionem  quam  habet  i K ad  TK.  Q^od erat  demoii- 
firandum. 
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SIt-AKB  paraboi;  axis  C D asqualis  Uteri refto  centro^;  D inccruallo 
DC  circulus defciibatur  cuius  diameter  AB  patet  ex  141.parab.para- 
bolam  cadere  totam  intra  circulum  perficiatur  re£langulum,lub  bali  A B 
&altitudine  DC. 

Dico  Icmicirculum  I H dudtum  in  fe , corpus  producere  ifcquale  illi 
quodoricur  exdudu  HK  parabolxin  altitudinem  CD: 

Demonjhratio. 


» lo^^-T^Vcantur  ad  EAvel  CD  parallela infihiez  GIKH.  libro  de  parabola>oAen-' 
^dimus  H K,  H I,  HG.  linea*  tfle  proporcionales.igitur  i>  H K ductum  in  H G. 
»i««.  jj  Q aquatur  HI  duccoinfe. 

PROPOSITIO  CXXIX. 

Ilfdem  poficis: 

Dico  i K planum  ductum  in  altitudinem  CD  vel  in  rectangulutn 
H G,  a:quati  G 1 dudlo  in  1 H. 

^emonjlratio. 

imiM  H K,IH,  GH  proportionales Ibnt.vt  GH  ad  IH,  fic  G1  cfladIK: 

c4(.  V4ig,tut  c Se  GI  duccumin  IH  zquatur  IK  ducto  in  altitudinem  CD. 

PROPOSITIO  CXXX. 

Sit  £F  parabol^axis  AA,  parlaccrirectoifuperquodefcriptocircu- 
lo  B C,  ( qui totus  intra  parabolam  cadet)  ponatur  L A ordinatim, 
* ».^«**qu.x«a:qualiscritaxi  AA.  Completo  igitur  quadrato  A G , iungcLD, 
ductifq;  rectis  infinitis,  parallelis  ad  L A , fiat  reccangula  B A C , xqualia 
rcctangulis  G A K.  erit  KK  parabola. 

Dico  £ B ductum  in  BFxquari  DK  in  G A ducto. 


Dtmon^ 
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Demonftratio. 

QVadrata  EA  hoc  eft  rcAangula 
E A F * zqualia  funt  rcAanga- 
lisEBF)  vna  cumqnadratis  BAi 
ideft reflangulis  B A C. item  G A D 
rc£langula  zqualia  fune  quadratis^ 

AE.  zqualia  igitur  fulu  G AD  re-* 
aangula.fcaaDgulisE  BF:  vna  cum 
reSangulia  BAC.  redangulis  au- 
tem GAP  xqualia  funt  teffan- 
gula  GAK,  GADK  i rcflangula 
igitur  GAK,GADK*qualia  funt 

reaangulisEBF,  B AC  : ablatis  igitur  zqualibus  ex  hypothelireflangulis  BAC, 

GAK  manet  reflangulum  EBFzqualc  rcAanguIo  DKiGA.  ergo  planum  EB 
^uAum  in  B F b eft  xquale  P K duAq  in  altitudinem  G A. 

PROPOSITIO  C XX  X I. 

DIametii  dux  A C,B  D fcmicirculi  A B C ad  angulos  infiftant  reftos,- 

lunaa^  AB. defcribaturfuperBD VI diametro  citeulusBBD.  . 

Dico  F E planum  dudlum  in  planum  E G,  corpus  proferre  xquale  illi 
quodbafim  habet  triangulum  ABD  & altitudinem  BO. 

Demonftratio. 

DVeantur  quotcunqoe  reSz 
NFKEMLIHE.  paralie- 
Iz  ad  A C , agantur  per  B «c  A 
contingentesquz  conucniantin 
O;  pofitiique  NFI  parallelis 
AC, fiant  proportionales  NI, 

E I,  L I,  item  N 1,  F I>  K I:  erunt 
cAKBiDLB  parabolx.  fece- 
tur  deinde  BD  bifariam  in  Q_ 

P«naturl)uc  (^P  zquidiftans  AC.  occurrens  parabolis  in  R T.  femicirculis  autem 
in  S «c  V , ducatutque  refla  A B ,qui  circulo  E E,  «rreflz  MM  occurrit  in 
eodetn  punito  S>  vcraciie  dcmonftrabitur  quoniam  AKB  parabola cft, a Pfopor-‘*^^'^*‘ 
tionalcsfuntlinex  PQ.Ps.PT:eftautem  PQ.in  S b.fcfla.tefla  igitur  PS  inX"‘ 
quoq-,bi(cflactt:fiC  S Tdimidiacft  ipfiusS  P.hoccft  S Q.  quia  veto  P Q.S  Q,  RQ 
. propomunales  funt.  fit  S Qdimidu  P Q^rcfla  quoque  R Q dimidirjft  SO,fxr;ji’ 
quales igiturfuncT  S, RQ^quOniam autem  LI  eft  adRO.  « DIB  reflantium 
ad  reflangulum  D QB  id  eft  A M B ad  A S B reflangulum.  A-  vt  A M B reflaneu- 
lum  ad  reflangulum  A S B fic  f M K linea  ad  lineam  X S.  erit  ve  LI  ad  R d.fic  M K f tr /-'-*• 
ad  XS,idcft  RQ^xqualcsigitutfuntlincxLI.KM,  vlteriuscum  FGmldiui- 
la fit  bifariam  S non  bifariam  in  E quadrata  FI equalia  funt  rccrangolis  FEG.vna 
cum  quadratis  El.idofl  (quia  NlJil.EI  lunt  continU£)vua  cum  NI  rcflangulis 
id  eft  (quia  Ll,  KMzquantur)  rcflafigulis  N IKM.  fed  FI  quadrata  quoque  xqua- 
lia funt  rcflangulis  N JK,  (qutxlNI.FI, KI  fint  proportionalis)  rcflangula  igitur 
NlKtqualiafuntrcflangulisFEG.&NlK-M.  rcflangula  autcmNlK  zqualia 
quoque  funt  rcctangu  lis- NIM.NdMK.igitur  NIM,  NIMK  rectangula  xqua- 
Iialiint  rcctangniis N IMKrFEO. dempto c^go communi  NIMK,  rcii  Uia  NIM, 

FEG  rectangula  zqualia  funt--. planum  igitur  FE  ductum  in  EG  zquatur  M I 
triangulo,  ducto  in  quadratum  N ladeft  inalticlidincm  BD. 

Hhhhh  PRO- 
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/ I \\  DE.  Quoniam  E D.BD.Q^U 

C-  j--  -£~^ — -A  ^ t7~t" — propoitionalctv&.AfiC  parabola  cft 
. ^ , proportionales  quoque  erum  HLjKL, 

;0;:/  iii E fTemlcireuIusigicut  al. K duApS m' 
fe,  2»]uatur  1,1  paeabola;  dti£lz'ia  aKitudinem  EDiVel  E P|,  - ^ 


'ir^em  pofitis: 


in  KL'corpus  producere 'xquilc  iHi 


JL  Dico  planum  H K du Aum 
quodorituicz  IK  dui5loinalcicudincm  D£  vel  LH. 

DemanflrattO. 

pRoportionalesfuEt  LH,LK,I,Digitur  vt  EH  ad  KE,  ficHKadKljrcaan- 
^''‘•^"“'■■^gulaigitur  KIEH  zquantur  rbi^augutis  U,KK.I,-  quare  l>HKdui5urainKL 
. zquatar  IK  dufloinaiticudinem  ED  ycI  EH.  i,  ■ . i ■ . 

P R O P O S I T 1 O CXXXIV.  I r 

SEmicirculi  A BD  diametri  AD,BF  ad  angulos  infiftant  reiftos  sde- 
(cripeo^;  fimer  A D bafi  rcctangulo  minorem  habente  altitudinerti 
quam  fit  B F,  hint  proportionales  F E,FB,  FM:  A,  F,  D puncta 

, . parabola  dclcribatur  habeas  axem  F£.j 

, Dico  <l“ctura 

in  fc,  aquale  corpus  proferre  illi 


quod  emergit  ex  LK  parabola  du- 
cta in  altitudinem  11^. 

I T)emonfiratio. 

DVeatiter  infinit*,KlHE  parallcte 
dd  EF.  quoniam  F E , FB.  FM 
proporiionales  iunr, & AE C parabola 
clljreflf  quoque  KI,  KH,KE  propor- 
tionales lunt.  quare  c H K lomieirculus 
doflius  inic  zquatur  EK  pataboi*  du- 
6ix  in  dlcitudinem’1  K. 

p R O- 
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PROPOSITIO  CXXXV. 

Iirdem  poHtis. 

Dico  planum  LH  dudlum  ia  altitudinem  IKzqualcm  proferre 
molem  illi  quxcxfurgit  ex  HI  ducto  in  HK. 

Demonjlratio.  : , < 

QVoniam proportionales funt  LK,HK4K.rcctaI,H  eftad  Hlvt  LKadHK>.' 

ideftHKadlK.  CJuare  reAaguIa  L H,I  K xquantur  rciftiniglilis  H I,H  Kqaa- 
rc*  LH  duanm  in  altitudinem  IK>corpusproducitzquaIcilliquodotitutexdu- 
«an  HI  in  HK.  . t 

PROPOSITIO  CXXXV  I. 

\ . 

QVadranti  circuli  A C H inicripta  fit  parabola  A D H habens  apicem 
in  A : iunctaque  A H , ponatur  contingens  parabolam  in  A in  qua 
fumpto  quouis puncto  B ducatur  BC  D EFI. 

Dico  BC  planum  ductum  in  BIzquari  BD  plano  ducto  inaltitudi* 
nem  BF. 

Demonjlratio. 

T^Veantut  more  ibiito  quotuis  BCDEFI 
■^parallclz  ad  A G.  I>'  quadratis  B £ zqualia 
funtrcdangula  D BF,  led  £B  quadratis 
id  e(l  vt  iam  Izpius  oflcnrum  eA  quadratis  A B. 
atqualia funt  reAangula  C BI : reSanguIa igi- 
tur C B I zqualia  fiinr  reflangulis  D B F ; & 

B C dudum  in  B I zquatur  D B duAo  in  al- 
titudinem B F. 

a PROPOSITIO  CXXXVII. 

Ilfdempofitis: 

Dico  DB  ductum  in  DF  zquari 
CD  plano  ducto  in  DI. 

Demonfiratio. 

"D  Eftangula  BFD  zqualia  'funtqpadratis  CF  : quadrata  vero  FC  “■  zqualia 
J^funtreilangulis  CDI  vna cum  quadratis  DF  i tcctangula  igitur  BFD  id  cft 
BDF  redangula  vna  cum  quadratis  FD  zqualiafimt  tcQangulis  GDI  vna  cum  ' * 
quadratis  FD-- ablatis  igitur  communibus  quadratis  DF,  reccangula  GDI  zqua- 
lia funt  redbangulis  BDF.  quare  & D B planum  du&um  «inDFxqnatnt  CD  du- 
£loinDI.  (^oderatdemonArandum.  ' 

PROPOSITIO  LXXXVIII. 

Emicirculum  fecet  recta  quzdam  CD  zquidiftans  diametro  AB; 
eductaque  ex  G centro  normaliter  GF  quz  GO  linez  occurrat  in 
N & perimetro  circuli  in  P ; fiant  proportionales  G N , G P , G F : Sc  per 
C F D puncta  parabola  deferibatur  C K F D : ductis  deinde  H E lineis  in- 
finitis ad  PN  parallelis  fiant  his  zquales  E I,  £ I. 

Hhhhh  t.  Dico 
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Dico  planum  Kl  dudlum  in  altitudi- 
nem LH  atquari  EH  plano  in  lis  duAo. 

Dimonliratioi 

PRoducatitur  HEI  parallela:  in  K,  L,  M,  quo- 
niam GN.GP.GF  proportionales  lunc  K 
e F B parabola,  refla:  * L H,  LE,  L K proportio- 
nales liint:  quia  vero  H E lineis  zquales  fune 
EI,  reflz  quoque  *’  L H,  H E.  IK  proportionales 
erunt,  quate  s KI  Hufliim  in  altitudinem  L H 
corpus  profert  zqualc  illi  quod  oritur  ex  diiflu 
HEinie. 

PROPOSITIO  CXXXIX. 

Sit  AB  axis  parabol*  A F E , zqualis  la- 
teri rc£io  i politaque  ad  illum  ordina- 
• T>  . A tim  linea  E B;  fuper  AB  vt  diametro 

j • circulus  deferibatur  A C B qui  '*  totus 

cadet  intra  parabolam,  circulum  hunc 
y'  contingant  linea CGzquidiAans  AB, 

/ ^ &AG.GD. 

\ - Dico  G L planu  du6tum  in  G I,?qua- 

fi  FG  plano  duiSto  in  altitudinem  A B. 

Demor^ratio. 

DVeanturad  AB  patallclzinfinitx  GFILH,  iungatur  item  AE.  Quonianx 
AB  zqtiatarlatetiteflo.  linez  EB,  B A'  zquales  fune  & DBquadratum, 
quiavero  GC  contingit  femicitculum  fuper  AB  latere  quadrari  deferiptuni, ex  ek- 
roentis  patet  illam  i diametro  quadrati  A E bifecari : adeoque  reflam  A E tranfire 
per  C punflumcontaflus.Scquia  AG.GC  contingentes  zquales  fune  , zquale» 
quoque obtriangulorum  fimilitudinem  erunt  AG.GK:  vnde  AG  quadratis  ideft 
quaLtis  GK  Iqffaliafuntreflaugula  IGL.fed  &GKquadrat,szqual.a quoque 
fs7.»«»  Ium,freflangala  FGH  : rcflangula igitur  FGH  z^iafunt  tcflangulis  1 G IG. 

planum  igitur  FG  8 duflumin  altituaiucm  AB  vel  GH  qquale  corpus  producK, 

* illi  quodemergitex  I G duflo  in  G L. 

PROPOSITIO  CXL. 

Sit  rurfum  paraboi*  FF  axh  A C zqualis  lateri  redo  & fuper  AC 
diametro  deferipto  circulo,  contingat  eum  A K. 

Dico  planum  F E dudum  in  E H gignere  zqualc  cylindrioiquadran- 

ti,  cuius  bafis  B E,  & altitudo  A C. 
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T>emonJlratio. 

QVoniam  A F G parabol?  axis  A C 
laceri  re&oc<]ualise(l,  line*  EF 
• xqualesTunc  AB  , per  hypothefim 
vero  BC  lineis  xquales  lunt  EBH> 
rci^angiilaigicuc  FEH  xqualia  fune 
ccAangulis  ABC  idert  b AC  , BE 
rc(3angulis  ergo  c planum  F£  du- 
ctum in  planum  EH  zquacur  qua- 
dranti B E ducto  in  altitudinem  AC 
hoc  eil  quadranti  cylindrico  , 'cuius 
bails  BE,  altitudo  AC.  Quod  erat 
demon  lirandum. 


a 

f4ft. 


b 

tireutp. 
e 4*.l(r«r»/. 


PROPOSITIO  CXLI. 


Ilfdcm  poilcis: 

Dico  EF  dutSuminFHzquari , pani  cylindric;  quae  balicondac 
B I,  & altitudine  A C. 

Demonftratio. 


^ Ectangula  FEH  xqualiaruncrectangulis  HFE  vnacum  quadratis  FE:  fed 
^^FEH  reccangulis etiam  zqualia  oEenfa  funt  reccanguia  ACBE  reccangula 
igitut  ACBE  zqualia  funt  reccangulis  HFE  vna  cum  quadraris  FE.  Rurlum 
reccangula  ACBE  zqualia  Tunc  reccangulis  ACBI,ACIE>  ideft  rcdangulis 
AC  BI  vnicu  reccangulis  AC  lE.id  eft  E AC.ideft  quadratis  AF,  ideil  quadratis 
F E zqualia  igitur  funt  HFE  reccangula  vnd  c0  quadratis  FE  reccangulis  A C61 
srnacum  quadratis  FEiquare  demptis  communibus  quadratis  F E, reccangula  H F E 
aequalia  funt  reccangulis  AC,BI.  Vnde  planum  HF  duccum  in  FE  corpus  pro- 
ducit xquale  plano  B I ducto  in  planum  E K , hoc  eft  plano  B I , ducto  in  altitu- 
dinem A C hoc  eft  portioni  cyliudric;  cuius  balis  B I altitudo  A C.  Quod  erat  de- 
monftranduni. 


PROPOSITIO  eXLir. 


SVper  AC  quadrati  latere  vnoAD  , defeji- 
ptus  fit  remicitculus  AI  D;dcfcript<'e  quoq; 
fint  parabol;  fimiles  8e  zquales  AEC,DFB 
habentes  apices  in  A & D,&  communem  axem 
A D zquaiem  lateri  rcdlo,  totus  igitur  circulus 
intra  <■  parabolas  cadet. 

Dico  corpus  ortum  ex  dutSlu  HF  in  GE,*- 
quati  corpori  quod  oritur  ex^luiSu  F I in  alti- 
tudinem A D. 


Dtmonfiratio. 


■pvVcanrur  infinit?  G FE  I H parallelj  ad'A  B & iunge  A I,C  I.rectz  A I zquales 
A^iiint  H E,  & D I rcctz  zquales  funt  HFieft  autem  A D line;  zqualis  H G cum 
AG  quadratum  fit.  Igitur  vt  D A ad  AI,  fic  GH  ad  HE-.fcdvtAD  adAI,Cc 
*Dl  eft  ad  IH,  igitur  GHad£H>(ic  £)1  ad  IH,idcftFHadIH;itpcrconucr- 

Hhhhh  } lionem 


e fnut  ** 
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uerGonem  rationis  HG  ed  ad  GE  vt  HF  ad  IF,  rcflangula  igitur  FIGH.' 
FHGE  a:qualiafunc;quareplanuni  HF  in  GE,  abluatur  FI  plano  liuSo  in  al- 
titudinem HG  hoceft  AD.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CXLIII. 

H Abeant  A B,  B C parabola:  iqualcs  ac  fimiles  & fitu  fubalterno  po- 
fiti,  communem  axem  G H laceri  redo  arqualcm , polltS^uc  K G 
ordinarim,  fuperaxe  G H vc  diametro  circulus  deferibatur  F D,  qoi  to- 
tus cadet  intra  parabolas  vc  patet  ex  i ifi.parabolac. 

Dico  AB  parabolam dudam in  patabolainB  C iqualcm  efle  fcmicy- 
lindro  cuiusbafis  femicirculus  F B & altitudo  GH. 

DtmonUratio. 


s. 


K 


'/"■Ompleredangaluni  BK  , BK>  dudilqiie  infinitis  AFBDCK,  iunge  pun- 
'-'da  GFiHF  ( HD.  <^oniam  GH  axis  parabolarum  a;qualium  AB, 
B C > lateri  refto  arqualis  cft  , lineis  GF  , zquales  funt  AB,  iilineis  HD,id 
fMTMi.  cft  lineis  HF  asquales  BC.  rcQangula  igitur  ABC  zqualia  funt  rcdangulis 
GFH  ideft  >>  GH  ,FB  t fcd  rcaaiigula  CH.FB  zquanturreSangulis  FBK, 
""  cuinenim  HG  axispatabolarnmfitxqualislatetireao,  HBcd  zqualis  ipG  GK, 
hoccllreais  BK.  ergo  rcaanguU  ABC  zquantur  rcdtangnlis  FBK.  parabola 
igitur  AB  du^ain  BC  parabolam, produciteorpus, zqnalcilli quodiiccx  du(3u 
plani  FB  in  planum  B K,boc  4dfcmicylindro  cuius  baCscfl  femicirculus  FB  al- 
titudo GK,  hoccll  GH.  Quod crar demonftrandum. 

PROPOSITIO  eXLIV. 

Sic  AD  axis  aequalium  acHmilium  parabolarum  fubalccrncpoflca- 
tum,  lateri fuo  redo  aequalis ; deferiptoqueruper  AC  vt  diametro, 
circulo  LAK,qui  cocus  intra  parabolas  cadet,  ponantur  ex  A &D,ordi- 
nacim  ad  A O axem  linea:  A F,  D C. 

Dico  quancicacem  totam  E B dudam  in  fc,  corpus  producere  xqualc 
cubo  cuius  baliseR  quadrarum  lineae  AD,  vna  cum  cylindro  cuius  bafis 
edcirculusL AK,&altitudo  AD. 


'Demon- 
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AC  occurrant  in  H&:I, qua-  ^ :*EJ.  At/  Z' 

dracaBE?quallarunc,  GB,  GE  Y 'M  ■■.■t-i.ptt. 

id  cft  i quadratis  AK.DE.  iiue  "s/  yjjWg  -It' .:y^jfr7^ 

A K,K  D,id  bcft quadrato  A D iid  — \v'  c 

efts  quldrato  DCi  idcft  HIqua-  jZ^____S^_y — 
dratisvnacum  tedangulis  BGE  _ f/^  , 

bis  iumptis.  igitur  EB  duftum  in  .<  3 , ■•  r 

fe, ffiqualc cft  HI  duflo in ic.ideft  ■ ' — “tl-  ‘s 

cubo  , cuius  baiis  cE  quadrarum  ■ • Tt  ^ ' 

DC,  idcft  AD  quadratum  & BG  plano  dtiEo  bis  in  GE-'filanutn-,  id  ei' 


a }oeV< 
fMtmlvls. 
h47^rimi. 

C f '.  I>t 

d£x»iS(* 

mtntii. 


PROPOSITIO  CXLVr. 

Tlfdetnpofitis!  ' ^ * 

1 Dico  planum  K L duibum  in  altitudinem  IG  *quari , L M plafld 
dudbo  in  fe.  * 

T)emonJlratio. 

(-^yoniameaSypothcrieftvtHGad  IG,fic  EFadFO.  diuidendoeft  vtHI 


J J/~«T  r ^ ^ «M  VT>  UiUIUCIJUUClC  Vt  11  1 

^ n EF  ad  FG  .proporrionafcs  Igitur  fune  E F,F  0,01: 5:  b 
quia  AED  parabola cft, ploportionales  ■> quoque funt  KL,LM  .M  O.  quare»  KL*W*f“>- 
dtiflum  m M O fiae  G 1 «quatur  LM  ducto  in  fc.Qaod  erat  demonftrandum. 


. #i  pr»  , 'X' 

1./  A Jy 

. /7®?^ 

fi 

j /y{  \i< 

1 » 

E 

1 

1 Ji  O 

'k  O 

7 
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PROPOSITIO*CXLVII. 

Circulum  ABC  dustfecent*quidiftantei&*qu3les  A B,E  Cj  quibuJ 
parallela  ponatur diamctrus  DF,iuna*quc  A Equaruis  IK  arqjiidi* 
Acc, occurrens  D G F linez  inH:fiantquc  GH,  GFlinez  proportiona- 
les lineis  GD,GL:deindcpcr  ALE  puntAa parabola  MM  dclcribatur 
cuius  aris  fit  L G. 

Dico  N O fupcrficicm  du(Aam 
in  planum  PX,  corpus  proferre 
zquale  illi  quod  oritur  ex  dudu 
MN  in  altitudinem  OP< 

Demonftratio. 

T^Vcantur  quotcanque  reflz  M N <3 
*^PX, paralleizad  LF.  vtGH  ad 
G F > iic  D G cft  ad  G L pct  hypoche- 
fim,  diuidendo  igitur  vt  GH  ad  H F,fic 
GD  eft  ad  D L.  ergo  L D G H re- 
Aangulum  qqualc  rcdagulo  D G H Fa 
quia  veto  ALE  parabola  elf , rediangula  a quoque  M N O F zqualiafunrreaan- 
rat.  gulis  NOPX.  planum  igitur  MN  duAom  ^ in  OP  vclin  altitudinem  GH  z- 
qiuio  eft  plano  N O duflotn  PX. 

PROPOSITIO  CXLVIli. 

Circulo  EDCinfcriptumlitreiStangulum  D I K L pofita^  £ C dia- 
metro quz  DI,LK  latera  ad  angtuosTecetreffos  , ponatur  per  C 
contingens  C A,  occurrens  DL,  IK  lineis  in  A&B  :.dcindeperI£D 
punAaparaboladefcribatur  DNEI  habens  axem  E C. 

Dico  PQTuperficiem  duAam  in  planum  QR  corpus  proferre  zqua« 
Icilii  quod  oritur  ex  MN  duAoin  altitudinem  FC. 

Demonflratio. 


DVcantnr  vt  prius  quotcun  que  reflzMN 
OPCLR  parallclr  ad  EC.  vt  EF  eft 
ad  NO>  fic  ' DFI  reAangulumcftadrcAanga- 
lum  DOIifedvtEFad  NO.ficEFC reSan- 
gulumquoquc^dreAangulum  NO  R>  vt  igitur 
DFI  reAangulum  ad  reftangulum  DOI  > l>c 
EFC  rectangulum  eft  ad  rectangulum  NORr 
Sepermuundo  vt  EFC  ad  DFI  rectanguium, 
fic  rectangulum  NOR  ad  DOI  rectangulum, 
zquantur  autem  rrctangiila  E F C , D F I,  tcctan- 
gula  igitur  N O R,  D O I quoque  zqualia  fuac,Sc 
quia  DOI  rectangulis<<  zqualia  Tunc  rccrangul a 
MOQj rcctangula  MO Q.NOR zquaba (unc. 
quare  MOeftad  NO.  vt  OR  ad  O ^ Sc  con- 
uertendo  OM  eft  ad  N M Vt  O R ad  Q.R : rcctangula  igitur  M N O R zquali  a 
fune  rcctangulis  MOQR.  ergo  MN  planum  ductum  in  altitudinem  RO  liuc 
FCtqquale  eft  plano  0,ideft  PQ  ducto  in  planum  QR.  Quod  erat  demo  n- 

' lirandum. 

. P R O- 


i ExiU. 
•Kb/W. 
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PROPOSITIO  CXLIX. 

Circulo  ABC  infcriptum  Utredlangulum  ABCD  :du£la^  A B la- 
ceri paralleli  vna  lEF,  fiant  proportionales  IE,EF,FG. Deinde  per 
pun£fa  CG  A deferibatur  parabola, cuius  axiafle  GK. 

Dico  F I planum  duiSbum  in  Ic  corpus  proferre  zqualc  illi  quod  oritur 
ex  du£tu  G H in  altitudinem  E I. 


TDemonflratio. 


DVeancurtnore  folleo  line;  quot- 
c 


'cunque  GFBIH  ,&  quoniam 
vn*  G F,  F E.  E I , cx  hypecbefi  fune 
jn  continua , eflque  GG  parabola, 
etiam  • tcliqux  omnes  GF  , FE> 
EI  erunt  in  continua.  Compo- 
nendo igitur  vt  GE  funt  ad  F£, 
Gc  HE  funt  ad  lE  ! Sc  alternando 
vtGEadEH.CcFE  ad  EI  : & 
componendo  vr  GH  ad  EH  , hoc 
ell  F Ii  Gc  F I ad  E 1 1 quadrata  igi- 
tur FI  zquantur  reciaAgulis  GHi 


EI.  Ergo>>planurtl  FI  ductum  in  fc;quatur  plano  GH  ductoin  planum  EI,  hoc  •><»•*“*• 
cGln  altitudinem  EI.  Q^od;ratdemonllfanduro. 


PROPOSITIO  CL. 

Circulo  ABC  infcriptum  fitfeftangulum  ACdudliq}  B C lateri  pa- 
rallela  H F Dj  fiant  proportionales  H F,F  D,D  G F G *qua- 

lisfiat  FI.TumperpundIa  BGA,BIAdefcribanturparabol*,quaruin 
axes  fint  F G,  F I.  Demum  rcaangulo  A C,  adiiciatut  indiredlum  *qua- 
Jc  rcdtangulum  A N. 

Dico  MK  planum  duftum  in  altitudinem  HF  iqualcm  exhiberemo- 
lem  ilii  qu;  producitur  ex  dudfu  NPin  PL, 

Dcmonllratio.  • 


k|  O/K 

o/r  e 

V 

\T 

«1  s/ 

> 

I*  ]l  H 

r 1 

oV 

e 

/ir 

X. 

T^Vcamurinfinitxline;  N O P Q.K  I- M parallel;  ad  B C.  QuoniamOOiKK 
funt  parabol;,&HF  JD.D  G funt  tproportionaics,etiam  LQ.QP.fid  eft  M L) ' 
• PO  proportionales  erunt,  igiturcomponendon  OQad  P Q^^GcM  Q^ad  Q.L  fed," 
quia parabol; O 0,K  K Gmilcs  funt  & zqoalcs, reet;  K Qxquantur  rectis  O Q.  er- 
go vt  K Q.ad  P qdic  M Q,ad  Qj,.  Igitur  permur.  vt  K O ad  M (iGc  P qi.ad  QL, 

1 i i i i noo 
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hoc  c(l  ex  hypothefiNQ;_ErE°  inoeptcndo  MQ  ad  KQtVtNQadPQ^,  & 
Mui  conuertciido  vt  M Q_  hoccft  LP  ad  M K.  fic  N Qhoc  cll  Q_I-  ad  N P.  Igicut 
' rcidmgula  MKi  QJ^  xquanturrcdlangulis  L P,PM;  ergo  • planum  M K,  duaura 
in  planum  LO  hoccft  in akicudincm  HF,  zquatur  plano  NP  dudo  in  planun» 
PL.Quoderat  dcmonftranduni. 

PROPOSITIO  CLI. 

C rculus  ABC  idcmhabcatccntrumcumrc6langulo  DFEG,&  la- 
cera quidem  D E FG  circulum  contingant  in  A & B:  Rant propor- 
tionales D E,D  A,  D H;  adtiqj  per  centrum  re£Ia  QS  parallela  ad  DE,dc 
occurrente  circulo  in  P & C,  fiat  vt  QS  ad  QC,  ita  Q.P  ad  QR:  tum 
per  H,  R punfta  parabola deferibatut  L L L habens  axem  R S. 

Dico  corpus  habens  bafim  LK&  altitudinem  FG  zquari  corpori  or-' 
to  ex  dudu  plani  M K in  OK. 

Demonjiratio. 


T^Veancur infinitx  KI,MON  parallelzad  DE, FG- politi  conftruaione hy- 
. . pochcrcos.ftngulz  KN>  Tuot  ad  lingulas  KO,  vc  KM  lingulzadlingnlasKL, 

vc  lacilc  deducitur  cx  ijsqux  in  lib.de  parabol.  demonftraui.acproindc  re£langula 
NKL  zquanturrcdangulis  OKM.  ergo'»KL  duflum  in  altitudinem  KN  idelk 
FG  zquatur  K^ldu^oin  KO.  Quod  erat  demonftrandum. 

t 

{ PROPOSITIO  CLII, 

Pfdem  politis; 

Dico  M K dudium  in  (c,  corpus  proferre  zquale  illi  quod  oritur  ex 
dutffu  LM  in  altitudinem  D£. 

T)tmonftratto. 

T)  Eftangula  LKN,  MKO  przcedentipropolitioneoftendiihuselTezqualiatigi- 
■^■^turvt  MK  ad  LK.  lic  NK  ad  KO.  ScconuertendoMK  adML.  vt  NK  ad 
NO  rcdangulaigiturKMNO  id  eft quadrata  M K>  zqualiaftintredangulisLM, 
s4;.Mu.KN.  ergu  LM  dudumin  altitudinem  ‘ KNidcft  D £ zqnale  eft  M K dudo  in  Ic.' 


P R 0-3 
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danguloram,  circql^  aefcribantur  CD , HI : duAif^uc  parallelis 
A E D 6 iunc^uc  C A D rc&angulis  zqualiarefbaagula  B A E , & G F K 
tecta^ngqbi  xquali^.-r^cangvlis  HFI,paiet  ez  illis  (}ucin parabola  de* 
nxonftraoi  puncutvn  E quaiii  K elle  ad  pat^bolam. 

Dic6  A G ductum  'in  fe  ad  F H ductum  in  (c  illam  obtinere  proportio- 
nem qule  eil  inter  fu{)erficies  E G,K  H. 

^ :x!  ; .J.-  . ■ ' • ' ' ' 

Dcmonjlralio.  -..'■■j. 


f^Voniattaredangula  B AEtZ<i»snrarre£ianguln  DAC,‘enitit  AC  ad  AE»»t 
'^AB^ad  AD:  & conuetCm  AC  ad  EC>vtABadDB,re£tangolaerg«AC, 
DB.  (hocefl, quod re^xAC.DBIlncxquales, quadrata  ACJzquanturrciiiaa- 
gulls  E C>AB.  Corpus  igitur  ex  duttum  plani  AC  in  (cipiumxquatur  corpori  nato, 
cx  EC  du&oinakuudincni  AB.&niilitcroBendam  FH  duQuminlezquariKH 
dudo  in  altitudinem  F G-  ergo  AC  duSuminTeellad  FH  duiiluminfe,  vcKC 
duftuminABadKHvduduroin  FG;  hoe  ed  qnoniam  altitudines  ex  hypothcli 
fanc  zquales,  vc  bales  EC>EC,KH,KH.  Quod  erat  dcmonll tandum. 

PROPOSITIO  CLIV. 

* • -»  • 

ESto rectanguluip  ABCalterapartelongiuscui  inferiptus^t circulus 
EF  G.contineens  oarallelasin  E & G,  non  habens  idem  centrum 
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Dico  corpus  cx  ductu  (uperficierum  R F,H  S interXe  emergens  *du4^ 
le  elTe  illi  magnitudini  qu^ni  producit  baHs  QF  ducta  in  alcitudineml  iCi 


J)tmot^nU%0. , 


T^Ocohniu  bb.<k-parabola  pafita  panica  vd  hoc  loco  ed  conllitara  ijildd  om- 
nia redangula  Q.RS>zqiialiafiatte)3angulQ  FRHiginirliiiirpti^ioida^a- 
Q_RF  camlineis  RH  &R5.qwediuideB<l»Tc|t.Q_cft4dQF.Ica 
eir  quoque  RH  reda  ad  lineam  HS  acproindecompoDcndo  eam  habecrationein 
R S ad  HS  .quam habet RF ad  FQ.  Igiturrectangula  R 9, QF xqualia Yunt  re- 
ccangulis  R F,  H S.  t^are  erit  corpus  conftant  altitudine  qnxCt  zqualis  redz  I K 
fiuc  RS.Sc  bafi  QF  mperficie.asquale  illi  magnitudini  quzprofeiturezmultipli- 
caiione  figutarum  leu  fuperficierum  R F 2c  H S imei  le.  quod  opoicnit  demon^ 

PROPOSITIO  CLV. 

E Sto  B E rectangulum  Sccirculus  deferiptus  A C,  tranfeat  pereztrcraa 
lateris  EEtfiantautem  ABC  rectangulisxqu^iarecungulaEBD. 
Dico  AB  ductum  in  E C corpus  proferre  xquale  parti  cylindric(, qua; 
bafi  condat,  A D & altitudine  B E. 

Demor^ratio. 


I^VcanturlinezinlinitqB  ADEC 
"*^paraUclz  lateribus  rcAanguU 
quoniam' ABC  rcdangnla zqnalia 
ponuntur  rectangulis  E B O , Tt  A B 
ad  BD  , fic  EB  ad  BC  : 8C  diui- 
dendo  rt  BA  ad  AD,  fic  BE  ad 
B C , zquaatur  ergo  rcAangula  B A, 
<EC,  redangulis  A D,B  E igitur  AB 
ductuin  in  EC  corpus  producit  z- 
qnale  * illi  quod  oritur  ex  AD  bafi 
doiSainakicudinero  £E. 


- PROPOSITIO  CLVl 

Sit  iterum  A B C D rectangulum  8t  perextremx  lateris  A B circulus 
deferiptus  tranfeat  occnrrcns  C A,  D B lineis  in  £ fic  F : fiant  autem 
H G L rectangulis  zqualia  rcctangula  I G K. 

Dicit» 
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tN  IPLAN.VU, 

Dico  planum  H I duflmnin  G L,  co^us producere  ar^uale  illi  quod 
Ori^  cx  L K bail  duiflain  alchudinem'  (ST. 

Demoi^mio.  ]%  ' 

■^XVcJturquotuis numero GHritt.  i ' ' i ■ : 

■^parallela:  ad  C E.  <2;uonianiHGL  fi  • 

redangulisxqualia  ponuntur  rc£tan-  , ✓"  7\ 

gula  IGK  : vt  GH  ad  GI.  fic  G.X  — v/  -'  WZ  t. 351 


tur  HICLi  «quaJia  fatit  rcAaogalis  s.  ~ — r— ^ — : — T — 
l.KGl:quare  LK  dudum  inaititu-  ^ ' W,  r JT 

dincm  GI  corpus  producit  » xqua^^  \ 

ilH  quod  emergit  cx  H I doftoin  GL. 

Quod  erat  dcmonftrandum.  • .• : i ■ ■ 'J . ’ u 

:i:  111. ■ I in!i;rti-il.  , i i> 

PROPOSITIO  Ciyu. 

Circulum  ABC,  contingant  in  B,  AjD  pumftis  line*  B G,  A G H,D  H, 
8e  GB,HD  quidem  *quidiftcnt&  AGH  adeafdemfit  normalis: 
re£kx  vero  AGH  parallela  ponatur  BF,  fiantque  E G„E  B,  E K,  & F H 
F D,F  L proportionales  dein  per  A punaum  contadus  ducatur  I A C 
zquidiftans  E K,  occurrens  circulo  A B C in  C , & per  K,  C.  L puncta 
parabola  delcribatur  L C K.  , * 

Dico  O M planum  ductum  in  M P , «qualem  illi  proferre  magnitu- 
dinem, qu«  oritor  ex  M Q planoduao  in  altitudinem  MN. 

Damnilratio.  - ' 


tAVcanturlinezinfinit*  MNOFQ^allelzad  EK. 

&c.  proportionaleslunt , ScKCL  -ft  «<•  o 

N M Q atqi^ia  font  O M P vt  Eiciledei 
lltaui  planum  igitur  M Q duAnoi  l>in  l 

eio  in  planum  M P..  Quod  erat  denjonftrandnm. 

PROPOSITIO  CLVIII. 

IlClcm  politiss 

Dico  Nodulum  in  M P corpus  proferre  «qual 
cx  ba^  P QduAa  in  altitudinem  M N. 

liiii  a 


loniam  EC,EB£K, 
I circulus  redangula, 
icitur  ex  iis  quz  in  lib  .de  parabola  deqKio- 
aliitudincm  MN  «quale e(^MO| plano  do- 


8o»  DVCT.VS  PiLANl 


QVoniam  NMQjeaangulaicqualiafuntrcftanguIis  0>I,P,  vt  MN  adMO, 
(icMPadMQ^,  Sidiuidendovc  MN  ad  NO.  fic  MP  adPQ;  reflangu- 
laigtcur  MNPQ, aequalia funtreaangulif  NQjPM,  & NO  planum  duftumin 
MP.  xquatur  P Q^baCduasinaliicudinem  '«f  dcmonfttauJum. 


.P  R O P OSI  T I O' ' C L 1 X.  , 


1 . . I ■ ■ ‘ ’ 

Glrculiim  A15C contingant  in  A, B, C punftis  line* tres  AD, DE, 
ECiSt  AD,  CEquidcmjcqnidiftanteslInt,  DE  vero  ad  illas  nora 
malis,  ponatur  autem  & E D line*  xquidillans  FG  faciens  DFG  E re- 
£langt>kira  fiantque  proportionales  FD,AO.HDi  itcmE  G,E  C,EK: 
& pet  H,  B,  K pune^a,  parabola  defetibatur. 

Dico  L M planum  dudium  in  M i , corpus  proferre  xquale  illi  quod 
exfurgit  cx  N O plano  du£lo  in  altitudinem  L J:  • - 


I^Vcanrarquotuis  numero  refl*  LONMI  parallel?  !ad  DR  Quoniaa»  I®» 
•*^AD.HDproportionalc$fuiit.&HOBK  parabola  & ANBC 
langula  OLI  xqualiaTuncrc^angulis  NLM  vr  ex  libro dc parabola CM^^Ctnu- 
gitur  quare  vc  LO  adLN»  fic  LMad  LI,  & conuertendo  vr  LN  atfOw  » 

LI  ad  IM,  reflangula igitur  LNMI  xqualiafuntreaangulis  ONL^^ON 
bafis  dudta  in  * alcicudincro  L.  1 «qualem  ilH  producic  magnitudinctn  ©wutgit 
exdudu  LN  plani  in  planum  MI.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

Propofitio  quoque  vera  eft  C F G linea  ipfi  ,0  E xquidiftans  circulum  coacu^tt: 
jc  ptorius  eadem  dcmonllratio  cH. 

P R OPOSITIO  CLX. 

SEmicirculo  ABC  circumfcriptumfitrcdlangulum  ADEC&DE 
quidem  fdmicirculum  contingat  in  B : fiantque  proportionales  E D, 
ED.BDjLD:  8c  perLfic  A paraboladclcribatur  habens  verticem  in  A. 

Dico  F K planum  ductam  ia  altitudinem  F G *quari  F H dudo 
inHG. 

M_  r ■ ’ ■ ••  'i' 

Deinon~ 
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*Dtynor^rAUo. 

DVcantur  infinita:  FKHIG  pa- 
rallelae ad  AC:  Quoniam  ED, 

BD  , I.  D proportionales  funt,  & 

AKL  parabola, areflanguU  KFG 
att^ualia  fiintreflangulis  HFI  id  eft 
F H G>  vt  in  lib.de  parab.o(le'ndiipla. 
num  Igitur  FK  du£lum  in  altitudi- 
nem FG.cotpus  producit  xquale  il- 
li quod  oritur  ex  du<au  FH  in  H.G.  Quod  erat  demdnfttandum. 

PROPOSITIO  CLXI. 

DAta  fitfemiparabola  A BC,  cuius  axis  AB,  ad  quam  ordinatim  po- 
fica iit  C B, complccoque  icdiangulo  A B C F, iungactlr  C A. 

Dico  triangulum  E Kdudumin  altitudinem  arquari  parabole  dudita; 
in  reipfam. 

» Demonftratio. 


a ^tJntirn». 


■p\V cantor  qudtcunque  numero  line®  G D E K parallel;  ad  C B , rcfta:  C KiD  K,  i, 
■*“^EK  funt  in  b continua  analogia,  ergo  quadratis  DK  equantur  reflanguia  r<S- 
GKE.  Ergo  EK  triangulum duflum in  altitudinem  GK, id ell  CB,  equator rpa-‘ 
labol;  du&x  in  fe  ipfam.Quod  erat  demonllrandum. 

PROPOSITIO  CLXII. 


Ilfdem  pofitis:^ 

Dico  planum  E D duplum  in  altitudinem  C B,zquari  plano  GDdu- 
dto  in  planum  parabolicum  D K. 

Demonflratio. 

QVoniamiieftvt  GK  ad  DK,  fic  DK  ad  EK>  erit  oonuertendo  vt  KG  ad'*’*'^*"*- 
GDific  KD  ad  ED.ErgorcAangula  EDiKGatquanturreiSangulisKDG- 
ergo  ED  ' duaum  in  altitudinem  KG  id  efl:  BC>  equatur  plano  GD  dufto 
in  planum  D K.  Quod  erat  demonllrandum. 


P R O- 
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PROPOSITIO  CLXIIL 


b 4f.  immf. 


i»  ■ 


DAtalic  rurfum  fetniparabola cuius  atis  AB,  & ordinatim  ad  axem 
pofica  C B,  completo^  ccdiangulo  F G,  duca*tur  A C. 

Dico  planum  FD  du£Ium  in  alcicudinem  AB  fecundum  parallelas 
FG  arquari  triangulo  F E du<£to  in  (c  fecundum  parallelas  F E: 

Dernonfiratio. 

T^Veamurinfinitz  FDEGi  rcAzFG.  *FE, 
^-^FD  funtfn  continui  proportione.  Quadra- 
|iscrgd  FE  zquantur  redangula  DF  G.  Ergo 
bFD  planumduftum  in  altitudinem  FG  idcll 
AB,  zquatur  triangulo  FE  dudoinfe.  Q^od 
erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXIV. 

.Tlfdcm  pontis: 

J.  Dico  F E planum^u  Aum  in  planum 
E G,  corpus  proferre  xquale  illi  quod  ori- 
tur ex  duiltu  £D  In  altitudinem  AB:  in- 
telligo  rurfum  du^ut  fecundum  parallelas 


C <L  £ 


FDEG  fadlos. 


Demonftratio, 

TNVemtur  linexquotois numero  FD  EG  parallel*  ad  AB  > libro  de  parabola 
FD,FE,FG  lineas  continui  effe  proportionales  t igitur  GEcll 
ad  DE,vt  GF  ad  FE, redangulaergo  GEFacquanturre&angulisDEFG.qua- 
rc  F E <•  planum  duftum  In  EG  xquatur  ED  plano  duflo  in  altitudinem  F G id  cft 


AB. 


PROPOSITIO  CLXV. 


Sit  ad  KB  E axemparabolxCF  ordinatim  applicata  HI, ercdlil^uecx 
H & I axi  parallelis  HA,  ID,  perficiatur  tcdiangulum,  iungantur^ 
H K,  I K. 

Dico  AC  planum  duAum  in  planum  CD,  xquari  plano  Ati  du6Io 
inalucudincm  AB. 

Dm«n, 


1 N P L A N V K **S 

Dtmor^ratio. 


DVcanior linez rcAx iafiaitac  ACGBLFD  paratlel;  ad  HI>  libfodepara- 

bola*o(lcncHiDus  BAG  rcdangulazquarj  rcdaogulis  CAF  id  eft  ACD:**’'^  ' 
crgopUoum  ACduftumin  CO  zquatai  AC  plairaduAamalcicudincin  AB. 

PROPOSITIO  CLXVI. 

Ilfdem  pontis: 

Dico  C G da£tum  in  alcicudinem  A B xquari  A C dudo  in  C B-,  U 
A C dudum  in  G B,  zquari  C G du&e  in  C B. 

DemonfirMto, 

QVoniam  ABiCB.GB  proportionales  funr.vt  AB  ad  C B.fic  e A C ad  C G.  J 
planum  igitur  CG  duAum  in  altitudinem  AB,  zqoaiut  AC  dudio  in  CB.“' 
Qjiod  erat  primum.  !'  ‘ " 

Rurlumvc  ABad  CB,ideftCB  *d  GB.^Cc  AC  ad COi Igitur CGduAnm 
in^CB,  zquatur  AC  duAoin  CB.  Qmderatalterum.  i t ' <"’i, 

PROPOSITIO  CLXVI  I. 

IKdcm  poGtis: 

Dko  plana  A C,  AB  duAa  in  planum  C G zqualcm  illlprofCrtc 
xnolem  qux  oritur  cx  du  Au  planorum  C G,  C B in  A C planum. 

DtmonfirAtio. 

Xa  St  AB  ad  CB,Tt<>  CB  ad  GB.  Ergoconuertendo  vtBA  ad  CA.  Cc  BC<l4i>v<ia 
-■^ad  G C : Sc  componendo  yt  BA  cum  CA  ad  CA,fic  BC  cum  GC  ad  GC; 
rcAanguta  igi  lur  fuper  A B,  A C Sc  C G > zqnalia  funi  tcAangulit  fuper  C B>  C G 
Bc  A C.  ergo  A B.  AC  plana  duAa  in  planum  C G,  zqualtaiunt  planis  C B , C G 
dudii  in  planum  AC.  <^od  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXVIIl. 

Ilfdcm  pofitist 

Dico  plana  AC,  AB  duAa  in  CB, corpus  proferre  xqualeilliquod 
oritur  ex  duAu  planorum  C G,C  B in  altitudinem  A B. 

Kkkkk  Demo»., 
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Dt^onJl^Atioi^ 


OStenfutn  ell  przcedenti  propoCtione A B cum  A C clTe  ad  A C , vt  B C 
cum  C G cllad  C Gi  igicucfic.  AC  cum  AB  e(l  ad  AB>vc  CG  cum  CBad 
CB.  quare  AC>AB  plana  du£la  in  CB, corpus  proferunt  zquaie  illi  quod  oricuf 
ex dudu planorum  CB,CG  in  AB  altitudinem.  - - 

' \ 

P R O P 0'S  I T I 0_C,L  X I X 

Ad  axem  parabolx  dudla  fit  citdinatim  AFC,  craf^ff^De  normalibus, 
perfice  redlangulum  AD  ECriducaiftm  deindepet  A & C eztrc> 
maordinatimadaxempofitz,caming>ntcs  A G,CN. 

Dico  L K planum  dudtum  in  altitudinem  H 1 xquari  L H dud^o  in  fc. 

DemonftrAtio. 


1 >PRO  POSITIO  CLXX. 

EAdem  iterum  ponantur  quz  prius ; ducaturqi  HC.  w ‘ 

Dico  A D planum  duijum  in  fe, xquari  A K diiiSIo  in  K B.  , 

Dmonftratio. 

DVeantur  rurfum  ad  EC  pa- 
rallclz  infinitae  AKPB. 
libro  dc  parabola  oflendi  Aly 
A Di  AI,  boccll  in  conti* 
naa  elle  analogia : ergo  quadra- 
ta AD  zquantur  ceAangulis 
A KBi  planum  igitur  AO  du- 
dum  in  fc  zquatur  AK  dufio 
inKB.  „ i- 


PRO,. 
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'PROPOSITIO  CLXXr. 

Sic  AB  axisparaboIxA  CK,Sc  ad  illum  ordinarim  applicacaKBiper- 
fedto autem reiSangulo  AB  K,du<Sta^i  A K, fiant  G F rcdixxquales 
CE  &' parallel?adK  B. 

Dico  planum  G C duftum  in  fc  xquari  F C du£lo  in  altitudinem  G D. 
Dtmonffratio. 


T Ine*  GD.CD,  ED  funt*prnpottionaIes:  funtautera  GF  xqualesdifFerentiisJjU  Ja- 
■*^CE‘  ergo  etiam  i>FC.F  e fiueGC.GD  in  continua  funtanalogia.  Ergo<iuadra-",j  ,j,y 
la  GC  acquanturreaangu!isFC,GD.Ergo'GGduauminfea:quaturFCdua:o  '’V- 
inGD.  Quod  erat  demonftrandum. 

propositio  CLXXIIi* 


Ilfdem  politis: 
Dico  E O p 


J.  DicoE  OplanumdudFuminCF  xquaciEC  dudloinfe. 

Dtmonfiratio. 

QVonlam  ED.CD.GD  proportionales  ftint,  & EC  differentiis  zquales  pd- 
nuntur  F G;  te&t:  quoque  <*E  D,  C E.  F C proportionales  funt;  reaangula  igi-  j 
tur  FC,ED  zquantut quadratis  CE:  quare  ED  planum duaum in  CF  ' zqua- c 4t- 
tur  EC  plano  dnaoinfe. 


. PROPOSITIO  CLXXIII. 

M Anentibus  ijfdem: 

Dico  C E dudi um  in  altitudinem  G D , date  corpus  xquale  ma-  . 
gnitudini  quam  efficit  duAus  fiiperficierum  G C,&  C Din  fe  inuicem.  . 

^emonftratio. 

QVoniam  eandem  rationem  continuant  teaa:  D E,DC,  D G;  igitur  quam  ratio- 
nem habent  D C linez  ad  C E.  eandem  quoque  habent  DG  rcax  adrcaas 
G C.  quate  DC>  GC  reaangula  redangulis  C EiDGixquari debent.  ErgoCE> 
lupctficicsinialtitudinem  GD  multiplicata,  parem  exhibet  magnitudinem  illi<qu;i  imim. 
producitur  per  duaum  mutuum  planorum  G C,  C D.  Quod  erat  demonftrandum. 
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PROPOSITIO  CLXXIV. 

Clrculnm  ABC,  fecent  xqualcs  dtucparallclxline*  A B,  DC,  ion- 
aif^ue  A D,  B C ponatur  quxuis  E F xquidiftans  B C , pofiti  de- 
inde G K I H diametro , paralleli  A B , fiat  vt  H K ad  K I , ftc  K G ad 
K L,  denique  per  A,  L,  D,  puncla  parabola  delcribatur , habent  apicem 

Dico  M S duftum  in  altitudinem  T X xquari  Y V in  VX. 
Demon/lratfo. 


POnantur  infinitx  MSTY  VX,  parallela  GH.  Quoniam  eft  vcHKadKT, 
fic  KG  ad  KL,redlangaliimHKL,zqaacurIKGre^angulo,quiavcrdALD 
•47./<ra(.paraboIae(l,  vt>LKad  ST,  fic  AKU  rc(^angulum  cll ad rcdiangulum  ATD> 
fcdvc  LK  ad  S l^c quoque c(l  LKH  redangulum ad  rcAangulum  STX, igi- 
tur vt]AKD  ad  A TD  reaangoIum,ideft  vt  G KladMTV.  ficLKH  adS  TX, 
&permutandovt  GKI  ad  LKH,iic  MTV  ad  STX  : fed L KH redlangulum 
aquale oflcnrum  eftredanguto  GKI;  igitur  & STX  ttdangula  xqualiaTont  re- 
£tangulis  MTV,  quare  vt  M T ad  S T > Cc  TX  ad  T V , & conuertendo  vt 
MT  id  eft  y V, ad  M S,Cc  TX  ad  VX : vnde  Y VX  re&angula  zqualia  Ainc 
f jfljngulis  MS  TX , planum  •’  igitur  M S du£him  in  altitudinem  T X , zquatur 
Y V in  VX.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXV. 

SltABCD  rhomboides,  includens  circulum EFG  quem  in  pun- 
dlis  ttibus  E,  F,  G contingat:  fatuis  autem  proportionalibus  A B, A F, 
AI:CD,CG,CK  delcribatur  per  I,  E,K  parabola  cuius  diameter  fit 
£H  parallela  AB. 

Dico  corpus  ortuin  ex  dudiu  L N in  L O xquari  magnitudirti  quq  ori- 
tur ex  dudiu  LM  in  altitudinem  EH. 


Dfmn- 


Digilized  by  Google 


( 


IN  PLANVM. 
DemonflrAtio. 
Tt 


tdf 


•pvVcantur  EF.EG,  Siinfinita:  LMNQOP.patallcI* AB.  Quoniam  lEK  .. 
‘-'parabola  eft,  rc^anguU  PLHic^IUiiliaiunc^quadrati]  L Q_£  quia  vero  E C, 

C G,item  £ A,  PAconcingcnccszqualesrunr,  quadratis  LQ  zquancur  ^quadra- 
ta  ELiidellrcdanguIa  OLNiigiturgc  OLN  re&aogula,  zqualia fune tcdan- 
gulis  PLM.  quare  LMduiSum  ‘ in  LP  fiuc  in  alutudincm  EH  zquatut 
du^oioLO.  Quoderacdcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXVI. 

E Sto  (uper  A B C D rcdianguli  latere  A D vt  diametro  delcriptus  fe- 
micirculus  AED, cuius  centruM,  ex  (]uo  reda  erigatur  MOLKN 
iequtdiftans  lateri  A B , deferibatur  autem  parabola  quzeunque  AGO 
occurrens  M N line;  in  O pundo,  quodeiufdcm  vertex  Iit , Hantdciade 
tres  proportionales  N M,K  M,  L M) 

Dico  E H femicirculum  in  ledudum  ad  G H pat;^bolam  dudam  in 
altitudinem  A B eam  habere  rationem  quam  habet  L M linea  ad  li- 
neam O M.  . . 


Demonftratio. 

DEferibatur  perA,  L,D  punfla  parabola 
habens  apicem  in  L.  erit  igitur  H P pa- 
rabola dttela  in  altitudinem  A Bi  zqualis  , 

EH  femicirculo  in  fe  dufto ; fed  P H du- 
Aum  in  altitudinem  AB  ad  GH  in  eandem 
dudlum  altitudinem)  ell  TC  PH  parabola  ad 
parabolam  GHi°balis  ad  bailm; igitur  & 

EHducium  m fcad  GH  duflum  in  aititu- 
diiicm  AB  eil  PII>  parabola  ad  parabolam 
CH>quiavcru  F H)  G H parabola:  communem  habentiubtenfam  A D>  illam  inter 
fefortiunturtationein,  quam  fLM  ad  OM  : igitur  & EH  femicirculus  duftuj 
infe  ad  GH  parabolam  duAam  in  altitudinem  AB  eil  vt  LM  linea  ad  lineam 
OM. 


i 4/jhliM, 
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PROPOSITIO  CLXXVII. 


SVper  ABDE  re^Ianguli  vno latere  B D , dcfcripcus  (It  BC  O (cmi> 
circulus,  ducatur  autem  tota  illa  figura  in  fc: 

Oportet  exhibere  magnitudinem  illi  xqualcmquz  notam  habet  ba- 
(im  & altitudinem  datam. 

ConfhttClio  demmflratui. 


• IM 


DAtaGtaltiiudoBF.indircAum  pofita  cum  AB:  perfedo  autem  teilangiil» 
DBFG.LK  M rcAangula  zqualia  Gant  quadratis lK,c6nacBMDeirea  para- 
bolam. Deinde  quadratis  HK  zqualia  fiant  reftangula  LKN>  patet  ex  elementi* 
NN  effe  lineam  redam,  denique  teftangulis  fubdupla  HK  St  redis  KI>a:qualia 
fiant  redangula  L K,N  O : condat  ex  illis  quz  in  libro  de  ellipli  demondraui,  pun- 
da  OO  cireadclIipfim.Dicoigiturcorpuscxdudu  OM  baficognitain  BBalti- 
tudinem  datam  zquari  H I dudpinfe.  HI  dudum  in  Iclunc  HI  quadrata,  fcd  HI 
quadrata zqualtafunt quadratis  HK  St  KI,  vnacum  rcciangulis  HKI  bisfom- 
ptis:quadratis  HK  autem  zquantur  ex  condrud.  rcctangula  LKN.Sc  IK  quadra- 
tis zqualia  funt  redangula  LKM  per  condtudionei»  i rcctangulis  item  HKI 
bis  fumptis  id  cd  rcctangulis  fubduplis  HK  St  rectis  K I > xquantut  rectangula 
L K N O.  igitur  H 1 ductum  in  fc.id  ed  quadrata  H I zqualia  funt  tecrangulis  LKM 
id  ed  JCM  ducto  in  altitudinem  K L , St  rcctangulis  L K N id  cd  N K in  altitudi- 
nem LK.  vni^cuni  rcctangulis  LKNO  , id  ed  N O ducto  in  altitudinem  LK, 
idcd  HI  ducto  in  Ce,  zquaturOM  ducto  in  altitudinem  datam  BF  fiuc  LK, 
exhibuimus  igitur  corpus,  &c.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  CLXXVIII. 

REAangulo  A B infcript*finrparabol*clu.T  CEG.C  KG  habenieJ 
verticem  in'  C : 8c  C K G quidem  axem  habeat  C A , parabola  ve- 
ro CE  G axem  CD.Iunganturauccm  CG  puncra. 

* Dico  KB  planum  ductum  in  triangulum  F A fimulcum  A E in  FB, 

zquari  magnitudini  quz  bafim  habet  £ F & altitudinem  AB. 


Demm- 


* 
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IN  PLANVM, 
‘Dtmonjlratio. 

pLanum  EF  duSuin  in  altitudinem  AB  , id  eft  re- 
<il^ngula  omnia  AB  » zqualia  fune  rc^angulis 
EFAF  & EFB,  ideft  EF  dado  in  AF&EF  dudo 
in  FB  : Icd  EF  in  FA,x<iuatur  ‘AEinFB:  &EF 
in  FB  t xquaie  eft  KB  ia  FA.  igitur  EF  duaum 
In  altitudinem  AB,  xtjuale  AEin  FB,  & KBinFA. 
Quod  etat  dcmonftrandum, 

PROPOSJTIO  CLXXIX. 


ia 


• ratJa, 

Im. 

htm. 


Sit  B C quxuis  (edio  conica^  e 
illiufqueaxis  FG  ad  quem  or-  xj 
dinatim  podea  Hc  A D:  aiAaque  £ 
per  F contingente  FH  , occur-  E 
rant  illi , ere<a*  ex  A fie  D lineae  E 
xquidilUntes  axi  FG.  x 

Dico  B C planum  dudum  in  x 
altitudinem  AO  vna  cum  EB 
dutSlo  in  fe , xquari  EC  plano 
duAoinIe.  . > 


Demonfiratio. 


pNVeantarquotuis  AC,  &per  C reAx ponantur  CBEparaIIeIxAD,quadra- 
'^lum  AC  exquale  eft  rcAanguIis  AD  BC,  A BDC;  id  eft  ADBC  redangu- , 
lovnd  cum  quadrato  A B : eft  autem  quadratum  AC  xquale  quadratis  A E , E C:  «nxAiLi,' 
igitur  quadrata  AE,EC  xqualiafuntquadrato  A B>  id  eft  quadratis  AE,EB  vna^‘°' 
cumreftangulo  A DB;  ablato  igitur  communi  quadrato  AE,  manet  rcAangulum 
ADBC  vna  cum  quadrato  EBiXqualequadraio  ECigitur  B C dudum  in  altitu- 
dinem AD,  vna  cum  £Binfedu£to>  Xquaturplano  EC  dudoinle.  Quod  erat 
dcmonftrandum. 


PROPOSITIO  CLXXX. 

* . I 

Ab  axis  parabolx  A CI,xqualis  lateri  redo:  fiat  autem  liiper  AB 
O quadratum  A B,EF,  & per  A & F parabola  deferibatur  A GF,xqua- 
lis  AC  IB  habens  verticem  in  F i re^Ia  vero  FB  piodudta  occurrat  paia- 
bolx  ACI  in  L 

, Opor- 
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Oportet  exhibere  corpus  cuius  alcitudofic  A E,  xqualc  magnitudini 
ex  dudis  C D in  D G.  • 

Conjhndio  & JimashMio. 


•ii«f«*.QVper  AB  »t  diametro  femicirculusJefctibttur  AKB:  cadet  ille  intra  > parabo* 
. . 'am  AClidicoautem  CK  duftum  inaltitadiacm  AEtTatisfaccre  problema* 

j;  ti.-parabola  CD  duSa  in  <juadraium DHiacquaiur  CDioDGiScaCO  in  GH: 

cE»«<am.>ed etiam  CD  in  DH,  aequatur  CK  in  DH‘  acKD  in  DH:igitur  CKin-OH, 
«qualia  funt  CD  inDG,  & CD  in  GH  s fed  KD  in 
AE.iiueKD  duAumin  DH>arqaat«rCDcparabo- 
Iz  du^lxin  GH  parabolam; reiiduum igitur  CK  in  DH,  vel  in  altitudinem AE; 
«quale  eft  CO  pacababe  dulcia  DCicabibuimus  igitur  coipus, bc,  Quod erae 
ncienduin. 


D V- 
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DVCTVVM  plani" 

I N 

P L A N V M 

PARS  NONA. 

I»  • 

Vraxii  huius  libri  de  Planorum  inter  fi  duSiu fiu  multiplicatione. 

Tfi  ex  toto  huiiu  libri  decurju , fitu  aperte  colligi pofftt  methodia , quam 
obfiruare  debeat  a,  qm  m doSlrma  huf*t  hbri  fe  exercere  defiderat ; itthi- 
lomiaia  haspOUcat  propofitioaes  fiibiungere  decretu , maioris  lucd  ergo; 
mix  emm  linea  reSla,ficmdum  yllam propofitioaem,fiue  notam, pue  m-  <■ 

cognitam  dmdt  potep,  qmn,  fecundum  eandem  duuponem  ,ptbptutre  pofpt  huius  It  • 
bri  argumento . quod  quoniam  multa  paradoxt  loco  habendum  ixijhmarem,  opera  pre- 
tium, imo  necejftriumdiixi,  partem  hancadiungere,  'zithoc  ippm  luce  clarna  inno- 
tepat,  (T  Geometria fudiop  Oceanum  patentiffimum pbt  deteElum  agnopant,  cui jep 
tuto  pofje  concredere  , •vel  tenmjpmo  Umbo  •veBi  pientia  elementorum  perptafum 
habeant. 

PROPOSITIO  CLXXXI. 

E AB  C ' D * 

' ' " - --i  I I • I II  II  - I > 

SInttrcs  line* proportionales  AB,AC,AD. 

Dico reilangulo  fub media  AC  & aggregato  extremorum  DA, 

BAxquari  reftai^ulum  fub  extremis  DA,BA  bisfumptumjVaacam 
• jteftangulofub  differcntiisBCjCDcoroprehcnlb. 

tdemonfiratio. 

a 

^lat  BA  SCqaalis  AB.  Quoniam  DA>CA,  B A funt  proportionales, erit  diui- 
■^dendo  DC  ad  CA,  vc  CB  ad  BA.  ergo  re^angulum  U C.A  B zquatur  rc- 
fiangulo  ACB.  Ergo  rcdangulum  DC>ABbis,xquarurredtangulis  ACB,bC> 

AB.  Addito  igiturcomniiinireftangulo  C a B bis  fumpio  .reflangula  DC  ,A  B 

bis,  C AB  bis,lioccft»rca:angulum  D AB  bis,  atqdabitur  reflangulis  AC  B,D  C,  ii./irmUl. 

AB,  GAB  bis,  fcdduohuiusfqmmxreaangula  CAB  , ACB  i>  xqoantiir  qua.» 
dratn  AC-  ergo recrangulum  DAB  bis Xquacur quadrato  AC  cumtedlangulis 
C AB,D  C A B.  quate  vtrique  tumme  addatur  re£tangulum  DC.B,  erit  reflangu- 
ium  D A B bis  cum  re^angulo  D C B zquale  quadrato  A C , & reflangulo  CAB 
M eft  C A E,  »na  cum  D C,  A B.  D C B reflangulis : hoc  eft  quadrato  A C , 5:  rc- 
Aangulo  CAE,  vnacuiii  rcdangulo  DCAt  liue  ACD>  Icd  quadrato  C A , tc 
rcftangulis  CAE,  ACD  xquaiurrcdlangulum  AC,  ED, hoceirrcifbangulumru- 
per  AC  Sc  AB,AD  tanquam  Tnarefia;  ergo  reftangulum  fub  AC  & AB,  AD 
. trqiiatur  rc^atigulo  DAB  bis  cum  teflangulo  DCB-  Quod  erat  demonftran^ 
dum. 

Lllll  A P-‘  * 
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APPLICATIO 

DuUui  planorum  in  plana. 

SVbtcndat  A A linea  arcum  qucn- 
damcirculii  & fupcr  A Adiamctrp 
’ fcmicirculus  CC  dcicribatur,  dudlif^ 
normalibus  ad  FG  infiniris  £ A BC  D, 
fiant  rcftis  A E *quales  A B.  Igitut 
crunt^eae  AB, hoc cfl:  A E, AC, AD 
proportionales  , quoniam  E A D re- 
£tangulis  zquantur  F A G redlangula, 
hoceft  AC  quadrata.  Quareperptae- 
cedentem  propofitionem  redangula 
_ fub  AC  , ED'  zquantut  rciSangulis 

DABfiuc  DAEbis  fumptis  vnacum 
’ reaangulii  BCDa  colligitur  ergo  ex  propofitionc  vniuerfali  > huius  li- 
bri,corpus  ex  duau  plani  AC  in  fupcrficiem  ED  , zquarifolido  quod 
fit  ex  multiplicatione  fuperficiei  AB  in  E D bis  vnacumquantitatequ* 
refultaiMdudu  plani  B C in  CD.  quare  propofitionem  aptauimui  ad 
dudium  planoruminter  fe. 

Scholion, 

.T\tmtdtrtiiteti$ii  e^firttxJuS»  gnitt  *J tlutnutttts  ftlMi  cint  thimJmisM 
^ ftrtc  libri  xtx  intendimui  mtHlunem  ixgerert,cimftrticiiUri  trgumtf 

rV»  frrKtOcMUfdrteMtum  fuerit, 

PROPOSITIO  C L X X X 1 1. 
Qj^rtalibrinoUri  delinearumpottntiu. 

A c D E B 


SE£la  fit  AB  in  C ISc  D media  & extrema  ratione  proportionali  , 8c 
CB  compofita ex  altera  extremarum  8c  media  bifariam  fccetur  in  E. 
Dico  CE  quadratum  rciSangulo  DEA  xqualeexfurgere. 

APPLICATIO. 

. /^Irculum  CC  ad  extremitates 

V>£E  diametri  contingant  dux 
A kOlx  , quas  fecet  A A parallela  ad 
E E,duAi(quc  A C,E  B parallelis  ad 
^ tangentesinfiniti$,'fiantrectx  AB,' 
^ BD  rectis  AC, CD  proportiona- 
les, erunt  I*  puncta  DD  ad  parabo- 
lam. 


o 

i 

_£J 

C 

]L^ 


UtUlk  M4 

mpsoat. 

jjjjp  femicirculi  planum  C E in  fe,*quari  plano  E D ducto  in  E A. 

Quoniam 


■ ongU 


1 N P L A N.V  M.  . S,; 

QVoniam  enim  le&x  AB  in  C*&  D diuiiz  funt  extrema  ac  medii  ratione 
proportionali:  & cis compofitx  cxalceraextrcmarum  3c  media  bifjriami.lia- 
meiroiccantur  inEj  erunt  per  ^.prop.libri  noftri  de  lineis,  redtangulj  omnia  DEA 
x^loaliatjuadratisCE.  Etgo per  propoli vniuctfalcni  qiif  dl  huius  libti4S.  planum 
DEdudumin  EA  atquatur plano fctnicirculi  CE  duSoin  fe.  Duillibus ergo  ap- 
piicauimus  theorema  propolitum. 

Vctii  m eadem  opera  Corollatiuro  propoliiionis  quintae  libride  lineis  breuicer  ac- 
commodare oper;  pretium  ctit. 

Primo  infertur  B D C rCiSlanguluin  reftangulo  A D E atquari,  vnde  concludimus 
planum  BD  duflumin  DC  planum,  folidum  conftliucrc  quod  Iit  atquale  corpori 
produffoex  AU  liiperficicdufta inpianum  DE. 

Secundo  infertur  BAC  rcdlangulum  reftangulo  EAD  cITe  xquale,&  confe- 
« quenier  exlegc  ductuumalTcrimuscorpus  exforgenseic  ductu  plani  BA  inCuperli- 
'ciem  AC,  xquari  lolido  quod  rclultaccxmultiplicaciooc  plani  EA  in  planum  AD. 

PROPOSITIO  CLXXXIII. 
Qjftnquagefima  quinta  ciufdem  Itbri. 


c 


SI  AB  linea diuifa fuerit  vteunque in  C Sc.  D. 

Dico  ACB,  CDB  rcdlangula  zqualia  efle  rediangulis  BDA, 

DCA. 


APPLICATIO. 


POnatnr  exempli  gratia drculus  A D,quem  tangant  G H,E  F parallcl; 

inter  fe,  in  pundis  E G q Sc  iunda  E G ponatur  F B H quacuis  linea, 
ducanturqi  patallelx infinicq  ACDB,pcrt5.libridclineisomniaiedan. 
gula  ACB,  CDB  zquantur omnibus  rcdangulis  BDA,  DCA.  ergo 
fecundum  fenfum  propofitionis  vniucrfalis  * corpus  ortum  cx  fupcrficic- 
bus  A C,  C B fimul  cura  illo  quod  fit  cx  dudu  plani  C D in  D B,  sequa- 
tur (olidis  duobus  quse  oriuntur  ex  planis  B D in  D A , Sc  D C in  C A. 
quate  hanc  etiam  ptopofitionem  aptauimus  noflro  infiituto. 


Lllll  t PRO- 
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PROPOSITIO  CLXXXIV, 


Quinquagtjima pxta  tiuflim  Hirri. 

A B C D F 

E 


SI  fuetit  vt  A B ad  B C,  fic  A D ad  D F,  & B C linex  xqualii  E F. 
Dico  ABDE  reilangulumxqualecflcrcdlaugulo  CBD. 

applicatio. 


Glrcalutn  BF cuius  diameter  D D,contingancxquidi(lantes  atermL 
nis  diametri  DD  crc6Ix,  quaslecet  A A parallela  DD,du£Ufque 
A B C D F parallelis  ad  tangentes,  fiant  vt  A D ad  D F,  fic  A B ad  6 C, 
fiucvtADad  AF,ficAB  ad  AC,hocc(I,fiantrei^angulii  FABxqua- 
lia  re<5tangula  DA  C:  erit*  ergo  CC  parabola,  politis  deinde  FExqua- 
libus  BC,  erunt  etiam  DE  xquales  DC:  vnde  confequeater  E E etiam 
parabola  cft.  Quoniam  igitur  omnes  prallel;  A F,italuntdiuif(  in  pun- 
gis B,G,  D,£,F,  vt  AB,  BC  proportionales  fint  ipfis  AD,  DF;  & FE 
xquales exiRant  ipfis  BC  : per  51;. libri  noftri  primi, omnia rediangula 
A B,  D E xquantur  reiflangulis  CBD.  quare  folidum  emergens  ex  du^u 
b4<  M»  AB  in  D E,  * xquatuc  folido  quod  fit  ex  duduCB,in  BD. 


PRO  PO  SIT  10  CLXXXV. 
QmnqHagtfimMpftimaeiupkm  lihri. 


D . 


SI  fuetit  AB  redadiuifain  C 8c  D,  vt  AC,DB  linex fintintet fe  i^» 
quales: 

Dico  CB  quadratum  xquari  quadrato  AC,  vna  cum  rcAaoguIo 
ABCD. 


AP- 


) 
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IN  P L A N V M. 
APPLICATIO. 


*•? 


lirculus dcicribatur  CD  iaparalleiogrammo  AB.vtficpnndiimE 
.^commune  centrum  um  circulo  quam  parallelogrammo. 

Dico  denuo  corpus  ex  duAu  AB  plani  inCD,  vna  cumquantita* 
te  qux  refultatex  du£Iu  Tuperficiei  ACinfeipram,  zquari  folidoquod 
nantur  ex  plano  CB  , iofopfum  multiplicato.  Dudlis  enim  par^lclit 
A C D B , manifcftum  ell  eas  omnes  ita  (ecari  a circulo  in  pandis  C,  C 
& D,D}^t  A CxqualcsfintDBi  omnia  igitur  re^fcwigula  A B,CD,wii 
cum  quadratis  AC,zquanturquadratisCBperj7.ptop.  hbrinollride 
liocii.  Vnde  per  voiuetlalcm , piopoC  huius  lioiLliquet  propofiitun.  < 

‘ PROPOSITIO  CLXXXVL 

J ♦ 

^MnquageJtmaoliAua  tit^mUbri.' 

A B B c r> 


SI  fuerit  AD  linea  dtuifainB  & C vt  A B,CD line* fint «quales, fu- 
matur autem  inter  B & C pun&um  quoduis  E. 

Dico  A £ D rc&angulum  zquale  elTe  redlangulis  C E A,E  A B. 

APPLICATIO. 


COnftiruatOt  paratlelogrammum  A D,du£Ii%  parallelis  A D infinitis, 
line*  ABfianc zqualcsCDsdeniqueponaturquiuit arcus  £E. 

Lllll  } Dico. 
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8i< 


Dico  quod  producitur  cx  plano  D E in  E A planum  arquari  (olido 

SuodUtexdoauplantCE  inEA, (Imulcumeoquodlttex  EAin  BA; 
icundum  tenorem  vniuetlalis  propo(itionis*iuo  loco  dcmonftratf. 

ConUartum. 

TT propofitie  fquod  in  pterilqae  etiam  fequentibiis  erit  obreniiniliim)  amplii^ 
-tlfimi  vfus  eft.nam  E E linea  qu^uis  efle  poteft  quemadmodum  ic  linea:  B B.C  C, 
modpzqiialeslint  AB.CD.  Infuperexeadempropofitioneconfequitu^fplidaquq 
proferuntur  ex  duflu  mutuo  planoiom  CE>EA>&EA,BA  zqualia  effe  Iblidis 
quq  fiunt  ex  dudu  mutuo  planorum  B E, E D,  & KD.  C D , quod  liquet  ex  eo  quod 
redangula  AED  reaangulis  DEA  fint  zqualuireaangulisautem  AEDzqua- 
lia  Gnt  CEA.BAE  reaangnla.&fimiliterreaangulumDEAzqualeeftrectan- 
kPjniu  g^ijj  BED,CD'E-  IJitut^  etiam folida ex  fupetficicrum  ducto  qqualia  exiilunt: 
nimirum  corpora  ex  planis  CE  m EA  & BA  in  AEiCorporibusexfuperficiebus 
BEin  ED  & CD  in  DEptoducu. 

PROPOSITIO  CLXXXVII. 

.1  QmnquageJltrM  nona  tiujUemlilrri. 

A D B.  E C 


SI  fuerit  AC  linea  vtcunquediuifa in  DBE. 

Dico  rcftangula  ADC  , AEG,  DBE  «qualia  effe  rcifilangulis 
ABC,ADB,BEC,ADEC. 


A P P L I- 
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-4  N P L A N V*M. 
APPLICATIO. 


COnlUtuuur.verbi  gratia  circulus  D B ipcra^ar4llcIaspara|Je|ogram- 
mi  A E,  & adijciacur  quxdam  linea  C C. 

Dico  folida  quz  nafcuncur  ex  dudlu, 

AD  inDC 


planKjAEin 

[ DB  in  B E j 


f AB  io  BC 
' AD  in  DB 


B^  in.EC 
AD  in  £C 


DEoionllracioneinhuiiiscolligeexproponrionevniuerl^';  > dttccis  enim  paral-i4(.i 
ielis infinitis  ADBEC.  femperreoangula  ADC,  AECrDBE  at^ancur 
«ccttogulis  AB<:,  APB,BJ&C>AiP.BC.  _ ' 'h 

, ” ' ' i' 

PROPOSITIO  CLXXXVUr.  f 

SexagtfrB*  tjufdem  ifhri. 

. G . A C D E F B 

SI  fiieric  AB  linea  diuilainquinquerpartcsa;qualcspun£lis  C,  D, E, 

F,  & ei  quzuis  in  dircdlum  adijciacur  G A. 

Dico  G D quadratum  sequalc  c(Tc  quadrato  A G , vnacum  ceAangu- 
loGCB.  - . 


APiPJuJ- 
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si»  dvctVsplani 

APPLICATIO. 


Sit  exempli  gratia  G Gremicirculus,  & AB  parallclogrammum  eiuf. 

dem  altitudinis  cum  diametro  circuli  GG,  diuifumpatallclis  CC, 
D D,  E £,  F F *in  quinque  aequales  partes. 

Dico  luperficiem  G D in  le  dudlam  exhibere  folidum  aequale  corpori- 
bus qux  hunt  ex  A G in  Tcdudlo  (Imul  cum  co  quod  reuiltat  explano 
G Cin  CB  planum.  Oudiis  enim  infinitis  parallelis  GB,  erunt  (cmpec 
quadrata  G D zqualia  quadratis  G A vna  cum  ic^anguiis  G C B.  itaque 
pct4£  .huius  patet  propofitum. 

PROPOSITIO  CLXXXIX. 

StxagcftntA ffima  eiufdem  libri. 


A C D E B 

SEcentut  AB  in  quotuis  partes  vteUnque  C,  D,E,  &c. 

Oico  quadrata  A C,  CD,  DE,  EB  limul  cum  redlangiilis  ACB, 
C D B,  D E B bis  fumptis,  zquari  quadrato  A B. 


APPLICATIO  DOCTRINAE  DE  DVCTIBVS. 


PAralleloCTammo  AB  inlcribaturCD  circulus,& ponatur  quiuis  ar- 
cus  E E mbtenfiis  a ic(^a  B B. 

Dicofolidaex  multiplicatione  fingulorum  planorum  AC,CD,DE* 
EB infe.fimulcum illisquzemerguntexduft»  AC  in  CB,  Bc  CD  it*. 
■ DB,ac  DE  in  EB  bis  fumptis , zquari  parallclcpipcdo  quod  gignituc 
expatallclogrammo  AB  du&o  ia  uipfum.  Duftis enim  parallelis  infi- 
niti» 
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nitis  A C D E B,  {eip  per  quadrat  a A C,C  DjD  E,E  B vna  cum  rcAanguIis 
A C B,C  D B,D  E B,  bis  lumptis  «quantur  quadratis  A B.  vndc  res  patet 
cx  4£. huius. 

PROPOSITIO  CXC. 

Vndecima  libri progreponum(jeometrtcarum.  ■ 


SIiu  A B,  A C,  AD  in  continua  aoalogia,& minori  diiFcrentiz  BC 
fiatzqualis  D E. 

Dico  C £,C  D,  A D clTe  etiam  in  analogia  continua. 

( -APPLICA  T-I  O.. 

4 - ./•  i r 

;iur;.  .1  ;iy. 

. ■ ■■  v/ ■ • i ' 

• . -r-  ■ u • • . • ii:  .'-i.  : .-.i.,  , • 

. •'jV  ■ - frrfjK.lf,;,  o 


M f 


Sit  femicirculus  B B , D D einlquc  diameter  F P , dudifi^  FO  , P 6 
quz  bifariam  fecent  peripheriam  fcmieirculi , ponantur  <aogcntes 
OA,FA. 

Dico  planum  CE  dudtumih  planum  A Dzquari  plano  CDdudIo  in 
feipfum. 

Ducantureniminiinitz  A-BCED parallclzad  FP.  patetE  D zqua- 
les  efle  BC.Quarecum  AB,AC,ADl^peri(int  continuz, etiam  C£,*x»</«- 
C D,  A O s erunt  continuz.  ergo  per  45.  Euius  patet  propolitum.  r7'V»- 

P R O P O S I T I o~  e X C I . 

J^onA  eiuJHem  libri. 


Sint  in  continua  analogia  ABj  A C,  A D,  & minori  ^/ffcrcnti*  B C *- 
qu^lisIicEO.^  , ‘ ' <U(.>  ‘ - 

f Dino  minimam  A B & minorem  differentiam  effe  toTOpbrtionalcs.  . 

*./  , f t ' - ■ ' i 

. -l  . . . * , l!  J i -i  u 7/ j C ,.i  i- T\r 
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DVCTVSPLaNI 

APPLICATIO. 


IT  Epetanirpraccedentisfiguraiqaoniatn  a6,  AC,ADfuntincdDti> 
XVnua,  & E D irqualcs  funt  B C,  rcft;  A B,  B C,  C F.  funt  in  continuata 
■ ^ proportione;  igiturre^angulumfiib  AB  & C E xquatur  BC  quadrato^ 

Vndc  per  propofltione  • yniucrfalemfolidum  exfnrgensezplani  AB  in 
C£  dudlu^  xquacur  figura;  folidae  qu^fiicz  BC  fupcrlicie  in  ledu^la. 

PROPOSITIO  CXCIL  • 

Duodicimaeiuldem  libri. 

A C E D B 

DEntbr  tres  magnitudines  A B,  B C,  C D in  continua  analogia,itarf 
B C fit  maior  A C £(  fiat  rcdlx  A C (cqualis  B £. 

Dico  A B,B  E,  E D eflit  proportionale».  . ‘ 

APPLICATIO. 


B AiigiturpermutandoBDad  BC  VtBEad  B A.  vndedibidendo  BD 
adDC,  vt  B£  ad  E A.  Igitur  Sc  BD  adB£,vt  DC  ad  E A.  ied  quia  v£ 

BDad 
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B D aJ  B E i ita  quoque  cft  B C ad  B A , hinc  vt  B C ad  B A,  ita  D C ad 
E A,  ergo  alternando  B A ad  B C , vt  E A , hoc  cft  B C , ad  D C : Innt 
itaque  tres  proportionales  AB,  BC,  CD.  eftquc  AC  xqualis  EBcx 
conftrudtionc.nam centrum Fcommune  cft&  parallclogrammo  AB  & 
CE  circulo  per  propofitionem  duodecimam  libri  de  progreffionibus 
Geometricis,  etiam  A B,B  E,E  D proportionales  funt.  C3mnia  igitur  re- 
ftangula  ABED  squantur' quadratis  B E.  Igiturper  ’propo(itionem“’’ 
vniuerfalem  planum  AB  dudum  inED, folidum  format  quod  corpori 
sequatur  ex  dudlu  plani  B E in  fcipfum  duiiSf  o. 

' PROPOSITIO  CXCIII. 

DectmatertiaeiufHem  libri. 

‘4 

A B C D E 

POnantur  A B,B  C,C  D tres  linex  in  continua  proportione,  &:  fiat  B C 
aequalis  DE. 

Dico  A E,E  C,C  D efle  in  continua  analogia. 

APPLICATI  O. 


Sit  F A A parabola  cuius  axis  F G & contingens  F B,du6faquc  F H po- 
natur G H quae  ^quidiftet  F B,  conueniens  cum  F K in  H communi 
interfedione:  erunt  itaque*”  proportionales  linea:  BA,BK,BI.  VndefiK?/"»». 
fiant redfz  B C,  C D iqualcs  tedlis  B K,  B I,  erunt  fimiliter  proportiona- 
les A B,BC,CD:  denique  fi  ponantur  D E qu?  fint  atquales  B C,erunt 
per  i3.progreir.  femper  AE,  E C,  C D in  continua  analogia , quocirca  per 
propofitionem' vniuerfalem  erit  folidum  emergens  ex  dudlu  planorumcrj.w. 
A £ in  C D,  xquale  corpori  quod  oritur  ex  du£f  u E C in  fcipfum. 


Mmmmm  2 
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PROPOSITIO  CXCIV.  ' 

DecimMfmHta  eiujdtm  Ithri. 

G AB  C p 

F . ■ 

(ntproportidnales  AB,AC,  AD,  & linea  coiiipolita  ex  vtraquedi£. 
ferentia  B C , C D diuidacur  bifariam  in  F ac  medix  proportiona- 
li AC  xqualisfiCprodudlaAG.  , * 

Dico  F C,  F B,  F G in  continuata  clTc  proportione. 

APPLICATIO. 

% 


Vbtendat  re£la  A Aquendam  arcum  circuli  I D K fle  fuper  IK  de^ 
feribe  circulum  GG,CC:  dudlil^  parallelis  infinitis  G O,  quz  not» 
malcs  fint  ad  I K,  fac  A B xquales  A L.  erunt  itaque  L A (hoc  efl  A B)  AC^ 
ADtreslincxincontinuau  proportione:  diuilis autem  rc£fis  B D bifa> 
riam  in  F F , erit  F F arcus  xqualis  arcui  I B K ; fle  quia  G C circulos  eft, 
hincG  A normales  ad  diametrum  IKxqualcsfunttedfis  AC.  Ergo  p«r 
ij.progrcir.  FG,  F B,FC  funt  femper  in  continua.  Quare  folidum  quod 
fitex  duduFB  in  feipfum,xquatur  folidoquod  gignitur  ex  planis  FC, 
FG  inter fe  multiplicatis. 

propositio  cxcv. 

Quadrageflma ficuruU  eiuflcm  libri. 

A B c p 

K E G 

SInc  A B,B  C,C  D in  continua  analogia  ■,  deinde  fecetur  quxpiam  linea 
GFinEvtFEad  £G,eandem  habeat  rationem  quam  AB  ad  BC. 
Dico  rcdangulum  BCFG  xqualc  efle  duobus  ABEG  fle  CDFfi 
rodangulis. 

AP- 
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r diametro  NN  circulus  de- 
N P ad  redas 


T)Onatiirparallelogrammum  NR,&fuper diametro  NI 
X fetibatur  N Q^fadis  deinde  cerci/s  proportionalibus 
N R,  N Q,e*furget  parabola  P P,  vt  fuo  loco  oRenfum  * eft,  erit^ue  ratio  Ji’* 
PQ^ad  QR, eadem  cum  ratione  quam  continet  NP  ad  N Q.  funt  ita- 
que H K,  O I,  L M atquales  & fimiles  fupcrHcies  fuperficiebus  N P,N  Q, 
NR. 


Dico  igitur  et  (enfu  propofitionis  vniuerfalis  4;.  huius  planum  PR 
circulat 


dudum  in  fuperheiem  circularem  Ol  asquale  folidum  proferre  magni- 
tudini emergenti  ex  bali  P Q in  altitudinem  L M,  (imul  cum  magnitudi- 
ne orta  explano  H K in  QR  planum. 


PROPOSITIO  CXCVI. 
StxageJInutqumta  dufdm  libri. 


tOntinux proportionales fint  AB,  AC,  AE;&  ex  BC  (umi polIic 
alis  ~ 


V.>BD  aequalis  AC. 

Dico  redangulum  fub  BA  fit  CD,AE  tamquam  xna  linea  conRru- 
dum  atquariquadrato  A D. 


Q 


Ti  ■ Mmmmm  5 
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DVCTVS  PLANI 
APPLICATIO. 


Sit  parallelogrammum  A B* 
cui  infcribatur  parabola 
A Chabens  arem  A A,du6Ii(^ 
parallelis  ACB„  ponatur B U 
® par  ac  fimilis  parabola:  AC,& 
j fiant  BA,AC,AEproportio- 
nales;ctnnt  igitur  per  <15.  progr, 
® omniareiflanculafupcr AB, Sc 
j CD  AE, aqualia  quadratis  AD. 
Corpus  igitur  ex  plano  B A in 
fupcificies  CD  & A E geni- 
* o tum,  ‘ arquatur  folidi  magnitudini  fadq  ex  plani  A D ductu  in  fciplum. 

PROPOSITIO  CXCVII. 

Sexagejlma  quarta  eiufdem  lihri. 

A C fi  D B / 

■■  "~T  ! ' T ! ■ ■ ■ ■ » . 

^ Int  ttes  linex  in  continua  analogia  A B,B  C,C  D t & diuidatur  C D 
^ bifariam  in  E.  ‘ ■ 

Dico  quadratum  A E xquari  quadratis  A C, E B.'  • . ^ 

APPLICA.TIO. 


REdanguIis  F C cuius  diagonalis  G G infcribatur  parabola  A A Alius 
fit  axis  H K.  dudtis  igitur  parallelis  F C , erunt  tres  linei  C A , C G, 
'*7'^”“\CF  proportionales,  fiant  autem  CE,  EI xqualep reditis  CG,CF, erunt 
itaque  A C,  C E,E  I,proportionalcs.  fiant  infupet  redtx  I B xquales  C E. 
Igitur  per  propofitionem  dccimamtcrtiam  libri  de  progrefllonibus  Geo- 
metricis erunt  proportionales  AB,  B E,  EI.  quod  u vero  diuidantur  bi- 
fariam ledtx  E I,erunt  D D ad  lineam  redlam,  vt  patet  ex  elementis.  Ita- 
• que  per  d4.pcogreir.omnia  quadrata  A Diquantur  quadratis  A E, DD  fi- 
, mulfumptis. 

Dicololiduracrgo.cx  dudtu  fupcrficiei  AD  in  feipfam  xquari  ‘ ma- 
gnitudini- 


‘1 


' I 

■ t: 


\ 
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gnicudinibus  folidis  quxrcrultant  ex  du^uplani  A E in  Hmul 

cum  eo  quod  fit  cx  dudu  fuperficiei  D B,  in  ieipGim. 

PROPOSITIO  CXCVIII. 

StxageJimdttrtU  eiufdemLbrh 

A C D B fe 

DAtaefinttrescdntinuxpropOtcionales  AC,  CD,  DE:  & D E bi* 
fcdlaficinB. 

Dico  quadratum  A B zqualc  efle  quadratis  A D,  C B. 

APPLICATIO.  ^ 

' • I *. 

• II 


REdangulo  CG,  fupcr  eiiis  CC  Iatci£  tatnqiiam  diametro  iii-i 
fctibatut  fcmicirculus  CD  , dudlil^ue  parallelis,  fiant  propbr- 

lionales  GC,CD,C  F,erit  FFparabola,vtfuolocodemonftratUra*eft;«n»M-  ‘ 

igitur  fi  fiant  rc<ais  CF  afqualcS  GA, lineis  vero  CG  xquales  OE.erit;"*' 

A A parabola  & E E feiiiicirculus.  vnde  etiam  prOpdrtionale#AE,C  D, 

D E diuifis  denique  reOis  DE  bifariimin  BB , erit  BB  fcmicirculus! 
(^oniamigitnromncs  AC,CD,DE  fiint  continu*&  DE  bifecantur  ■ 
in  B per  «sprogreffomniaquadrata  ACE  arquantur  quadratis  omnibus 
A D.CBfimul  (umptis.Quarepcrpropofitioncm  vniucrlalcm  firpius  ci- 
tatam.folida  magnitudo  produda  ex  du(ftu  A B plani  in  feipfum,?quatur 
folidis  qu? emergunt  eiluperficie  AD  inlcdudlsifimulcumeo  quod  fit 
apiano  CBin  fcipfum  dudo. 

PROPOSITIO  GXCIX. 

J 

QftartaficunditUmentorumi  ~ 

A t g 

^c^cifincA  fu  Vtduncjucjauadratuin  ^uod  atoca  dcf^ribiuir  ac- 

O quale  eft  quadratis  qu?  a partibus  deferibuntur,  8c  ci  quodbis  fab' 
t>arcibus  compteheddiiut  rc(flangul6. 

• APPLl. 
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T^ODarurparallelogrammum  ABjCui  infcriptafitquatais  lineaCC. 

JL  Dico  parallclogrammum  A B multiplicans  rcipfum.conficere  foli^ 
dam  magnitudinem  parallclcpipcdain  zquale  (olidis  quz  fiunt  ex  fupcr* 
ficicbus  AC,CB  fciplas  multiplicantibus , fimul  cum  corporibus  quz 
exfurgunt  ex  multiplicatione  muttia  planorum  AC  inCB  bis  fumpu. 
Nam  fi  ducantur parallelz  A CB  infinitz,omniaquadrata  AB,  zquan- 
tur  quadratis  omnibus  A C.C  B vna  cum  redlangulis  omnibus  A C B bis 
. fumptis.  res  igitur  expropofitionenofira'  vniuerlalicllmanifefta. 

PROPOSITIO  C C. 

Qjtinta  UM  fecundi  eUmtntorum. 


SI  re^  Iticetur  ili  xijualia&nonzqualia^.redangulumrubinzquali- 
biiSli^mbQtis  totibs  comprchenlum,  vna  cum  quadrato  quod  ab  in- 
teimediv  lei^Vionnmjarljualc  cfi  ti  quod  a dimidia  dcrcribttur  quadrato. 

- iJ  ‘ A P P LI  C A TI  O. 


RE<!tanguium  AB  diuidatre^a  CC  bifariam  zqoulifiani  AAlcie- 
rnicitculus  ponatur  CD. 

' Dicoplannm  A D multiplicans, DB  formare  folidam  magnitudinem 
vna  cum  corpore  quod  gignit  C D feipfum  multiplicans,  zqualemqoan- 
• ' tiuti 
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titatic]u«fitex  C Bfuperficieduda  infcipfam.  Dudiscnim  ACDBpa- 
rallciis  more  folito,  erunt  omnia  rcc^tangula  A D B vna  cura  quadratis 
C D.vqualia  quadratis  CB.  Ergo  ex  prop.  45.  vniuerlalt  liquet  propo- 
ritum. 

PROPOSITIO  CCI. 

Sexta  fecundi  elementorum.  * 

^Ircdalineabifariamfecctur&illircdaquatdam  linea  in  reatum  ad- 
ijciacur.Reitangulumcomprehcnfum  fub  tota  cum  adic£l;a,  vna  cum 
quadrato  quod  fit  a dimidia  arquale  eft  quadrato  a linea  qua:  fum  ex  di- 
midia tum  ex  adicda  componitur  tanquam  ab  vnajcfcripto. 

APPLICATIO. 


Circulum  AB  recentdua;  arquidillantes  EF,GH,  ad  quas  per  cen- 
trum agatur  orthogona  C C,  cui  (latuatur  quxuis  xquidiftans  D D< 
Dico  folidx  magnitudini  qux  fit  ex  multiplicatione  fiiperficiei.  AD  in 
in  planum  D B,  vnacum  quantitate  quam  producit  C B feipfum  multi- 
plicans, xquari  corpori  orto  ex  du£tu  C D in  feipfum.  Ducantur  enim 
parallclx  quotcunque  ACB  D:  liquet  omnes  AB  bifecari  in  C,  adietlal- 
que  fingulis  efle  reftas  B D.  Omnia  igitur  reftangula  A D B cum  quadra- 
tis CB  xquantur  quadratis  CD.  Quare  ex  propof  * vniuerfali  patet 
propofitum. 

PROPOSITIO  CCII. 

Decima  libri ficundt  elementorum. 

A C B . D 

SI  reftajineafccetur  bifariam,  adijeiatur  autem  ei  in  reiSlam  quapiam 
linea  fecla:  Quodatotacumadiunda,  &quod  abadiunda,vttaque 
limulquadrataduplicia  funt  eius  , quod  a dimidia  Scelus  quod  a com- 
pofita  ex  dimidia  ii  adiunda  tanquam  ab  vna  deferiptum  fit  quadrati. 

Nnnnn  A P- 
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APPLICATIO. 


SEmicircuIos  A A,  B B contingant  parallcl;  E F,  G H-,  & C C diuidat 
bifariam  reftaa  A B parallelas  ad  E F,  & ponatur  D D diameter  femi- 
circuli  B B. 

Dicocx  vi  propolitionis  noilr; ‘vniuerfalis,  duasfblidasmagnitudi* 
nes faAascx multiplicatione fupcrlicierum  AD,  DBin  (ciplas  duplas  cf. 
femagnitudmumfolidarumquzoriunturcx  dudiu planorum  AC,C  O 
infeipfa. 


P R 0'P  O S I T 1 O C 1 1 1. 

Ex  Federico  Commandino  adiungemtu fequentem propojitionm. 

A c B 

\ 

SI  redalineain  partes  inarquales  fecetur,-  earum  partium  quadrata  *- 
qualia  funt  redfangulo  quod  bisdidfis  partibus  continetur  vnacum 
quadratocius  linez  qua  maior  pars  fuperat  minorem. 


APPLICATIO. 

Circulo  AB  inferibatur  reiffangulum 
CD. 

Dico folidas magnitudines,  quzreful- 
tantex  dudlu  luperficierum  AC  , BC  in 
feipfas,zquari magnitudinibus  quz  pro- 
feruntur ex  multiplicatione  planorum 
A C in  C B bis  fumpta,  vna  cum  parallele- 
pipedo  quod  Ut  ex  multiplicatione  C D 
parallelogrammi  in  leipfum.  Ducantur 
enim  quotcunque  A C D B parallcl;,-  patee 
A C squales  efle  D B,adeoqiC  D diifecen- 
tiaselTe partium  A C,C  Bj  Icmpet igitur  quadrata  AC,CB  zquanturre- 
lifangulis  ACBbis  fumptis  vnacum  quadratis  CD  iuxta  Commandi- 
te *.«»  ni  propof.  iam  allatam.  Vnde  per  *>vniucrfalcra  noftra  patet  propofitu- 

Quia 


Digitized  by  Googie 


I N P L A N V M.  »ji 

Quia  vero  propofitioncs  nhilcz  ex  jjs  <|uas  Pappus  Alexandrinus  po- 
deris icLiquir,noltro  indituro  non  parum  inleruiunt,hinc  etiam  nonnul- 
las ex  iitis  leccrnctc  placuit>quas  libro  feptimocollc(dionum  fuarum  in- 
feruir,vt  doidrinjeauiduum  Geometricorum  eas  aptaremus. 

PROPOSITIO  CCIV. 


Vigejlmatertia  IthnfcptimiPafpiaAUxandrini. 

A_ B c E o 

SIi  rcAa  linea  A B xqualis  C D,  & in  ipfa  C D fumatur  quoduis  pun* 
dum  E. 

Dico  redangulum  A C D zquale  effe  tcdangulo  A £ D & redangu-, 
loBEC. 

APPLICATIO. 


POnatur  redangulum  A B,fuperq;  eius  lateribus  A A,  O 0 femiciiculi 
delcribantur  AB,CD:&femicirculum  DC  lecet  E E. 

Dico  quantitatem  (olidam  quz  fitex  fupetficic  AC  in  CD  duda,x- 
quari  folidzmagnitudini  ex  plano  qua^  emergit  ex  planis  A £,E  D (e  mu- 
tuo multiplicantibus  & (olido  quod  nafcitur  ex  dudu  plani  BE  in  £C. 
DudisenimparallelisinHnitis  A DC£D,eruntomnes  AB,CDzqua-^  • 

les.Ergo  iuxta  Pappi  dcmondrationem  omnia  redangula  A C D zquan- 
tur  redangulis  A ED,B£C.  Ergo  ex  vniuerlali’  nodra  liquet  propoli-* 
tum. 

PROPOSITIOCCV. 


V igejima  tjuana  lihripptimi  Pappi  Alexandrini. 

A B c D 


Ilfdem  po(ttis:(it  pundnm  Eextra  lineam  A D. 
Dico  redaneulum  B EC 


sequalc  cflc, 


redangulo  AED  & redangulo  BDC 
Nnnnn  i AP- 
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APPLICATIO. 


M Anente  itaque  rcftangulo  A D & circulis  A B,  C D,linea  E E E po* 
natur  extra  circulum  CD. 

Dico  rurfus  folidam  magnitudinem  quam  exhibent  TuperEcies  B £, 
EC  inuicem multiplicantes, atqualem ede  rolidisqu^refultanccxpIaniS 
A E,  E D in  fe  mutuo  du£tis,  vna  cum  B D multiplicante  D C. 

PROPOSITIO  CCVI. 

Qu^ragejlmaprima  eiufdcm  libri jept imi  Pappi  Alexandrini. 

A C b E B 

F 

It  redia  linea  AB,  in  qua  fumantur  tria  pundla  C,  D,  E,  ita  vt  reftan-f 
gulum  ADC(itxqua1ered);angulo  BD£:&  vtnfque  A E C B zqua-* 
hs  ponatur  redia  lincaF, 

Dico  rcdiangulum  quidem  F A D rediangulo  B A E aequale  eife : re- 
dlangulumautcm  PCD  xqualc  redlangulo  BCE  : rccungulum  verd 
F B D rectangulo  A B C,  Sc  rcctangulum  F E D rcctangulo  A E C zqualc. 

APPLICATIO. 

REctahguIo  A D inferibatur  parabola  D C,ad  cuius  axeili  reda  D D 
(it  ordihatim  poiita , alTumatur  deinde  circulus  B B,  cuius  aliquem 
arcum  KK  id  cR  EE  fubiendat  OO  recta  ; erunt  igitur  rcccangulis 
H D G zqualia  rectahgula  E D B. 

Dico  ex  mente  propoiicionis  vniucrfalis , fequentes  zquationes  con- 
tingere. 

Primo  corpus  cxbafi  AD  in  altitudinem  F,  hoccRinpIana  AE,CB 
ducta,  rcfultans,  zqdari  magnitudini  ex  plano  B A multiplicante  A E: 
Secundo  folidum  ex  baiiCD,&  altitudine  F,  hoc  eR  planis  AE,CB, 
zquati  folidum  ex  BC,  C E planis  fe  mutuo  multiplicantibus. 

Tertio  magnitudinem  orcam  ex  bafi  B D in  altitudinem  F,  hoc  cR  in 
planaAE,CB,  zqualemcRcfolido quod condaturex ductu  mutuo fu- 
petficicrum  AB  & BC. 

Tertio 
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Quarto  tandem  quantitatem  folidam  conflantem  bafl  £D,  fle  F alti- 
tudine,hoc  e(l  planis  AE,C'B  atquarl  magnitudini  qu';  ' fit  ex  duabus  fu- 
perficiebus  A E,  E C fefe  njutuo  multiplicantibus. 

PROPOSITIO  CCVII. 

§lu4dr4gefima ficmdalihri  fiptimi  colleBionum  Pappi  Alexandrini. 
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PROPOSITIO  CCVIII. 

Qu^ageJhnatertU librifi^timi colUdionum  Pappi. 

A B B c D 

F 


S Itautcmpundlumextra  totam  lineam,  8c  (it  teftangulum  i\OCz< 
qualcrcdangulo  B D E. 

Dico  tut(us,fi cxccflui lineatu  AECBzqualis ponatur F,quatuorfic> 
ri:  videlicet reftangulumquidcmF  AD xqualcrciSanguloB  A EitcAan- 
gulum  vero  F C D «quale  reftangulo  B C E ; redangulum^  F B D te- 
iiangulo  A B C ; & reftangnlum  FD  E recungulo  AEG. 

applicatio. 


Dlfponantnr  liipetficiesprzcedentis  figurae  vtreccangulis  ADC  *- 
qualia  fint  E D B rcctangula. 

Dico  iterum  quatuor  formandas  aequationes. 

Primo.magnitudinem  ex  plano  AD  inF,hoce(lin  AE,CB  quzfiint 
differentia:  fuperficicrum,xqualem  exift ere  corpori  quod  refultat  ex  B A 
multiplicante  A E. 

Secundd,lolidum  ex  C D in  A £,  C B.qua;  funt  differentix  planorum, 
emergens,  xquari quantitati  quxoriturexductu  mutuo  planorum  B C, 
CE. 

Tertid,quantitatcm  (olidam  ex  B D ducto  in  A E,  C B,  qux  funt  dif- 
ivrencix,xqualcm  e(Te  illi  magnitudini  qux  fit  ex  multiplicatione  mutua 
planorum  A B,  B C. 

Qurto  tandem  quod  gigditarex  plano  DE  in  A E,  C B differentiam 
fupetlicicrum  xquanfoJidxmagnitudiniquf  refultat  ex  A E platto  mul- 
tiplicante plaiium  £ C. 


PRO- 
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PROPOSITIO  CCIX. 

Sexagejimatertta  librifiptimi  colleSlionum  Pappi. 

. A B C D E 

Sic  AB  quidem  xqualis  C D : redtanguium aucem  BEC  reiflangulo 
ABD  maius. 

Dico  rcdlangulum  BEC  fuperarc  rcftangulum  AEO  ipfo  B D C 
reftangulo. 

4 P P L I C A T I O. 


COnllituantur  femicirculi  A A , C C paralleli;  tc  lint  AB  zquales 
C D,  & rcdlangulum  BEC  maius  ABD  rcdiangulo. 
Oicoperproponcioncmnoftram  vniucrfalem  • rolidammagnitudinca4<,iMM. 
explano  B E multiplicante  £C  , xquari  (olidis  qux  fiunt  ex  dudlu  A E 
plani  in  E D,  & illi  quodoricuc  ex  A B multiplicante  B O. 

PROPOSITIO  CCX. 

Centeftmaquadragefimanonaeiufdemlihrt. 

A C B D 

* 

Olcredangulum  ABC  atqualc  quadrato  BD.  .... 

Dico  triaconcingercj  videlicet  reccangulum  quidem  quod  ytraque. 

AD,  DC  & BD  concinetur,  aequale  elTercccangulo  A D C , rectangu- 
lum  vero  concentum  vcraque  AD,DC  & CB  zqualc  edt  quadrato 
DCi  & reccangulum  contentum  vcraque  AD,  DC  &AB  , quadrato 
AD  zquale. 


A P- 
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APPLICATIO.' 


X ■ T 


Circulum  AC  contingant  patallcl.c  EF,GH : & 6B  Unca  normalu 

^ ccr illis infiftat,  fiant  rcctangulis  ABC  atqualia  BD  quadrata, erit 

D D hypcrbola  vti  Tuo ' loco  ell  demondratum. 

Dico  igitur  ex  mente  propofitionis  noftrae  yniucrfalis  tria  contingete. 
Primum  eflmagnitudinem  folidam  rcfultantem  ex  ductu  plani  B D in 
plana  AD  & DC  a;quari  folido  quod  producitur  ex  AD  plano  ducto 
in  DC. 

Secundum  cd  folidum  ex  C B ducto  in  A D,D  C xquari  magnitudini 
quarfitex  DC  feipUim multiplicante. 

Tertium  denique  quod  fit  ex  AB  in  AD,DC  fuperficiet , xquari 
quandualblidatcxADremultipncancct  , 


PROPOSITIO  CCXI. 

f ' ' J 

Centejlmaquinquagefuna  prima  eiufdemlimpptimicoUeiUonum. 


Sit  rectangulum  ABC  zqualc  quadrato  ex  B D. 

Dico  tria  cootingerc, videlicet  rectangulum  quod  excedli  ipfarum 
ADjDC  & BD  continetur  zqualcclTe  rectangulo  ADC,-  rectangu- 
lum vero  contentum  cxccdu  iprarum'AD*,DC  8c  CB , xquale  ede  qua- 
drato ex  D C > & rectangulum  contentum  excedii  A D,  D C,  ScBA*- 
qoale  ede  quadrato  ex  AD. 


A P- 


Di  • 


■Cc::j3le 


1 M I>  L A'  N V M. 
APPLICATIO. 


REdlanguio  AB  infcribatitr  fcmicirculus  BD  Cuius  diameter 
poGtilque  tertijs proportionalibus  BC  ad  duas  AB, BD;  ericCC 
parabola,vtfuoloco  oHenlum  eft. 

Dico  igitur  iuxta  (enfum  huius propodtionis  &noftraevniuerraIu, 
tres  aequationes  iierii 

Prima,  magnitudo  exfuperflcie  B D duftainexcertiimquo  AD  fu-* 
perat  planumD  C,xquaturcorpoti,quodfitex  AD  plano  multiplicari* 
icDC. 

Altera,  magnitudo folida ex  CB  plano  dufta  in  differentiam  fuper- 
ficicrum  AD,DC,xqualisefl(blido,quodcmergitczduflu  DCin  (e- 
ipfum.  ■ 

Tertiadenique,  folidum  ex  plano  6 A multiplicante  exCcflinti  plano* 
rum  A D,  D C zquatur  corpori,quod  refulcat  ex  A O rupeificie  (eiplain 
multiplicante. 

PROPOSITIO  CCXII. 

t i 

Cenufimafexagejltm  UhrifiptimicoUiBionumPappL 

A K D c B ■ 


♦It  vt  AB  ad  BC  ita  AD  ad  DC,  & AC  bifariam  inpuniSo  Elc- 


' cetur. 


Dico  tria  contirtgete,videIicetredlanguIum  quidem  BEDxqualeef- 
fe  quadrato  ex  E C ;'re^angulum  veto  B D E reilangulo  ADC;  & re- 
ftangulum  ABC  rcdlangulo  £ BD  zqualeeflc. 


t 

Ooooo  aP- 
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APPLICATIO. 


* r'"-' 

C.'rculi  F B arcum  F F fubcefldac  re£Ia  E E,  faAis  deinde  E D asqualL 
L>us  FE,  defcnbatur  circulus  C A fuper  E E diametro,  itaque  funt 
in  continuata  proportione  b D,E  C,  E B : & quia  E C icqUales  (uiu  E A^ 
erunt  a A B redi?  diuif?  in  A,  D‘,  C fecundum  extremam  8c  mediam  ta- 
tionemproportionalcmwndeerit  AB  ad  BC  vc  AD  ad  D C. 

Dico  Igitur  tresrurius  xquationes  exfurgcre. 

Primar(l,magnitudo  explano  B E multiplicante  £D,  zquale  corpus 
efficit  illi,quod  ht  ex  E C iciprum  multiplicante. 

.Secunda, magnitudo  rx  DE  bail, in  altitudinem  D B,  sequaus  effi  IbU- 
do.quodoriturex  AO  plano  dudboin  D C fuperficiem. 

' T ertia  vrro,,corpus  ex  A B,  B C planis  in  fe  mutuo  multiplicatis, ;qua- 

- tur  nugnitudini,qu;  relultat  ex  fuperficie  £ B multiplicante  planum  D B. 

PROPOSITIO  CCXIII. 

Ceatejtma/eptuogeftmaoifaualilrrifeptimicolleclionum 
P»ppf  Alcxandrinu 

A • c E D B 

Sit  redba  linea  A B,  & atqualcs  fint  ACD  B,  8c  inter  CD  fumacor 
quoduis  pundum  R 

Dico  rectangulum  A D B vna  cum  rcdiangulo  C ED  «quale  eflcre- 
ftanguloAEB. 


APPtl- 
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applicatio. 
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r>:: 

o , 

r 

c Ie  . 

\\ 

o L 

o A ‘ 

A 

Circulo  AB  inlcriptum Ct  rtdlanguIumCD,  6c  (iiper diametro  CC 
circulus  EE  dcfcribacur. ' 

. Dico  magnitudinem  folidam  ex  dudtu  plani  A D in  planum  D B , vna 
cum  (olida  magnitudine  explano  CE  in  £D,  xquari  folidx<]uantitati 
qux  gignitur  ex  A E , plano  multiplicanrc  £ B,lccundum  mentem  pro- 
poli tionisnodrxvniuerralis. 

PROPOSITIO  CCXIII. 
CentefimapptHogeJltnanona  eiuflem  Ithri  Pappi. 

A C E D B • 

Sit  re  Aa  linea  A B , & xquales  (int  A C D B : & inter  C D quoduis 
pundum  E fumatur. 

Dico redtangulum  A EB  xqualeclTereAanguIo CEDSc rc^tangulo 
DAC. 

APPLICATIO. 

EAdem  remanente  figura: 

Dico  folidam  magnitudinem  qu;  fit  ex  A E multipdicante  E B, 
xquari  corporibus qux formantur  czdudu  planorum  CE  & ED  infe 
mutqp , (Imul  cum  corpore  quod  fit  cx  D A plano  multiplicante  pla- 
num AC. 

Pluribus fuperfcdco,cum  hxcabundcfulficiantvt  quis  iudicium  for- 
met quam  methodum  obferuare  debeat  vt  do£i:rina,qux  hoc  libro  expo- 
lita c(r,vtatur.minurulus  nonnihil  etiam  contra  mentem  fui,in  gratiam 
maxime  eorum  qui  hxc  fieri  requirebant. 


Ooooo  X D V- 
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P L A N V M 

PARS  DECIMA 

D E 

PARABOLIS 

VIRTVALIBVS, 

ARGVMENTVM. 

1 ironiam  Itbro  in fiqueaticitbaturai  Cylindri  (iufque  'vatiarum partium 
! aggredi  inlendtmut,temput  exigit  ivt  eat  praparattonet  pramittamut 
• qua  inferuiantadidprtftandum  quod  mftituti  talit  ratio  pofiulat.ir  qai* 
Cyltadfuifib altitudine  A B,  bafilmicircuU- 
h A G B lam  ad  corpiu  redudut  efi  tp/iequale, 
quod  gignitur  ex  parabola  m je  jitbaltemi  duCia, 
reftat  T/r  idipfuni  canemur prefiare  de  Cylindri 
parte  qua  bafi conflet  K G altitudine  A B, 
exhibendo  fiibcet  ahquod /olidum  quod  ipfl aqucr 
tur.  Deinde  idtpjum  quaque  perficiamut  de  corpo- 
re quod  baflm  quidem  compleflatur  figuram 
AEG  que  confiat  quadrante  circuli  A G 
duabiu  contmgentibut  A E,  E G , altitudinem 
vero  A B,«S*  nonnuUit  aliji  his firmlsbutiquetum 
problematum  filutianem  per  parabolae  quoque 
expedire  conati fimus-.qua  licet  ex^vifiee  conflrt- 
flionii  non  'videantur  /eCltonit  paraioL^e  figu- 
ram exprimere , mhilominia  certa  ratione  reduilte 
perhibentur  partes  efievenjfimaru  parabolarum, 
quae  proinde  'virtuales  appellamus, ei  quod  'vtrtute  commeant  prophetat»  omua  qua 
iwveris  parabola  demoniirantur, 

D E F I N I T.I  O. 

PArabolam  vircaalctn  voco,cuius  ordinatim  applicatz,  fi  ad  rectam  li- 
neam ponantur,autarectfUineidiuidanturbirariam  veram  produ- 
cunt parabolam. ^Porro  illam  j^lcrcq,-  virtuales  primariam  babet  propi  ie- 

taccin 
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utem,  vt  linea  birecans  ordinatini  in  illis  applicatas,  vera  fit  paiaboU, 

redinucifa. 

, P R.O  P O S l T I O C C X I V. 


s . 


RE&x  a c , D K,  diametri  circuli  At)  C , otthogonaliter  fefe  deciil^ 
fent:  centro^  D,  interuallo  D A, circulus dclciibatur  ABC,  &er 
A re£lx  ponantur  ouotuis  A FE  fiue  AF,F  C,  funt  enim  FE  ipfis  FC, 
Kqu3lcs,vcdcmon(lrac Serenus  l.i.prop.43. deinde  per  puncta  F,F,re£tx 
ponantur  IH,  zquales  lineis  AEfiueAFC,  normales  autem  ad  dia* 
metrum  D K,a  qua  bifariam  fecentur  in  G. 

Dico  puncta  H 1 K efle  ad  parabolam , cuius  axis  efi  D K. 

‘ ^emonjlratio. 

T*\Vcanttir  linex  PK.  quoniam  circulus  ABC  habet  centrum  in  perimetro  c!r- 
•^--^culi  ADC,  quadrarum  AE  cll  ad  quadratum  AE>  vt*  FK  quadratum  ad 
quadrarum FK.icd  vtFK>lliadtatumad quadratiim  FK,licKCIincaclladllueam 
KGi  quadratum  igitur  AE  ell  ad  quadratum  A E,idc(l  HIquadtatumell  adqua- 
dratum  HI  vt  KG  lincacftad lineam  KG:  punAa  igiturHlK  ad  paraboiam'^'/*'**' 
(unt : quia  K D ad  rcclos  deculTac  lineas  H I,  reda  K D axis  cll  parabolx  H I K- 

Quod  erat  ^cmonllrandumi 

PROPOSITIOCCXV. 

INfifiant  denud  fibi  inuicem  ad  rectos, diametri  A C,  B D circuli  ABC; 

cuius  ccnt(um  E,  cencroque  B , interuallo  B A circulus  deferibatur 
AFG-,  &ex  A recti  ponantur  AHG,fiuc  AH , HC,  funt  enim  H C 
ipfis  H G squales,  vt  demonlhat  Serenus  I.  a. prop.4j.  Deinde  per  pumffa 

Ooooo  3 • (H,  tt&x 
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Hjtcctx  ponantur  IK  zqualcs  A Gfiue  AH<:,iiorimlesauccm  adBD» 
aqua  bii-ariam  feccntut  in  Ll.  ; (iant  deinde  lincz  K O zquales  lineis 
GH.fiue  HC. 

Dico  puncta  B O C efle  ad  para- 
bolamcuiuslatusrcctum  c(l  E C. 

Demonfiratio. 

\jVnfti  AB  defcribaiur  fupet  AB  vt 
p diameiro  Icmicirculus  B M A>occurrcns 
Ja  G lineis  in  M;  iungaiuur^ue  M B,B  H. 
ri'quoniam  igitur  angulus  AHB  per  liypo- 
nheiim  tc^us  cil  , fcmicirculus  BMA 
itraniicper  E centrum  circuli  ABC  . X 
M H lineis  • zcjualcs  funt  BM.-funt autem 
anguli  in  Icmicircuio  B M A > adcotjuc  Se 
anguli  BMH  redi,  ergo  triangula  ii  MH 
finiiiiafunr,adeoque  quadratum  BM  efh 
adquadratum  BM  , TC  quadratum  BH 
ad  quadratum  BH.,quia  vero  anguli  ad 
Miinremicirculorcdirunt,&  MB  redz 
ducuntur  ex  centro  circuli  AEG,  redx 
AG  in  M biiTcdz  iunt  : vnde  cum  JK> 
AG  llbeZzquentur, illarum dimidiz  LK>MGzqualcs  Aint;  &;quiaOKpcrby- 
porhefimzquantut  HG.reliqu?  MH.id  ell,  vt  iam oUcndi , MBteliquisLO 
zquales  iunt.  igitur  vt  quadratum  MB  adquadratum  MB,  lic  LO  quadratum 
ell  ad  quadratum  LO:  led  ve  MB  quadratum  ad  MB  quadratum, lic  HBqua- 
dratum  ell  ad  quadraturo  HB,idcH  LB  linea  ad  lineam  L B>  quadratum  igitur 
LO  eli  ad  quadratura  LO  vt  BL  linea  ad  lineam  BL  > parabola  igitur  eft 
BOC,  axem  habens  BE.  ad  quem  ordinarim  poCtz  Tunt  LO  , EC.  quia 
autem  ECiZquatur  BE  , etiam  E C lateri  rxSo  zqualii  ell.  Quod  erai  demou- 
fttandum. 


PROPOSITIO  CCXVI. 


■ ' 


RE£Ix  ACjBM  diametri  circuli  ABC  decuITent fefe ad  redlox  in 
Hi  ponantur  autem  per  A,  B, C contingentes,  & redx  ducantur 
' A C : occurrentes  circuli  perimetro  in  G pundis,  pet  quq  ponantur  EI 
patallelx  AC  fit  zquales  lineis 'G  C : linez  vero  £ L zquales  fiant  re- 
clis  AG,EL. 

Dicopundla  IL  ad  parabolam  cfTe  virtualcm.  g 


Hr 


‘T>mwn~ 


:c:t. 


■■ 
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IN  PLANVM. 


Dcmonlhratio. 


'pRoilac«nt1ir  vtrimque  F G>  iqualitct  in  Q_&  R , vt  R Q_jot* iq^I  biflecen- 
•^kurj  & scquales  fint  reftis  A G>G  C : erunt  igicur  punda  R Qjtd  veram  ■ parabo- 
lam . auferantur  deinde  vtrimque  linex  R T > Q.S  > xquales  G C vcl  A F ; etiam 
pundfa  S>B,Tper  procedentem, ad  vctamfuncparabolam:  deinde  quia  tota  RQ 
aqualis ell lineis  AG.  GC,  & Q_S  xqualiS  GC, reliqua  SR  idAl  QJT,  f quia 
SQiTR  xquales funt)  rcliqux  AG  idcftperhjrpotnellm  EL  xquaiis  eft  : fcd 
& EEQ,S  xqualesfunt  G C > adeo^ueficinter  fe;  illis  igitur  ablatis , reliqux  ILt 
S T xqualesfunt,  fed  S XAdvetamfunt parabolam,  igitur pet  definitionem  huic 
parti  prxfixam,&  I L funt  ad  viitualem ; quod  autem  illiiiS  axis, vera  fit  parabola  fic 
Oftcndo:  fecentur  LI  lineq  bifariam  per  lineam  PHK,dico  P HK  verameficpa- 
tabolam  cuius  axis  e(l  E P.quoniam  enim  L 1,  S T lineq  xquales  runt,redx  quoque 
1 Oi  S N,xqualium diraidixxquantur.  Quarefi hisaddantur  ELC2.S  fupraoltcn- 
lxxqualcs,erunttotoEO,NQ_xquales.  ciim  igitur  reflq  E O , pofitx  iint  ad  re- 
Aam  lineam  DP,  fint^uc  punda  Q_ad  veram  parabolam,  etiam  punAa  OO 
cruut  ad  veram  parabolam. 


PROPOSITIO  CCXVII. 

Iirdetn  pbfitii:  ' 

Dico  planum  QJ  ductum  in  fe,  zquari  plano  E F,ducto  in  altitudi- 
nem AC. 

Dtmonflratio. 

QVoniam  S CJ^linex  per  conftru^ioncxquantur lineis  G C.idcft  linex  AF.qua- 
drata  S Q_xqualiafiint  quadratis  A F,id  eft  reflangulis  F E V;  planu  igitur  S'Q_|^ 
duduminicbxqtialeefiEF  dufloin  EVifiuein  altitudinem  AC.  Quodetatdc-  * 
nsonllrandumi 


PROPOSITIO  CCXVIll. 

Ilfdem  pofitis: 

Dico  E G planum  ductum  in  E V,  zquari  plano  T Q^ucto  in  fc. 

'IPe/no.t- 
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DVCTVS  PLAKI 
Demonfiratio^ 


T)  Edz T Q.X()aales Tunc oftenfz redis  AG>  quadrata  igitur  TQ  zqualia  furit 
AVnuaciratis  AG  idcil  rcdangulis  GEV.  planumigitur  TQ»dudum  infczJ 


^quadratis  AG  idcil  rcdangulis 
quaturEG  plaoodudoin  EV, 


Propositio  ccxix. 

Circuli  ADBC  diametrum  AB,  fecet  orchogonaliterredlacjuieuii 
C D : centro^;  B,  interuallo  B C,  liue  B D circulus  C E D delcriba- 
tur.quemin  Elecencquocuisrcda:  D£F  occurrentes  circulo  AEBin  F 
pun(^is,  per  qux  normales  ad  A 6 ponantur  F G.  Hant  deinde  D E lineis^ 
xqualesLK,  iupolitzvtadiametro  AB  bifecentur  in  G.  Redis  autem 
D F,  zquales  fiant  K N & L I. 

Dico  I B N punda,itcm  C K L D,  ad  veras  clle  parabolas. 


Demonftraiio. 

A 


I^VcanturredzB  D,DA,  AP.Quoniatn  angulus  BD  A rcflused.vtpofeifl  fisa 
•*-^micircolo  conflitutus.ellquc  B D femidiameter  circuli  C E D,  linea  D A tanget 
h circulu  C E Ddn  D.  Quare  anguli  iniiBeces  arcubus  D E,  iquantur  i angulis  A D Fa 

arcus  Igitur  DE  limilesfunt  arcubus  A F-  Ergo  fubtenlxDEiubtenlis  AF>adeoqi 
cTniU.  Sc  quadrata  DE  quadratis  A F proportionalia  fune  :fcd  quadratum  AFcBad  qua- 
•Mta  dratum  AF  vttrcdangulumB  AGad  B A G.  ideil  vt  reda  AC  ad  redam  AG. 
Ergo  quadratum  DEeftad  quadratum  DEi  hoc  ed  ex  hypotheli  quadratum  K E 
ad  KL.hoccd  KG  eil  ad  quadratum  KG>  vt  AGad  AGi  punda  igitur  K ad  ve- 
ram funr  parabolam.  Idem  eodem  difeurfu  oiiendemus  de  pundis  I.. 

Quodautem  punda  II,N  Neriam  ad  veram  iintparabolam.fic  dcmonAro.Super 
B^elcripto  fcmicirculofecanteBFinH»iunganturBH-  Quoniam  anguli  BHD 
politi  in  femicirculo  funr  redi , etiam  anguli  B H F redi  erunt,  adeo^ue  zquales. 
lunt  autem  & anguli  BFD  in  eodem  fadifegmento  zquales.  ergo  triangula  BFH 
limiliafunticrgo  BF  ad  BF,  vt  HF  ad  HF.  Deinde,  quoniam  redq  B H ex  cen- 
tro B circuli  £ E,  normales  funt  ad  DE,  (anguli  enim  BHD  funt  in  icmicireulo) 
erunt  DE  bifed;in  H-  Quare ciim etiam  KLex  hyp.  bifed^iioc  in  G,  Cntquo 
zqualesipfis  D E, erunt  DHzqualesLG- Atqui  ex hyp.  tota:  DFzqnantur  totis 
LI.  ergo  rcliquz  H F reliquis  G1  zquales.  quia  igitur  iamoftendicilcHFadHF, 
Vt  BF  ad  BF, etiam  GI  edad  GI  > vt  BF  ad  BF,adeo^ue quadratum  GI  ad 
• quadra- 
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quadratam  GI  vt  quadratum  B F ad  qaadratura  BF,  hoc  eft  rt  refta  BGad  re- 
aam  BG.  PunSa Igitur  II  funtad parabolam. idem-Codem dilcurfu  oftendam  de 
puniiis  N Ni  laabemuscrgo  propoliiuin. 

PROPOSITIO  CCXX. 

Circulum  ABC,  fecet  redla quxuis  A C , fuper qua  vt  diametro  fe- 
micirculus  defcribatur  ADC  : dcin  ex  A reda:  ponantur  qua:uis 
A B , occurrentes  circulo  A B C in  B , & circulo  A D C in  D,  pei  D nor- 
males ponantur  E H , xquales  redis  A D B.  , 

Dico  puncta  H H ad  parabolam  efle  virtualcm. 

Dmonjlratio. 


Ppppp 


Efti  H E producantur  in  F , tc  E F zqoales  Cnt  A D,  erunt  per  300.  libri  de 
^^parabola,punda  FF>  ad  parabolam.Deinde redis  DB  atqualcs  fumaocar  EG= 
per  30;.  libri  dc  parabol.  punda  quoque  G>G  ad  parabolam  erunt,  cdm  igitur  lineq 
AD.DB.ideftexhypoihcG  EH>  veras  producant  parabolas,  ex  definitione  pa- 
tet H,H  virtualemeQcpatabulam.Quoderat  demotmranduni.  _ ' 

PROPOSITIO  CCXXI. 

Circulum  A B C fecet  recta  quasuis  BC,  fuper  qua  dclcripto  circulo 
BFC,  ponantur  ex  B lines  quotcunque  B F£,  occurrentes  qui- 
* dem  circulo  BFCinF,&ABCinE  punctis-,  per  qua;  recta;  ponan- 
tur EGI  normales  ad  A C diametrum  circuli  A BC,  occurrentes  eidem 
in  G:  fiaiit  autem  lineae  G I atquales  lineis  B F.  * 

Dico  puncta  11  ad  veram  eflc  parabolam. 


'Dmon- 


DVCTVS  PLANI 
Demonfiratio. 


INtdligJiituritingi  AE,EC,item  FC:quonum  igitur  anguli  CAE,C  BEijfdem 
miillunc arcubus’  CE , anguli  C AE.CBE  xqualcs  ftint.fed  anguli  A ECi  BFC» 
in  Icmicirculis  A E C.B  I'  C>  rcili  funr,  aileo^ue  & a;qiialcs;limilia  igitur  funt  trian. 
3 Tn  |oo.  gula  A EC  f B FC : quare  vt  A Ead  AE,  fic  FB  ad  F B s ied  * A E translatf  innor- 
nulcs  Gl>  veram ptoducuntparabolam.igiturSc  BFineafdcmtranslatzadTecatn 
iunt  parabolam.Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCXXII.  * • , • ‘ 

Circulum  ABC  cuius  diameter  BC,  fcccc  A O parallela  B C,  occDr< 
rens  contingenti  per  C ductz  in  0:ponanturdcindcex  A linee  A G 
(quotcumque  occurrentes  circuli  ABC  perimetroin  G punctis, per  que 
rcctz  ponantur  HG I,  normales  ad  diametrum  BC  : fiantque  HI  It* 
neatxquales  lineis  AG.  , 

Dico  puncta  1 1 ad  virtualcmelTe  parabolam. 

■ DtmonUram. 


IVoi^a  AC  dercribaturfuper  AC  vt diametro,  circulus  AEC.  occurteoa  lioeit 
A G in  punAis  E.  E.  quoniam  igitur  AD,  parallela  cft  diametro  B C>  tr  C D in 
C>  circulum  ABC  contingit,  rcAa  AD  normalis  eil  ad  C D,adeo^i  circulus  A E C 
traaCt  bper  D. Fiancdcinde  AElioeis.xquales  HT, crunepunAt  TT  ad  para* 

bolara. 
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Wam.FiaotinfuperlioeisA.EG(iacll lineis  EG  qutfuntpanes  linetram  AG; 
zqualcs  NM-NP.  erunt  rucluni  punfla  MM,  c PP  ad  parabolam,  quia  vero  H I 
lineeqqualesfunt  AG;  & HT  ipfis  AE  xquales,  rea*  TI  xquales  fune  rcais 
A,GE.idcftexconftr.NMiacproinde  Ilreax.dupljipfarum  IT  iqualcs  funt 
redis  MP,  duplis  MN.-igiturcum  II  llnex ttanslat? in  MP,  vetam  producant 
patabolam  M P i erit  1 1 , parabola  virtualis , cuius  axis  ell  linea  T T,  quam  often- 
dimus  liipra  veram  elTc  parabolam. 

PROPOSITIO  CCXXIII. 

Circulum  A B C fecet  redla  per  centrum  AC,  & altera  non  per  illud 
AE.&pofitis  DF  ordinarim  ad  diametrum  AC  fiantredis  AD, 
arquales  linei  D,  E G,  & D,  E H. 

Dico  G H efle  parabolam  cuius  latus  refluraeft  AB. 

Demonflram. 


QVandoquidem  quadratum  AD>  ell  ad  quadratum  AD>  in  ratione  AF  linez 
adlineam  AF.  Cum  fit  FAC.redangulumxqualc  AD.quadrato.quiaveto 
ex  clementis  confiat  AF  ad  AF.  eandem  habereproportionem, quam  habet  Unea 
AE  ad  AE.  Igitur  quam  rationem  habebit  quadratum  AD  ad  ADquadratum, 
eandem  quoque  refia  AB  habebit  ad  redam  AE  : fiint  autem  EG  xqualcscx 
couQtudio  ne  rectis  AD.  Igitur  quam  proportionem  habet  recta  AEadAE.re- 
ccam,eandcm  quoque  habebit  E G quadratum.ad  quadratum  EG;  efi  igitur  G G. 
vcl  HH,  parabola.quod  veto  recta  AB.xqnalis  fit  lateri  rcccoetufdcm.uccofiabii: 
tecta  AB  eficx  confiructione  linex  BG>  xquaKsiigitur  BG  quadrarum  ad  EG. 
quadratum  talem  habet  rationem  quam  habet  linea  B A ad  EA  lineam:  hoc  cfi 
quam  habet  BG,  linea  ad  lineam  EA.  quocirca  patet  BG.  hoc  cfi  BA.ctrelacus 
tectum  patabolf  GH.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCXXIV. 

Sit  in  A B C circuli  perimetro  alTumptum  quoduis  pun£Ium  A , ex 
quo rcifli ponantur quoccunque  AB  occurrentes  circuli  ABC  pe- 
rimetro in  BB  pundlis  , per  quirecli  ponantur  £ F,  normales  ad  CD 
diametrum  circuli  ABCsIincautem  £F,  iqualcs  ipfis  AB,  & in  Ka 
diametro  OC  bifariam  diuifi : iunifla  deinde  AC,  dcf(iibacur  fuper 
AC  vt  diametro  femicirculus  AMC  , occurrens  AB  lineis  in  M M: 

Ppppp  1 fiant 
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fiantautcm  dimidijs  rc<Starum  M B a:quales,  K I,  K O ; & E O lineis  X‘ 
quales  OH, denique  FI  arquales fiant  IG:  & EH  transferantur  in  K, 
P Q;  vt  P Q in  K diuifiefint  bifariam. 

Dico  EHjGF,  item  EG  , HF  parabolas  efle  virtuales.-  deinde  Ol, 
P Oberas  efle  parabolas. 


Demonjlratio. 


CM,  CB;  erunt ieirattrianro: 
= C MB  fimilia  inter  fc,»t  cx  clementis patct.quod  enara  oftendimus  iM.hoius. 

CB  ad  quadratum  CB.id  cft  vt  CK  • lineaad  Jineam  CK. 
iic  M B quadratum  ad  quadratum  M B : id  cft  O I quadratum  ad  quadratum  0 1. 

MB,0I  lincac  pcrhypochcfimarqualcsfuuc;  paraboIacfti>itorvera  CiCt 

CUIUS  axis  CD.  ® 

ab,  &OI  xquaJes  MB;  fint  autem  Sc 
r T''*  bifariam  .reliqua:  EO.FIatqualesfunt.&CmuIfumpwartiua. 

les  lineis  AMilunt  vero  EO  lineis  atquales  OH,  & F I xquales  IG  , finml* 
I,  ocM  <^P'/‘l““'“funtif(is  AM.fed  AM,  translati  in  PO  normalesad 

' CD, veram producuntbparabolamj  igiturS:  EH.GF  trinsIatxinPQ  adveram 
lunt  parabolam,  etgo  E H,  F G funt  virtuales  parabolf.  cum  autem  lin«  O 0.1 1. 
redas  EH,  EH  & FG.FG bifariam diuidant ex hgiotheC, parabolarum  virtua- 
Iium  axes  erunt  linei  0,0, 1,1,  quas  odendi  veras  efle  parabolas 

Irerumcum  EF  lincf  «quales fint  AB.&FG  oftenfat  xquales  AM,  rclioui 
E G qquales  funt  MB,idc(l  O, I.  ex  hypothefi.  fimiliter  HF  redx xquales  oflen- 
duntur  redis  OI;  igiturcum  OI  vera  fit  parabola  ,punda  E G,  HF  ad  virtuales 

iunt  P«jbolas : quod  vero  p p , Q.CU  q«as  veras  oftendi  elTe  parabolas . redas 
EG.HF  bilccent,  licollendo.quoniam  EO  exhypothefixqualesfunt  PK  addi- 
to vel  dempto  communi  OP.redx  EP  xquales  funt  OK,  totVautem  EGoften- 
Ix  funt  xquales  O I ; igitur  P G reliqu?  xqualcsfunt  K I ••  vnde  E G in  P p diuifK 


PRO, 
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PROPOSITIO  GCXXV. 

INtcrfccent fefc  circuli duo  ABC,  AD C in  A & C punftis  ; quibus 
iunCtis , ponatur  per  vcriulque  circuli  centrum  reda  B H , cui  paraL 
* Icla:  ponantur  D Q..  E S:  & D Q quidem  vetfus  Aj  S E vero  verius  C,  oc- 
currantijuelme?  AC  in  L & M : perpunda  vero  D,  Eex  A redae  po. 
nantur  ADF,  AEG.  lineis 
deinde  AD  fiant  xquales 
D,  L I;  8:  D F lineis  zqualcs 
Q,LK.  deinde  & AElineis 
xquales  ponantur  E,  MO, 

& ipfis  E G xquales  S M N.- 
, oitendimus  iupra  punda 
IO,  & N K ad  parabolas 
ciTe  virtuales. 

Dico  autem  corpus  ortu 
ex  dudu  plani  IL  in  LK, 
xquari  corpori  orto  ex  du- 
du O M in  MN. 


H>emonftrauo.  . 

PRodudz  LI.  circulo  occur- 
rant in  P.fc  M E reflx  eidem 
occurrant  in  F>  reftagolis  ADF 
Xqualia  funt  rcdangula  KLI 
per  hypotheGm;  Gmilircr  AEG 
icdanguiis  zqualiafuntreQao- 
gula  N M O 1 fed  AD  F reSan- 
gulis  aequalia  funt  reftangula 
PDQ,  &AEG  redangulis  xqnantur  FES,  reda  njjnlis.  Igitur  PDQ_,  FES 
iequaliafuntreaangula  ILK , OMN  j fed  PDQ.  redanguU  asqual^nt  rc- 
dangutis  FES,  (modd  diftantix  a diametro  BH  fumantur  xquales  )rcdaneu- 

lisigitur  ILK  xqualiaTuntrcSanguIa  OMN:' qaat-d’lL  duaurain  t. sr  b ■ 

leeft  OMdudo  in  MN.  Quod  erat  demonllraiidun].  -M 

PROPOSITIO  CCX  X VL'  J ; 

INterfecent  fefe  circuli  duo  ABC,  AC  G in  A & C,  fit  autem‘B’ cen- 
trum circuli  AC  G.iundifq;  ACducanturcx  AlinexAG  occurten- 
tcscirculoABCin  H : dcinredx  AG  transferantur  in  H.KInorma- 
les  ad  diametrum  BD,a  qua  bifariam  diuiSantur  in  LLs  ipfj  autem  AH 
transferanturinH,KO,&inN,IO,  cruntKK,  MM,  11,00,  verx 
ac  formales ‘parabolx.  cu,.»». 

Dico  HNfuperficicm  dndam  in  altitudinem  C A,  corpus  exhibere'"' 
«quale  illi  quod  oriturex  dudu  Miinfcipfum,  minui  KM  dudoin  fe. 

PpPPP  3 Timon- 
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■ Dmonjlratio. 


• paralie!» Cnc  HN,  CA>* igitur reaan|ulnm  HN,  CA»  vnj cum redan* 

'^gulo  CH,N  A. idclt quadrato  CH  , ideft»HG.  aequatur  quadratoAH,  id 
b sm.  c(l  K O ox  hypothed.  Igitur  K O dudum  in  Ce  excedit  ABC  dufium  in  A C quao- 
w.i.f.44-  (iiateKM  iuTeduda.  Quod  fuit  dcmonftran^in. 

PROPOSITIO  CXXXVII. 

H Abeant  ABC,  DE  F circuli  duo  concentrici  comtnonem  diame- 
tralem  DF,  dudiique  ex  C extremitate  diametri  circuli  minoris, 
fccantibus  C B £,  agantur  per  B linez  orthogonz  BGI  ad  diametrum 
A C occurrentes  illi  in  G ; dein  C B lineis  translatis  in  normales  H I , ad 
diametrum  A C, a qua  bifariam  fecentur  in  Gr  fiant  B£  lineis  zquales 
B,  HKjitem  IL.' 

Oico  tam pun£laHI, quam  KLad  vetas elTc parabolas. 


Dpnen- 
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QVoniatn  HI  linee  zqnales  ponuntur  lineis  B C>'<iuadr»tura  HI  ad  quadra- 
tum HI,  ell,  vt  BC  quadratum adquadratum  BC  , id  eft  Tt  CO  tc3a  id 
reflam  CGi  igitur  HI  ver«  ac  formalis  eft  parabola.  RurfumaftJ  per  C contin- 
gente O P, pacet  B E C>re3angulazqaaliacfte quadrato  CO,  adeo^ue  tc  intet 
les  (ededm perhjrpothefimrcOis  EB  > EC  equales fint teft*  KH,  HLjCruiH 
KHL  reftangula,  «qualia  reSangulis  BBC  { igitur  KHL  teftanguU  «qualia 
funt  quadrato  C O>aaco^ue  & inter  fe.  »nde*  KL  ad  veram  Ae  formalem  funne^s.  . 
parabolam. Quod  fuit  demonftrandum.  ^ 


PROPOSITIO  CCXXVIII. 


H Abeant  AB  C,D  E F circuli  paralleli  communem  diametralem  DF; 

adaq;  per  Cextrcinitatemaiamecn  circuli  minoris,  tangente  CL, 
ducantur  ex  C fccantes  quotuis  CE  occurrentes  circulo  A B C in  B 
pun£tis,per  quz  orthogonz  ducantur  ad  diametrum  AC.  fiant  autem 
re  Ais  B£  zquales  GH)  reAis  vero  CB  xquales  HI. 

Dico  HLI  parabolam  cllcviitualcm. 


'Dem$n- 
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Dempnfiratio.  ^ 

REflis  CB  «quales  ponantur  NM.quas  CA  diameter bifecct  in  G>  re3is  ap- 
tem BE  xqualcsfiant  NO.MK;  eiuntigitur  per  pricedentem  NCM,  OK 
Vera:  ac  formales  paraboi*.  quoniam  tam  CH  quam  MK  linere  «quales  fiint  re- 
£tis  BE>  te<2x  GH,MK  aiqualcsliint  inter  Ii.-;  ablatis  igitur  vel  additis  communi- 
bus MH«reliqii9  GM,HK  aequales funt. fedMGdiniidix ponuntur ipfarum CB, 
ideftex conflr.iplarum  H 1;  igitur  5:  HK  «limuli* funt  HI:  quare  cum  LKK  li- 
neaditiidens  HI  re&as  bifariam,  vera  Iit  parabola, ArHlttanslat*  inNMTerain 
quoque producanr parabolam, pater  MLI  virtualcm  cUc  parabolam, 

' PROP  O S I T 1 O CCXXIX.’  , 

H Abeant  circuli  duoconccncricicotnmuncmdrametralem  DF  s & 
cx  D redx  ponantur  D B E occurrentes  circulo  minori  in  B , ma- 
iori in  E punAis,  per  quj  retftx  ducantur  E G Nhormales  ad  D F diame- 
metrum,  cui  occurrant  in  G : redla;  auccin  D E transferantur  in  E ,GK, 
& D,  BE  transferanturin  G H,  Kl.“  ^ v 

Dico  HI  parabolam ellc  virtualrm.  , ^ .. 

i ' fi  _ ■ i"-  ■ ■ . 

CEcentur  HI  bifariam  inLX'  qotinlata- 
*^igitur  De  lineis  «quales  filn^GK norma-' 
lesad  DF,ponaaDK  K«d »vertmfunt  pa- 
rabolam.quia  vero  tam  «quiiti  H L,. 

L I rcfl**qualcs  funt,  totq  G iC  ia  X bife- 
i&X  fupt  i aileoque  vt  G-K  ad  GK.tic  GL 
cft  ad  GXi  quare  XXpunfli  ad  veram  quo- 
que funt  parabolam,  viterids  ponafltur  per 
D 8t  F contingentes , p R,FT, quas  p R 
& T fccetqu^uis  RT  parallclaDBattnns- 
ferantur  autem  dimidi*reftarum  GK  fiue 
D E in  G,MN, patet  k M O veram  elTc  pa- 
rabolam. limiliccr  «limidiz  linearum  HI 
cransfcrantnr  in  PO.  "quoniam  igitur  M O 
zquales  funt  «limidiis  GK,  red;  XiO,GX 
dimiili*  ipfarum  zquales  funt.fetl  Jt  OP,X  H 
i quoque  per  condtu&ionem  zqiuntfcti  teli- 
^ < quqigitnr  GH,M  P zqualqq  iiint  i vnde  Ii 

intclligantut  O N fieri  zipiales  M Orcctis, 
MPN  rctlangula  zqualia  liint  reftangulis 
GHK,  ideft  per  hypothelTm  DBE.  quia 
verd  refiangula  DBE  zqualia  funt  quadra- 
ro conciiigcniis  DM  > reClanguBDBE  a- 
deo^ueScMPX,  zqualia  funt  i vnde  cum 
MM  ad  veram  fint  prabolam , pun&a  quoque  PP  veram  rproducunc  parabolami 
igitur  cum  dimidiq  linearum  HI  translatq  in  PO  formalem  conllituant  parabo- 
Iam,4£  linea  XX  bifecans  lineas  HX  vera  quoque  oftcnfalit  parabola,  conflat  HI 
pun&a  ad  virtualemeffc  parabolam.  . - . . « j j- 


p R O- 
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HAbeanc  circuli  duo  exccutrici  communem  diamctralem  D A C 
ex  A (extremitate  diametri  minoris  circuli)  red)^  ponantur  A B oc- 
currentes minori  circulo  in  B,  maiori  in  E:  per  B vero  ducantur  BI  nor- 
males ad  A C diametrum, cui  ocCurrant  in  G.''fiant  autem  A,  B Elineis  z- 
tjuales  G I,  & A B redlz  transforantur  in  1 K. 

Dico  IK  parabolam  clTevirtualem.  f 

Dcmonflratio. 

CEcentur  IK  bi&riamin  PP,  Sf  AB  lincz 
‘^transferamur  in  GO:*  erit  igitur  GO  vera 
ac  formalis  parabola,  deferibatur  infiipcrcir- 
culus  ALL  contingens  ABC  iii'A  , con- 
centricus autem  circulo  D E F,  occurrat^ue 
AB  lineis in  L Litum  AiBL  transferantur  , 
in  IQ.K  Ri  relitjuiii^ifat  LE  Onpia^  funt  • ' 

GQjili  AL  lineis, lequalcs  <^R'.-  pca*de-'V.I 
nique  PQ.PR  zquate^  fUnt.qUiS vero  cir-  li 
culi  ABBiALL  Ibfccen^ingunt  lil^i-T^^ . 


t ttt  |oo. 


Az  ABiproporiioniletfunc  ALifcd  AB‘’'’  l^ 
lineis zquirar  IK , & AL  atquales font  R Qi!'- 
^itur  IK  TRQ  linea:' quoque --luiirf  pro-  'o’'’"' 
porrionales  ;' olienrutii  eft  auteiri  t RC2^'  '‘ 
parabolam  ede  virtuiitem , & P P formalem;  ■ e 
igitur cilm  IK  translacz  in  GC)'fbrroalem>'fii',u-, 
producanCi&  PP  linea,  biiecans  lineas  IKi 
vera  quoque  litparabola,conftac  iRvirtua-^  ; i-.iu; 
lemcirc.  foderat demondrandUm,- ’ ’ ' O 

PRPPOSITIO  CCXXXI.  -'.  .“j 

C.Vbtcndatretaa  AC  fcgmetnum ckculi  ABC,' ereSa  quoque  cotvi 
Otingenie  circulum  in  pundb  A,fcilicet  A P,eonueniente  cum.  alter» 
tangente  B N,  quz‘ii^uidiftac  A C.  ' ' l< 

^ Oporteat  magnitudinem  exhibere  ex  dudlu  mutuo  parabolarum  qux 
equetur  corpori  Habenti  bafim  P G.fuperficicm.Sc  altitudinem  A C,2ib- 
tenfam Icgmcnti  ABC. 


.•  S . 
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T^Vcatur  reSa  B E p«f  cenpum  circuli  cui  fit  «quidiftau  A D > conuenkni  c#M 
■l-^contingente  BN,m  puofto  N-  fiant  autem  reais  A O ,zqualct  reAf  C PM»*^ 
aisauttmAIconftituanturiqualesIFH.diuiCs  denique  bifariam  reail^H.fia^ 

ipratumditnidijs  aquales reatRL«tKR.*ndem  F M fiant «qqaks  lrO.  Dto 

imprimislineas  OO,  »t  L L.  fare  parabolas.  Dico  infapercorpusex  d^  OL..» 
pctficieiinfcipfamZquati  pnagnitudini  fuper  bafi  P G conftitotx,habeodalw»«. 
nero  parem  lincz  AC.  Primam  igitur  patcein  Cc  demonftro.  Oftenfun»  «H IWM 
C 1 C Gitranslatas  in  rcftas,  <]uae  a linea  C V incipiunt  exhibere  parabouswttfft» 
Ics  infuper  etiam  demonfkrauiinusvirtuales  iUas  parabolas,  fi  medieta» 
tum  applicetur  hincinde  ex  puoflis  RR  , eatifln  medierates  in  pun^i»  I*»- 
cet  L L & K K producere  formales  ac  veras  parabolas  L K.oftendimus  prftereafe» 
flas  A G hocellGlOL  adiunctas  rectis  R L', 'formare  etiam  veram  paraboJaa 
OO-  fant  igitur  verz  parabolz  O O,  & L K,  lineziprtmam  igitur  partem  fuffici*t(-. 
ter  demonftraurmus.Reftat  itaque  (ecunda.fdlicet  quod  magnitudo  habens  baPim 
P G 8c  altitudinem  A C 1 zqualis  fit  quantitati  qoz  rcfultat  ex  ductu  plani  O L iafe 
ducti : hoc  autem  manifellum  fiet  hac  ratibne.Dneatut  ex  quoliis  puncto  G.  tect* 
G Q xquidiftans  A P.  contingenti.  St  finiul  ponatur  recta  A erit  itaqiie,vt^^ 

di^« qnadratumAG zqualerectangulo QAC| hoceft rectMgulo fub 
A C ppfita  eft  autem  ex  conftructione  linea  F M>  hoc  cfi  OL  zqnalia  lia|^4^ 

IgiturCfiat  cTparallclaAP.OLquadratamqqualeeftCPX,tcctanmlQ,^Mte 

•brempetpropofitionetn  quadrjgefimam  quintam  huiqa  hb^crit  QLph^te 
fe  (luctum  producens  molem  illi  parCm  quam  exhibet  bafis  PG,,  ducti^  altiji^ 

nem  AC.  ‘ 

ConOmiim. 

QVoniam  demonllratio  communis cft non  fidum  Icgmento  ABC,  verum et/atn 
AEC  fegmento  Hinc  totam  fuperficiem  PG,  ductam  in  altitudinem  AC, 
produceretnanifeftum  eft  quantitatem  zqualem  illi  quq  emergit  ex  plano  L Q du- 
cto in  fe.  partem  fcilicet  LO,  quz  fegmento  ABC  conueniidn  fc multiplicatam 
zqnarimaenitudiniquz  habet  bafim  P G,  interceptam  parallelis , inter  NB.  A C. 
conftitutisrpartcmfimiliter  LO.  quz  fegmento  ADC  conuenit  in  fejpam  du- 
ctam,q qualem  effe  moli  prfiductz  ex  bafi  P G,collocau  inter  parallelas  A C,8c  £ V, 
niodd  zqualis  vttique  detur  aJlitudo  A C. 


PRO- 
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Circulum  ABC  lecct  per  centrum  a£la  rc(£la  B D,  cui  ilatuacurx> 
quidiftansAE.  Oportet  .autem  parti  cylindri  habenti  balim  fe- 
gmentum  A F £,&  altitudinem  B D folidum  aliud  zguale  exhibere, quod 
gignatur  exduiftu  parabolicarum  partium  in  fcihuiccm. 


ConfiruSlio  iS"  demonfirath. 


R Eliis  AF  fiant  seqnaleslinez  F,GN,  in  parallelis  FV.  feeantibus  AE  , ad 
rcii)sangulos;reiis  quoque  liF  ponantur  aiquales  F,GL,  lincz;fimiliier  li- 
neis A V>a:qualesftatuantur  V. G O,  vii etiam fciis  E V , aequales  V. GM,  col- 
locentur» Denique  quoniam  oilendimus  lineas  NOJc  LM  virtuales  efle  para- 
bolas,reducantur  ha:  ad  formales  ac  veras  KR.PQJSr  SS.TT,  prout  fuperius 
explicatum eft;oftendendum igitur fupetficicm  TK>duiam  inSP,  quae  ambz 
fuut  parabolicis  lineis  concluf*,  exhibere  magnitudinem  quantitati  parem  illi, quae 
rcfultatexbafifegmenti  AFE,Sc altitudine  BD.  quod  Ucconftabit.  agatur  X Y, 
zquidiftans  A C.fed  per  circuli  centrum:  iungantur  quoque  XA&  X£,vcierfam 
AF  & F E.  triangulum  AXE  eam  rationem  habet  ad  AFE,  triangulum,  quam 
habet  linea  X Z ad  FG. perpendicularem  ad  AE  , fed  etiam  triangulum  AXE 
ad  A FE,  triangulum  habet  rationem  compolltam  ex  ratione  A Xad  A F,  Jc  ex  ra- 
tione X E ad  FE-,  igitur  ratio  X Z ad  F G ,compofitaeftex  ratione  AX  ad  AF, 
& ex  ratione  XEad  FE  : fed  etiam  reiaangulum'AXE  ad  re^angulum  AFE, 
habet  rationem  compotitam  ex  ratione  A X ad  A F,  8c  ex  ratione  X E ad  F E;  igi- 
tur etiam  ratio  rcSanguli  AXE  ad  reflangulum  AFE,  eadem  cft  cum  ratione 
X Z ad  FG:  rcilangulo  autem  AXE  zqualc  eft  reflangulum'  XY  , XZ ; i^ur 
Z X Y,re<5langulumadrcdlangulum  AFE,  eam  habet  rationem qliam  linea  XZ 
ad  F G,  lineam:  ergo  te^angulo  FG,  X Y vel  B D , iqualc eft  reflangulo  AFE, 
fed  linea;  AF  arqualcsluntcxconftruftionexedis  GN,&  linezFE,  squales  fune 
cx  eodem  capite  reflis  G L.  ReAx  veto-  G N , d£  G L squales  fiint  quoque  Irneis 
S P,TK:  igitur  rcflanguliim  S P,TK,  squale  cft  rcClangulo  FG  ,BD-  quareper 
propoliiioncmuuadragcfimam  quintam  huius,  firpbtficies  S P > quam  oftendimus 
parabolis  interceptam  , diifla  in  pJanumT  K,(quod  idem  eft  cum  S P,fi  inuertatnr) 
exhibebit  corpus  squale  magnitUdini  fuper  bafi  fegmenii  A FF.  ,conftitut(  haben- 
ti altitudinem  squalem  diametro  circuli  B D.  Quod  erat  exhibendum. 


Q^qqq 


C^roL 


1 


*S4 


DVCTVS  PLANI 

' ^ 'QmUtnhm, 


C OdcmptDrrus]dilcurru|ratclnrbafim  G V>du3am<aalti(udinemJiaft>ecriC  D, 
■^xqualem  magnitudinem  fubminifttarc  illi  quantitati  qua;  cxfurgit  cx  du<3u  pia* 
ni  S Q.inlupqtficiem  TR.rimtenim  S Q,-  ScTR,  Imci  arqualesrcais  AV,  Se 
EV,  TtexipIaconftruSibti e, se  praecedentium  tenore  latis  manifeftum  efl. 

PROPOSITIO  CCXXXIII. 

Circulum  ABC,  lecet  linea  per  cen- 
crumada  BD,  qua  diuisa  bifariam 
in  E & F , ercdlfq;  cx  ijs  normaliter  ad 
diametrum  redlis  EG,  FC, deferibatur 
LL  parabola  axem  habens  B D.  Deinde 
liant  con  tinus  proponionaies  H N,KN, 
Se  MN. 

|A  Dico  corpus  rcfultans  cx  plano  K M,in 

altitudinem  B E , squari  magnitudini 
fubbali  KL;  Se  altitudine  BF. 


• ^emonftratio. 

QVonian  continuant  eandem  rationem  li- 
nea: HN.  KN,MN,  ex  conArudione  igi- 
tur quam  habebitrationem  HN  ad  KN, can- 
, dem  habebit  HK  ad  KMi  rc&angulum  ergo 
HNiKM  atquaturHKN  teaangulo.  demon» 
. ftratdm  cA  autem  redangulum  HRO>  hoc  cA 

MKN,sequaleeAeHP,KLtedtangulo,pri>- 
politione  fcilictindiiageAtnareeunda  huius  librijigiturrcdangulo  HP,HL  zqualc 
cll  '.cAangulum  HN,KM.  Igitur  per  qUadragcCmam quintam  huius  eonAac  pro» 
politum.  . 

Corolluriunt. 

TJIncmanifeAumeA  lineam  MM>  non  elfCparaboIam.niA  fortS  quis  eam  etiam 
^^virtualis  nomenclatura  digoari  vellt,edquodad  formalem  aut  veram  facile  poT- 
At  reduci. A enim  fuerint  I N>  te&x  con  Aitutz  duplz  reflarum  KN  ■ erit  R R cl» 
lipfis, vtexlib.de  Ellipfi  conAat.pbfitis  autem  tunc  redis  I R>  zqualibus  KM,  erit 
RR.  vera  parabola,cilm  eandem  rationem  Anthabicurzrcdz  IN,  ad  NR  ,IineaS 
quam  habent  K O ad  O L , rc&as , quate  paret  R R , non  miniis  fore  parabolam 
qudm AtexconArudionefada  LL  parabola. 

Propositio  ccxxxiv. 

Circulum  ABC  cuiuscontrumD, contingant  AE,CF  cduiTxetSf- 
minisdiamecri  AC  ,oCcurrcntet  E F,  contingenti  qux  xquidiftct 
diametro  A C,  6c  perpuniffa  ABC  dcicripta  lic  parabola  cuiut  apex  B: 
SeperpunAa  AC  deferibatur  parabola  habens  verticem  in  concuriu  li- 
nczBD  cum  circulo  ABC  , qux  produdfa  occurrat  contingenti  £F 
in  punAis  Q Sc  R.' 

' Dico 
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Dico  ruperfic^mJL  M,  dn^arn  iti  feip^aip  cochibere corpus  zqualc  ma- 
gnitudini quz  batirri  habet  GH,plahum,8c  altitudinem GI. 

' , ‘Demonfiratio.  . . - < < 


OStenAin)  cfl  fecunda  ptopoCcionc  de  hac  materia  parabolzvircualis,  reSas 
AK,KC  dirpofiias  vc  diuidancur  bifariam  a reda  B D,  producere  parabolam. 
X.  I->  O O'  przccdenci  quoque  propolitione  demonUratum  cfl  lineas  A K>  K C col- 
locatas ex  puntlis  GG>  proferre  parabolas  vircualcs^uzreduflz  ad  veras  ac  for- 
males exhibeant  parabolas  LO. &MN>  habentes  PD,  axem,  latus  vero  redum 
aequale  BO.  Cum  igitur  parabolz  AB  C Sc  LL,  OO,  latus  rc^m  ha- 
beant aequale  BD  , neceflarium  ell  vt  ille  ipHt:  exiflaht  de  quibus  precedeoK 
tibus  propofitionibus  mentio  faAa  HI.  qubCircil  LM,  funt  aequales  AH  > vel 
KC.  (ed  quadrato  AH,  zqualeoft  HCI,  rcftangulup; igitur  etiam quiidmtotii 
I.M,  zquatur  HGl  re6ahgulo ; qtiaihobreita  per  propofitionem  quadiagefiitiam 
quintam  hUius  lib.  manifeftum  HI  magnitudinem  quq  fitCx  duduAiperGcici  L M,iti 
feipram,zquari  corpori fiiperbaG  GH<  cnn(lituto,&i  altitudinem  nabeitci  GI,  Hr 
neam  redam.  Quod  demonftrandum  fuit.  . 

PROPOSITIO  CCXXXV. 

POtianiureadethquzinfuperiorefcemattfunt  pofita.  ' ' 

Dico  bafitqi  G K , du&ain  in  altkudincm  G L , dare  tnolem  illi 
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DtmonUratto. 


PErfcflo  reOangulo  AFB>  faftilque  lert/is  , ; C A 

lineis  quz  line  in  continui  ratione , hoc  eft  — 

lineis  G K.  1 K . H K,  etii  H H , parabola: 

eritque  AD  E iiiicduaom  , ad  A BC  du-  fi*- — ^ xy^wV^ 

ftuminfc.vteitfuperficies  AHL  ad  rnperii-  ^ y 'ySl  * 

ciem  ACBLA.  cum  AiperficieiADE  i,  in  ' — -g 

f« duda  aequalis  Iit  AHLE  diifto  in alticu-  ^ T'  ,C^r  ilC 
dinem  AF  , item  ADBC  in  fe.xquale  fit  ^ X/  ' - -*]C 

fupetfieiei  ALBCduflaiinaltitudinemAE,  . ■ jij 

altitudo  autem  fit  communis,  (ed  fiipeificics 
AELad  ACBL  ‘ triplicatam  habet  ratio 

nem  AE  ad  AC;  igitur  Sc  ADEinfe.adABC  mreduSum, triplicatam  habet 
tationem  linex  AE  ad  AC-  Qiud erat detqonftraiqlum.  u t i 


PROPOSITIO.  CCXXXVIII. 

J ■ < • . i ! c t 1 . ; ^ 

Sic  linea  A B confingens  parabolam  C A D in  vertice  A,  ponantur^ 
axi  aeqnidiftantes  B E,  FC  inter fc  aequales. - 
' Dico  folidum  emergens  ex  dudlu  G I,in’G  L,zqu'a'ti  folido  rcfulcan^ 
•ci  ex  mutuo  dudiufupcrficicrum  HK,KM.  ^ ' 


'p\Emonftratum  * eft  medias  inter  G I.  G L fcilicet  G N effe  ad  eandem  parabo-  ' 
A-' lam  quateft  fimil/s  CAD  parabol^i  item  lineas  qua:  terminantur  io  parabola 
C O A, qusE eft fimilis  C AD,mediaseiTeinter  igitur cumGIatqua- 

lesfint  HO,  illaenempequzatqualiccrab  £■&  C>  diftant,  quadrata  quoque  G Is 
HOi&confcquentcrreftangulaenam  I6L  aequalia funtireiftangulis  KHM-,ac 
propterear  corpora  etiam  inter  fc  cqualia  (unt  quz  oriuntur  ex  duftu  fupcrficie-  **’*'<>• 
tum  GIinGI.>tcHKifiHM-  (^od  erae  dcmonftrandum. 

J 

• . PROPOSITIO  CCXXXIX. 

SIcparabola  ABC, cuius  axis  AD,  &ie£Ia  AC  occurrens  parabola; 
in  C.  " ■ ' . ^ ■ — 

Dico  B D ductam  in  fe,  profetie  folidum  quod  ad  corpus  refuUans  ex 
ductu  ED  plani  in  fcjpfum,  habeat  rationem  quam  tria  ad  duo. 


' Vemon- 

• * t 
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DmopftrAtio: 


A^tres  continua  • F'D,BD.  ED.  (imiJlccf 
fifianttrcjicuniinax  F£},  ED,00,  b cxU 
GG  pdrAbola.  igitur  c corpus  ctnccgcns  cl 
iapci^do  BD  in  altitudinem  FJ^  xgua» 
turilli  qitod-fit  ex  dudu  fupctficici  SD  itt 
teipliim.  pari  pafto  corpus  qood  eruitur  cs. 
bali  GD  in  aitinidincm  FD,  aquale  efl  py- 
ramidi qufcxfurgitex  ED  triangulo  in  leduiio.  Igitur  vt  c(l  ruperficiesEDadiu-. 
pctlicicm  CDi  icacftco>pns  dctuinex  dudu  B'D  plani  in  l'c,  ad Iblidum quod  ori-, 
turexdutau  ED  in  fe:  fed  1'up'etficies  GDcftaddupcrficiem  GD.flue  BE.  vrtria. 
'adduoy  cdmd  BF  duplumlit  B£>  &conrequdncer  ED  triplum cinfdem.;  igitur 
etiam  BDin  fe  adED  ia/cEa^aci.raiionein  eandem  obtinet  quam  ttU  ad  duo.t 
Quod  erat  demonflraodum, 

1 ’ . 'V  y : o i I ; - ;• 

PROPOSITIO  eeXL. 

• ■ . ..  ■ ■ ;uv  1,;  t "'l  ;<  ■ 

TjArabol?  ABC  fit  axis  A D.,  apex  autem  A punctum,  cui  fubaltef- 
JL  ne  collctcetur  parabola  D £,K  ad  axem  O A,  & pofitis  duabus  xqui- 
didantibusordinatintadaxcrafcilicet  GJd.lK, fiant  rectangula  OPN, 
xqiialiarcctangulis  QPR;  fitautem  G NI, linea  recta.vtiSt  H R K. 

DiA> corpus (X  ductu fiiperficacrum  NQ,  PQ  , xquale elTc corpori 
quodgcncraturcx planis inuicemductis  O P,QR.  " * 

Demonflratio. 

/~\Voniam  dudum  planum  PQ-inal- 


' plano  in  planum  PQ^,  &quandoqui- 
' dem rolidum  habensbaiim  OP,  & al- 
titudinem F R.zquatc  c(l  duabus  qua- 
litatibus quz  liuiu  cx  dudu  plani  OF 
in  PQ_, Apiani  OP  in  QR  planum, 
cB autem  iolidum  ortum  ex  dudu  OP 
, in  PQ.  commune  vttiquc; igitur  lihofi ipfum .Q P in  vtroquo aiifericur, 

remandunt  xqualia  corpora,  fcilicee  corpus  ex  dudu  N O,  in  PQ  arquale  Iblide’ 
quod  exbibetduaus  plani  OP,ln<i.R.  C^od  demonftramlum  fuit. 

= PROPOsItIO  C.CXLI.  ‘‘y. 


•lOi  {i. A . 

* / 

/•»  It*--  sLi,»  l i— 

i -.9 — ■ —Ji 

J 

a 

I d 

2 

: oT 

qA- 

j 

• q/— 

POnintur  iteru  parabol?  fub-‘ 
alterne  A B C,  D E F haben- 
tes-axes  parallelos  A C,D  Ft  & du- 
cta axibus  parallcIaBK,  fiateot* 
pus  habens  bafim  M G , SC  altitu- 
dincin.  GN  xquale  foUdp  quodt 
fit  fub  bafi  G O & altitudine  G P. 
Dico  folidum  factum  ex  ductu 

plani  M G in  O N.xquari corpori  exhibito,per  ductum  G Oin  P M planu. 
* ' * Vmond 
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>Demonllratio.  . 

ESctknuocommiinccorpiisexrupcrficie  MG.io  GO.  Igitar  refldua  comoiiini 
IcmpcoruiuintcrCcxqualiahocclt  PM  iii  GC^  zquale  MG>  ut  ONiquod 
erae  deraoufttauJum.  . • , • 

PROPOSITIO^  CCXLII^^ 

FArabolac  ABCjDAE  fubalcrrnx  ilatuancuc  habentes  AC,  DE 
axes,  quoslecent  ordinatim  po(|cx  'FG,Hh  fit  autem  corpus  cx  ball 
LM  inaltitudinemMO,  zquafe  (olido  quod  ba(im  habet  M N,  & alti- 
tudinem KM.  . . 

Dico  corpus  emcrgens-cx  du£iu  planorum  LM,NO,  zquari  folicio' 
quod  fit  cx  multiplicatione  fuperficierum  KL  & MN. 


Demonjlratio. 


QVoniam corpus  ex  MN,  in  al- 
titudinem KM:  aquatur folidis 
duobus,  vni  quod  generatur  cx  dudlu 
MN  in  ML,& alteri  quod  rcfultac 
cx  dudlli  M N > L K.  Deinde  cum 

foli.lum  balcos  LM>  & altitudinis, 

M 0>z queeur  duabus  quantitatibus  ' 
quarum  vnaeft  orta  ex  dui^tirupcr- 
ficicrum  I.  M,  M N,  Jc  altera  produ— ^ 
fta  ex  duftu  planorum  LM  , N 0-,- 
Igitur  ii  commune  tollatur  corpus 
vtriinqucrcilicct  quodfitexdui^u  LM  inMN,  rcfiduaqugretnanentinterfee- 
runr  xqualia,boccil  LM  in  MO>  zquabitur  folido,  quod  oritur  ex  dudu  KL  in 
MN.  Quod  erat  dcmonftrandum.  , ; ■;  'i  , 

« * *, 

• PROPOSITIO  CCXLIli.  .1  ;';i:  .. 

FOnanturduxparabolxparallel^  A BC,& TEZ,  diuifus  (ItcommtX- 
nis  axis  in  partes  zquales  in  pun£lis  EFGD,  &c.  &dutStiefintordi- 
natimadaxem  HE,  I F, KG,  AD.  '.J-  '-  ! 

„ ■ • , • . la.i  . xe  .1  . J 1 

Dico  corpora  qux  gene-. 

TanturexdudkuO  R inRV, 

PS  in  SX,  & Qjin  TY, 
inter  fefe  cflc  xqftoJia.  • 

* Demonftratio. 

~i  ,1 

Libro  de  parabola  demonAra-  . 

tum  inuemes  * quadratum  c6- 
tingentis  HE.xqliale  cAecuiuis 
rcAangulo  quod  fic  lub  parribus 
cuiufcunquc  lincz  quz  zquidi- 
‘ftec  HE,vidclicetO  R V,PS  X, 
vel  QTY.  quare  rcdlangula 
OR  V,  zqualiafuncreaangulis  P SX,  vel  Q_TY.  ergo  ciim  altitudines  ponantur 

R r r r t xquales 
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zquales  EFiFG.  GD  patet  per  propofltiancm  quailragenmam  quintam  liuius  li- 
bri cotpoca  O R V>PS  X,Sc  Q T Y,cfl'c  inter  fe  xqualia.quoit  oportuit  demonfttate. 

PROPOSITIO  CCXLIV. 

PArabol-ie  A BC,D  habcantatqualelatu^roSum  ad  axem  confti- 
cutum,  nncqucrubal[crneponc,T,  cjuasfecenc  AE,BF  ordinarim  ad 
axes  confticucqfllt  autem  CD  linea  xqualiter  ab  axibus  diftansiad  tjuagi 
collocentur  litu  fubalterno  HK  8t  K M parabola;. 

Dicolblidum  exdudu.plani  GH  in  planum  MN  emergens, duplum 
eUe  quantitatis  qua;  producitur  ex  fupcrlicierum  H K,  K M mutua  mul- 
tiplicatione rcrultantis;liue  dico  G H du(Hum  inlcrubalterne  producere 
duplum  cius  quod  producit  H K in  K M. 

• Dmonftratio. 


. r\VaisGNq«a:xquMi(tentAE.fiantreais  HI.zqualesGP.&Gmditerlineis 

'IT  '''  Dl  M,  fiant  xquales  O N.  libto  de  parabola  • oftcniuni  eft  K l.K,  H.  K G , & K L, 
K M K N effe  proportionales  lineas.  Infuper  ofteniUm  b efl,G  rcflis  G P,  han  t xqua- 
L HI  & r<^  N O . Gant  «ualcs  LM.  denuo  l.nea,  K 1. 1 H.  H P;  S KL  .LM. 
MOeflc?ro^.ioniic^^^ 

uonabaeffc)  eft  autem  reaangulum  PH.MO  quadruplum  rcAanguli 
1 nex  PH,  dupItGnt  KLiSclme^  MO.dupU  linearum  I Ki  igitur  reaanggl™ 
H I.  L M.  quod  eft  mediuminter  1 K L it  P H.M  O,  ^ 

duplum  eft  teflanguli  1 K L.  Quoniam  aurem  proportion^es  limt  linex  G K.H  K, 
IK^  ar  KN  KM.KL  crirvt  KG  ad  GH  , ita  KH  ad  HI.  & vt  KN  ad  NM, 

ita  KM  ad  ML: proportionalia fuBt igitur rcftanguU  GH.MN 

ica  HliLM  reflanEuIumacircdanguIumlK.L:fcd reaangulum  HILM  “P 

eftreameuli  tcftanguhitn  GHiI 

duplumTHKM.  Quipropter per quadragefimam quintam  huim.loltdumcxdu- 

&noramCH.MN«LuS,.dVu»^^^ 

cietainHK,KMinteifemoltipUcacione.Quoddemonfttandurafuu. 
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IN  P L A N V M. 
PROPOSITIO  CCXLV. 


Sif 


Iirdcm  politis; 

Dico  rcdtangula  M 0,P  H,&  M N G H cum  N K G , rcaangulis  ef- 
fein  continua  ratione. 

Dmdnflratio. 

^Scenrumeftcontinuarec.indemracionem  lineas  KL.LM.MO-  Igitur  fi  adda-  • 
'^tur  LM  media  tertii  MO,orietiirKN,i|u*  cum  MO.OL*  exhibebit  ttci,rntlik 
proportionalcs.fiiniliterob eandem cauliim  continuabunt  eandem  rationem  PH, 

HI,  GKjcrgoreaanguIa  PH.MO.&HG.MN  cum  rcflanguljs  G KN . erunt  in 
continua  analogia.Quod  erat  dcinonilranduni. 

^ • 

Corol/arium. 

Hinc  colligi  poterit  MNin  GU, planum  mdiriplicatumfididum exhibere ejuod 
lit  duplum  corporisorti  exduAu  fiiperficierum  mutuo  MK,  KHrnam  IKI., 

HKM  & G KN.  (untproportionalia.DcindeM  0,PH  & MN.GH  cum  NKG 
fiint  proportionalia;  igitur  IKL  ad  PHinMO>  habet  duplicatam  rationem  cius 
^uam habet  HKMad  GH,  du^umin  MN,  cum  primus  terminus  fiteommunis 
in  duabus  illis lericbus  trium continuarum.ied  ratio  IKL  ad  PH,duaiinMO,eft 
vniiis  ad  quatuor,  vt  confiat  ex  dircurlii  przcedcnti  demonfirationc  faifio;  igitur  ra- 
tio HKM  ad  HG,  in  MNi eft  ratio  vnius  ad  duo.cumratioquadruplaiitdupla: 
rationis  duplicata. 

PROPOSITIO  CCXLV  I. 

^ • 

* Q* Int  parabola:  vc  priusconftitatifubaltcrnc  A B C,  ADE,  lintq,-  AC, 

O c B aequales  inter  fCjVti  & A E,ED  ac  proinde  GE,  quadraturi);  ac 
ACD,  Tubaltcrnc  adijciaturinEFD.  Deinde  fiat  femicirculus  AGC. 

Dico  corpus  exortum  ex  dudu  HL  in  LK,  aequale  elTc  femicylindro 
fuperbafi  G1  &:  altitudine  AF. 

Demonfitatio.^ 


pRzcedenci  prqpolitione  demonfiratum  efirolidum  emergens  ex  duAu  HL  in 
LK.duplumelTcfolidiquodgignicntexduau  HI  in  LM.bfcd folidum exduSu bp^riso. 
Hl  in LM.zqualecfi femicylindro fiipcrbafi  Gl.ar altitudine IM. Igitur ciimHK***"- 
fitzqualis  AF, quz dupla  efi  AE.vel  IM.  manifeftumcficorpusexHLinLK, 
zqiialc  cITc  iemicylindro  GI , btfeos,Sc  altitndinis  AF.  Quod  erat  demonfitan- 
dura. 
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PROPOSITIO  CCXLVII. 


SVbalterne  conftituantur  parabolx  A B C,D  B E ad  axem  communem. 

AD,  interfecantes fe  in puniflo  quodam  B,  aquo  dcmittacurB  R x- 
quidiRans  axi  A O,  fada  auccm  B R,xquali  F A,duda^>'  ordinacim  F H, 
ponantur  H I,L K qux  xquidiRcnc  AD. 

Dico folidum  produdlum  ex  dudtu  fupetficierum  E N,0  P xquari  cor- 
pori quod  rcAiltac  ex  dudu  planorum  Q.R,R  S. 


Demonfiratio. 

QVoniam  xqualcs  funt  D G Sc  A F , igitor  v| 
AGad  A V>'tae(lDFadDTdgitDtTcliaea 
BGadV  cftFHadTMiScquiavcAFad 
.AT, ita eft  DGadDVsigicurvc  cftFtadTP, 
itaeft  OB  ad  VS.hocpftvt  OTadPT.itaeft 
RVadSV.crgowOP  ad  PT.ita  eft  RS  ad 
SV. quare  cumfic  HFadTM.vtBG  adQy, 
ptitquoqae  NTadMT,  vteft  RV  adQV.de 
coniequeiuer  vt  M N ad  N T.  ita  Q.R  ad  R V. 
d£  quia  eft  MT  ad  ST,  ita  quoque  QV  ad  PT. 
ergo  vc  eft  M N ad  QR,ica  eft  R S ad  O P;igituc 
rcftangula  MN,  O P,  dc  QR  S xqualia  fuoc.pro- 
tnde  per  45.  boius  folidum  cz  duftu  M N in  O P>  * 
xquatur  corpori  ex  duftn  QR , in  planum  R S, 
prodofto.Quod  erat  demoidltaodum,* 
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PROPORTIONAtITATIBVS 

GEOMETRICIS. 

U ■ * 

Utceptas  £5*  vtiUtoi  proportionaUtatu  Ccometric*. 

\ynUm  ia  hodterttamUiem,  & tmper/e£t/im  effe  Geometrue  fiumum 
\ multis  orgHmentu  ofiettdt  foffit  , adeo  tuitores  exquirere  qmnosi- 

^ ttam  rerum  Juo  latere  excludant quas  tnfinu  fuo  amfhjfma  maflitatis 
■ O"  reconditas  tenes : inter  teter  as  ruero  fortes  qua  necdum  prodie- 

runt adnumerart  merito  poteft pars  eaomnis  qua  rationum  proportiones  continet, 
rufum  explicat  quo  Geometricis  contemplationibus  infiruire  queat.  Anttqut  Geome- 
tria cultores  proportionum  eam  particulam  projecutijunt,  qua  rationes  fitmks  insqua- 
tuor  maxime  terminis, m duabus  fcilicet  rationibus  conJiSientes,confi<ierat  i proportto- 
tutUfiilicet  omnem  tamquam  minus  rutilem  relpuentes,  qua  rationes  c^pleBeretur 
qua  fimiLtuelme  rationis  nouconuemrent.  ynde  mirum  -T/ideri  non  debet  fi  ad  jol- 
uendas  extraordinarias  difficultates  non  fatis  prafidq  adinuenerint  in  elementis  com- 
muni Geometria  fludto  adaptatis.  Hac  confideratio  diu  multumque  me  fulpenfom  te- 
nuit, dereqmrendis  nouit  adiumentis  cogitationes  iniecit.  Mirabar  primi  tanta 

obfimatione  interfecLfJidere  eas  geometria  partes  qua  reSilineit  terminantm.jip'  qua 
euntis  ruel  mfiexis  clauduntur,rut  tmpermum  communicationis  inter  ficommeraupi 
reddiderint  tot  tamque  praflantibus  ingemit  qua  ctrcatalesmateruu  Ut  facula  'ver- 
Jatafuttt fummo  labore,nec  mittoreindufiria,fidquaoptat9fuet^ferecanieritJmisu 
reiruarias  caufas excutiens  ruix  rulUm  reperire potui  qua  'velleue momentum Me- 
ret  Tandem  mcuL  in  quandam  Ipeculationem  qua  duorum  qmrundam  incuruorum 
partes  conferebam  cum  partibus  duorum  reSlthneorum , & animaduerti  rationibus 
conuenire  partes -zinius  curui  cum  partibus  alterius  curui  -,  fimtLter partes  rimius  re- 
(lilinei  conuenire  cum  partibus  altenus  reUilinei , ir  quidem  rationes  communes  effie 
curmlmeorum  inter fe  recOlineorum  inter fe.  fid  quus  dtfcurfiu  ex  tot  terminis  co- 
pulatis formandi  exemplum  neque  m Geometricis , neque  m tUa  alia fcientia  exii abaf, 
magno  fiudio  ip"  conamine  intendere  debui  'vt  ita  mihi  ea  in  re  fatisftcerem,'vt  a ce- 
teris qm  mea  lecluri  effent  intelhgipoffent.  'vndelfbrum  prafentem  confcnbere  necef- 
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Ut 


firimn  iJiffrm  frtcflarem.canabtr  ru- 

dtmhmium  conceptum  ha  /cemattbta  expri- 
mere. Smt  duc  curu*  A &■  B ,.compara>ida 
cum  duobta  redtlineu  C D ,Jiutque  partes 

curuorum  E,.F  (?-GH  proportionales  parti- 
bus reShlweorum  I,  K j L,  M,  hac  lege^vt  ra- 
tio F , eadem  Jit  cum  ratione  K ad\;  ra- 

tio Jimditer  HadG , eadem  eum  ratione  M 
ad\-,fic tamen 'vtratio  F ad  'i.,uonptfimi- 
lisrationiH  adG,& confiquenter  ratio  K adi 
fitdijjimilii  rationi  M ad  L,  atque  talis  ratio 
comparandi  reperiatur  in  omm/ubdiuifione  par- 
tium curuarum  quantitatum  cum  parubusfub- 
diutfit  quantitatum  reUiUnearum : hinc  hquido 
apparet  necejfanum  fuijfe  rationem  excogitare, 
qua forman  pojfet  dsfiurjia  qut  loto  quatuor  ter- 
minorum proportionabum  'vteretur  oilo  termi- 
nis, Ita  njt  legitime  inferri  poffet,  Jicutfi  habet 


• ratio  F (m/  E , adrationem  HadG,  itafiha- 


'hetratio  K.adl,adrationemMadL.atquehacratiodifiurfiucomple3itur  dnterfij^ 
fimasrationum  combinatunes , modo  diuerfitas  ajfumpta  m antecedentibus , ajjtgne- 
tur  etiam  m confequentilmt : 'vnde  dtuerpjpma  etiam  quantitates  mterp  compa- 
rata, openduntur  certam  obtinere  rationem , cum  qmbu/uis  duabus  quantitatibus, 
modo  leges JeruenturadtalemdtJcurjum  concinnandum  necejfaria.  ^emadsnodum 
ex  hmut  leSione  libri  pudiojiu  le^or  abmde  inteiliget . 
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PROPORTIONALITATES  GEOMETRICA.  ie^ 
DEFINITIO  PROPORTION  ALITATIS 


PRIMA. 

Proportionalitatem  voco proportionum  rationem. 
EXPLICATIO. 

I >iclid«  proportionem  definiens,  ait.  eam  confiftere  in  duaBiis 
‘ rationibus  fimiiibus.atque  adeo  neceflaridquatuorfaltem  vir- 
I tuales  terminos  eam  requirere. 

Proportionalitas  igitur ciim  fit  ratio  proportionum,  duas  minimuiti 
i^omple^itur  ptoportionci,  quocirca  oi^o  termino#  poflulat : nam  ratio 
inter  duas  confidit  quantitates  , proportio  inter  duas  rationes  veriatur, 
quare  quatuor  membra  requirit.Proportionalitas  igitur  duas  proportio- 
nes complexa  , odio  membra  leu  terminos  exigit: quatuor  icilicrt  ratio- 
nes, quarum  fingulat  inter  duos  terminos  conftitut*  funt  ,•  vel  duas  pro- 
portiones, quarum  fingulx  quatuor  termipos  liltem  vittuales  comple- 
^untut/Exemplo  facilius  res  in- 
notefeet.  Sint  rationes  quatuor 
A B,C  D,  E F,  G H , duo  termini 
AB,  rationem  conllituunt:  fed 
A B,  Sf  C D fimiles  fi  fuerint  ra- 
tiones , proportione  conftinient: 
ita vt dici quMtvt  AadB.itaC 
ad  O , vel  vt  E ad  F,  ita  G ad  H. 
veru  quatuor  rationes  A B , C D, 

EF,  GH,  proportionalitatem 
condituunt;  qu?  fic  efferri  debet: 
quemadmodum ed ratio  AB,  ad 
C D rationem  , fic  ed  ratio  £ F 
ad  rationem  GH  < non  tamen  hoc  isa  c(l  intclligendum  vt  cafuquo 
diflimiles  fint  rationes  A B,C  D,&  E F,G  H proportionalitas  non  exidat, 
plurimz  enim  rationes,  inter  fe  diflimiles.funt  proportionales,  vt  patebit 
cx  5.partehuiu$  libri,&  qoibufcumquequatuor  tationibusexpofitis, for- 
mari poted  proportionalicas.  Pofitoenim  I.denominatore  rationis  A B{ 
& rationis  CD  , ipfo  K ; St  reliquarum  £F,  G H,  ipfis  L Sc  M : po- 
terit did  proportio  rationum  AB,  CO  ad 'proportionem  rationum 
EF,GH,  ed  vt  ratio  I K ad  tarionem  LM.quxconfideratio  non  parui 
ponderis  exidimanda  ed,fcopus  enim  in  quem  collimat  totus  huius  libri 
decurfus,  in  eo  maxime  confidit,  vt  tationes  diflimiles,  ad  vfum  Geome- 
tricum reuocaq  poffint:  nam  in  Geometricis  proponionibusab  aotiquis 
auidoribus , fimilitudo  rationum  fblafuit  adhibita)  ita  vt  argumentum  a 
propottione  nullum  pofTet  proferri,  quod  fimiles  rationes  non  contine- 
ret duxta  definitionem  ipfim  proportionis,  a vet#tibu$  nobis  relidam; 

qux 


A- 

B- 

C- 

‘D- 

E- 

F- 


G: 

H- 


M 
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qux  rationum  Hmilicudo  appellatur.  ;x  quo  facis  apparet , Geometriam 
huc vfque,  quemadretodum circavariasmaterias vit^quoque.incaqux 
proportiones  conliderat,  mutilam  remanfiflc  ■,  ranquam  fi  rationum  dif 
limilium  proportio,  ad  Geemecfacivnon  fpcdlarec.  Conabimur  itaque 
hoc  libro  diilimillimas  etiam  rationum  proportiones  ad  Geometriam 
reuocare : qui  vfus  maxiftic  ad  (qlidf  magnitudinis  confideratjoncs  con- 
ducit; vtinam  Geometria:  iludioH  vaflitatcm  Occani  Geometrici  perfpe- 
dlam  haberent , non  harretent irt  elementis  lulque  deque  inuercendis , Sc, 
vt  dici  folet , de  charta  in  papyrum  transferendis. 

ji.*  ‘ • 

- I V - D E F I N I T I O 1 I. 

Rationum,  denominatores  voco , quantitates  qua  mutua  habitudine 
o fu4  exfonuntqualitipfas  interrationes proportio  intercedat. 

- EXPLICATIO. 

« ‘ • 

- A ^ T^Ata:  fint  rationes  A ad  B,  C ad  D,  & fint  totidem 

- B — X^bneat,^,  8t  F, quarum  ratio  exprimat  proportio- 

' nem  rationis  AB, ad  rationem  C Dihoceft,^itq^em- 

^C^^  admodum  linea  E ad  lineam  F , ita  ratio  A B ad  fatio- 

■g — nem  CD  s has  lineas,  E tumirumfic  F,  datarum  ratio- 

numdenominatpresappicilabimus. 

— Porro  coiiteq:\placionem  eam  omnemq^  circa  ratio- 

num proportiones  dcnominatorclqi  verlatuT,ad  veram  pcrcinero  Geo- 
metriam, dcquademendrationesilla  luas  nonfecas  ac  dp  fimptkibus 
quantitatibtr^oTitrare  porttrrextra  controuerfiam  elTc debet:  qu*  res  vt 
clarius incclligatur  fciendum  cft,non  folum  lineas, fuperficics,&  corpora, 
ad  Geometriam  fpedlare;  (cd  omne  id  cisi  conuenit  eadem  ratio  propter 
quam  vel  lineat,  vel  fuperficies,  vel  corpora  a Geometra  tranari  poilint; 
Iinea:~ tnim,fuperficics,  & folida,  rion  minus  ad  phyficam  contemplatio-' 
nem, imoMetaphylicam pertinent, fecundum  confidcrationes  ungulis 
propnaS)  qoamadGeomeirfaintqua:inhncis,fupcrlicicbus&  folidis  ni- 
hil aliud  contemplatur,  qu^  diductionem  quantitatis,  fecundum  qua, 
linex  intrsfccomparaDt'urjaut.fupcrficies,aac  folida, quatenus  vna  max, 
torvelminoralccra,autaltcricdxqualis,auc  vna  pet  alteram  miiltiplica- 
lij  Vel  inuicem  vna  alrcri  addi,  aut  abaliadcmi  poted.  qux  omnia  circa  x-' 
qtTalitatemahcinxqualitateaa  verfantur.  vnde  omnes  res  phylicx, prout 
huicconftdetationilunt  fubiedlf .,  ad  Geometriam  non  miniis  (pectant, 
quam  tres  primarix  (pedes  quantitatis  .*  nam  temporis  duratio , motus 
affcd'ioncs  , ponderum  momenta,  &(excciuaalia',  (ecundum  eaCdcin 
confider3tiones,GeomccricisTheorematibus  fubieidafunt.  Quareciim 
rationes  quantitatum  inter  (e  panim  (int  xquales,  partirg  inxquales , ac 
proinde  vna  alteri  arqualis,  alia  verbmaior,auiminoralccra;cum^  ratio 
minor  a maiore  tolifqucat,  & racio  per  rationem  multiplicari,  & ratio  ra- 
tioniadiungi, &c. necedario  concluditur, etiam ratiouum noiitiarq,  ad 
■ • Geome- 


CEOMETRICiE.  ■ U9 

Geomctriie  fcicnciam  plane  (pciftarc.  OifHculcas  tamen  quam  Geome- 
trx  huc  vlque  inueneruntin  aflignandis  denominatoribus rationum, ita 
eos  terruit,  vt  neminem  huc  vique  reperire  potuerim,  qui  huiua  mentio- 
ncmfaceret;  nonnullos, eofque paucos reperies, qui tradlarint  de  deno» 
minatoribus  rationum  rationalium,  qux  exiftunt  inter  terminos,  qui  A- 
rithmcticc  exprimi  polTunt,qui  tamen  vlteriiis  materiam  haneprorequi 
abllinucrunt : neque  fanc  immeritd.quis  enim  non  hxreat,fi  ab  co  poftu- 
letur,denominatore  rationis  cuiufuis,  fcilicet  qua:  interdatas  quantitates 
A & B conlillit,  exhi- 
beri i nam  iure  merito  ^ 

refponfi  loco  fubiun-  B . 

get , rationis  denomi-  “ " 

natorem  non  cadere  C 

fub  cognitionem  , nili  D 

fecunda  ratio,  vetbi  ■■  '''  • 

gratia  C ad  D,  adfera-  F.  F 

lur,  cum  qua  prima  A q ‘ 

ad  B , conferri  queat,  — 

■vt  vere  inquiri  poflit,  j > 

qualis  ratio  exfurgat  

inter  denominatores  

rationum  AB  Sc  C D,  ^ ' 

ac  proinde  tc  inter  ra-  ^ ' • 

tiones  iplas  datas  AB  ’ ■ 

& C D , quo  faiSo  ap- 
parebit non  rcdfc  po-  ^ — 

ftulatum  fuifTe,  exhibe- 
ri denominatorem  rationis  A ad  B.  Deinde  fi  ratio  A ad  B,  ad  rationem 
e ad  D,  perhibeatur  efle  vt  E ad  F , ita  vt  denominator  rationis  A ad  B, 
fit  E,StdenominatorrationisCadO,fit  F,  fi  quis  producat  alijs  termi- 
nis rationem  G ad  H , fimilcm  rationi  E ad  F,  tunc  denorainaterres  ra- 
tionum A ad  B,  8t  C ad  D,  erunt  G,&  H,  non  mimis  quam  E & f i qua- 
re poffulanti  fibi  exhiberi  denominatorem  rationis  AB , nonminusfa- 
tishet,  proferendo  quantitatem  G,quam  E.  Vnde  merito  talisquarffio 
qucmuis  Geometram  percellere  nataeft.  Conabimur  itaque  przfenti  li- 
bro aliquid  lucis adferre, pro  tenuitate  noftra, huic  matcrixrinquafi  quid 
fortafTe  Ledor  adhuc  defideret,  dignabitur  meminifTe  nullas  fcientias  a 
primo  inuentore  perfedi^  traditas  fuifTe. 

Ne  tamen  difHcuItatesiam  propofitas  infolutas  przteream,refpondeo 
verum  cfTc,fi  ratio,qu?  in  numeris  exprimi  nequeat, folitaric  fumatur, de- 
nominatorem cius  exhiberi  Geometrice  non  pofTe.  Quod  fi  binz  vel 
plures  fuerint datz  rationes,  aflignari poterunt  iuxtafcnfum  definitionis 
noffra:  fingulatum  denominatores,  qui  nimirum  dcmonflrcnt  quales  in- 
ter rationes  ipfas  proportio  intercedat.  Atque  hoc  non  tantum  i duabus 
certis  lineis  przflabitur,fedaquibufcunque  alijs,  qu;  prioribus  propor- 
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tionalescxiftunt.  Nihil  igicurcftcurGeomctra  percellatur',  quod  eiuP 
dem  rationis  cCim  altera  ratione  comparata,  plures  denominatores  exhi< 
beantur,  (i  iuxta  definitionem  a nobis  pofitam,  probe  intelligat  denomi- 
natorum officium  non  aliud  e(Te,  quam  oflendere  qualis  inter  rationes 
datas  proportio  intercedat:  id  quod  non  magis  per  cettas  lineas  E & F, 
quam  per  quafcunqucalias  eandem  cum  ipfis  £,  Si  F,  rationem  obtinen- 
tibus efficietur. 

P R I N C I P I V M P R I M V M. 

Finitiad fnitum  'm  eadem  ipcciequantitatuefi proportio. 
EXPLICATIO, 

"VT^OnnuIlireperiunturjquipoftquam  quadraturx  circuli  multum.fed 
• i.^vano  fucceffuinfudarunt,  Geometras  reliquos  a problematis  illius 
inuefligatione  terrere  cupientes.ne  forte  illis  interiores  habercntur,folua 
tionem plane iitipoffibilem  afTcrueruntfliocfolofundamcto  innixi, qudd 
curui&re£li  proportio  nulla  eflet.  In  gratiam  illorum,  quamuis  princia 

fiiumanobis  pontum  explanationenon  egeat,  pauculanihilominusho£* 
oco  przmittenda  cenfliii  nequeenim  hzc  ipfaafTertio  vanitate  carere  vi- 
detur, quippe  fi  theorematis  nomine profcrtur,immeritd  poflulant  ei  fi- 
des vt  habeatur,cumdemonftrationisGeometricx  nucleo  non  excluda- 
tur. C^od  fi  vero  principi)  indemon  fl  rabilis  ferie  contineri  po(lulent,po- 
tiori  iure  noflrum  quod  pofuimus  principium,id  fibi  vendicat.quis  enim 
neget  parab6lam  curuam  figuram?  imo  tali  inflexione  inclinatam  qux  in 
fuis  partibus  longe  difficiliorem  contineat  curui  rationem  quam  circula- 
resr  qux  ita  inter  fc  fune  vniformes  vt  qui  vna  norit,  omnes  pene  reliquas 
perfpciftas  habear,atque  inter  fccompararequeat,non  minus  ac  Geome- 
trx  linearum  re£f arum  inter  fc  rationes  contemplantur:  parabolx  autem 
ambitus  feuperimeterin  fuis  panibus  vfque  adeo  multiformem  comple- 
bitur vatietatem,vt  nullum  naiffenus  authorem  repererim  quide  com- 

Earatione  illarum  partium  inter  fe  au  fus  fuerit  vel  mentionem  faccre.Ni- 
ilominus  nemo  inficias  ibit  rebe  ac  Geometrico  difcurfu  ab  Archimede 
parabolx  cum  quadrato aflignat^mcflerationemi vana  igitur  prorfused 
nxe  afrertio,quocunquc  tandem  modo  intelligatur.  quia  vero  tantum 
funttres  fpecies quantitatis, linea, fuperficies&  corpus,-  hinc  principium 
noftrum  de  tribus  illis  hoc  fenfu  volumus  intcliigi,  vt  omnes  linex  fiuc 
rebx  fuerint, fiueinflexx-,fimihter  & fuperficies  (eu  curuis  claufx  fuerinc 
terminis,fiuercbis;quemadmodunn  & corpora  feu  planis  fuperficiebus 
terminentur,feunonpIanis,intcr  fe  comparari  queant  fecundum  ratio- 
nes qux  quantitatibus  conueniant. 

Quod  fi  quis  difputationcm  in  medium  proferat  qua  nonnulli  non 
infimx  fortis  Geometrxdifceptarunt  de  angulo  contingentix, an  illefci- 
licet  fecundum  quantitatem  cum  angulis  rebilineis  fecundum  aliquam 
proportionem  coferri  polTitjrcfponfi  loco  repono  quod  anguli  fiue  rebi- 
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linei  fuerint,nuecurui,nue  mixti,  non  alia  ratione  ad  quantitatem  fpc- 
dent  quam  fecundum  fpatium  quod  continent, (lue  illud  planum  fuerit, 
nucfolidum,  fecundum  quodinterfe  non  miniis  comparari  polTuncqua 
alia  quxuisfuperUcies  cum  fiiperlicie,  aut  corpus  cum  quauis  lolida  ma- 
gnitudine; angulus  enim  in  redo  (vt  cum  Philofophis  loquar)  non  e(l 
quantitas, fed  quantitatis  in  obliquoiUue  aliquid eft  ad  quantitatem  per- 
linens,  vnde  fecundum  naturam  fuam  excludi  debet  a veris  fpedebus 
quantitatis.  Quod  fi  enim  inter  veras  quantitatis  (pccies  angulos  admi- 
Icrimus,  incidemus  in  labyrinthos,  quibus  Geometria;  principia  fe  dc- 
llruantncccire  ell.  quod  vt  manifcftumfiat,fequentis  propolitionisde- 
monllrationem  confiderand^m  pono. 

THEOREMA. 

Contingat  AB,  duos  circulos (c contingentes  in  B,  exhibentes  an- 
gulos con  tingeniix  A B C D,  A B E F. 

> Dico  hos  angulos  elTe  in  ter  fexquales. 

DcmonflrAtio. 

TLlzenim  funt  dicendz  zquales  quantitates, i 
Aquibus  in  infinitum  partes  demi  poflunt  inter  fe 
%quales;fed  hoc  fieri  poceft  in  angulis  ditiis,  quod 
ficoftedo.  [DiuidaturicmieirculipcritncccrBDH 
bifariam*  in  D , & dutta  B D occurrat  circulo 
BFG,  in  Fiigiturangulus  DBH  zqualis efl an- 
gulo FBG.  cadem  operatio  fiat  deateu  BCD: 
bifeccttirlcilicetin  C,Sc  ponatur  reda  BC,  ita- 
que etiam  angulus  CBD,  xqu^is  cll  angulo 
£BF;Ied  hocininfinitumfieri  potefliigiturquan- 
ticasanguli  HB  CD  femipetimetri  cum  diame- 
tro zqualis  efl  quantitati  anguli  GBEF  femipe- 
rimetri  BFG,cumdiametro  BG-  Quarcctiam 
refidui  anguli  contingeniizqui  complent  retium 
angulum  funtimerre  zquales. 

Hinc  conrequicur  dodrina  quz  plane  deflruit 
Geometriz  principia, quod  fcilicet  cotum  fit  parti 
fuzzqnale.namangulus  GBEF  pars  eft  anguli 
HBCD.  Pluribus  rem  hanc  pcotequi  abflinco, 
quod  iniliruconollro  parum  conueniat. 

Priufquam  nihilominus  concJudam,meminccis  velim  noniiaflra  addicam  io  prin- 
cipio pofito  particulaiD,ni  etdeiH  ffteie  fius/r/a/ar;  linez  ecenim  cum  fuperficiebus 
aut  (olidis  ncc  comparantur, nec  comparari pofliioi  a Geomeirai  vtinec  filperficies 
cum  vllafolida  magnitudine. 

» 
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Datutril>wvelflHril>Mquanlitatil>Hf,ratioi?rimitad  ultimam  conh 
pomtyrtxrationibut  mediarum, fwc prima ejuantitas  ad  ultimam 
hid>et rationem ejuaoritur ex denominatoribus  mediarum  rationum 
tnter fi  multiplicatu. 

EX  P L I G ATIO. 

Q Vod  principium  ctHyeriflimum  (it,  & a magnis  Geometris. , non 
femel  vfurpatum , nonramen  vfque  adeo  omnibus  arridet  vt  eius 
demondrationem  non  requirant,  ego  vero  ccnfco  cum  omnibus  Geo,- 
mctristamdiuintcrprincipiacile  cenlcndum,  donecalicui ratio  ocem;^- 
rathoc  ipfum  Geometrica  domondratione  inter  Theoremata  reducen- 
di.  nec  mirum  cuipiam  videri  debet  principium  hoc  communi  grega* 
'rioque  Geometrarum  vulgo  non  ita  cognitum,  vt  requirere  videtur  prin> 
cipiorum  natura  ; pauci  etenim  funt  ex  ijs  qui  rationum  compodeio- 
nes,  diuifiones , multiplicationefquc  con(iderant,  ea  fcilicet  Geometriie 
parte  contenti  qux  elementis  vulgaribus  continetur.  ' 

Sed  quoniam  toto  pratfenti  libro  de  rationibus  fermo  habendus  e(^ 
operxpretium  me  faidurumexidimaui (i aliquanto  didulius  atque  vbc* 
ruis  de  rationum  compofitionedirputarem'.  ■ . • 

Rationum compodtio ab Euclidehuncin  modum  dehnitur  : iCuthex 
ratiombtu  compom  dicitur,  ciim  rationum  qwmutatet  inter  fi  mubipbcAte  aliquam 
efiecermt  rationem. 

Cxteriim  duplex  modus  afTignaripoted  componendi  rationes,qui  v- 
terque  vdeatus  ed  in  Geometricis.  Primus, quo  linea  trium  exempli 
gr.  palmorum  dicitur  compofita  ex  tribus  palmis.  Seciindus,quo qua- 
dratum quod  aream  noucm  palmorum  complcdlitur  perhibetur  comr 
politum  ex  multiplicatione  longitudinis  trium  palmorum  in  tres  palmos 
latitudinisiatquihiduomodiitainteriedifFeruntqucmadmodumdilcrc- 
pant  inter  (i»iidditio,&multipKcario.,ytCTqihoru  modoru  etiam  rationi- 
bus conucnit.nam  fi  quis  tres  rationes  injucdiumadducar,duplanimiiu, 
tiipla  & quadrupla,  & aliam  requirat  quae  his  tribus  aequalis  exidat  ortam 
cxiola  additione  inacriedatarurationunu  illi  farisdet,  (i  trium  harum  ra- 
tionum denominatoresfti  vnam  fummS  addantur,  ouo  pafto  ratio  noh- 
cupla  «terget. Quod  (i  autem  rationem  requirat relultantem  ex  multi- 
plicatione harum  rationum,inueniet  longe  diuerfam  ab  ea  qux  per  addi- 
tionem producitur.denominatorcnimprirttx  rationi?  harum  trium  qui 
efiJho.dudius  indenominatorem  fccundx.fcilicet  tria.producet  fcxiu- 
plamtationemj  cuius  denuo  denominator  fex  duftus  indenominatorem 

3uatuor  tertix  ration^^arum  trium  exhibebit  rationem  vigefiesqua- 
ruplam,  qux  longe  alia  ed  ab  ea  t^ux  per  (olam  additionem  earundem 
trium  rationum  ed  produAa.  Verum  dednitio  prxfens  quam  ex  elemen- 
tis 
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cis  Euclidis  actulimus,de  additioae  imciligcnda  non  c(l,  fed  de  fola  muU 
tiplicationc.quod  manifeftc  patet  ex  ipfis  verbis  quibus  audior  vtitur,aE; 
ferens  quantitates  rationum  inter  fc  debere  multiplicari,  & rationem  ex 
hac  multiplicatione  refultancem  appellat  compoiitam  cx  rationibus ijs 
' fcilicct  (ecundiim  quas  multiplicatio  fadla  eft. 

Rationcsautcra  qutc  a(Tumuntur,vt  inter  femuitiplicaca;  aliquam  ge^- 
nerent,  vel  fimilesinterfefuntjacproindccatdem  (nam ratio  fex  ad  duo 
tripla  cft, non  minus  quam  ratio  noucmad  tria,  vndeconfequeh ter limi- 
les&csdcin  dicuntur:)vel  liintdiuerfx  inter le,  quemadmodum  cft  du- 
pla,tripla,quadrupla,&c.  Quod  n rationes  fimileslitncqux  inter  fe  mul- 
tiplicantur, verbi  gratia,  dupla  in  duplam,  tunc  ratio  quxex  duabus  illis 
comico  lita  eft,  duplicata  dicitur  illius  rationis  qux  fiiit  inter  terminos  pr(> 
mxrationis.  . ' ' 

Ponantur  verbi  gratia  • *t- 

quotuis  rationes  limiles  ^7- 

noucm  ad  tria,  duodecim  i j * j 

adquatuor,trigintaadde-  j.  5.  11.  4.  50.  10.  3.*  r. 

cem, trium  ad vnum,  &c. 

Quoniam  hx  rationes  hmilesEun^igitur  eundem  habent  dehominato- 
rem  fiuc  xqualem,  nimirum  tria,  fuperponatur  itaque  denominator  tria 
cuique  rationi,  quoniam  quatuor  rationes  alTumptx  funr,quatuor  quo- 
que erunt  denominatores.  quod  fi  ducatur  primus,  denominator  in  fe- 
cundum,hoc  cAh  Hat  multiplicatio  j.pcr3.  cxfurgct  rationoncupla,qux 
fuperpofita  rationi  qux  fit  ex  3.10  j.od;endet9.  elIed«iominatorem  ra- 
bonis qux  compofitacAcx  multiplicatione  trium  in  tria , (lue  denbmi- 
natoreprimx  rationis  in  denominatorem  fecundx,dicetur^  ratio  non- 
cupla  clTc  duplicata  cius  quam  habet  ratio  noucni  ad  tria,  vel  11.  ad  4. 
Quod  (1  denominator  9.  multiplicetur  vlterius  per  denominacoiem  ra- 
tionis 30.  ad  IO.  qui  (Imilkercft  tria , rcfiiltabic  ratio  cuius  denominator 
erit  zy.diccturq;  ratio  vigintifeptupla  triplicata  rationis  cius  quam  ha- 
bet ratio  nouem  ad  tria,  vel  ;o.  ad  10.  Quod  (1  dtnuo  deqominator  vf. 
multiplicetur  per  denominatorem  rationis  trium  ad  vnitatem  qui  eft  3. 

■ refultabit  ex  hac  multiplicatione  ratio  81.  qux  dicetur  ede  quadruplicata^), 
rationis  cius  quam  habet  9.  ad  3.  vel  3.  ad  i.  Eodem  pablo  procedendo 
vlteriiis  incides  in  qiiintuplicatam  fextuplicatam  rationem,  (ignihcantl^ 
autem  hx  formuix  loquendi , v'c  ex  ipfts  nominibus  manifeftum  eft,  ra- 
tiones has  fcilicct  nouem  ad  tria,duodecimadquall^r  , triginta  ad  dece, 

& trium  ad  vnum  perYe  mutuo  multiplicari,  non  autem  ad  Ic  inuicem 
addi  vt  mera  Hat  aggregatio  rationutmi^uplicat^  igitur  ratio  non  eft 
ratio  (impliciter tripla,  fed  multiplit^a  per  triplam, '&  ratio  triplicata (i-* 
gnificat  rationem  qux  nafeitur  ex  denominatorum  multiplfcatiohe  bis 
ra£la,atque  ita  deinceps.  ' ' ''''  , - " . , , . , 

Porro  fialTumantur  tres  vel  plures  rationes  qua;  inter  fe  difsirhilesdnt, 
quales  funt  rationes  duorum  ad  vnum,  quatuor  advnuml&r  fex  ad  dup, 

* ii  harum  rationum  denominatores  fuperponantuc  lingulis  rationibus^ 
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teperictnus  duplam,  quadruplam  , 8c 
triplam,  & ratio  duorum  ad  vnumdu- 
in  ratione  quacuor  ad  vnum,  quod 
fiet  per  multiplicationem  denomina- 
rorisi.in  denomiuatorem  4. exhibebit 
lationem  cuius  denominator  erit  8.ac  proinde  odluplam:  ratio  verb  duo- 
rum ad  vnum,  du£la  in  rationem  quatuoradvnum,hoccll  ratio  odtupla, 
fi  ducatur  ii>rationem  fex  ad  duo,  quod  continget  quando  multiplica- 
ueris denominatorem  8.pcrdenominatorcm3.prodibitratioi4.  Nullo 
xtiodo  tamen  dici  debebit  ratio  14.  ad  3 triplicata,  rationis  £.  ad  1.  neque 
ratio  8.  ad  4.  duplicata  rationis  1.  ad  i.  vel  4.  ad  i.  quamuis  per  accidens 
lionnumquam  id  fieri  contigerit;illa  etenim  nomenclatura  foliim  conue- 
nit  cafibus  per  fimiles  rationes  multiplicatis.  Quod  fi  quis  inter  duas 
• quantitates  alias,  verbi  gratia,  in- 

^ **■  ter  quantitate.s  36.  8e  1.  interpo- 

" j.  2.  fuerit  11.  6:  4.  vel  plures  quot- 

)S.  lu  -4.  X.  cunque  ;ra(io3£.  ad  r.dicetur  co- 

poni ex  ratione  36.  adia.  Sc  exra- 
tione  n.ad  4.  & tandem  ex  ratione  4.  ad  a.  conftituantur  enim  denomi- 
natores  vti prius  faAum  eft,  & ruperponanturfingulisrationibus,fciIi. 
cet  rationi  36.  adis,  quz elltripla, fuperponatur  denominator  j.  & ra- 
tioni fimiliter  ia. ad  4.  qux  etiam  tripla  eft,fuperponatur  denominator 
idem  tria:  tandem  rationi  4.  ad  i..  denominator  a.  denominator  3.  du- 
^us  in  denominatorem  fequentem  3.  producat  9,  denominatorem  ra- 
tionis noncupla:,  qui  multiplicatus  per  denominatorem  a.  rationis 
4.  ad  a.  exhibeatis,  denominatorem  rationis  odlodecuplz,  tunc  ap- 
parebit qualis  ratio  rcfultet  ex  tribus  hifce  rationibus  , prr  fe  inuicem 
multiplicatis,  nam  denominator  18.  oilendit  rationem  ad  la.  Sc  11. 
ad  4.  & 4.  ad  a.  interfe  multiplicatas  proferre  rationem  eandem  qux  eft 
in  3<S.&  iS.  enim  ad  1.  eandem  habet  proportionem  quam  34.  ad  a. 
Quod  autem  per  numeroshucvfqueeftexplicatum,  prorfus  vniuerfaleeft 
in  omni  genere  quantitatum : nam  fi  inter  duas  lineas  A & B,  quocuis 

A C D K B 


F D C E G, 

linez  interponantur  CDE,  ratio  A ad  B,  dicitur  compofita  ex  rationi- 
bus A ad  C,  du£fa  in  rationem  C ad  D ( hoc  eft  ex  ratione  A ad  D,) 
• & ex  ratione  A ad  O,  dudfa  in  rationem  D ad  E , ( hoc  elt  ex  ratione ~A 
ad  £.}  tandem  ex  ratione  A E,  dudla  in  rationem  E ad  B,  hoc  eft  ex  ra- 
tione A ad  B.  nam  fi  femel  admittatur  quod  ratio  A ad  C,  dudtain  ra- 
tionem Cad  D,  producat  rationem  A ad  O,  debebit  quoque  admitti 
quod  ratio  A ad  D,  dufta  in  rationem  D ad  £ , producat  rationem  A 
ad  £ , 8e  cqnfequencer  quod  ratio  A ad  E , du£ta  in  rationem  E ad  B, 
proferat  tationem  A ad  B , & fic  quod  omnes  rationes  A Cj,C  D , D E, 

EB,  per 


14. 

8. 

4.  3- 

a.  r.  4.  r.  6.  a. 
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E B , per  fc  inuicem  multiplicatae  exhibeant  rationem  primx  A ad  vlti- 
mam  B,  atquehocintelligendumeileciaminquauistranrpolitionein- 
termediorum.nam  fillnt  zquales  F & G,rc<Sis  A&  B,  & exdem  linex 
CDE  intcrpofiti fint inter  FiScG.cjuxfucrant  inter  A & B,  fed  ordi- 
ne prorfus  immutato,  nihilominus  dicetur  ratio  F ad  G,  ^ompofitacx  ra- 
tionibus intermedijs  eodc  pailo  quo  prius, vt  rem  confideranti  laris  pcr- 
fpicuumell.  & licet  hxc  omnia  ex  elementis  nota  eflc  Geometris  debue- 
ram ruppofuifle,  paucis  ea  nihilominus  ad  memoriam  refricandam,'prx- 
Icrtim  ijsquifxpe  hxcftudiacogunturintermitterc,  adiungere  operx- 
pretium  duxi. 

PRINCIPIVM  TERTIVM. 

Rationes qmex^fdemratiombiu  componunt urjlue prodst- 
cuntur,(unt  eadem. 

EXPLICATIO.  ' 

PRopolitx  lint  bin;  ratio- 
nes AB,  CD,&binxalix 
E F,  G H.  Si  ratio  A B compo- 
btafit,  fiuc  producatur  cx  ra- 
tionibus E F^  G H ; itemque 
ratio  CD  , cx  ijldcm  compo- 
natur rationibus  E F , G H : 
rationes  datx  A B,  & C D cx- 
dem  fiucxqualcserunr. 

Quod  fi  rationes  datx  fue- 
rint I K,  LM  , qux  ita  ex  

ijldem  rationibus  compo-  p q 

nantur,  vt  ratio  IP,  fit  ea-  ^ 

dem  cum  ratione  L Q^8c  

ratio  P K,  eadem  cum  ratione  Q M,  tunc  res  coincidit  cum  prop.rx.  li- 
bri5.elcmcntorum}critcnimexxqualivt  1 ad  K,  fic  L adM. 

PRINCIPIVM  QVARTVM. 

Q_MntttM  rationis /tue  denominator  dttdus  in  con/equentem  ter- 
minum rationis producit  antecedentem. 

EXPLICATIO. 

Acafitexcmpli  gratiaratio  Aad  B ,nempcit.  C 4. 

ad  3.  huius  rationis  denominator  ell  4. quidu-  Au.  B 3. 

£tus  in  3.  conlequentem  rerminum  rationis  produ- 
cit antecedentem,  nimirum  u.  Idem  in  quouis  cafu  cuenict.  hoc  princi- 
pium per  lemanifellum  a varijs  alTumptum  fuic  , maxime  abEutocio, 
Theone,  V itcllonc. 
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.ARGVMENTVM  TOTIVS  LIBRI, 


J N fix  partes  librum  hunc  dtuipmM, 

Trima  qmdem  qu/e  denominatores  rationum  concernunt  expmemtu.. 
Secundi  -vero  de pmtUtudine  rationum, qua  eU  mter prop»rtiones,fufi 
^fitudpjirmmia,ofiendtmuJque  omnia  qua  rattontbta  quot uor  termmo~ 
rutncomfetunt  ,etiim  reUtombut  proportionum  accommodari. 

In  tertia  multiplicationem  rationum  compledimur. 

Jn  quarta  de  proportionibus  redangulorum  qua  ex  'ziaria  compo/itione  rationum 
oriuntur,  agimur.  ' 

j^ntd  'ziero  parte  ea  qua  proportionahtatibus  Ceometricis  cum  Arithmeticis 
operationibus  communia /unt,  exphcamus. 

Sexta  denique  affeSiones  terminorum  proportionalium , ac  rationum  continuatio.- 
«em, 'vanas  denique  rationum  multiplicationes,  comple£iimur,per  qua  ediquamjal- 
tem  lucem  diffUiQimis  hifie  anjraSiibus  Ceometnaftudiofis  pratuhjje  nobis  'videbi- 
mur. 


PRO. 
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GEOMETRICAR VM 

PARS  PRIMA 

Fundamentales  profofitiones  compUihturataturam  deno- 
minatorum concernentes. 


Q 


PROPOSITIO  PRIMA. 
Varumuis  rationum  poHIbilc  eft  denominatores  exhibere. 
Demonjtratio. 


RAcio  cft  (nutua  quzdam  antecedentis  ad  conlequens  habicadorecunddin  excer- 
lumi  Sr  defcflum  vel  zqualicatem.  Ciim  igitur  vnius  rationis  antecedens  magis 
excedat  conrequens,  vel  ab  eodem  magis  deficiat,  quam  alterius  rationis  antecedens 
fuum  excedat  confequens  ,vcl  deficiat  ab  eodem  , roanileftumeftvnam  rationem 
maiorem  minordmue  cITe  alteri,  plane  vcvnaquanciras altera  maior miooroe  ed. 
Quare  ficutipoteii  exprimi  redis  lineis  quanto  vna  quantitas  alteri, fit  maiorveL 
minor , ita  etiam  rcQx  line{  exhiberi  poUuiu , quz  oli  en  dant  quanto  vna  proportio 
maior  fit  vel  minor  quam  altera.  Atqui  rationum  denominatores  fune  cales  red(  li- 
nex,  vt  patet  ex  a.  definitione.  Quarumuis  igitur  rationum poifibileeft  denomina- 
tores  exhibere.  Quod  erat  demoimrandum. 

Problematicd  autem  exhibebimutdcnoqiioatocespropor.ijjtuius  libri. 


D 


PROPOSITIO  II. 

V*  rationes  habentes  commune  confequens, eam  Ibrtiuntur  ratio- 
nem qu?  intcr|ntccedentes  terminos  repetitur. 

Demonftratio. 


SItratio  Aad  B,  & C adB:  illarum 

autem  denominarores  fint  D , ac  E:  > 

per  quartum  principium  huius  libri,  D B 

dudum  in  B,  exhibet  A , fimilirer  E du-  - 

dutn  in  B exhibet  C.  igitur  vt  D,  dudu 
in  B,adE,dudumin  Biitaeft  AadO  . 

fed  D in  B ad  E in  B,  eam  habet  ratio- 
nem quam  D ad  E.  igitur  A ad  C , eam 

obtiner  rationem,  quam  D ad  E;  fed  vt  D ad  E,  • ita  eft  ratio  A,B,ad  rationem  C B.  . 
igitur  vt  eft  A ad  C,  ita  eft  ratio  A B ad  C B i quare  du*  rationes  commune  confe- 
quens  habentes,  &c.  Quod  erat  demonfttaodiim.' 


E 


Ttttt 
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P R O P O R T I O N A L I T A T E S 
CoroJ/arium  primum. 

Hinc  optimo  inre  iofcrre  licet  in  rationibus, qna:  rcflis  lineis  exprimuntur  ita 
crcfccrcvcl  minui  rationem  inter  duas  quantitates,  qualiter  augeturTcI  decrc- 
feit  altera  linearum  quantiuces  expolitas  exprimens  ; hoc  ell, polito  quod  le&x 

A St  B,  denotent  rationem  inter 
duas quantiiares  C St  D,  li  ad- 
jungatur rediathnea;  A,reSia  E, 
a erit  A cum  E , maiorem  habens 
rationem  ad  B ,quam  prius  habe- 
bat A ad  eandem  B : neque  fo- 
lummaiotem.fedinca  ratione  maioremin  qua  ratione  ilh  incrementum  accedit, 
b idcmintelligedc  mutilatione  lineq  A per  ablationem  cuiafcunque  tandem  parti- 
cula; omnis  enim  linearum  variatio  priiudicium  natum  cll  adducere  cuicumque 
proportioni  auttationl.vndc  merito  dicere  poffumus  rationes  omnes  habentes  idem 
confequens  ita  ctefeete  aut  minui,  y tangentur  vel  mutilantur  antecedentes  ratio- 
num tccminb 


1 c 

,1 

A 

B 

(oroUmum  Jecundum. 

yylnc  pratterea  etiam  condat  quod 

• — r- — -Tlpodris  tribus  quantitatibus  qu* 

, B fint  m. continua  analogia,  nimirum 

■ - A.B, C,  eat  eo  quod  ratio  A ad  C,  ad 

- - rationem  B ad  C,  iit  vt  A ad  B, opti- 

me fequi,  quod  denominator  rationis  dtmiicatz , Si  denominator  rationis  limplicis 
eiufdem  leriei  habeant  rationem  inter le,  quam  diix  ptimz  quantitates  continent 
inter  femihil autem  aliud  intendimus  toto  proponionalitatum  libto,  quam  proprie- 
tates inueft%are  quas  habent  inter  fe  rationum  denominatores.  Quamuis  autem 
ipfi  denominatores  in  Geometricis  exhiberi  non  pofsint  fecundiim  fe;tam.cn  fecun- 
dum comparatione  feu  proportionem  cum  denominatote  alterius  rationis  facile  in- 
notefeunt.  Ditis  enim  duwJuslineisD  se  E, firquis  requirat  denominatorem  rationis 

D ad  Eifrullcaquxrir,cumvel 

P : exhiberi  non  poflit , vel  quzuis 

£ _ , linea  ad  eundem  denotandum 

adiimi  poflit.  Quod  fi  verd  alia 

ratio  addatur  , Sc  inquiratur 
propomoquz  intcrceditintcr 
p denominatorem  rationis  D ad 

' E,  & denominatorem  rationis 

^ ■ ■ ■-  FadG,tuncaliquidpoflula- 

tnr  quod  a Geometria  przftari  poteft,ellque  ille  maxime  fcopus  in  quem  przfenti 
libro  collimamus,Croul  cum  alijs  afFeSionibus  quz  materiam  hac  dilucidare  queant 
bafienus  vfqueadeS  inta^am.  Se  alto  filentioobuolutam. 

PROPOSITIO  III. 

DAtis  tribas  A.B.Ciungaturquxuis  D. 

Dico  rationem  AD  ad  CD  rationem,  eandem  habere  propor- 
tionem, quam  ratio  AB  obdnet  ad  CB  rationem. 


n^emon- 
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Dcmonfiratio. 

n£r  przcedentem  ratio  AB  A 

ad  C B f eandem  propor-  —————— 

tioncm  habet,  quam  A adC. 
antecedens  ad  antecedens,  CI 

infupei per  eandem  propoli-  ■ ■ ■■  — “ 

tioncm  rauo  A D,  a>l  C D rationem,  eadem  ell  cum  ratione  A ad  C:  igitnr  A D ra- 
tio, ad  rationem  C D, eandem  continet  proportionem,  quam  ratio  AB  ad  rationem 
CB-  QuodfuitdcmonRrandum. 

PROPOSITIO  IV, 

Sit  ratio  A B ad  rationem  C B , vt  ratio  D B ad  rationem  £ B. 

Dico  quantitates  A,  C,  & D,  E proportionales  cfTc. 

‘Demonjiratiol 

QVemadmodum  cft  ratio 
AB  ad  CB  rationem, 
ita  cft  per  fecundam  hnius, 

A ad  C : fimiliter  vt  ratio  B 

DB  ad  £B  rationem  , ita  ——— 

cft  D ad  £ : Icd  vt  ratio  A B R 

ad  C B rationem,  ita  ponitur  ^ 

ratio  D B,  ad  £B  rationem:  — 

ergovt  AadC,itacftD  ad  £:  quate  proportionales  ruat  A,  C Quod  d«- 
monftrarc  oportuit. 


D 


PROPOSITIO  V. 

'f  It  ratio  AB  ad  rationem  CB,  vt  ratio  DFadrationem  £F. 
I Dico  iterum  A,  C & D,E  proportionales  ciTc. 


DctnonflrMo. 


RAtio  A B ad  c B,  eadem 
cft  cum  * ratione  A ad  - 
C>  antecedentis  ad  antece- 
dens. llitailiter  ratio  DF  ad  ' 
EF,eadem  eft  cum  >>  ratione 
D ad£  : fed  vt  ratio  AB  ad 
CB,  ita  ponitur  ratio  DF  , 
ad  £F.  ergo  A eft  ad  C.  vt 
Dad  £.  eroderat  demon- 
Arandum, 


hlM. 
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PROPOSITIO  VI. 

^1  rationes  AB,CD,  fimilesfucrint,& allumaturquajuis linea  E. 
Aj  Dico  E B rationem  elTe ad  rationem  C,D,vt  E elt  ad  A. 


Dtmonflratio, 


D 


vigw  v« 

tio  £B  aH  CD  lationem.  Quod  fuit  dcmonftrandum 


QVoniam  fimifcs  ponuntur  ra- 
tiones CD  . & AB.  Vt  EB 
ratio  ad  C D rationem  , ita  eft  ea- 
dem ratio  £B  ad  rationem  AB: 
fcd  per  fecundam  huius,  ratio  E B 
ad  AB  rationem  , eft  vt  E ad  A, 
ergo  vt  E ad  A,  ita  quoque  eftta- 


R 


PROPOSITIO  VII.  ' 

Ationes  du*  commune  antecedens  fortitar,  eandem  obtinent  ratio- 
nem quam  (ecundum  confequens  ad  primum. 

Dcmon/lratio. 


C Int  dni  rationes  A B,  Sc  A C» 
•-'qiiaru  commune  exiftat  an- 
tecedens A.  Dico  illas  rationes^ 
inter  le  eandem  habere  propor- 
tionem>  qua  Cfteundum  cdfc- 
queo/,  ad  B primuidatcnim  vc 


C ad  A, ita  B ad  D>  ‘ratio  AB,  ad  rationem  DB,cft  vcAad  D, fcd  cx  liyp.  ratio 
D B,  cft  rario  A C.  ergo  ratio  A G ad  rationem  A C.eft  vt  A ad  D,  fcd  cx  hyp.vc 
AeftadDilic  CcRairB;  pater  igitur  rationes  duas  AB  iAC9,  habentes  com- 
mune antecedens, eam  inter  fe  rationem  obtinere  quam  haMtC  adB,  Iccundum 
confequens  ad  primum.Quod  detnonftrandum  fuerat. 

PROPOSItlO  VIII. 

SI  proportio  rationis  AB  ad  rationem  AD  eadem  Iit  cum  propor- 
tione rationis  A B ad  rationem  C ad  D,  hoe cft  litatio  A B ftt  ad  ra- 
tionem A D,  vt  ratio  A B cft  ad  rationem  C D. 

Dico  A & C zqualescfle  quantitates. 


B 

D 


ationem  Tt8  AadCiigicur  A zqnatut  etiam  C. 


Demonjlratio. 

QVoniam  ratio  A B ad  ADrationem, cft  vt  ra- 
tio A B ad  C D,  igitut  ratio  A D , eadem  eft 
cum  ratione  CadDicftautcmratio  AD  ad  C D 


P R O- 


GEOMETRICA. 

PROPOSITIO  IX. 

' I rstio  A B ad  CD,  fuetic vt  D ad  B. 

^ Dico  A & Cxqualcs  cfle. 

DemonBratto. 


«8t 


‘ % “j.hrnm. 


■p  Atio  AB  ail  rationem  A D,  A B 

»t  > linea  U ad  B:  ratio  ^ jj 

autem  A Biadrationem CD.eft  — a — 

cxhvpochefi  vt  D ad  B ; ergo  vc  ratio  A^  ad  AI)  rationetn  , ita  eadem  ratio  AB 

ad  cD  rationem,  liint  igitur  l>  quantitates  inter  fc  atquales  A & C.  Quod  fuit  de- bi.fcii*. 

monltrandum. 

PROPOSITIO  X. 

SIratio  ABadACrationem,fitvtratio  ADadAE  rationem. 

Dico  B,  C & D,  E quantitates  ede  proportionales. 


Demonjlratio. 


B- 

c- 


D- 

K- 


■^T eft  ratio  AB  ad  AC  ra- 
' tionem,  c ita  eft  C ad  B,  fi- 
militer  vt  ratio  A D ad  Ali  ra- 
tionem , ita  eft  E ad  D , Icd  vt 
ratio  A B ad  A C , ita  ell  ex  hy- 
pothcli  tatio  A D ad  A E ra- 
tionem , ergo  vtC  eft  ad  B,  ita  ; ■ I 

E ad  D.  quateinuertendovtBadCjitaDadEi  funt  igttur  proporttotiales  B C 8r 
D E.  Quod  dcmonftrandum  fuit. 

PROPOSITIO  XI. 

» 

Xponaiiturquxuisqnantitates  A & B,  &dux  ali*  CD. 

Dico  rationem  A C ede  ad  A D rationem , vt  ratio  B C ad  B D 
rationem. 


t 


E 


Dtmonliratio. 


P Atio  AC  ad ‘A  D,  eft  vt 
■*^Dad<l C,  ScratioBC ad 

B E)  rationem. quoqiieeft  vt  ^ ” 

D ad  C , igitur  vt  ratio  A C 

ad  rationem  A D , ita  eft  B C 

tatio  ad  BO  rationem.  Q^dfutt  demonftrandum. 


'iT-hum. 


D 


D 


PROPOSITIO  XII. 

At*  lint  tres  qiuntitates  A,  6,  C. 

Dico  rationem  AB  ede  ad  A C.  rationem,  yt  ratio  C A ad  B A. 


Ttttt  j 
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Demenflratio. 

g 15  Acio  AB  A C ratio- 

jj.fcuM.  ■^^nctn , eam  habec,  pto- 

' A porcionem  qoam  C ad  B» 

. ratio  autem  CA  ad  BA 

* * rationem  eft  b vt  C ad  B> 

ergovt  ratio  AB  ad  AC  rationem  , ita  quoque  eft  ratio  C A ad  BA  rationem. 
Quod  ftiit  demonftrandura, 

PROPOSiflO  XIII. 

DAcznncqualcfcunqiic  rationes  AB,CO:fiat  autem  vtD,  confc-^ 
quensfccundz  rationis  ad  C antecedens  rccundz,iu  Bconfequcns 
primz  rationis  ad  aliud  E. 

Dico  A & £ cflc  denominatores  rationum  datarum^ 


Demonjlratio. 

E /^Voniam  ex  h^po- 

■■  — ''^ahefiD  eftad  C,  »t 

A ^ Bad  E.ericinuertendo 

g _ p ratip  E ad  B , eadem 

- — ■ cum  ratioae  C ad  D : 

ratio  igitur  AB,  adrationem  CD  > eftvt  ratio  A ad  B.ad  rationem  Ead  Bi;  Ted 
ratio  A id  B,  ad  rationem  E ad  B,  eft  vt  c A ad  E , igitur  ratio  A ad  B , ad  ratio- 
ncmCadD,  cftvtAadE:  funtigituri  A tc  E deuominatotes  rationum  AB,dC 
CD-  Quodfuitdemonftraadum. 

PROPOSITIO  XIV. 

D Atisquibulcunquc rationibus  A B,CD, fiam  Cad  D,iuA  adE. 
Dicoradomun  AB,CD  denominatores  ciTc  £,  &B. 

Demonnratio. 


A c 

k ■ . . ■ 

B > D 


E 

res  datarum  rttioaam  A B>  & C D. 


D Atio  AB  ad  A E rationem^ 
^eftvt'EadB.  fedtatioAB 
eft  exhypoiheli  eadem  cum  ra- 
tione C t>.  ergo  vt  E ad  B , ita 
rado  AB  ad  CD  rationem • 
ftintigitur  E &B>  denominato- 


PROPOSITIO  XV. 


POnaturradoinxqualitatu  AB  & altera zqualitai is  CD. 

- Dico  rationem  AB  adCD  rationem,  nabeteproponionem  A 
ad  B,  rationem  vero  C D ad  AB  rationenv  habere  proportionem  quam 
BadA. 


' geometrica.  gg, 

Dcmonjlratio. 

piat  vc  D ad  C>  ita  Bad  E,  cric  , . 

*vt  A ad  E , ita  ratio  AB  ad  ■ . •» 

CD  rationcm:quia autem  cxliy-  g * 

potliciixqu.ilesiiint  CD.cftque ' 

vt  D ad  C,  ita  B ad  E , etiam  B & jj 

E xqualcseruntt  cumigitur  ratio  

A B iit  ad  C D rationem,  vt  A ad  C 

Et  erit  quoque  ratio  A B ad  ratio- ■ 

nem  CD,  vt  A ad  B.  Quoderat  D 

primum.  ' 

Secundam  quoque  partem  (ic ^ 

dcmonilro.  Eat  vt  A ad  B,  fle  C,ad  ^ 

F.  ergo  ratio  C D eft  ad  rationem  A B,  vt  t F ad  D,  hoc  eft  (quoniam  ex  hypothefi 
C 4:  D xquantur,)  vt  F ad  C , fcd  ex  conftr.  F eft  ad  C , vt  B ad  A.  Ergo  ratio 
C D eft  ad  rationem  A B , vt  B ad  A Quod  erat  alterum. 

PROPOSITIO  XVI. 

denuo ratio inxqtialitatis  AB,  & fumatur quxuis quantitas  C. 
O Dico  rationem  AB  cITcad  CC  rationem,  vt  ratio  A C ad  ratio- 
nem B C:  rationem  vero  C C ad  A B,  continere  proportionem  eandem 
cum  ratione  CA  ad  CB  rationem. 

Dtmonflratio. 


PEc  prxcedentem  ratio  AB  ad  C C ra- 
tionem , eft  vt  A ad  B . fcd  per  fecun-  ' 


tionem , eft  vt  A ad  B . fcd  per  fecun- ,i  

4am  huius,  eft  vt  A ad  B,  ita  ratio  AC  ad  B ' 

rationemBC.crgoratioAB‘adCC,ta-~"  . _ « 

tionem  eft  vt  ratio  AC  ad  BC.  quoderat 

primo  propofitum.  Deinde  ratio  CC  ad  q 

A B , rationem  eft  vt  B ad  A , per  ptxcc-  ■■  ■ ■■  — — n,' 

dentem ; per  feptimam  veru  Kuius  eft  ratio  C 

C A ad  C B rationem  , vt  B ad  A ; ergo  ' — •- 

vt  ratio  CC  ad  rationem  AB,  ita  eft  C A ratio  ad  CB  rationem.  Quod  fecundo 
loco  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  XVII. 


Sit  ratio quxeunque  A ad  B,  & afliimpta quxuis  C. 
Dico  rationem  C A efle  ad  CB  rationem,  vtrati 


ratioBCcdad  AC 


Demonfiratio. 

RAtio  C A ad  CB,d  eft  vt  B ad  A . ratio  quo- 
que BC  ad  Ac,  eft®  vt  B ad  A i igitur  ratio 
C A eft  ad  C B rationem vt  ratio  B C ad  A C. 
Quodf  uit  demonftiandnm. 
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PROPOSITIO  XVIII. 

Slncdux  quantitates  A & B. 

Dico  rationem  A ad B,  ad  rationem  B ad  A,  proportionem  ha- 
bere duplicatam  eius  quam  habet  linea  AadB. 

Demonjlratio. 

A A,  ita  quaedam  Cad  B.etit  igitur  per  a.Iiu- 

A^ius  ratio  AB  ad  rationem  C B,vt  quantitas  A ad  quanti- 
" ratem  C.  fed  ratio  C ad  B , ex  conftruft.  eadem  eft  cum 

C ratione  B aJ  A , ergo  ratio  AB  ad  rationem  B A , eandem 

proportionem  habet  quam  Aad  C:fcd  ratio  A ad  C>eft  du- 
plicata ratiom’s  eius  qua  habet  A ad  B,  etgo  ratio  A > B,  ad  rationem  B.  A , duplica- 
tam habet  rationem  eius  quam  habet  A ad  B.  Quod  fuit  demonftrandum. 

CoroUmum. 

TTInc  fequitur  C AB  C tres  fuerint  proportionales,  A ad  C > eandem  rationem  ha- 
•EAbete  cum  ea  quam  A B>  ratio  habet  adrationem  B A. 

PROPOSITIO  XIX. 

Sint  in  continua  analogia  AB  C,D  E C. 

Dico  rationem  AD  effc  ad  B E rationem Tt  B ad  E. 


*Demonftratio. 


Flat  Tt  E ad  B,  ita  D ad  F : erit 
avt  Aad  F,  iicratio  AD  ad 


rationem  BE  > & quia  ratio 

jy  ■ ^ AD  eft  duplicata  rationis  BE> 

. critquoque ratio  AD, duplicata 

rationis  FD, ratio  autem  Aad  D.  eft  compoGta  ex  ratione  A ad  F*  «t  Fad  D ligitur 
«lirAF  eadem  eft  cum  ratione  FD.  hoc  eft  B ad  E-  C^arc  cum  ratio  AD  ad 
BE  rationem,  eandem  habeat  proportionem  quam  AadF,  habebit  eandem  quo- 
que quam  B ad  E.  Quod  fuit  demonftrandum. 

propositio  XX. 

Sit  ratio  AB  eadem  cum  ratione  CD  , deinde  fiat  vt  D ad  C , i» 
B ad  E. 

Dico  A 8c  E zquales  eflequantitates. 

Demonfiratio. 

. /"vVoniamfimilesponunturratio- 

" '^esAB  & CD.eritvt  Aad  B, 

B“ — — — jtj  CadD, &inuettendoTtD  ade, 

C ita  B ad  A;  fed  ex  conftruiftione  fa- 

^ ^ aumeftDadC,TtBadE.ergovtB 

i ad  A,  ita  B ad  E;  funt  igitur  A & E, 

E quantitates  aKiuales.  Quod  fiiitde- 

— moofttandum.  _ 
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Sint  rationes  AB,  C D vt  A ad  B. 

DicoquantitatesCD,a:qualesefleintcrfe,  Quodfiratio  CD,  ITc 
ad  A B rationem , vt  B ad  A. 

Dico  rurfum  D & C,  quantitates  xquales  efle. 

n^emonUratio. 


B 

E 

C 

D • 

• 

Sic  «gicur  primo  ratio  AB  aci 
CD.vcA  ad  B.  fiacque  ipliC 
xqualis  E : cric>  Tt  Aad  B,  ira 
ratio  AB  ad  CE  rationem  : fed 
vc  A ad  B , ira  eft  ratio  A B ad 
C D ex  fuppoiiciooc , ergo  vt  ra- 
tio AB  ad  rationem  CE  , icaeft 
eadem  ratio  AB  ad  CD  : quare 
eawlcm liint rationes  CE  Sc  CD;  acproinde  D,ipit£,  hoccilipii  C zqualisell: 
quod  erat  primum. 

Sic  deinde  ratio  CD  ad  rationem  AB,vt  B ad  A.  Dico  Cmiliter  C & D xqua- 
les ellc  quantitates.  fiat  enim  vt  prius  E ipfi  C xqualis,  erit  vt  BadA,  ita  ratio 
CE  ad  AB  rationem  , quare  iterum  vt  prius  oflendecuc  C & D > zqualcseiie. 
Quod  fuicdemonllrandum.Hxc  cft  conueeia  i5.huius. 

PROPOSITIO  XXII. 

^ It  ratio  A ad  B maior  ea , quam  habet  C ad  D , & fiat  D ad  C , vt 
O B ad  E. 

Dico  A maiorem  elTe  quam  vt  fit  zqualis  E. 

T)emonJlratio.  - 


a t/.  lMh$t 


D 


QVoniamc{^vt  DadCjita 
B ad  E,  ergo  catiu  A B ad 
C D rationem , eft  >>  vt  A ad 
E,  fed  ex  fuppofitionc  tatio 
A ad  B . maior  eft  ratione, 
quam  ha6et  C ad  D.  ctgo 

A maior  cft  qpam  E , pari  jj  * 

quoque  modo  quod  fi  ratio  A — — 

ad  B,  minor  fit  ratione  quam  habet  C ad  D,  & fiat  D ad  C,  vt  B ad  E.often- 
detut  A,  minor  efle  quam  fit  E.  • ..lie-i 

PROPOSITIO  XXIII. 

QVod  fi quatuor  quantitates  A,B,C,D  eandem  continuent  analo- 
giam: 

Dico  rationem  AB  ad  D C rationem  , eandem  habere  proportio- 
nem, cum  ea  qua;  intercedit  inter  A Sc  C. 


b tykmim. 


V vvvv 
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PROPORTIONALITATES 


SSs 


Demonflratio. 


A ■ /^Voniam  proportionale» 

g ^ V^fuot  A,B>C,D  in  con- 

tmuaca  ratione  canftitricx , 

e . ent  quoque  A ad  B,  ve  C ad 

^ l>,4t  inucrtcdovtDadC.ita 

BadA.  Sed  quoniam  A>B>C 

funteontinux  vt  Aad  C.ita  pcrCoroll  i8.  huius^cfl  ratio  A B ad  B A,  ratione, ergo 
vt  A ad  e, ira  quoque  cR  ratio  A B ad  D C rationem. C^od  erat  demonfirandum. 

PROPOSITIO  XXIV. 


D Acis  duabus  rationibus  duas  alias  rationes  exhibere  quz  communes 
habeant  cum  rationibus  datis  denominatores. 


• ConJlruSho  & demonfirtuio. 

DAt;  lint  dnz  quzuis  rationes  Afl, 
C D,  oporteat  exhibere  duas  ratio*- 
. nps  illisproportionales  quae  denomina- 

B F rores  habeant  eoidem.  nat  vr  1)  ad  C, 

~ — ita  B ad  F.  erit  ergo  > ratio  A B ad  C D 

rationem , vt  A ad  E.  ponatur  deinde 
quatuis  F.  'Dico  quod  rationes  AF,£F 

erunt,  qux  requiruntur,  nam  tratio  AF 

eft  ad  EF  ratiouem  ve  A ad  E ; fed  ratio  quoque  AB  ad  C D rationem  eft  vt  A 
ad  E, rationes  Igitur  AB  ad  C D,  teduiRa:  funt  ad  rationes qu;  communes  (artian- 
tur denominatores.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  XXV. 


D 


J^Vas  rationes  exhibere  qu*  datam  inter  fe  rationem  contineant. 

Confindo  & JtmmHnuio.  * 

T\Atafit  ratio  AB,  Sequatuis  pqn.itnr  C. 
^^dico  faflumeiTc  quod  petitur,  nam  ratio 
AC  ad  B C . eft  vt  A ad  B , peffecundam 
huius;  eodem  modo  ratio  CB  ad  CA,cR 
vt  A ad  B per  feptimam  huius. 

Si  verdpetanturrationes  quarumantcce* 
dens  vel  con(equens  commune  non  fit,  in  data  ratione  exhiberi : fiat  vt  Bad  C,  ita 
D ad  E-  eritergoexconflr.  ratio  AC  ad  DErationcm,vt  ratio  AC  ad  BC.  fed 
ratio  AC  ad  B C.eftvt  A ad  B.  igitur 8c ratio  AC  ad  DE,  eft  vt  A ad  B : exhi- 
buimus igitur  duas  rationes,  quz  datam  continent  rationem.  Q^uod  ctat  lacicndum- 


P R O- 
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PROPOSITIO  XXVI. 


DAta  ratione  AadB,  & duabus  quantitatibus  C,D;  oportet  exhibe- 
re duas  alias  H &F,  vt  ratio  CD  fit  ad  rationem  EF,vt  A ad  B. 


Conflmllto  demonllratio. 


FUt  vc  A ad  B,  iiaCatI  A B 

G , & VI  D ad  G > Ita  q g 

quxuis  F ad  E.  Dico  ra-  

lioncmCD  ad  EF  ra-  D F 

lioncm , eam  habere  pro- 

portionem  quam  continet  — — 

ratio  AadB.quiaenimfaAaeftFadE,vtie(lDadGfratioCDadEFratio- 
oem,eam  > proportionem  habet  quam  C ad  G.  Ted  ratio  C ad  G>  eft  ea  quam  ha- • ir  i 
bentdacz quantitates  A & B>  fecundum  conlhuAionem  fadam.  Igitur  ratio  CD 
eft  ad  rationem  EF.vtAadB.  Quoderatpoilulatum. 

Quod  ISCadD  ratio  debeat  eiTc  confequens  > id  eft  vtCt  quemadmodum  A ad 
B.itaaliaratio  GE  ad  CD  rationem;  Hat  vt  Bad  C>jtaquxcunqueEad  F>8c  vt 
B ad  A,  iu  F ad  Gi  tunc  erit  Tt  A ad  B : ita  ratio  G E ad  C D rationem. 

PROPOSITIO  XXVII; 

DAtamre£Iam  A B itafecarein  C,  vt  fit  A C linea  ad  C B , vt  eft  ra- 
tio data  DE  ad  FG  rationem. 


CanftruEiio  fi  dmonJlrMio. 


Flat  vt  G ad  F.itaEadH,  A C B 

deinde  diuidatut  AB  in  —————————— 

C>  vt  Iit  quemadmodum  D ' 

ad  H,  ita  pars  tine;  A C ad  £ ‘ 

CB  reliduura.  Dicofaftum  ■ " “ “ ■ 

quod  poftulatur.  eft  enim  B " 

per  I),  huius  libri  ratio  DE  Q 

ad  FG  rationem  vt  D ad ; 

H.  eft  autem  diuifarefta  AB  in  C fecundum  rationem  D ad  H.  ergo  etiam  diui- 
(a  eft  AB,  in  C,  fecundum  proportionem  datarum  rationum  DE  Ac  FG.  Quod 
erat  poftulacum. 

PROPOSITIO  XXVIII. 

DAta  ratione  A ad  B,  lineifijne  C D,  E F. 

Oporteat  redas  CD,£F  ita  diuidere  in  G & H,  vt  latio  CG, 
G D ad  rationem  E H,  HF  eandem  proportionem  contineat  quam  ha- 
bet AadB.  ■ . 


Vvvvv  1 
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PROPORTIONAHTATES 


hxo.ftaii. 


^on^TuUio  (ydemonHrAtio. 

'CIac>vtAidBjca  ncin 
^ 1 Kadl.M.diuidatiir^ 
b C D in  C>  vt  ratio  C O 
ad  GDj  eadem  flt  cum 
ratione  1 adK>  Icfla  t)Uo- 
que  EF  in  H > ve  ratio 
EH  ad  HF  . fit  eadenl 
cum  ratione  L ad  M.  Dt 
eo  fa£tum  quod  pofiola- 
tur.na  A cll  ad  By  vt  ratio 
1 K. ad  tationcm  EM  e>c 
conftrufiionc.  icd  ratio  I 
ad  K,cfi  eadem  cum  ra- 
tione CG  ad  GD;  &:  ratio  L ad  M,  eadem  cum  ratione  EH  ad  HF.  ergovt  A 
ad  B,  ita  cftratio  CGiGD  ad  rationem  EH,HF.  igitur  diuifimus  Uncas  CD  & 
E F>  prout  exigebatur. 

PROPOSITIO  XXIX. 

DAti  ratione  A ad  B,  & quantitatibus  C & D.oportcat  duas  exhibere 
rationes,  quarum  antecedentes  fini  C & D,  proportionem  autem 
habeant  eandem  cum  ratione  A ad  B, 


C 

G 

• 

D 

E 

H 

F 

I 

K 

L . 

M 

D 


ConfiruSioiydemon^Ati».  ' ■ 

I,  C Vmatuiquatuis  L & 

^fiatvt  AadL.itaC 

adGiftvt  BadL,  ita 

D id  E.  Dico  rationes 

— — ;; C G . D E eas  clfe  quz 

_ pollulantur.  quoniam 

r ratio  A ad  E,-  ad  ra- 

tionemBadL.cftvt  A 

ad  B > etiam  ratio  C G 

— ’ ( vtpotc  eadem  per 

. confir.rationi  A L)erit 

; adrationem  BL>  vtA 

ad  B : fed  ex  confttuAionc  ratio  B L y eft  ratio  D E.  ergo  ratio  C G eft  ad  rationem 
DE.  vt  A ad  B:  Scfiint  G ac  Dj  termini  antecedentes.  Faftum  igitur  eft  quod 
petebatur.  , 

PROPOSltlO  XXX. 

DAtaicerum  ratione  AadBialijf^i  duabus  quantitatibus  C & D.  ' 
Oporteat  alTignarc  duas  rationes  qua:  talem  (brtiantur  rationerti 
in  ter  fe,  qualem  habent  A & B,  ita  tamen  vt  C & D , fint  conIeqi)cntc« 
termini  earum  rationum. 


E 


Cw- 
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GEOMETRICA. 


SS; 


ConJlruSio  & deiHtnshiUio. 


C Vinatur  cjuz  uis  G>&fiat 

‘^vtDaJGjiiaCadFjiic-  ^ P 

indcvt  Bail  A,  ita  fiat  F ad  — — 

E.  Uico  rationem  E C ad  E ‘ ' G 

GD  rationem,  eam  conti-  T , ‘ 

ilcre  proportionem 'quam  : — 

A ad  B:  Quoniam  cftvc  D ad  G>iu  C ad'Fi  erit ‘ratio  EC  ad  GD  laqonem  taijiaMi 
vt  crt  E ad  1':  (cd  cft  vt  1’  ad  E, ita  B ad  A,  &inuertendo  A ad  B , vt  Ead  F. 
igitur  ratio  E C ad  rationem  G 0>  c(l  vt  A ad  B ; funt^ue  C & D,  harum  rationum 
termini conicqucntes.przilitimus  igitur  quoil  imperatum  fuerat. 


D 


PROPOSITIO  XXXI. 

Atatacione  AadB , & ddnotninacpribus  duarum  rationum  C & Oi 
denic^ue  termino  E aflignarc  quartumF,  ita  vt  ratiodata  ABadEF 


Ctmjtmdio  ir-denMHfiratt». 

- C ~ . 

G 


D 


B. 


rationem  (it  vt  C ad  D. 

^^Porteat  primd  tetmi- 
^-^num  E cITc  confe- 
(]uentemrationisciu9,cu- 
iu]  denominator  elle  de- 
bet D.  fiatvtCadD.  ita 

A ad  Gidcinde  vt  B ad  G,  

itaEadF-DicoFterminu  ' * i 

cfl'e  quzfitii:  efi  enim  fit  vt 
E ad  F.ita  B ad  G.erit  per 
1 j.huius,vt  A ad  O.lioc  eft 

exconfirua.vtCadDjita  ^ 

ratio  AB  ad  ratione  F E.  ” 

Quod  fi  quzratur  vt  E 

quantitasEfitantccedcns  — — — — 

in  ratione  cuius  denomi-  B ^ 

nator  cft  D.  Fiat  A ad  G, 

Vt  C ad  D ! Sc  vt  G ad  B>  ita  E ad  F.  Dico  rurfiim  T effe  terminum  quadituiDierlt 
eniminuercendovt  F ad  E,  ita  Bad  G-  quarci>denuo,vtAadG,hoceftexcon-  ' 
ftruft.C  ad  D,ica  ratio  AB  ad  EF.rationem. 

Oporteat  vlteriils  ita  dif-  f-  D 

ponere  terminos  rationum  vt “ 

quantitas  E terminus  fit  con-  G 

fcquens  illius  rationis  ciiius  p 

denominator  efi  C.  flat  vt  B " 

Vd  A,  ita  E ad  O.  Sc  vt  b ad  E B _ 

C.  ita  G ad  F.  Dito  P efle  ter- 

minum  quzfitum.  ciim  enim  fit  B ad  A.vt  cft  E ad  G.iterum  ratio  F E,  ad  rationem 
AB,  ‘eam  continet  ptoportioncmquzinucnitur inter  F &G:  fedquia  vtDadC, 
■•iraMila  eft  G ad  F,  erit  imierteiido  C ad  D,  vt  F ad  G-  ergo  ratio  FE  ad  ratio- 
nem A B cft  vc  C ad  D. 

Denique  fiibiungcmusct-  c * D 

iam  methodum  qui  quanti-  q 

tas  E fiat  antecedens  illius  . 

rationisquf  denomlnatorem  p . 

habet  C-  Fiat  enim  vt  C ad  

Drita  EadGr.Wt  AadB,  F B 

ita  G ad  E.  dico  fiidnm.nam 


Vtvvv  ) 
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tum.  inuetiendo  etit vt  B ad  A , ica  F ad  G > proindccjuc  vt  prius  > erit  ratio  E F > ai 
tationcm  A B > vt  £ e(l  ad  G > hoc  cd  ex  conftr.  vt  cR  C ad  D.  Igitur  omni  ex  parte 
propoEcionis  ptzfemis  intent  o eft  faflum  latis. 

PROPOSITIO  XXXII. 

DAtaracione  Aad  B,  oporteat  duas  quantitates  exhibere  E & G,  vt 
ratio  EG  ad  G£,  eam  proportionem  obtineat  quam  A ad  B. 

CanflniSto& dmonJhMto.  • 

A , 

B ' ■ . . : . 

E ■ ■ ' 

G H 

F 1 


'piat  vt  A ad  Blita  quaruis  E ad  F>  inter  quas  (laraatur  media  proportionalis  C. 
^ Dico  E>  G cile  quantitates  poftulatas.  Nam  cdm  E,  G>  F dnt  in  continua  analo- 
gia, erit  per  Coroilarium  iS.bnius,  ratio  EG  ad  rationem  GE>  vt  E ad  Fihooeft 
exconllr.vr  A ad  B.  fecimus  ergo  quodfuetatimperatum. 
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PROPORTIONALITATVM . 

G E O ME  TR  IC  A R V M 
PARS  SECVNDA. 

‘Defimilttudmrpropimmiim  inttr  rAtionei  txiflentii 


tum. 


D 


Vt 


PROPOSITIO  XXXIII. 

At*  fint rationes  A ad  B,  & C ad  D. 

Disproportionem  rationis  AB  ad  CD  rationem,  compofi- 
tam  efle,  ex  ratione  A adC,  & ratione  D ftd  B.  ^ ’ 

* ‘ • Demonjlr^ttio. 

piat  vt  D ad  C.  ita  B ad  E.  erit  igitur 
a ratio  A B ad  C D rationem,  vt  A ad 
£:rcdratio  A ad  E,  componitur  ex  ra- 
tione  A ad  C • & C ad  E,  igitur  Sc  pro- 
portio rationis  AB  ad  CD  rationem  . 

BTdTctR^^  "L^D^d 7“  «conftrua.eil  Dad  C.  vt 
ne  A ad  C.  & ex  D ad  B quare  & A k rZ  rf “"PoG»  cx  ra.io- 

bctc„mpoiitamexrationeAadC.«Cex^at.o„\^D*rr^^^^^ 

PROPOSITIO  XXXIV. 

Trfdem  pofitis: 

1 I^icoproportionemrationis  AB  ad  CD  rationem  e r 

efle  ex  ratione  A ad  B,  & cx  D ad  C.  *«onem  , compofitam 

Dtmonftratio. 

"piat  vt  D ad  C > ita  B ad  E,  erit  itaque 
ratio  A ad  E,  illa  quam  inter  Te  ha- 
bent rationes  AB,  CD.  fedratioA  ad 
E compolita  eft  ex  ratione  A-ad  B,  & B 

ad  E , hoc  eft  D ad  C,  igitur  & ratio  'A  — D 

PROPOSITIO  XXXV.  ’ 
AtionumAB.CDdenominatoresfint  E & F,fiat^i,yc  A ad  B,  fic 
Dico  Gcllcad  F,  vt  D eft  ad  C. 


. »n.hmu 


B 


c_ 

D 


hMt 


R 


T>emo>t- 


I 


P R O P O R T 1 O N A L 1 T A T E S 

DemonBrano. 


QVoniam  R 8c  F , ponuntur  denomina- 
torcs rationum  AB>CD  : ergoratioE 


B D ad  F,  eft*  proportio  rationum  AB.COtfcd 

. ^ " — — — proportio  rationum  A B , C l)  >>  compofita 

P F ■ eft cx rationibus  AB. 4£DC.  ergoratioE 

* ^ ' ad  F cx  rationibus  AB  .&  C D compofita 

cft.leJratioEF  componiturctiamctratio- 
nibus  E G . (hoceft  pct  hypothefim  A B)  d:  G F.  ratio  igitur  A B cum  ratione  DC 
eandem  raiionemcomponitciuam  ratio  ABcum  ratione  GFi  rationes  igitur  DC 
Sc  GFi  exdem  fiint.Qijod  etat  dcmonftrandurn.  • 

PROPOSITIO  XXXVI. 

SI  proportio  rationis  AB  ad  rationem  CD  , compofita  fit  exijldem 
rationibus  cx  tjuibus  componitur  proportio  rationis  E F ad  G H, 
rationem:  ’ , - , . • ' 

Dico  rationem  A B effc  ad  C D , vt  ratio  E F ad  G H rationem. 

' Demonjlratio. 


FIatvtDadC,icaBaai:'&vtHadG,ita 

F ad  K,  erit  itaque  cratio  AB  ad  CD  ra- 


A C tionem , vi  A aH  1;  U ratio  E F aa  G H ra- 

- — tioncrn»vtE  ad  K>lcd  ratio  A B ad  rationem 

B D CDi  proportionem  habet  copofitam  cx  hy- 

— poched  cxijfdcmrationibuscxquibuscopo- 

E G ^ ficaro  babet  ratio  KFad  G H rationem  i'igi- 

. ! ' me  eciam  ratiodenoroinatoris  AadI»dcno- 

F _ ^ minatorem  cx  ijfdcm  rationibus  cx  quibus 

ratio  denominatoris  £ ad  denominatoretn  K 

^ cil  compofita.  quare  A cft  ad  1|  ficut  E cft  ad 

K.  vnde  etiam  ratio  AB  ad  CD  rationem,  elt  vttatioEF  adGHrationem.Quod 
demonfttaadum  fuit. 

PROPOSITIO  XXXVII. 

SIinter  A &BqUiuisponancur termini  C,D. 

Dico  rationem  A C cfle  ad  A D rationem,  vt  ratio  D B eft  ad  C B 
rationem. 


Demonfiratio. 

RAtio  A c ad  AD  , eft  vt  D ad  c , d «tio 
autem  DB  ad  CB ' rationem . riirfiim  eft,  »t 
D ad  C > igitur  eft  ratio  AC  ad  AD  rationem, 
vt  eft  ratio  D B ad  C B rationem.  Quod  ctat  de  ■ 
monftrandum. 
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PROPOSITIO  XXXVIIl. 


8J5 


Sint  dux  rationes  A B,  C D , quzcunqae. 

Dico  rationem  AB  ad  CD  rationem,  eandem  habere  proportio- 
nem quam  DC  ratio  ad  BA  rationem. 


Demonjiratio. 


FlacvtDadC.itaBadE:  .E 

erit  *vt  AaiiE.naratio  . _______ 

AB  ad  CD  rationem.  A C 

Dcinderatio  B E ad  B A,  ' 

eft  vc  A ad  E:  b fcd  ratio  B D 

B ad  E>  eadem  eft  cum  ’ — — — 

ratione  D ad  C ea  conftruftione , ergo  ratio  DC  ad  BA>  etiam  eft  vt  A ad  E. 

quare  ratio  A B ad  C D rationem,  eft  vt  ratio  D C ad  rationem  B A-  Quod  erat 

dcraonftrandux. 


itu. 


PROPOSITIO  XXXIX. 

POnanturdenuo  rationes  AB,CD. 

Dico  rationem  AB  ad  CD,  eandem  habere  proportionem  quam 
ratio  A C ad  B D rationem. 


HtmonUratio. 


Flatvt  D ad  C,iia  B ad  E, 
erit  vt  A r ad  E , ita  AB  ad 
CD  rationem:  fimiliter  po- 
fitis  rationibus  AC  & BD, 

fiat  vt  D ad  B , ita  C ad  F,  A 

critvt  Aad  F,  ita  ratio  AC  _ 

ad  B D rationem  : quia  vero  ° D 

ex  conftruftione  eft  vt  D ad 

C,  ita  B ad  E,  erit  permutando  vt  D ad  ita  C ad  Ei  fedvt  D ad  B,  itafaaa 

eft  C ad  F,  ergovt  C ad  E>ita  C ad  F.  fiint  igitur  aequales  quantitates  E & F, 
adeo^iiceft  AadE,  vt  A ad  F;  Tedvt  AadE.itaeratratio  AB  adCD  rationem. 
& vt  A ad  F . ita  ratio  erat  AC  ad  BD.  ergovt  ratio  AB  ad  CD  tacionem,ita 
eft  ratio  AC  ad  rationem  BD.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XL. 


E 

F 


eij.i 


POfitis  iterum  duabus  rationibus  A B,  C D. 

Dico  A B effe  ad  C D rationem,  vt  ratio  D B ad  C A rationem. 

Demonflratio, 

Atio  AB  eft  ad  CD  ratio-  ' C 

•‘•^nem.vtJtaito  DCadBAra- ■ ■ ■—  

tionem : fed  per  praecedentem  vt  g • 

ratio  DCad  B A rationem,  ita — — ..  

ratio  D B ad  C A rationem  , ergo  A B ratio  adrationem  C D , eft  vt  ratio  D B ad 
rationem  C A Qaiod/uit  demonftrandum. 

Xxxxe  PRO- 
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PROPOSITIO  XLI. 


POfitis  rationibus  ABjCD  fiit  vt  D ad  C,  ita  B ad  E,  (latuatur  c]U0'‘ 
que  F media  proportionalis  inter  quantitates.  A & E. 

Dico  rationem  A F ad  rationem  F A,  eandem  habere  proportionem 
quam  habet  ratio  A B ad  C D. 


a £ 

F 

A 

B 

blj. 


D 

monAranduoi. 


‘Demonjiratio. 

TJ  Atio  AFad  FA  rationem acft 
'■^induplicataratione  eius  tjuam 
__  liabet  A ad  F:  cum  igitur  propor- 

tionales ca  conAtuAione  linC 
■ T,  I.-  — quantitates  A.  F)  E erit  vt  A ait  E. 
- . ita  ratio  A F ad  F A rationem:  eA 

vero  b ratio  A B ad  rationcmCDi 
vt  A ad  E , ergo  vt  ratio  A F, 
ad  FA  rationem,itaeA ratio  AB 
ad  rationem  C D.  1“*'  de- 

PRO-POSITIO  XLII. 


RAtio  AB  ad  CD  rationem, fitvttatio  EF  ad  G H rationemi 
vero  vt  D ad  C,  ita  B ad  I,  & vt  H ad  G,  ita  F ad  K. 

Dico  A ad  I,  eandem  obtinere  rationem  quam  E ad  K. 

Demonftratto. 

QVandoqqidem  ponatur  vt  D ad  C, 
ita  B ad  I,  ergo  cratio  AB  ad  CD 
rationem  eA  vt  A ad  I.  pari  modo  ciim 
fit  vt  H ad  G>  ita  F ad  K,  efit  ciiam  vt  B 
ad  K,  ita  ratio  £F  ad  GH  rationem, 
'ponitur  autem  ratio  AB  ad  CD,  eandem 
habere  proportionem  quam  ratio  £F  ad 
GH.  ergo  etiam  AadI  , eandem  ratio- 
nem habebit  quam  denominator  E ad  K 
deoominatorem.Qjiod  erat  demonAran- 
dum.' 

PROPOSITIO  XLIII. 

Sint  rationes  AB,  CD  flmiles  inter  fc  quemadmodum  & «tiones 

ef.gh. 

Dicorationem  AB  ad  C D rationem  effe , vt  ratio  E F ad  G H ra-  ' 
tionem.  , ' 


1 

t Ihii. 

A C 

B D 

E_  C 

F ■ H 

K 


Dmon- 
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GEOMETRICAE. 
Demonjiratio. 


*yj 


D 


H 


REs  tam  dara  eft  vt  de- 
moiiRratioiie  vix  indi- 
geat, rationes  enim  eiTeCmi- 
ks,  nihil  aliud  c(l quam  ratio- 
nes a;qualcs  ciTe  aut  caMem 
interic.  Quare  cum  rationes 
AB  Sc  CD,  ftmilcs  ponan- 
iur,rihi  mutuo  ;qualcs  ctunt, 
ob  eandem  caufam  arquales 

etuntrationesEF,  GH.ergo — — — - 

ratio  AB  ad  rationem  CD  K 

eft  > vt  ratio  E F ad  rationem  ' 

GH. 

propositio  xliv. 

Sit  ratio  AB  ad  rationem  CD,  vt  ratio  EF  ad  rationem  GH. 

Dico  permutando  rationem  AB  effe  ad  rationem  E F , vt  ratio 
C D ad  rationem  G H. 

Demonjiratio. 

Ii 


K1 

l 


M 


PEr  i;.  huius  inucniantut 
datarum  rationum  deno- 
minatores I,  K;  L ,M.  erit 
ergo  denominator  I ad  de- 
nominatorem  K , vt  ratio  ■ 

A B ad  rationem  C D , hoc 
eft  per  hypotlicfxm  vt  tatio 
EFad  rationem  GH.hoc 
cil  vt  denominator  I.  ad 
denominatotem  M.  Gdm 
igitur  fir,  vt  I ad  K,  fic  L 
«d  M , erit  petmutando  I 
ad  L,  vt  K ad  M.  Quare  & 
ratio  AB  ad  rationem  E F, 
eft  vt  ratio  CD  ad  rationem  GH.  Quod  erat  dcmonfttandum. 

PROPOSITIO  XLV. 

Sit  ratio  AB  ad  rationem  C D,vt  ratio  GH  ad  IK  rationem. 

Dico inuettendo  rationem  CD  ad  AB,  eandem effe cura  ratione 
IKadGH. 

A 


H 


DemonUratio.  \ 


D 


‘I 


INueniantur , denominatores  ratio- 
num E,F,L,M.  igitur  ratio  AB 
ad  C D rationem  eft,  vtEadF,8c 
ratio  GH  cft.adIK  rationem,  vt 
I.  ad  M,  fcd  tatio  A B eft  ad  C D ra- 

tionem,vt  ratio  GH  ad  IK  rationem.  

ergoratio  EadF,  eadem  eft  cum  ra-  K 

tioncLadM- igitHrinnertendo  eft  F . 

ad  E . vt  M ad  L,  ergo  & ratio  C D ad  A B , vt  ratio  I K ad  G H rattonem.  Quod 
ctat  dcmonftrandum. 

Xxxxx 
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iy6  PROPORTIONALITATES 

PROPOSITIO  _XLVI. 

SI  ratio  A B eftadC  D rationem , vt  ratio  G H ad  rationem  I K. 

Uico  componendo  rationem  AB  cum  ratione  C D ad  rationem 
e D eandem  habere  proportionem  quam  ratio  G H cum  ratione  I K ad 
rationem  IK.  • ^ 

. TDewonfiratio. 

M TNueniantur^  Jenominatores  harum  ra- 
Ationuni  ciTc  E,F.  L.M.  igitur  vt  ratio 
AB  ad  CD  rationem  , ita  E ad  F;  Sevt 
GH  ratio  ad  rationem  IK,  itaL  adM. 
- i]uia  vero  ratio  A B ad  C D rationem  po- 
nitur cllevt  ratio  GH  ad  IK  rationem, 
ergo  efl  E adF,  vt.Lad  M.  Deinde  ciim 
iit  E cum  F ad  F>  vt  L cum  M ad  Mi 
bine  etiam  ratio  AB,  cum  CD  ad  ra- 
tionem CD,  eft  vt  ratio  GH  cum  IK 
ad  rationem  I K-  Quod  fuit  dcmonlltan- 
dum, 

K 


PROPOSITIO  XLVII. 

QVod  fi  ratio  AB  cum  ratione  C D ad  rationem  C D,fit  vt  ratio  G H 
cum  ratione  I K ad  I K rationem: 

Dico  diuidendo  rationem  A B,  eandem  habere  proportiooem 
ad  rationem  CD  quam  habet  ratio  GH  ad  rationem  IK. 

Demonftratto. 

Onftituantut  iingularum  rationum  denominatores  E,  F.  L , M-  Quoniam  ra- 
^“'tio  AB  cum  CD  ad  C D , eft  vt  ratio  GH  cum  IK  ad  IK,  igitur  denomi- 
tor  E cum  F ad  F,  erit  vt  denominator  L cum  M ad  M.  igitur  diuidendo  eft 
E adF.  vt  L ad  M.  adeo^uc  etiam  eft  ratio  AB  ad  CD,vt  eft  GH  ad  IK  ratio- 
nem. Quod  erat  demonft. 

PROPOSITIO  XLVII  I. 

SItratio  AB  cum  ratione  C D ad  rationem.  CD,  vt  ratio  £F  cum 
ratione  G H ad  rationem  GII. 

Dico  per  conucrlionem  rationis  rationem  A B cum  ratione  C D ede  ad 
rationem  A B,  vt  ratio  £ F cum  ratione  G H ad  rationem  E F. 


‘DemoH- 
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Demonjiratio.  ^ 

Exhibeantur  a rationum  denominatores  I,  K,  L, 
M.  Etitergo  I cum  K ad  Ki  vt  ratio  A B,cum 
ratione  CO  ad  rationem  CD.hoccIlcx  hypo. 
tlieli  > vt  ratio  F.  F cum  ratione  G H ad  rationem 
G H»lioc  cft  vt  I.  cum  M ad  M.  Cum  igitur  fic 
vt  1 cum  K ad  K,  lic  L ciimM  ad  M,  etiteon- 
iicrtcndo)  I cum  K ad  I,vt  I.  cum  M ad  L.Q^ua- 
teSe  ratio  AB  cum  ratione  CD  ell  ad  rationem 
AB.vtratio  EI'  cum  ratione  GH  ad  rationem 
EF.  Quod  fuit  dcmonilrandum. 


h7 


a Pff  jj. 
hmm. 


PROPOSITIO  XLIX. 


SItratio  AB  .id  rationem  CD,vtratio  EFadracioncmGH,&CD 
ratio  ad  rationem  IK,  vt  ratio  G H ad  rationem  LM. 

Dico  ex  arquali  rationem  A B efle  ad  rationem  I K,  vt  ratio  E F eil  ad 
rationem  L .M. 

, DemonUratio. 


/^Voniam  ratio  A B eft  ad  rationem 

A 

C 

I 

'^C  D,  vt  tatio  E F cft  ad  rationem 
GH, erit  iipettnutando  ratio  AB  ad 
rationem  EF.vt  ratio  CD  ad  ratio- 
nem GH.  Similiter  quia  ratio  CD  eft  _ 

B 

D 

K b44.£«i«f. 

E 

G 

L 

ad  rationem  IK.  vt  ratio  GHad  ra- 
tionem LM.critpermiitando  vt  ratio — 

F 

H 

M 

e D ad  raiioneiii  G H,  hoc  eft(quemadmodum  iam  oftendi ) vt  ratio  A B ad  ratio- 
nem EF. ita  ratio  IK  ad  rationemLM.  Rurfum  igitur  permutando  ratio  AB  cft 
ad  rationem  IKj  vt  ratioEF  ad  rationem  LM.  Quod  erae  demonftrandum. 

PROPOSITIO  L. 


SIratio  ABcRadrationem  CD,  vt  ratia  A E cft  ad  rationem  CF. 

Dico  rationem  A C ad  rationes  B D & E F eandem  habere  pro- 
portionem. 

Demonflratio. 

^T^Tratio  ABeftadrationemCD.fic  A C 

V ' ratio  A C cft  ad  rationem  B D : 4.'  ! 

vt  ratio  AE  cft  ad  rationem  CF.Ccica- ! 

tio  AC  cft  ad  rationem  EF.  fcd  ex  hy-  e 
pothcfi  ratio  A B eft  ad  rationem  C D.vt 


D 


ciftm 

iim. 


ratio  A E ad  rationem  CF.  Ergo  ratio  AC  eft  ad  rationem  BD,  vt  ratio  oaden» 
AC  ad  rationem  £F.  Quod  fuit  demonftrandum. 


Xxxxx  3 
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PROPORTIONALITATES 


b 7.luum. 


€ 

kuiui- 

it.hMius. 


c Sf.hmiMt. 


i pifij. 
hnim. 


g ffimif. 
yhmutu 


Alit^. 

QVoniatn  ratio  AB  cll  ad  rationem  C D,  vt  ratio  AE  ad  rationem  C F.  erit  per- 
mutando “ratio  AB  ad  rationem  A E,  vt  ratio  CD  ad  rationem  CF.hoc  b eft 
E eritad  B,vt  F ad  D.  Quate  inuertendo  & permutando  ratio  BD  xquatur  ra- 
tioni E F.  Ergo  ratio  AC  ad  rationes  BD,  & EF  eandem  habet  proportionem. 
Quod  erat  demonfttandura.  • 

PROPOSITIO  Ll. 

Sltatio  AB  eft  ad  C D rationem,  vtratio  EB  ad  FD  rationem: 

Dico  rationem  quoque  EF  ad  B D , eam  habere  proportionem 
quam  AC  ratio  ad  rationem  B D.  , . 

Demonfiratio. 


D 


QVoniam  ratio  AB  eft  ad  A 
C D rationem , vt  ratio  E B 

ad  rationem  F D.  igitur  permu-  

tando  ratio  A B ad  E B ' tatio-  g 
nem  eft  vt  ratio  C D ad  ratio-  ' 

nem  F D : fcd  ratio  d A B ad  E B , eft  vt  A ad  E.  igttur  ratio  quoque  C D ad  F D.  elt 
vt  ratio  A ad  E,  fed  ratio  C D ad  FD.eft  ratio  C ad  F,  igitut ^ ad  E teadem 
eft  cum  ratione  C ad  F.  vnde  A ad  C eft,  vt  Ead  F.ergotat.o  AC  ad  BD.ea 
dem  eft  cum  ratione  EFad  BD. 

A/iter. 

■D  AtioABeftad  rationem  CD.vfratio  AC  ad  ratmnem  BD  : & 
KeftadtationemFD  . vt  ratio  EF  ad  rationem  BD.  fedratio  AB  cx  l^po 
thefieftad  rationem  CD,  vt  ratio  E B eft  ad  rationem  FD.  ■ 

ad  rationem  BD, vtratio  EFad  rationem  BD. 

Propofitio  fequensitaperfeciara  eftvtpotnerit  abfque  demonfttationc  atlum 
conabimur  eam  nihilominus  hoc  loco  dcmonftracc. 


PROPOSITIO  LIl. 

Ponantur  A B,  CD  fimiles  rationes,  8c  quxuis  ratio  EF. 

Dico qut^I ratio  AB  ad  rationem  EF  , eandem  rationem  obti- 
neat quam  ratio  C D ad  illam  ipfam  rationem  E F. 

DtmonlJratio. 

. T:htvtFadE,itaBadG;itemvcFad 

— rL  r E,  j„  D ad  H.  erit  itaque  ratio  AB  ad 

EF.vt  AadG.itemCDad  EF.vtCadH. 
fSed  ratio  A ad  G componitur  cx  ratione  A 
: — ad  B,  hoc  eft  CadD.de  ex  ratione  B ad  G, 

D boceftFad  EiitemratioCadH.cotnpo- 

_ nitur  exrationeC  adD,  8:  ex  rationcD  ad 

H,  hoc  eft  F ad  E ; igitur  ratio  A ad  G . cx 

B ijidcm  rationibus  componitur  cx  quibus 

:omponitnrratioCadH.crgoeft  vtt  Aad  G.ficC  adH,  fed  vt  A »tm  AB 

.d  rationem  EF,  «e  vtC  ad  H.Cc  ratio  CD  ad  rationem  EF.  ABa 

ationemEF,  CctatioCDad  rationem  p r q- 


B 


H 
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DAtis  duabus  rationibus  AB,  C Deponatur  & tertia  E ffimilis  ratio- 
ni CD! 

Dicorationcm  AEelTcadBFj.vtratio  AC  ad  BD. 

Dcmonfiratio. 

QVoniam  rationes  CD, E Fpo-  A B 

nuncur  (imilcs  fiue  cxdcm,  ...  --  — 

ratio  AB  ad  vttanique, eandem ^ 

habebit  proportionem:  fcd  vt  ra-  g p 

tio  A B aci  rationem  E F ita*ra- '' 

tio  A E aci  rationem  B F : & vt  ratio  A B ad  rationem  C D,  ita  ratio  A C ad  rationem 
BD.  Ergo  ratio  A E ad  rationem  BF,  eft  vt  ratio  AC  ad  rationem  BD.  Quod 
erat  demonilrandum.  r 

PROPOSITIO  LIV. 

SI  c(l  ratio  A B ad  C D,  vt  A E ratio  eft  ad  rationem  C F. 

OicoquodBfttad  D vteftE  ad  F.  ‘ 

^DtHMn^ratio.  


D 

F 


b fit  44. 


e f4t  7. 


QVoniam  ratio  AB  eft  ad  CD  ratio-  A 

nem  vt  ratio  AE  ad  CF  rationem,  ."7T^ 

ergo  “ ratio  AB  ell  ad  A E rationem, vt  ° 

ratio  C D ad  CF  rationem  : ratio  au-  E 

tem  AB  ad  AEtationem.eftvtEadB, 

<]crgo  ratio  CD  ad  C F,eft  vfratio  E ad  Biled  rana  quoque  CDad  CF.eftvtF 
ad  D.  <> igitur  ratfoEadB, eft  vtF  adD.vndc  vt  Ead  F,icaB'adD,&confequen-*«r***' 
cerBadDiVcEadF.  Quodfuitdemonftrandum.  ■ ^ .- 

PROPOSITIO  LV.  ‘ 

SI  ratio  A B eft  ad  C B rationem,  vt  ratio  D E ad  rationem  D F. 

Dico  Aad  C eandem  habere  rationem  quam  F ad  E. 

DemonJIratio.  - ' 


RAtio  AB  ad  CB,eft'vt  Aad  G,itvt 
taiio  DE  ad  DF  rationem,  ficFeft  ad 
£:  ponitur  autem  ratio  DK  ad  D F,  eandem 
h.ibcrc  proportionem  qua:  eft  inter  AB  8t 
CB  rationes.-igiturvt  AadC,  CcFadE.  1- 

P R O P O S I T 


C xJutiHf' 


.c 

B 


E 


-:-i;j  . c 

IO  L V I. 


^It  ratio  A B ad  C B rationem , vt  tatio  D E ad  F G rationem.  Deinde 
ViiatvtGadFjica  EadH. 

Dico  A C, 8:  D,H  quantitates  efle  proportionales. 
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PROPORTIONALITATES 


Demon[lr*tio. 


D 


B 


aftri.tm* 


H - 

E - 


QVoniim  eadem  eft  ratio  AB  ad 
C B>  cum  ratione  D E ad  F G > £c 

" a cum  ratio  A B ad  C B,  fit  vt  A ad 

C I erit  pariterratio  DE  ad  F G,  vt  A 

— — — eft  ad  C.  fed'>tatio  DE  ad  F G . eft 

vrDadHi  ergovtAad  C.  itaeft  DadH.  proportionales  itai^ne  (untACdc  D>H. 
Quod  fuit  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  LVll. 

Sit  ratio  A B ad  C D rationem  , vt  ratio  E F ad  rationem  G H : fit  au- 
tem ratio  A ad  B eadem  cum  ratione  £ adF. 

Dico  etiam  rationemCad  D,  eandem  elTe  cum  ratione  G ad  H. 

I ' Vemottjlratio. 

I f Nuentis  dcnominaiotibus  rationum  AB, 

B "^C  D fcilicet  A & I.  item  rationum  E F,G  H 

— denominatoribus  E & K , quoniam  rationes 

^ fiiutproportionalcsicritvt  AadI,  itaEadK. 

itaque  cum  A ad  B,  etiam  fit  adB,  vt  E ad 
F> erit < etiam Badl,vt  F ad  K.  icdvtDad 
C,  ita  eft  JB  adi,  ergo  vt  D adC,  ita  eft  F 
adK.  ledHadGeft«vtFadK.  ergo  vt  H 
ad  G,  Ita  D eft  ad  C.  Quod  erat  demon- 
ftrandum. 


C f*r  (4. 

hmitu, 

IM, 

4em. 


D 


H 


PROPOSITIO  LVIII. 

v^^It  ratio  AB  ad  EF  rationem  vt  CD  ratio  ad  G H rationem. 

|3  Dico  rationem  A E ad  rationem  BF,  eandem  habere  proportio- 
nem quam  ratio  C G ad  D H rationem. 

, DemonUratto^ 

A • B C D 


H 


hum- 


RAtioAE  eft  ad  rationem  BF,  vt>ratjo  AB  ad  rationem  EF  i StratioCG 
eft  ad  rationem  DH  , vt  ratio  CD  ad  rationem  GH.  fed  ratio  AB  eft  cx 
bypothefi  ad  rationem  EF,  vtratioCDad  tationemGH.  etgo  ratio  AE  eft  ad 
lationemBF,  veratio  CG  ad  rationem  D H,  Quod  erat  demoRftrandum. 


PRO- 


u i,:  - -fi  hy 
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;ot 


DAt.rIint8.quanticatcs  A,B,C,D,E,F,G,H. 

Dko  proportionem  rationum  At.BF  c(Tc  ad  proportionem 
rationum  CG,  DH,  vt  proportio  rationum  AB,  E F,cft  ad  proportio- 
nem rationum  C D,  G H. 

Demonftratio. 

QVoniam  » ratio  A E eft  ad  ratio-  59.  a R r n 

nem  BF  • vt  ratio  A B ad  ratio-  “ ^ 

Rem  EF,critpropottiorationumAE,  ■ . — 

BF  eadem  cum  proportione  rationum  R F G H 

AB,EF.  fimilitercjuuniamratioCG 

efl  ad  rationem  OH>  ve  ratio  CD  ad  rationem  GH,  erit  proportio  rationum  CG> 

DH  eadcmcum  proportione  rationum  CD>GH.  Ergo  proportio  rationum  A E, 

B F efl  ad  proportionem  rationum  A B>  £ F,  vt  proportio  rationum  C G>D  H c(l  ad 
proportionem  rationum  CD>  GH-  ergo  b permutando  proportio  rationum  AE>  ^4«-ba- 
BF,  eft  ad  proportionem  rationum  CGiDH  vt  proportio  rationum  AB,EFad“*' 
propoteionem  rationum  CDiGH.  Quodctatdcmonllraodum. 

PROPOSITIO  LX. 

Sit  ratio  A B ad  rationem  C D , vt  ratio  EF  ad  G H rationem. 

Dico  quod  ratio  A B ad  rationem  H G,  (It  vt  ratio  £ F ad  O C ra- 
tionem. 

Demonffratio. 


CVm  ratio  AB  iit  ad  rationem  14,  to, 

C D.  vt  ratio  EF  ad  rationem  ^^4“  “ 

GH,  erit  «permutando  ratio  AB  , 
ad  rationem  EF  » »t  ratio  CD  ad  ’’  ’ 

rationem  GHihoc  eftvt  ratio'*  H G 
ad  rationem  DC-  Rurfum  igitur 
permutando  ratio  AB  ell ad  ratio- 
nem H G,  vt  ratio  E F ad  rationem  D C.  Q^od  erat  demondrandum. 


D 


H 


c tiJhiim. 
diS.ittmh 


Q 


Vod  (1  fuerit  ratio  AB  ad  rationem  H G , vt  ratio  E F ad  rationem 
_DC. 

Dico  rationem  A B elTe  ad  C D rationera,vt  ratio  EF  ad  ratione  G H. 
^monlhatio. 


QVoniam  efl  ratio  AB  ad  HG  rationem,  v^  ratio  EP  ad  rationem  DC  ; erit 
permutando  ratio  AB  , ad  rationem  EF,  vt  ratio  HG  ad  rationem  D C.  lioc 
cflper  5S.huius,vtratio  CD  ad  rationem  GHj  permvtando  igitur  ^t  propofi- 
tum,  r • 


y yyy  y P R-  O- 
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PROPOSITIO  LXI. 

Sit  dcnuo ratio  AB  ad  rationem  CD,vt  ratio  E F ad  rationem  G H. 

Dico  lationem  A E efle  ad  rationem  HD  , vt  ratio  B Fcft  ad  ra- 
tionem GC. 

T^emonftrtitio. 


9 44.hMmt. 
b it.hmtu. 


C jt.klUM. 


B 


^^Voniamratio  AB  eft  ad  rationem  CDj 


H 


vt  ratio  EF  cll  ad  rationem  G H,  erit 
1 permutando  ratio  AB  ad  rationem  EF,vc 
ratio  C D ad  rationem  GH.  ergodebratitf 
AE  cft  ad  rationem  BF,vt  ratio  CG  ad 
rationem  DH.  icd  ratio  CGcil  ad  ratio- 
nem D H vt  'ratio  H D ad  taiionem  G C. 
ergo  ratio  A E cft  ad  rationem  BF,  vt  ratio  H D ad  rationem  GC:  vode  permu- 
tando ratio  A £ cft  ad  rationem  HD.vt  ratio  BF  adrationem  GC.  Quod  erat  de- 
monftraodum.Hanc  quoque  per  praecedentem  conuertes. 

PROPOSITIO  LXII. 

Similes  ponantur  rationes  AB,  &CD,  & inter  AB,  CD  ponantur 
E & F. 

Dico  rationem  A E ciTe  ad  CF  rationem  , vt  ratio  F D ad  ratio- 
nem £B. 


Demonjiratio. 

G FE  piat  vt  Fad  C>  fic  E 

EH  ^adG.  erita  vt  A ad 

i II.  huiui.  ^ ^ G • fic  ratio  A E ad  ta- 

j;  P AC,Et'otiem  CF-  Rurfum 

— ^ — —•  - . — CG  fiatvtBadE,  fic  D ad 

■ — H: erit  vt  F ad  H,  fic 

® D ratio  FD  ad  rationem 

H EB.  Deinde  quoniam 

• cft  vtFadC,ficEadG, 

eritpermut.  vtFad  E.  ficCad  G : item  quoniam  rft  vtBadE.  fic  D ad  H,  erit  per- 
mut.  B ad  D.  vt  E ad  H;(cd  ex  hppothefi  vt  A.eft  ad  C.fic  B ad  D.  ergo  A, cft  ad  C vt 
Eeftad  H.  Quoniam  igitur  eftvt  A adC , ficEad  H,  &:  iicut  paulo  ante  oftendi, 

vtCadG,ficFadE,CTitcx*qua/cdrationeperturbatavt  AadG  fic  FadH.hoc 

eft  quemadmodum  antei  demonftraiii,  vt  ratio  A E cft  ad  rationem  CF,  fic  erit  ra- 
tio F D ad  rationem  EB.  Quod  erat  dcmonftrandum. 


PROPOSITIO  LXIII. 

Q*Int  rurfum  fimiles rationes  AB, CD,& fumantur quaeuis  E,&  F. 
|3  Dico  rationem  £ A elTe  ad  rationem  F C,  vt  ratio  £ B eR  ad  ratio- 

nem FD. 


Vtmn- 


Digilized  by  Google 


GEOMETRICiE. 


90} 


DcmonJIratio. 

RAtio  E A eft  ad  raiio-  A _ - ^ 

nem  EB , vt*  B ad  A,  g p 

hoc  eft  ex  hypochefi  vt  D 

ad  CihoceftvtratioFCad  

rationem  FD.igiturpermu-  g ‘ jj 

lando  i’  ratio  £ A eft  ad  ra- 
tionem FC  > vrraiioEBad  rationem  FD.  Quoderatdemonftrandiim. 

PROPOSITIO  LXIV. 


a 


Sit  ratio  AB  ad  rationem  CD,vt  ratio  E F ad  rationem  GH.  fiat  dc~ 
inde  vt  D ad  C,  ita  B ad  I,  & vt  H ad  G>  ita  F ad  K. 

Dico  rationem  A B efle  ad  E F rationem,  vt  ratio  F K ad  B I. 

Dtmonjiratio. 

QVoniamratio  AB  eftad  CD  ra- 
tionem, vt  ratio  EF  ad  GH,  igi- 
tur c ratio  A ad  I,  eadem  eft  cum  ra- 
tione Ead  K:  ergo per6a.huius,vt ra- 
tio A B ad  rationem  EF,  licratioF  K 
ad  rationcipiBl,  QuM  erat  demon- 
ftrandum. 


PROPOSITIO  LXV. 


Sit  ratio  A B ad  rationem  E F,  vt  ratio  C D ad  G H rationem , fit^ue 
A ad  B,  vt  C ad  D.  . 

Dico  cfTe  E ad  F,  vt  Gad  H.  fi  vero  fit  A ad  E,  vt  Cad  G. 

Dico  B ad  F eandem  habere  rationem  tjuam  D ad  H. 

Demonflratio. 


D 


QVoniam  ratio  A B ad  EF  ponitur  efle  vt  A 

ratio  C D ad  G H rationero,erit  igitur  ra-  ~ 

tio  AB  ad  ratione  C D,  vt  ratio  EF“*  ad  GH  " 

rationem,  ergo  cum  fit  ratio  A ad  B eadem  E 

qua:  C ad  D,  etit  & ratio  E ad  F,  eadem  cum* p ■ 

ratione  Gad  H.  Quod  cratdcmonftrandum.  — 

Secundam  quoque  partem  ficdemonftrabimus.  quoniam  eft  ratio  ABadtatio- 
ncmCU  vt  ratio  EFadrationem  GH;  ertt  ctiampcr{8.buiusraiio  ACadraiio- 
nem  B D,  vt  ratio  EG  ad  rationem  F H;  & permutando  ratio  A C eft  ad  rationem 
EG.vt  ratio  BD  ad  ratidnem  FH-  fed ratio  AC  eadem  eft  rationi  EG,  cdm  ex 
hypothefi  A fit  ad  £,  vt  C ad  G.  Ergo  dc  ratio  B D eadem  eft  rationi  F H,  adeoque 
Aratio  B F,  eadem  raciooi  DU,  hoc  eft  B eft  adF,  vt  D ad  H.  Quod  erat  Tecun- 
do  locoprobandum. 
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PROPOSITIO  LXVI. 

Sit  ratio  A B ad  rationem  C D,  vt  ratio  E F ad  rationem  G H,  & ratit» 
B I ad  D K rationem,  vt  ratio  F L ad  rationem  FI  M. 

DicoclTel  adKjVtL  cft  ad  M. 

^ ^ DcrrUmfiratto, 

n t? 

\Vontani  cA  rario  A B a<j  racfo> 


A tj.hmMS.- 


D 


H 


M 


(^nem  C D,  vt  ratio  E F ad  G H 
raiioncm.St  ratio  A adC,  eadem 
rationi  Ead  G,  igitur"  B cft  ad 

Di  vt  f ad  h : cft  autem  railo 

B I ad  D K rationem , vt  ratio  F L 

ad  HM  rationem,  & cft  oftenfum 

BeftcadDiVt  FadH,  igitur  ratio  I ad  K>  eadem  cft  cum  ratione  L ad  M. 

PROPOSITIO  LX  VII. 

Sint  quantitates  A,  B,  C,  D,  E. 

Dico  proportionem  rationum  D A,  C B,  ad  proportionem  ratio- 
tiumEA,  CB,clTc  vt  Dad  E. 

Demonftratio.  • 

Flat  vt  B adCi  ita  A adF>  ratio 
igitur  DA,  liad  rationem  CB.cft 
vt  D ad  F,  ratio  quoque  £ A ad  ra- 

— tionem  C B,  cft  vt  E ad  F.  ergo  vt 

jj  ratioDF,  ad EF rationem,  ita pro- 

-It — portio  rationum  DA,  CB  ad  prp- 

portionem  rationum  E A,C  B:  eft  autemcratioDFadEF,  vt  Dad  E.igitur  propor- 
tio  rationum  D A,  CB  ad  proportionem  ratipnumE  A , CB,  eft  vtD  ad  E.  Quod 

fuit  dcmonftranduro. 

PROPOSITIO  LXVIII. 

DAtis  quotuis  pari  numero  rationibus. 

Oporteat  rationes  exhibere  qua;  continentur  inter  rationum  da- 
tarum denominatores. 


h ?4f  ij. 


Conjlru^io  & demonjlratio. 


D.^izfint  rationes  AB, 
CDiEFiGH  qua- 
-xum  denominatotes  Cnt 
I.  K,L,M.  fiatvtM  ad  I.. 
ita  K ad  P.  Dico  I ad  P, 
rationem  efle  eam  qux 
poftufatur.ratio  enim  I ad 

P exhibet  a proportione 

"■quam  rationes  continent  IK  & LM.  qui  termini  ex  conftruiftioneiunt  deoomi- 
natoies rationum  datarum  AB,  CDsEF,  GH.  Igitur  manifcftumcft  rationem  I 

ad 


I 

K 

L 

M 

A 

C 

E 

G • 

B 

_ D. 

F 

H 

N 

O 
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ad  P e.im  e(Te  qum  doceat  proportionem  quam  continent  inter  Ce  denotninatotes 
rationum  datarum* 

Quod  quaruor  alTumpfcrim  rationes.eo  feci  confilio  quodoc  eo  numero  fuificien- 
ter  praxis  colligi  poflitdc  quouis  numero  rationum  qui  parfit.namfi  numerus  ratio- 
BU  impar  fuerit, antecedens  remanebit  fine  confequente : quod  perle  cll  manifeftu. 

i>ROPOSITlO  LXIX. 

DAtistribusrationibusquibufcunque  AB,CD,E  F & quantitate  G. 

Oporteatinuenire  quantitatem  H,  vt  fit  quemadmodum  ratio 
A B,  ad  rationem  C D,  ita  H F ratio  ad  rationem  G H. 

ConJhuClio  (s"  demanshatio. 


Clat  vt  D ad  C,  ita  BadK:  tc 
^ per  31.  huius  , iiiueniatuc 
quantitas  H,vt  fit  quemadmo- 
dum A ad  K.  fic  ratio  EF  ad 
rationem  GH.  Dico  faflutn: 
nam  ratio  A Bell  ad  rationem 
CD.  vc  a Aad  K , lioceftex 
conllrUiSionc  vt  ratio  £ F ad 
rationem  G H. 

Si  volueris  quantitatem  da- 
tam G eiie  conCequens  rationis 
quaTiiq  , limili  difcurruper  31. 
hitius  habebitur  intcmum. 


D 


H 


H 


PROPOSITIO  LXX. 

DAti  fitu  tres  rationes  A B,  C D,  E F,  & alia  quantitas  G. 

Oporteat  autem  determinare  quantitatem  vt  proportio 
num  AB, CD,' ad  proportionem  rationum  EF  , GH,  daum  rati 
obtineat  I ad  K. 


rado- 
lationcm 


CoaJiritCiio  demonClritio. 

L 


M 


E- 

F- 

G- 

H- 


■plat  vt  D ad  Ci  fie  B ad 
L.  erit  ergo  k proportio 
rationum  AB,CDeadcm  ^ 

cum  ratione  AL.  Inue- B 

niatur  c deinde  quantitas  ^ • 

M , fic  vt  ratio  AL  iit  ad  „ 

rationem  EM,  vtladK. 

Demum  fiat  vtM  ad  F,  fic  I : K 

C ad  H:  erit^ue  inuertendo  H ad  G>  vc  F ad  M : ac  proinde  proportio  rationum 
EF,  GH  eadem  eft  cum  ratione  EM.  Quoniam  igitur  proportio  rationum  AB, 
CD  eadem  elicum  ratione  A L.&propotao  rationum  EF,  OH,  eadem  eft  cum 
ratione  EM.cftquepccconftruflioacmcatio  A L ad  rationem  EM,  vc  I ad  K;  et- 
iam proportio  rationum  AB>  C D , erit  ad  proportionem  rationum  EF>  G H > vc  1 
ad  K-Faiftum  igitur  eftquod  petebatur. 


tuu. 


Yyyfy  5 


PRQ- 
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PROPOSITIO  LXXI. 

SltratioABadGH.vteftratioDEadKL  rationem,  fit  infuper 
ratio  BC  ad  HI,  vteft  EF  ratio  ad  rationem  L ad  M. 

Dico  proportionem  rationum  AB,  D E , cITc  ad  proportionem  ratio- 
num B e, E F,vt proportio  rationum  G H,KL  ad  proportionem  ratio- 
num HI,LM. 


Demonji ratio. 


N 

P 

piatvtUadD.ficBadN.Stvt 
■*-FadE,lic  CadP.vtvero  L 
ad  K,  fic  H ad  O > vt  demum  M 

A 

B 

C 

D 

_E 

F 

ad  L , fic  I ad  QXiuoniam  c»  hy- 
pothcli  ratio  A B cft  ad  raiioncm 
GH,  vt  ratio  DE  ad  rationem 

G 

H 

I 

K 

L 

M 

■“  K L,  erit  pcrnuitandoatatio  A B 
ad  rationem  D E,vt  ratio  G H ad 

O 

Q- 

. rationemKL.ergob  Acft  ad  N, 
vtKadOilioc  eft  talio  ANtqua- 

lur  rationi  GO.  eodem  mo3oollendam  rationem  BP  atquari  rationi  HQ^ergo 
ratio  AN  eft  ad  rationem  G O , vt  ratio  B P ad  rationem  H Q/  & permut.  ratio 
AN  cft  ad  rationem  BP,  vt  ratio  GOadrationemHQ.fedperij.huiuspropor- 
tio  rationum  A B,D  E eadem  eft  cumraiioncAN.&proportio  rationum  BC,  EP 
eadem  cum  latione  B P : item  proportio  rationum  G H,  K L , eadem  cft  cum  ratia- 
neGO , proportio  denique  rationum  HI , LM  eadem  cum  ratione  H Q,-  ergo 
proportio  rationum  A B,DE  eft  ad  proportionem  rationum  BC.  E F,vt  proportio 
rationum  G H,  K L,ad  proportionem  rationum  H I,  L M.  Quod  erat  demonfttan- 
dum. 

PRO  POSITI  O LXXII. 

DAtifint  tres  rationes  AB,CD,  EF;denominatores  autem  A B,CD 
rationum,  quantitates  G Se  H.  r ^ j 

Dico  fi  quantitas  I fit  denominator  rationis  E Frefpc«uGdenomi- 
natoris  rationis  A B,  etiam  erit  eadem  quantitas  I denominator  rationes 
EF  refpc£lu  H denominatoris  rationis  C D. 

Demonjlratio. 


hmim. 


QVoniam  ponitur  G de- 
nominator rationis  A B’ 
refpe^u  H denominatoris 
C Drationis.igitiirvt  ' C D 
ratio  ad  rationem  AB  , it.t 
denominator  H ad  denomi- 
natorem  G;  cumque  ftatua- 


Q H turrationisABdenomin.i- 

' ~ ' ' tot  G,  refpeflu  quantitatis  I 

J . qua:  cft  denominator  ratio-. 

■is  EF,etitquoqqcvt  ratio 

AB  ad  rationem  EFdtadenominator  G adi  dcnomiaatorem.crgo  cx  sequo  erit  vt  . 

ratio 
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ratio  C D ad  rationem  EF , ita  denominator  Had  I denominatorcm.  Quate  i: 
1 denominator  erit  rationis  EF  refpedlu  Hdenominatoris  rationis  eius  quam  ha- 
^ bcfC  ad  D.  Quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXllI. 

It  ratio  A ad  B maior  ratione  C ad  D , & fumatur  quatuis  alia  ratio 
E ad  F. 

Dico  rationem  A B ad  rationem  EF,  maiorem  habere  proportionem 
quam  ratio  C D. 

Demonfiratio. 

FlatvtDadCi  GcB  adG.Sc  vt  FadE,  ficBadH. 

erunt  per  i;.  huius  A & G>  denominatores  ra- 
tionum AB. CD,  itemquc  A & H , denomina- 
tores rationum  AB,  EF.  ergo  per  praiccdcntem 
GJSe  H,  funtetiamdcnominatoresrationumCD. 

E F.  lam  vero  quia  vt  ratio  A B cil  ad  rationem  C D, 
itaeft  A ad  G,  per  definitionem  i.huius,eftque  ratio 
AB  maior  ratione  C U, ex  hypothefi,  etiam  A ma- 
ior eft  quam  G.  ergo  A maiorem  rationem  habet 
ad  H , quam  G ad  H.icd  vt  A ad  H,  fic  ratio  AB 
ad  rationem  EF,  Sevt  GadH,  fic  ratio  CD  ad  rationem  EF.  Ergo  & ratio  AB 
ad  rationem  EF  maiorem  habet  propottionem  quamhabeac  ratio  CD  ad  catto- 
nem  E F.  Quod  erat  demonilcantlum. 

PROPOSITIO  LXXIV. 

QVodfi  ratio  ABad  CD  rationem,  proportionem  habeat  maio- 
rem quam  ratio  EF  ad  CD  rationem: 

Dico  rationem  AB  maiorem efle  quam  htracio  EF. 

Demonllratto. 

G 


A C 

B D 


E 

F 

H 


Flat  vt  D ad  C,  GcBadG,  & vt  Fad  E.fic  B adH.  Erunt,  itaque  A Se  G deno- 
minatores  rationum  A B,C  D.  item  A & H denominatores  rationum  A B , E F. 
ergobG  ScHfunt  denominatores  rationum  C D,  E F.  lam  veto  quoniameft  vt  ra- 
tio  AB  adrationem  C D,  cita  Aad  G.&vt  ratio  EF  ad  ratibnem  C D.  ita  H ad ‘■ 
G.  cilqoc  ratio  A B ad  C D rationem  in  maiori , quam  E F ratio  ad  rationem  C D, 
erit  quoque  Aad  G,  in  maiori  quam  H ad  G.ergo  A denominator  rationis  AB  maior 
eft  quam  H denominator  rationis  E F.  ergo  ratio  d ab  maior  eft  ratione  E F.  Quod'*'**^- 
erat  dcmonilrandum, 

PRO. 
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De  r At  tonum  multip/icationefeu  compofittone. 

j tAttomm  muUiflutUtonm  a comfojttione  non  differre  fatis  arbitror, ts  rn- 
•Uiget,  qui  non  ignoret  definitiones  ylibrifixii  elementorum,  eaqiie  lege- 
rit  qua  in  ficundo  principio  huius  hbri  expofiumus.  luuat  tamen , quando 
' ficpius  deinceps  id  a me  i^umi  debet, Leil ori  verbo  'vno  memoriam  refrica- 
re.Data  fint  tres  quantitates  A,B,C,  aut plures : Di- 
g cimus  ergo , rationem  AC  gsr  componi  ex  rationibus 

■ ■ ■ I A B,  B C,  C?*  produci  ex  ijfilem  rationibus  inter  fi  miil- 

C tiphcatu , ac  proinde  rationem  omnem  produci  ex  mul- 

' tipbcatione  earum  rationum,  qua  ipfam  componunt. 

PROPOSITIO  LXXV. 

Dktx  fint  rationes  A B,  8e  C D.  Fiat  vt  C ad  D,  ita  B ad  E. 

Dico  rationem  AB  duiStam  in  rationem  CD  producere  ratio- 
nem A E. 


Dmonjlratio. 


D 


D 


O Aciones  ABi  B E componunt  ra- 
■•^tionemAE.  fedratioBEeft  ra- 
tio CD  ea  conlicutlionc.  Ergo  ratio 
A B cum  ratione  C D componit  ra- 

tionem  AE.  crgoratioABduAain 

rationcmCDptoducit  rationem  AE.  Quod  erat  dcmonfttandum. 

t 

. . Corollarium  primum. 

A C "tJInc  facile  deducemus  eandem 

•*--*-rationem  produci  ex  ratione 
A B in  rationem  C D,  qua:  fit  ex  ra- 
E F tione  CD  in  rationem  AB.  fiac 

— enim  vt  C ad  D , fic  B ad  E ; & vc 

AadB,CcDad  F.  igiturper  75.  ratio  ABin  rationem  CD,  facit  rationem  AE, 
& ratio  CO  in  rationem  AB  facit  rationem  CF-  Atqui  rationes  A E,CF  eatdem 
funt.Ergn,  tcc.  quod  autem  rationes  AE,CF  fint  ezdem,  fic  ollendicur.  per  confit. 
D efiadF,  vt  Aad  B;  & C eft  adD,  vt  B ad  £.  ergo  i}. quinti,  C efiad  F , vc 
A ad  £. 

♦ 

QstoUarium  ficundum. 

Atis  duabus  rationibus  A Bi  C D,exhibcbimus  rationem  quacproducitur  ex  ra- 
^tioncAE  dqAa  in  rationem  CD. 


fiat 
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Fiat  enim  vt  C ail  D , iic  A a*!  E , Dico  rationem  AB  ciaflam  in  rationem 
CD  producere  rationem  AH.  Dcmonllratiopatet  ex  pratccdenti. 

PROPOSITIO  L X X V i. 

DAu  fit  quxuis  ratio  A ad  B.  . 

Dico  rationem  AB  duCtam  ia  rationem  B A producere  ratio- 
nem xqualitatis. 

Demonjiratio.  . \ 

QVantitati  A xtJualisalTumatur  quantitas  Oratio  A ad  C componitur  cx  ratione 
AB,  & ratione  B C,*  hoc  c(l  ratio  A ad  C, producitur  cx  niultiplicarionc 
tionum  AB.&tBO  fed  ratio  BCcfl  ratio  B A,  cft  enim  C xqualis  A.  Ergprarto 
AadC  etiam  producitur  cxmutriplicaiione  rationum  A B , & BA.  icd  ratio  AC 
chracio  xqualitaiisi  liquer  ergo  propoCtuni.  ' 

PROPOSITIO  LXXVII. 

(^linter  A & B quiuis  ponantur  termini  C,0. 

. Otco  ACrationem  duilam  in  CB  eandem  producere  quam  ra- 
tio A D duiila  in  D B rationem. 


D 


demonjiratio. 

■D  Atio  A ad  B,  componitur  cx  ratio- 
■^nibus  AC  «c  C B.  hoc  eft  <> produ-  “7 

cimr  cx  rationum  AC  & C B multi-  

plicatione.  Eadem  quoque  ratio  A ad 
B,  componitur  ex  rationibus  A D , ~ 

D Bi  hoc  cIl  producitur  cx  duedu  rationum  A D,D  B.  Ergo  ratio  A C dmla  in  ratio- 
nem C B>  eandem  producit  rationem  quamratio  A D dui^ain  rationem  D B.Qjiod 
cratdemonftrandum.  • i 

PROPOSITIO  LXXVIII. 

DAtx  fint  quatuor  quantitates  AjB, 

C,D. 

Oico  rationem  A C dutSIamin  ratione 
B D eandem  producere  rationem  quam 
ratio  A D,  dudla  in  rationem  B C. 

Demonjiratio. 

piatvt  B ad  D,  Iic  CadE.Etgopcr  ^.huius  A 
ad  E,  producitur  cx  multiplicatione  rationum 
ACi&BD.  Deinde  quia  eft  vt  B adD  , fic  C 
ad  E , erit  permutando  BadC,  vt  Dad  E.  ergo 
ratio  AD  ducla  in  rationem  DEidcm  producit 
quodr.itio  AD  ducla  in  rationem  BC.  fcd  ra- 


A C 

• 

B , D 

f 

A 

B 

C 

D 

— E - , • 

'l 

tiocAD  ducla  in  rationem  DE  producit  rationem  A E.  ergo  & ratio  AU  duftacjw/ 
in  rationem  BC  producit  rationem  AE,  fcd  hanc  etiam  producit  ratio  AC.duGa 
inraiioncm  BD.  vtoftendi  fupra.  Ratio  igitur  AC  duftain  tatronem  BD , idem 
ptoducjtquodtaiio  AD  duSa  in  rationem  B C.  Quod  erat  dcmonftrandnm. 

Zzzzz  'Coni- 


Ot 
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CoroUaristm. 


^ <i 


M 


%;'V 

pir-; 


a^fJn»tm> 


N 


‘Demonjlrstio. 


hfrm.u 


D 


1 


A 'Pf  Incrcquicur  Jaiis  tribui  qajiitiucibus  A,  C,  D>  quo.)  ra- 

^ „ -^^tioAC  duclla  in  rationem  ClJi  producat  idcmquodra- 

• tio  AD  du£la  in  rationem  zqualitatis.Suiuacuc  enim  B>  z- 

C qualis  e,  per  78.dudus  rationum  AC>  B D producit  idem 

quod  duduscationum  A D,  B C-  Atqui  rationes  AC  > B D. 

P (unt  rationes  A C>  C D (eft  enim  B a»jualis  C :)  ei^o  duCtus 

rationum  AC>  CD  idem  producit  quod  duii^us  rationum 
A D>  B C,  hoc  cll  ratio  A D du<^a  in  rationem  zquahiatis. 

PROPOSITIO  LXXIX. 

Ilfdetn  politis: 

Dico  lationem  A B duiflam  in  rationem  C D , idem  producere 
<]uod ratio  AD  dudta  in  rationem  CB. 

Demonjiratio. 

^ triat  vt  C ad  D,  ita  B ad  N ; ergo  ra- 

'■  ^ tio  AB  duila  m rationem  C D,  pro- 

ducit rationem  A N-  rurfum  fiat  ve  A ad 
D,  fic  B ad  M.  igitiira  rationes  A D>CB 

intei  fe  rnultiplicatz  producunt  rationem 

C M.  lam  vero  quoniam  rationem  A C 
^ ^ componunttarationcsAB,BC>quaAD. 

— D C rationes  ; idem  producent  rationes 

' D AD.D  C inter  fe  rnultiplicatz  quod  ra- 

tiones  ABiBC-fedpcrconllruAion.ratio 
D C cfl  ratio  N B,  Se  ratio  AD  eli  raiio 
BM-ergo  etiam  rationes  NB.BMide  producunt  quod  rationes  AB3C/ed  ratio- 
nes AB.BC  producunt  rationem  A C , Se  rationes  NB.BM  producunrtationem 
NM  rationes  igitur  AC.  NM  funt  ezdenr.  Igitur  permutando  etiam  rationes 
AN.CMezdem  (unt.AtquilupraoBendi rationes  AB,CD  producere  rationem 
an.  rationes  vero  A D.C  B producere  rationem  C M-ergo  rationes  A B.C  D idem 
ptoducuntquod  rationes  AD.CB.  (^odcracdemonflrandum. 

PROPOSITIO  LXXX. 

Itfdem  pontis: 

Dico  idem  produci  cr  multiplicatione  rationum  A C,B  D,  quod  /it 
cx  duAurauonum  AB,  CO.&  BC  bisfumpez. 


'Clatvt  Bad  C.  fic  DadE.  ra- 
tio  A ad  £ , componitur  ex 
rationibus  AB.BC.CD.DE. 
-hoccH.  quoniam  rationes  BC. 
DE.CX  conftruA.luntcqdcm.cx 
rationibus  AB.CD.Se  BC  his 
furoptz.crgoratioiiA  ad  E pro- 
ducitur cX  duAu  rationum  AB, 
C D.St  BC  bis fumptz.fcd ratio 
A ad 


jj.  -iei-j 


1 
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A aJ  Ei  etiam  coponitut  ex  rationibus  AD  & DE.hoccIt  ex  rationibus  A D.BCi 
ac  proinde  ratio  A ad  E.  producitur  ex  dudu  rationum  A D,  B C.  Idem  ergo  produ- 
cit duiilus  rationum  AB,CD,i:BC  bisfumpta;  quod  producit  dudus  rationum 
ADiUC.  fcd per78.huiusduilu5 rationum  AD.BC  idem  producit, quod  duiftus 
rationum  AC.BD.  ergo  duflus  rationum  AB.CD,&  BC  bis  fumptx  idem  pro- 
ducit quod  diiflus  rationum  AC,  BD.  Quod  etacdcmonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXXI. 


Sliic  du*  qiiiuis  rationes  A B,  C D. 

Dico  proportionem  rationum  AB,CD  efle  eandem  cum  ea  qux 
oriturex  multiplicatione rafionum  AB,  DC. 

Dtmonflratio. 

■ piat  vt  D ad  C,  lic  B ad  E.  ' E 

patet  ex  75.  ludus  rationem  ^ ^ 

AE  produci  ex  multiplicatio — — ^ 

ne  rationum  AB,DC.  Dein-  B 

dcpcrij.  huius  ratio  A B cft  ' 

adrationem  CD,  vtAad  E,  ac  proinde  proportio  rationum  AB,CDeadcm  eft 
cum  ratione  AE.  ergo  proportio  rationum  A B,  C D eadem  cll  cum  ea  quzfit  cx 
multiplicatione  rationum  A B,  D C.*Quod  fuerat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  L X’X  X 1 1. 

Ata fit  quxiiis  ratio  A ad  B. 

Dico  quod  ratio  AB  dutla  in  fc,  duplicata  fit  cius  quam  habet 


D 

A ad  B. 

Dcmonjlrath. 

piant  propor.tionalcs  A,  B.C.  erit  a ergo 
ratio  A ad  C,  illa  qua: fit  cx  AB. dui2a 

in  B C,  boccii  infcipiani.  fedratioAadC 

duplicata  cll  cius  quam  habet  A aif  B , igi- 
tur ratio  A ad  B,  duftain  fe  ipfam  duplicata  — 
c(l  rationis  A ad  B.  Quod  erat  dcmonilrandum. 


PROPOSITIO  LXXXni, 


RAtio  A ad  B fimilis  (itratfpni  C ad  D. 

Dico  rationem  AB  dutlam  in  DC,  producere  rationem  xqua- 

litatis.  ,,  i 

, » 

Demonjlratio,  . j , , 


QVoniam  ratio  AB  fimilis  cfl  rationi 
C D , erit  inuettendo  ratie  B A fimi-" 
lisrationiDC.  quod  ergo  fit  cx  multipli- , 
cationc  rationis  A B in  rationem  B A;  fic 
etiam  ex  duAu  rationis  AB  in  rationem  ■ 

D C-  led  cx  dutju  rationis  A B in  ratione 
B Ab  producitur  ratio  zqualitatisjcrgo  ic 

ex  du£Iu  rationis  AB  in  rationem  D C,  producitur  ratioxqualiiatis.Quod  erat  de- 
monfliandum. 


B 


D 


ZzzZ  z 1 
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PROPOSITIO  LXXXIV. 

DEnturquacuor quantitates  AB,CDi&  A dudlum  in  D producat 
F,  8t  C dudum  lA  B , producat  G. 

Dico  rationem  A B ad  C D rationem,  efle  vt  F eft  ad  G. 

Demonjlratto. 

K vt  D ad  B>  Ita  c ad  K , ctit 

■ A it^tjuc  • ratio  A B ad  C O ratio* 

nem  I vt  A ad  K,  ratio  vero  A ad  Ki 

B D compofita  eft  cx  ratione  A ad  C>  St 

■ C ad  K : ratio  quoc]uc  FadGiCom» 

Q poEitaellexrationc  Aad  C>&'Diii 

B (quia  A in  U produxit  I',  C in 
B produxit  G;  igitur  eitin ratio  D ad  B,  fit  exconfiruS.  eadem  cum  raiiooe  G 
ad  K,  erit  ratio  A ad  K<exij(dem  rationibus  compofita , ex  quibus  ratio  F ad  d, 
■ componitur.  crgoi>  A efi  ad  K , hoc  eft  ratio  A B cR  ad  rationem  C D , vt  F cR 
ad  G.  Quod  erat  demonfirandum. 

PROPOSITiq  LXXXV. 

POHtis  quatuor  terminis  AB,  CD.  Si  A du£Iumin  O producat  £ 
quantitatem zqualem  F,qu(fitex  dudlu  C in  B. 

Dico  rationes  AB  & CD  asquales  efle  Feu  fimilcs. 

DemortHratio. 

PEr  przced.  ratio  AB  ad  rationem  C D, 
e(l  vt  E ad  Fifed  EadF ratio  squalita- 
tis cfi  I ciimzqiialcs  fint  exhypothefi;  igitur 
ratio  AB  squalis  eft  feu  fimilis  rationi  CD. 
Quod  erat  demonfirandum. 


CoreUarium. 

JJIncfi  ABiCD  fimilesfuiriat  rationes,  A in  D producet  idem  quod  C in  B. 

PROPOSITIO  .Lxxxvr, 

DAt*  fint  quatnorrationes  proponionales  A B,  C D,  E F,  G H. 

Dico  ex  prima  AB  dudiain  quartam  GH,  idem  produci  quod 
cx  du£tu  fecundae  CD,  & tertix  E F. 

Demonftrdtio. 

piat  vt  G ad  H , fic  B ad  I ; & vt  F.  ad  F. 

ita  D ad  K.  ctit  ‘ ratio  AB  ad  lationcm 
HG  vt  A ad  1 , ratio  CD  ad  rationem 
FE>  vt  C ad  K.RurIum  quoniam cfivt  Gad 
H .fic  B ad  I , ratio  <<  AI  producitur  cx  mul- 
tiplicatione rationum  A B,  G H.  Et  quia  eli  vt 
£ ad  F>  fic  D ad  K I ratio  CK  producitur  ex 
duiRu  rationum  EF,  CD.  Deinde  quia  ratio 

AB  eft 
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ab  cll  ad  rationem  CD,  vtratio  KF  ad  rationem  GH.  etiam,  ratio  ABeft  ad'"*"*’- 
rationem  GM,  vtratio  CD  ad  rationem  FE.  fcd  antcoficndi  A efle  ad  I.  vt  ra- 
lio  AB  cft  ad  rationem  G H,  & C ciTe  ad  K,  vtratio  CD  cRad  rationem  FE. 
ergo  AcftadI,  vt  C ad  K.Koccft ratio  AI  produila.vtiuprademonftraui.cxmul- 
tiplicatione  rationum  A B.  G H,  ptimx8c quarta:  eadem  cll  cum  ratione  CKpro- 
dnfta  ex  multiplicatione  rationum  C D,  EF,  Tccund^actertir.  Quod  erat  demoii- 
(Irandum. 


Corollarium. 


QVod  fi  tres  fuerint  rationes  proportionales,  prima  in  tertiam  dufta  idem  produ- 
cet quod  media  in  (eipfam.Demonftcatio  patet  ex  propofitione  iaiii  dcmtjnftra- 
la  li  media  ratio  bis  liimaiur. 

PROPOSITIO  LXXXVII. 

(^I  ratio  AB  ad  CD  ratio-  A 

nem,  eandem  habeat  ratio-  ~~~  ~ ’ 

nem  quam  D E ratio  ad  ratio-  ;; 

nem  B P.  — 

Dico  A elTe  ad  F,  vt  C adE. 


D 


httkmint. 

c 


Dtmonftratfo. 

c Int  primd  harum  rationum  termini 
^fex  numero,  vtrtualiter  o^o  conti- 
nentes, vt  in  primo  rdicmatc.cum  ra- 
tio AB  fit  ad  CD  rationem,  vt  ra- 
tio D E ad  B F rationem,  igitur  ra- 
tio ABdndlainBF  rationem,  zqua- 
lur  l>  rationi  C D in  D E.  fcd  ratio 
AB  in  BF  rationem  ,cft  aratio  A ad 
F,&  ratio  CD  in  DE.eft  J ratio  C 
ad  E.  igitur  ratio  A ad  F,  eadem  eft 
cum  ratione  C ad  E. 

Sim  deinde  vt  in  fecundo  fchemate 
oflo  tcrminiiinncnianturr  rationum 
AB  > CD  denominatores  A & G. 

item  DE,  BF  rationum  denominatores  D & H.  Quoniam  igitur  ratio  AB  ad 
CD  rationem, ponitur elTe  vtratio  DE  ad  BF  rationem;  igitur*Aad  G,  habecf4,.t,iu. 
eandem  proportionem  quam  D'ad  H.  qnarequod  oritur  ex  duAu  A in  H.zquale 
eritgilliquod  gencraturexduAu  G in  D.  ergo  etiam  ratio  A ad  B , duda io  ratio- g tumr. 
nem  B ad  F,  producet  zqualcm  ratibnem  cum  ED  dui^oin  DC.  componitur  ’>■ 
autem  ratio  AF  ex  ratione  AB  duCla  in  BF,&: ratio  F.adC,  compoGta ell ex  ra- 
tione ED  in  D C;  igitur  ciim  zquales  Cnc  rationes  AF  & EC,  erit  A ad  F,  vt 
£ ad  C.  Quod  fuit  demondrandum.  ' 

PROPOSITIO  LXXXVIIl. 


H 


Sit  ratio  A B du£la  in  C D eadem  cura  ratione  EF  duda  irt  feiptam. 

Dico  rationem  A D dudiam  in  C B rationem  , eandem  quoque 
ellc  cum  latione  £ F duiAa  in  Ic. 


Zzzxz  j Dmott- 
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S'4 


Demon[lratio. 


D 


RAtio  AB  in  CD.  eadem  cft 
cum  ratione  AD  duda  in  CB: 
aequi  ratio  AH  Hui^ainCDi  eadcift 
ponitur  cum  ratione  HF  in  ie  mtltipli- 
cata^igicur  etiam  ratio  A D ducla  in  C B, 
eadem  erit  cum  ratione  EF  du^ain  Ic. 
Quod  Fuic  dcmonilrandum. 


PROPOSITIO  LXXXIX. 

^Itratio  AC  compofica  exduabusracioniblis  DE  , GH,  Iicque  ratio 
O A B zqualis  rationi  D E. 

Dico  & rationem  B C xqualcm  ciTc  rationi  G H. 

Demonflratto. 

A ® piatvtGadH.fic 

, ■■  A.  E ad  N.  cric  igi- 

• B tor  ratio  D adN, 

compofita  ex  ra- 

^ tionibui  D E , ic 

ENi  hocdl  cx  ra- 

tionibus  D E , & 

u GH,  hoc  eft  ex  ijf- 

dem  rationibus,  cx 
.quibus  componi- 
tur ratio  data  AC. 
Ergo  per  princi- 
pium ).  huius  libri' 
rationes  AC,DN 
funteaidcra.fiuc  A 
eft  ad  C»  vt  Dad 

P N.  Qijontam  vero 

cx'  hypoihefi  cft  vC 

D ad  E,Cc  A id  B;  erit  StBadA.  vt  E ad  D:  & iam ollendi vt  D cft  ad  N , fic 
A efle  ad  C-  ergo  ex  «quo  vt  E cft  ad  N , hoc  cft  vt  G ad  H,  llc  B cft  ad  C.Qdiod 
erat  dcmonftraadum. 

PROPOSITIO  XC. 

DAta  iam  fit  ratio  A ad  R, compofita  ex  quotuis  rationibu;,  D E,G  H, 
1 K,  LM,  fint  autem  rationes  A B,B  C,C  Q iqualcs  rationibus  D E, 
GH.IK. 

Dico  rationem  Q R.  zquari  etiam  rationi  L M. 


H 


L 

M 


N 

O 


Demon  ^ 
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Demonfiratio. 


5'5 


U AtionibusDE, GH,  I K. LM  xqualesfiantrationes  D )?,  EN  ,NO,  OP.  Ra- 
tio D O componitur  cx  rationibus  D E,  E N.N  O,  lioc  cft  per conftr.ex  rationi- 
bus D E,  GHil  K,boc  cft  pcrhyootlicfim  cx  qfiicm,  quibus  componitur  ratio  A Q. 
Ergo  per  principium  3.  liuius  libri,  rationes  A Q.  Sc  D O.  funt  xquales,  DcindT 
quoniam  ex  conftr.  ratioquoqiie  O P xqualis  cft  rationi  LM , erit  ratio  D P com- 
polita  cx  rationibus  D E,  GH,I  Ki  I-M.lcd  cx  ijidcm  ponitur  componi  ratio  A R.  fi 
igitur  rationes  DP,  AR  xquantur.  Quare  ciim  fle  rationes  D O,  A Q_iam  often- 
detim  elTexquales,  per  procedentem  ratio  quoque  QR  rationi  O P,  hoc  cft  ratio- 
ni LM  xqualis  erit.  Quod  erat  dcmonllrandum. 

PROPOSfTIO  XCI. 

Sic  A ad  B,  ratio  maioris  i nxqualicacis  compolita  ex  rationibus  C O 
& E F:  Iit  autem  ratio  CD  maior  ratione  A B. 

Dico  rationem  £ ad  F elTe  minoris  ad  maius. 


^emonHratio. 


D 


■piatvt  C ad  D,  ita  A ad  G. 

^ Quoniamcxhypotheli  AU 
ratio  componitur  ex  ratione  - 
CD  it  EF  . ratio  item  AB 
componitur  ex  rationibus  A G 
& G B.  Quare  cum  ratio  C D 
eadem  fit  ex  conllrudionc  cu  _ 
raiidnc  A ad  G.  Igitur  ratio  p,  . 

G ad  B lOademeft  cum  ratio-  ~ 

ne  quam  habet  E ad  F : ratio £ 

vero  C ad  Di  ponitur  maior 

rationeA  ad  B,  igitur  ratio  A ad  G,  maior  cft  ratione  A ad  Bi  e(l  igitur  Gminot 
quam  fit  B.  Vnde  ratio  G ad  B,  ell  minoris  ad  maius,  quare  cdm  ratio  G ad  B>  ea- 
dem fit  cum  ratione  E ad  F.eritquoquc  ratio  £ ad  F',minoti$adtnaius.  Quod  de- 
nionllrandum  fuit. 


PROPOSITIO  XCII. 


■^It  iterum  ratio  AB  , maioris  inxqualitatis  compolita  er  rationibus 
^ C D,  &EF,-  litautemratioCD, maior  ratione  AB. 

Dico  rationem  E F minorem  effe  ratione  C D.  • 

Demonfiratio. 


'ClaCTC  C adD  , fic  A ad 
•^G.  ratio  AB  componi- 
tur ex  rationibus  A Gf  G B. 
eadem  quoque  ratio  AB 
per  hypothefim  componi- 
tur ex  rationibus  CD.EF. 
Atqui  ratio  C D ex  confit, 
xquatur  rationi  A G-  ergo 
Atracio  £F  per 8p. rationi 
GB  xqualis  eft.  Deinde 


, g 

A B 


C ' 

D 

E 



cum 
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cum  cxhypotlicli  racio  AB  lic  maioris  inzqualitacis.ponaurquc  r.icio  CDmaior 
racionc  AB  > etiam  ratio  CD>  ent  maioris  inaequalitatis.  Atqui  per  praicodeiucm 
ratio OBiiJeil  £F,tunccfl  maioris  inzqual.ergo  ratio  E FminorcR  cattam:  C D. 

PROPOSITIO  XCI II.  • . 


R 


Atio  quxuis dutSain  rationem  xqualitatis  producit  (cipfam. 
DemonFlratio. 


D 


'p\AtafitratiozquaIitacis  CD,  jraliaqozuil 
^ A.  ailB.  fiatvt  A ad  B , fic  U ad  E,  per  75. 
huius  ratio  CE  producitur  cx  ratione  ABdu- 
da  in  rationem  C D.  Ted  ratio  CE  eadem  eft 

cum  ratione  DE  ( ftint enim  D & C zquales) 

h'oceftcumeatione  AB  ex  conftr.  ergo  ratio  A B duda  111  ratiohem  qqualiiatu  pro- 
ducit ieipiam.  Quod  erat  propolitum.  - 

CoroUarium. 

TTInc pacet  rationem  zqualicatis  in  rationum  compoiitione feu  multiplicatione 
•^^ceteris  rationibus  componentibusadiundam  nihil  addere. 

P RO  P OS  IT  IO  X C I V. 

DAtx  fint  4. rationes  A B,  C D,  EF,  G H ; fi  rationes  A B,  & G H in- 
ter fc  multiplicati  idem  producant,  quod  rationes  CD, E fmul- 
tiplicatz  inter  fc: 

Dico  rationem  AB  elTc  ad  rationem  CD,  vt  ratio  E Fcft  ad  rationem 
GH. 

...  Demonftratto. 

\ ‘ , 
I -K  jCIat  vt  GadH.CcB  ad  I : per  7s.huius  AB,  GKf 

' *•  rationes  inter  ie  multiplicata:  facient  rationem 

^ Al.  Rurfum  hacvcEadF,  iic  D ad  R.  erit  ratio 

CK  pccxtuCfum  CD,&  EF  rationum  : adeo^ue 
exhypotheii  rationes  AI,CK  zquales  erunt, hoc 
cll  A erit  ad  I,  vt  C ad  K.  Deinde  quoniam  cR 
vt  G ad  H,  ile  Ba(l,I , erit  peri),  huius  ratio  AB 
adtaitonem  HG  , vt  A ad  1.  liiniliccr  erit  ratio 
- — — — CD  ad  rationem' FE,  vt  C ad  K.  quoniam  ergo 

L M l:,  a eft  ad  I,vt  C ad  K;  erit  ratio  ABadrationciu 

H G,  vt  ratio  C D ad  rationem  FE.  ergo  8c  ratio  AB  eU  ad  rationem  C D , vt 
oiwu.  a ratio  £F  ad  rationem  GH.  Quod  erae  demooRrandum. 

PROPOSITIO  XCV. 

3 T^Atis quatuor rationibus  AB, CD,  E F,GH. 

X-/  Oporteat  exhibere  proportionem  rationum  quas  producunt  ra- 
tio A B dudla  in  rationem  C D , & ratio  E F in  rationem  G I i. 


D 


H 


GEOMETRICA. 
Conjlru^io  demomfratio. 


tl.u  vt  C ad  D , fic  P>  ad  I.  & vt  G ad  H » 
(ic  U ad  K.  per  75.  Imius  criinc  rationes 
A I,  E Kjilla'.  ipiasprod  licet  duClus  tationuin 
A15  , Cl)  6C.  duClus  rationum  E E,  GH. 
rationum  autem  produrtarum  AI,  & EK, 
proportio  habebitur  iiHatvt  K ad  IC  , lic  1 
ad  E,  vti patet  cxij.hums.FailuiucII igitur 
quod  petebatur. 

PROPOSITIO 

It  proportio  rationum 
A 15,1  K,ad  proportio- 
nem rationum  CD,  LM, 
vt  proportio  rationii  E F, 

N O,  ad  proportionem  ra- 
tionum G H,  P Q. 

Dico  proportionem  ra- 
tionum G ll,C.D,dudtam 
in  proportionem  rationii 
N O,  P Q idem  producere 
c[uod  proportio  rationum 
1 K,  L M duCta  in  proporr 
tionem  rationii  EF,  G H. 


XCVI. 

^ 

^ 

e 

I^ 

E 

E 

G 

H 


1 

A 

L 

C 

B 

D 

^E 

G 

F 

H 

K 

- 

I 

R 

_s 

K 

I, 

T 

V 

M 

. N 

“x 

T 

0 

P . 

CL, 

~X 

a 

T)cmonfirat'to.  . 

pEr  ij.huiusinuenianturrationiimdatarum  denominatotes  R,S  : T,V:  X,Yi 
■*  Z,«.  Erit  ergo  proportio  rationum  A B,  1 K eadem  cum  raiionc  R S,  & propor- 
tio rationum  CD.LM  eidem  cum  ratione  T V,  Se  proportio  rationum  EF.NO, 
cademcum  ratione  XY,  proportio  denique  rationum  G HiP  Qjradcm  cum  ta- 
tione  Za.  Cuinigitur  qtiatuor  illa-  proportiones  rationum  lintex  hypothefi  pro- 
portionalcs,  etiam  rationes  RS.TV,  X Y,Z«  proportionales  erunt,  ergo  per  Stf. 
huius, ratio  RS  in  rationem  Za,  idem  facit  quodratio  TV  in  rationem  X Y.  cr- 
goepiam  proportio  rationum  A B.  I K duSla  inpropottioncm  rationum  GH,  PO, 
idem  producit  quod  proportio  rationum  CD,LM  diifta  in  proportionem  rati^ 
num  EE',NO.  Quod  erat propolitum. 

QyrolLtrium. 

QVod  (i  proportio. rationum  A B,IK  fuerit  ad  proportionem  rationum' CD.LM, 
vt  proportio  rationum  C D,  LM  cit ad  propotiioncm  rationum  EF,N  O.Dico 
proportionem  rationum  CU,  LM  duefam  in  feipfam  idem  producere  quod  pro- 
• portiones raiiomim  AB.IK  Si  EF, NO  inter  fc  multiplicat.T.  Dcmonllratio  pa- 
tet ex  propofitionc  iam  dcmoiiftrata  fi  bis  liimatiir  media  proportio  rationum 
CD.LM. 


A A . P R O- 
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PROPORTIONALITATES 
PROPOSITIO  XCVII. 


DEntur  rationes  quotcunque  A B,  C D,  E F , G H. 

Dico  proportionem  rationis  primi  AB  advliimam  G H com- 
pofitamefleex  proportionibus  rationum  mediarum. 

DemonJIratio. 

piatvt  D ad  c , Cc  B 
ad  K,  & vt  FadE, Cc 
B ad  L : vc  vero  H ad  G, 
Cc  B ad  M.  pet  i).  Iiuius, 
racio  C D eft  ad  rationem 
A B,vt  KadA;&perean- 
detn  ratio  AB  eli  ad  ra- 
tionem E F,  vc  A ad  L.  er- 
go ex  iquo  ratio  CD  clt  ad  rationem  EF,  vtKad  L.  Cum  igitur  etiam  Cc  ratio 
A B ad  rationem  C D,  vt  A ad  K>  erunt  rationes  A B,  C D,  E F quantitatibus  A, 
K,  L,  ptoportionaIes.&:  ratio  EFad  rationem  A BiVt  Lad  A : eodem  dircurfu  pro- 
babimus rationem  E F efle  ad  rationem  GH.  vt  L cC  ad  M ; adeoque  omnes  ra- 
tiones datas  A Bi  C D,EF,G  H efle  proportionalcsquantitaiibus  A,  K,L,M.Qua- 
rccum  ratio  A ad  M,  compoCtaCt  ex  rationibus  AK,KL,LM.  erit  quoque  ratio 
A ad  M . compoCta  ex  proportionibus  rationum  A B,  C D,  EF>  G H.  (ed, quoniam 
cxconftrud.  vt  H ad  G > Cc  B eCad  M,  proportio  rationis  A B ad  G H , eadem 
a il  imKi.  c(l  I cum  ratioiic  A ad  M. ergo  Sc  proportio  rationis  A B ad  rationem  G H cC  com- 
pofita  cx  rationibus  rationum  mediarum  A B , C D , EF , GH.  Quod  erat  demon, 
ftraudum. 


D 


E 

F 


_G_ 

H 
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*A 


B I 


E 

3F 


4H 


d: 


sAcx  line  rationes 
rquotcunqp  AB,CD, 
" EF.GH. 

Dico  cx  illis quomodocunque  difpolitis  eandem  femoer  produci  fi- 
ne componi  rationem. 


» 


Dcmonflratio. 


I 


1 

K 

2 

L 

? 

M 

4 

N 

o 

£ 

P 

I 

a 

4 

• R 

i 

S 

Continuentur  primo  in  li- 
neis I,  K.  L,M.  N ratjones 
dat{  eo  ordine  quo  dantur,  vc 
ratio  prima  IK  Cc  eadem  pri- 
mi AB.  St  fecunda  KL,  fe- 
cundi CD.&Ccdeinceps.E- 
rit  ergo  ratio  I ad  N . produfta 
Cue  compoCta  cx  rationibus 
A B.C  D,E F,G H codifpoCtis 
ordine  quo  dantur. 

Continuenturdeinde  racio‘' 
nes  dati  in  lineis  0>  P.  Q.R..S, 
(cd  ordine  pcccutbaco,  vc  ratio 
quidem  OP  Cciqualis  ratio- 
ni CD,  & ratio  P.Q  rationi 
A B,  &:  ratio  Q^R  rationi  G H, 
ratio 
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. G fe  l3  Ki  E t R r C A.  . . 5>t9 

demum  R*S  rationi  EF.  Erit  ergo  ratio  O aJ  S , produaaCue  compolita 

ex  rationibus OP. PQ; Q_R'R  S ,^loc  eft  eitarionibiis  daiiS.lcd  alid  otJIrieillf- 

poi)[is  quam  quo  funt  dacx.Dico  nihilominus  lationeiu  1 aci  N>  eandem  eEc-cum  ra< 
tione  O ad  S. 

Ex  conftrua. enim  I oft  ad  K i rt  A ad  B , hoceft  vi  P ad  Q ; K K cit  ad L.  vc 
C ad  D,  hoceft,  vt  O id  P.  Ergo»xqUalitatcperturbaca,leltadL',  vt  OadQ.'*'  »^'- 
Deinde  L eftad  M,  vt  EadF,  hoceft,  vt  R adS:  Sc  M cft  ad  N,  vt  G ad  H. 
hoceftvt  Q ad  R-  Rutrum igiturex aequalitate pejlurbata  L eftad  N.vtQad  S. 
I^atecu^  fit  ad  L vt  O ad  Q,-  & Lad  N,  vt  Q_  ad  S ,ex  xquo  1 eft  a3  Ni 
Vt  O ad  S > fiue  ratio  I N eadem  cft  cum  tationc  O S.  Qijod  ctaf  dcmonftran-  . 
dum,  . ~ 


4 

V 

1 . 

'X:  , , 

' '■  ,'i  'i 

5 

V 

A 

1 ,1  A"" 

Z '.-.r 

T“  ■ . I ; 

C/  - • ' , 

Q^odfialioqnouisotdiae  fiat  cotnpofitios  fiifdli  nihUootinnsdilcutfil  ttopodS;'  t 
tum  concludctih:»  _ * - • 
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PROPORTIONALITATVM 

GEOMETRICAR  VM 


PARS  QVARTA 

Rationum  froportiones  conjiderat : maximejecundum  reitangulonm 
cornpatationmquxfiunt  ex  terminu  rationum,  termini  autem  fta- 
tuunturum  linee. 


P R O P O S I T I 0_  X C I X, 


Int  datx rationes  AB, CD. 

Dico  re^angulum  AD  reftangulutn  6C  eandem  ha- 
bete propotnonein  c|uam  ratio  A B ad  C D.  > 

Demonflratio. 


E . Clat  vt  D ad  c . ita  Bad  E-  etic  • 

— ■^igitorfatia  A B ad  C D , vc  A 

A ' ad>E;reAangyiQ  bauiem  AD>ad 

D B C redlapgulum  habet  compofi- 

° * tamraiionemexratibnc  A ad  Bitc 

C • • • PadC:  ellautemDadC.vcBad 

E.quarercdbanguluin  ADadBC. 
^ • habet  rationem  compo&cam  cx  ra- 

tione A ad  B,  & ratione  Bad  E-  Sed  etiam  A ad  E,  habet  rationem  compofitamex 
i)rdem  rationibu$;igitur  reflangtilum  A D ad  B C.  eft  vt  A ad  E.  fcd  etiam  ratio  A B 
ad  CD.eft  vtAadEiigiurratio  A B ad  C D > eadem  eft  cum  ratione  redanguU 
ADadBC.  Quodfiiitdemonfirandum. 

PROPOSITIO  C. 


*Itquzuis  ratio  AB,&alizquatuis  duzHmiles  inter  re,nimirumCD, 


itF. 


Dico rediangulum  AC  aJBE  rcftangulum eandem  habere propor- 
tioncmquamre^ngulum  AD  ad  BF  rei^aogutum, 


Demonflratio. 

g . 13  Atio  reQanguli  A C ajl  B E> 

■ — — ..  •lAcSpolha  eft  ex  ratione  A ad 

B , Jc  C ad  E ; ratio  quoque  tr- 
ianguli AD  ad  teiangulum 
bF  exijfdem  componitur: nam 
rati*  A ad  Bicommunit  eft,  ra- 
tio verd  C ad  E ) eadem  e* 
hypoihefi  eft  cum  ratione  D ad 
F ; quate  patet  teianguluna 
A C 
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PROPORTIONAUTATES  GEOMETRICA.  * 91: 
AC  ad  BE,  eam  rationem  haBcrequam  AD  reSangulum  ad  rediangulum  BF. 
Quod  fuit  deinonftrandum. 


0 PROPOSITIO  C I. 

Sit  A B ratio,  ad  rationem  C D,  vt  eft  ratio  E F ad  G H rationem. 

Dico  redlangulum  AD  ad  BC  rcdlangulum, eandem  habere  pro- 
portionem quam  E H rcflangiilum  ad  redlangulum  F G. 

Demonfiratio. 


Clac  vt  D ad  C > lic  B ad  E 
erit  ergo  vt  A ad  1,  fic  • ter 

Aaogulum  A D ad  rc^tangu- ^ ■ 

Ium  CB.  Rurlum  fiatvt  Had  g 

G>  fic  F ad  K , erit  vt  E ad  K, 

fic  rcflanguluEHadre&angu-(  E 
Ium  GF.  Atqui  vt  A adi,  lic  p 

b£adK.  ergo  vt  retSangulum 

A D ad  rectangulum  C B , fic 
aedangulum  EHadredangu- 
Inm  OF.  Quod  erat  detnouftrandum. 


I 




D 

G 

^ 

K 


a fMttt  tx 
imirJ.' 


B 4x.kmiitt. 


PROPOSITIO  CII. 


D 

CD. 


Atia  rationibus  A B , C O.  Oporteat  exhibere  quomodo  fe  habeat 
proportio  rationum  AB,  CD  ad  rationem  rc&angulorum  AB,. 


(7«a/^r«I7/p  Jemoafkatio. 


Flat  vt  D ad  C.  ita  B ad  E.De- 
inde  vc  B ad  D,ica  fiat  C ad  F. 
Dico  propoitionemrationum  . 
ABiCD  efle  ad  rationem  re- 
AangulorumAB  &CD,  vt  F>~ 
eft  ad  E. 


D. 


DemonFlrati».  ‘ . - ^ ,r 

; , . . . . . • : e 

Am  proportio  rationum  A Bi  C D 'per  ij.lio|as  p(I  eadem  0««  ratioiw  A E.Ra-, 
■E  Vciovetdquzeft  intettefiangula  AB,CD  copjponitur  ex  ratione  A ad  C , dC 
exratione  quam  habet  Bad  D>  hoc  eft  quam  habet  ex  coDftrndiqtie  C adF,igitut 
ciimratioAadF, etiam componaturex rationibus  Ac  Sl  CP,  ratio  re^ngulo- 
rum  A B.CD,  eadem  eft  cum  ratione  AF.  fed  raptio  AE  eft  ad  rationem  AF.  vt 
F eft  ad  E per  7.huius.  ergo  proportio  rationum  A B,.CD  eft  ad  rationem  re&an- 
gulorum  A B , C D,  vt  Feft  ad  E.  FaAunt  igitur  eft  qhod  petebatur.^ 

P R O P O S I T I CJ  ’ C 1 1 1.  “ 

SI  ratio'  A B ad  C D,  eft  vt  E ad  F,  ratio  quoque  G H ad  I K,  vt  L ad  M. 

Dico  rationem  rcftingulorum  AP,CB  ad  rationem  redtangu- 
lorum  GK,1H  eandem  Iiabete  proportionem  quam  ratio  £F  ad  LM 
rationenk  . 1 > ' 

. ‘ ‘ ’ AA  J ' . ' Umon- 
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Jit 


PROPORTlONAtrtAffeS 

DemonPratio. 

6 ' 


im. 


A 

B 

C 

, P 

G 

H ■ 

I 

m - ' '. 

M 


Eflangid^  > A 1)  ad 
B,eanocrn  habccjpcoi- 
pdrtioneiti  qiia-  cH  inier  rf- 
tioDcs  AB  et  C D I firiiiti- 
'tcr  tcdatigulum  GR 
1 H rceiangiilum  cit , vcra- 
lio  GH  ad  IK  rationem, 

il-d  prdpotciriraiiuaum  ABt 
CP  ponitur  ciTc ratio 
tiein  de  prdpotcid  raiiOniiiD 
GH,IK  lupponitur  eiTeracib  L M.  igitur  pacet  rationdm  EF  eiTe  ad  LM  ratio» 
neip.vt  ratio redangulorum  AD,CB>d rationem teAangulorum  GK^It^Q^d 
erat  demonftrandum.  ‘ 

- — - / ! : 1 :■ 

PROPOSITIO  ciy.  ■ . 

QVod  fi  ABC  ficDEF  propoftidhales  fint;  , " ! i,  r 

Dico  rcdlangulum  A E ad  rediangulum  D B,  caadem  l^alxte 
proportionem  quam  rettangulum  BF  ad  ret^anguium^EC.  ' it  < 

Dtmonjiratio.\ 

/^Omponitiir^im  tatio  rcAangiiti  AE  jidrea 
V^Aangulum  DB  erraciooe  Aad  B.&E^dD.  . 
flmilitcr  ratio  tedanguli  BF  ad.ECreAangulnm» 
exijfdem  cft  compolicat  nam  ratio  B ad  Ctcll  eadem  ciim  ratione  A ad  B,  &ratioP 
ad  EiCadein  cum  ratione  Ead  Ei,exbypocbciii  ergo  cdm  ratio  BF  rcQanguliad 
redangulum  EC  compofita  lic  ex  ijidem  rationibus  ex  quibus  componimur  ratio 
rcAanguli  A E ad  cedangulum  D B, patet  redangulum  A E ad  D B,rcAabgnlu  ean- 
dem h^ere  cacionem quam  habet  redanguUim  BF  adreflanguiutn  EC  : quod 
fuit  demoniiranduin, — - 

■ II.. 

PR  O P O S I T TO  C V.  ' 

Sint  AB , EF  rationes  firailjErfeot  «crationes  C D,  G H. 

Dico  primo  rcaangulum  AD  ad  CB  tcAangulum,  eandem  hi- 
beterationem  quaim  redlangulnhi  E H >ad  G F rcftangulum. 

Secundo  re<aahgulum  AC  ad  BD  rcftangulum  ; eandem  prop^r- 
tionembabercquqnq  EG  rcaangulum  ad  FH  reaangulum.  . 

DmonUrMU), 

fi  ‘ 


D 


C 

•'fi 


b fm  loia' 


QVonum  fimtfci  ponan- 
tur rationes  ABi  BFi  Sc 
rationes  CD,  GH.  IgicuC 
rado  AB  cft  ad‘CD  rariar 
nem,  vt  ratio  EF  adratioric 
' GH:  igitur  rcaaneulaMi 
AD  aJ  C B.  cft  vc  fC^Sbgu- 

lura  KHaacF.^''^ 

Scennd6teaangulum  AC  ad  BD.  tatioiHini  U»b*t  compoCtam 


H 


Di'j'tiZGd  hy  Cit  '• 


^ G E O M E T R I C iE.  915 

A ad  B,  & C ad  D,  fcd  cx  tjfdcni  rationibus  componitur  ratio  rectanguli  EG 
ad  F H , cum  fint  limilcs  rationes  AB,EF  &fimilcs  (]uoquc  Hne  rationes  CD  8£ 
G II»  Igitur  etiam  (ccunda;  partis  demondratio  condar. 


PROPOSITIO  CVI. 


Ilfdcm  pofitis: 
Dico  reda: 
ad  FC  rc^ang 


Dico  rctlaneulum  A H cfTc  ad  rc<5Iangulum  G B,vt  E D rc^angulutn 
uFum. 


T)  E£Iangulu 


Dcmonjlratio. 


A 

B 


D 


H 


lura  AH  ad  rc- 
ugulum  GBi rationem 
habet  compoGtam  cx  ratione 
A ad  B,  hoc  cft  E ad  F , Se 
cx  ratione  H adG,  hoce(l]D 
ad  e s cx  quibus  etiam  cora-  . 
ponitur  ratio  rcdangulorum 
ED,  FC.  ergo  rcSangulum 
AH  ehadreaaiigulum  GB  vt  EDrcftangulum  adGB.  CJuoderatdcmonftran- 
duin.  \ 

PROPOSITIO  CVII. 

Ilfdcm  podeis: 

Dico  rctSanguIum  A G ad  B H rc£tangulum , eandem  habere  ra- 
tionem , quam  recfangulum  £C  adrctfbangulum  FD. 

'Demonftratio. 

"D  Ecbanguli  AG  ad  BH>  ratio  eft  compoliracx  ratione  A ad  B>  & GadH;  ex 
TV-iiiis  jpEs  autem  rationibus  componitur  ratio  rcSanguli  ,EC  ad  FD,  fciliccc 
ex  ratione  E ad  F,  hoc  efl  A ad  B , & ex  ratione  C ad  D , hoc  eft  G ad  H.  Patet 
itaque  vericaspropofttionis. 

PROPOSITIO  CVIII. 

Sine  AB,C  D (imiles  rationes: 

Dico  quadratum  A,  redlangulum  BC,  quadratum  D eandem  ra- 
tionem continuare, 

Demonftratio. 


B 


QVadratum  A ad  B C rc- 
cbanguhim  compofitara“ 
liabec  rationem  cx  A ad  B,_ 
hoc  eft  C ad  D,  & ex  A ad 
C>  hoc  eft  B ad  D : ratio - 

autem  rciftanguli  BC  ad  D 

quadratum,  compofita  cx  ijf- 
dem  eft  rationibus,  fcilicet  C 

ad  D,&  B ad  D,manifeftumigicuc  eft  rationes  trium  harum  quancicacum  clTe  Ii- 
miles, aepeoinde  continuari  rationem  catuodcmquancicatum. 


D 


PRO- 


914 


PROPORTIONALI  T A T?S 
PROPOSITIO  CIX. 


^Int  cjuxuis  rationes  A B,  C D, 
(kj  Dico  quod  ratio  A B duiSa  in 
rcftangulum  AD  ad  CB  redtangui 


D C , xquccur  rationi  quam  liabct 
um. 


• Demonfiratio. 


D 


■p  Atio  etenim  AB  dudia  in 
~ ' ' ■^^DCrationcm»cadcmcft 

cum  proportione  quam  ha- 
bet ratio  A B ad  C D ratio- 
— nciii.  Atqui  bratio  redbangu- 

Ii,  AD  ad  C B ttctangulum 

eadem  quoque  cd  cum  pto- 
pottionc  rationum  AB,CD.  Igitur  ratio  AB  ductainrationcm  DC  ptoducitpro- 
portionemrectanguli  AD  ad  CB  rectangulum.Quoddemonllrarc oportuit. 

PROPOSITIO  CX. 

^*lnt proportionales  ABC,item  D,  E,  F. 

Dito  rectangula  AF,  BE,  DC  eandem  quoque  rationem  conti- 


mi.ire. 


Demonjlratio. 


D 


B C ' n Ectangulum  AF  ad  BE  re- 

j;  j;  ■*^ctanguluni , compofitam  ha- 

bet  rationem  ex  ratipiTc  A ad  B. 

& F ad  E,  tcctangulum quoque  BE  ad  DC,  habet  rationem  ex  ijidem  compoC- 
tam.ncmpe  ex  ratione  BC.qux  eadem  elicum  ratione  A ad  B,  ex  fuppblItionc,& 
ex  ratione  E ad  D , eadem  cum  ratione  F ad  E.  patet  igitur  rectangula  AFrU  E, 
C D proportionales  cllc  quantitaccs.quod  oportuit  dcmonllrarc. 

PROPOSITIO  CXI. 

Sint  ABC  quantitates  proportionales,  deinde  vt  A ad  B fiat  quxuis 
DadE. 

Dico  rectangula  A D,D  B,  B E,  E C,  efle  in  continuata  proportiones 

DemonUratto. 


D 


E 


D Atio  rectanguli  AD  adDB 

*'^rcctanguliim  cdvt  »A  ad  B, 
cum  habeat  commune  balimD. 
limili  pacto  ratio  rectanguli  DB  ad  BE,  ell  ea  quam  habet  D ad  E,  hoecfl  A ad 
B ex  hypothcfi.  Denique  ratio  B E rectanguli  ad  E C rcctangulum,  etiam  ell  ra- 
tio B ad  C,  hoc  ell  A ad  B : fune  enim  proportionales  A,B,C.  igitur  rectangula 
AD.DB,BE,£C  continuanteandem rationem  A ad  B.  Quod  fuit  demondtan- 
dum. 


P R O- 
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S' 

habet  C ad  D. 


C JE. 

C X 1 1. 


9»S 


. 0 E O M E T R I 
PROPOSITIO 
I ratio  AB  duplicata eft rationis  C D. 

C ad°D'^'*"^'^*'  A C ad  B D rationem  triplicatam  cius  elTe  quam 

Dtmonflratio. 

^Atioquippc  rcflaiigiili  A c adBD  * 

rci^angiiiLim  » compoiira  cftcxra-  - ^ 

tionc  A ad  U I hoc  cft  duplicata  C ad 

D,  cx  hypotUefiinfuperex  ratione  C 

ad  D.  ergo  ratio  rcftanguli  A C ad 

B c;  rcdaiigulum , cft  triplicata  ratio-  ^ 

nis  C ad  D.  Quod  erat  demonfttan-  n ^ 

dum.  

PROPOSITIO  CXIII. 

Oft  proportio  rationum  AB,  CO  ad  proportionem  r.  tio  mm  EF 
j^GH^vt  proportio  rationum  IK.LM,  ad  proportionem  rationum’ 

Dico  rationem  rcctangulorum  A D,  E H efle  ad  rationem  rcctanou- 
Iorum  Q , vt  ratio  rcctangulorum  B C . F G ad  rationem  rcctm- 
gulorum  KL,  OP. 

‘DtmonUratio. 

platvtDadC.licBadR,  R 

■*- & vt  Had  G.ficEadS,  

w vero  M ad  L,  lic  K fiat  ad  A C 

T : demum  vt  Q^ad  P,  fic  B 

fiat  O ad  V.  Itaque  ratio  ' — 

A Rr  cft » proportio  rationum 
A B , CI)  ; St  ratio  E S cft 
proportio  ratiomitn  EF, 

GH:  ratio  autem  IT  eft  ra- 
tionum I K , L M proportio! 
denique  ratio  N V eft  pro- 
portio rationum  N O , P Q. 

Atqui  datf  rationum  propor- 
tiones ex  hypothefifiint  pro- 
portionales libi  mutuo,  ergo 
etiam  rationes  AR.ES  ra- 
tionibus I T,  N V funt  pro- 
portionales, lam  vero  ratio 
rcctangulorum  AD.BC  cft 


E 


F 

' 

H 

T 

I 

L . 

K 

M 

V 

N 

P 

O 

. a 

„ »c  “ratio  A Kelt  ad  rationem  ES.  hoc  cft 

quemadmodum  tam  oftendi.  vt  ratio  I T ad  rationem  N V.  Atoui  vr  ratio  rec  jn  ’ >>  '“l 

guorum  Ap.BC.cftadrationcmrcctangulorumEH.FG.Ccccfttatio  rcctati  c 
fu  orZ  A iy’r  Z’  "o  B C,  F G-  ergoetiam  tatiorectanl ' " 

f em  NV  E^;  tm’  f f'«p'g«loruni  B C . F G vt  ratio  I T . ad  ratio- 

ir  a “‘“""Planc  difcurfu probabimus  rationem  rcctangulorum  IM  NO 
clFe  ad  rationem  rcctangulorum  K E,  Q P.  vt  ra«a  I T cft  ad  rationem  N V Zo 

re  recr.angulorumBC.FG.vrratm 

rcctangulorum  IM,  N Q cftadrationem  rcctangulorum  KE.  OP-  leiturpcrma- 
tani  o d ratio  rcctangulorum  A D,  E H eft  ad  rationem  rcctangulorum  I M,  N Q vt 
dZmZZdumZ’  ^ ^ rcctangulorum  K L.  O P.Quoderat  d «.a 


BB 


PRO. 
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PROPORTIONALITATVM 


GEOMETRICAR  VM 

PARS  Q3^INTA 

'Exponit  ea  qm  proportionalitattbttt  communia  funt  cum 
Arithmeticis  operationibus. 

PROPOSITIO  CXIV. 


'Ata  (Itquxuis  quanticas  AC , vtcunquc  diuifa  in  B , & alia 
-quantitas  D. 

^ Dico  rationem  AB  ad  D,  vna  cum  ratione  B C ad  D,  x- 
'qualeroelTe rationi  AC  ad  D. 


Demonjlratio. 


A B C Atio  * AB  ad  D,  eftadtationem  BCadD, 

■*^^t  ABadBC.  ergo^conipooend®,  ratioAB 
^ adD.  vna  cum  ratiolie  BC  ad  D,  eft  ad  ratio- 

nem B C ad  D , vt  A B cum  B C ad  B C ■ hoc  eft  vt  A C ad  B C-  Atqui  ratio 
AC  ad  D.cft  itquoquead  tationem  BC  ad  D,¥t  AC  ad  BC.  Ergo  rationes  AB 
ad  D)  BC  ad  D,  limul fumpti , ge ratio  AC  ad  D > eandem  proportionem  ha- 
bent ad  rationem  B C ad  C D-  ergo  rationes  AB  ad  D , B C ad  D , fimul  fumptx 
«quantut  rationi  AC  ad  X).  Quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  CXV. 


Confiruilto  O"  demonjlratio . 


A C ^Int data: duz  rationes  AB> 

■ ■ ~ ‘-^CD,  quarum  antecedentes 

B termini  fint  jna;quales,A  fcili- 

£ cet  5c  C ! Sc  fimiliter  confe- 

' '■  • — quentes  B & D.  oporteat  au- 

tem exhibere  duas  alias  rationes  illis  zquales,qnz  communem  habeant  terminum 
antecedentem  i fiat  vtC  adD,  ita  A adE  , ratio  AK  fimilis  ctit  rationiCD,  ac 
proinde  zqualis.  ergo  rationes  AB  & AE.zqualesIuntdatis  rationibus  AB, CD,- 
& antecedens  commune  habent.Quod  fieri  pofiulabatur. 

PROPOSiTIO  CXVI. 

O Portent  datas  duas  rationes  ad  duas  ipHsxquales  reducere  quqcdtir 
fcquens  commune  habeant. 

Con- 
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PROPORTIONALITATES  GEOMETRICA.  gi-j 
Confiruliio  demonftratio. 

D Ati  fint  rationes  A B,C  D & A C 

Hat  vtDadC,  itaBadE.criint  jT""  ' — r~j 

igitur  rationes  CD  & E B.  xqua ^ — . 

Ics  inter  (c  : ac  proinde  rationes  E/ 

A B>  E B,  arquaies  rationibus  A B,  ' 

CD/habcntauceniratioacs  AB>EBiConQtnune  confequens  B ; igitur  exhibuimus  ' 
petebatur. 

PROPOSITIO  CXVII. 


DAcx  rationis  duplam  alTignare  aut  ditnidiata;n,  aut  aliam  in  data 
proportione. 

Conflrufiio&demonfiratto. 

T^Ata  fittatio  AB ) cuius  dupl.im  , ■ 

^^aut  dimidiatam  oporteat  exlii- 

bere:  Hat  Cdiipla  quantitatis  A. Di-  q 

eo  rationem  C ad  Bi  duplam  clTc  ra-  ■ ■ 

tinnis  eius  quam  habet  A ad  B ; & Q 

rationem  B C , dimidiam  elle  cius ——————— 

rationis  quam  habet  B ad  A : nam  ratio  C B,  ad  A B>  efl  Vt  C ad  A , c(l  autem 
C duplf  re£li  A,  igitur  ratio  C adU,  dupla  eft  rationis  AadB.  Ratio  autem  B 
ad  C)  de  B ad  A,  eilvcAadC-  Htd  A eRdimidia ipfius  Ciigitur ratio  B adC.eit 
dimidiacius rationis,  quam  habet  B ad  A.  Igitur  przdiiimiis  quod  requirebatur, 
cadcmpr-txi  dabitur  ratio  quz  ad  raiionem  datam, habeat  datam  proportionem. 


PROPOSITIO  CXVII  I. 

DAtis  quibufuis  rationibus  oporteat  methodum  exhibere  qua  in  v- 
nam  illis  asqualem  aggregentur. 

ConilruSlio  (y  dtmonjlratto- 


H 


N 


Sint  rationes  AB,C  D in 

vnam  aggregand? ; Hac  

ve  D ad.  C . ita  B ad  G.  , 

Deinde  fiat  H zqiialis  A , 

8t  G.  (imiil  1'umptis.  Dico  

rationem  H ad  B,  a;qua-  ^ 
lem  efle  aggregato  duatu 
rationum  A B , C D i cR 
enim  r.itio  A B , cum  G B 
cxconllr.  zqualis  duabus 
rationibus  AB  , CD.led 
ratio  Had  B , zqualis  elt 
rationibus  * A B & GB. 

Igitur  edam  ratio  H ad  B , zqualis  cR  aggregato  rationum  AB,  & C Di 

Eodem  modo  fi  fiat  ve  F ad  E.  ita  Bad  I,  & quantitas  alia  fiat  qiiz  zqualitjic 
duabus  H" Se  I,  tunc  ratio  ipfius  Heum  I,  ad  B.  zqualis  erit  aggregato  trium  ratio- 
num AB,  CD,  E F,  Se  ,fic  pergi  poterit  iuaceruando  quouisnumeto  rationu.Quod 
fi  rationes  datq  commune  habeant  confequens,  cuiufmodi  lunt  rationes  KM  ,LM, 
collige  antecedentia  in  quantitatem  voamN.  erit  ratio  N adM,  aequalis  racioisi,- 
busKM.DM. 

. BB  z PRO- 


M 
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PROPORTIONALITATES 


D 


PROPOSITIO  CXIX. 
Atam  racioncm  minorem  ex  miioii  detrahere. 

ConjlruSlio  ir  demonftrttio. 


b 7/. 


£ F Ata  fic  ratio  minor  C D > quam  cx  maiori 

■ ■■  ■ ■ ^^rationc  AB  oporteat llibcralicrc.  Fiat  ve 

^ D C I fic  B ad  E.  cric  ergo  ratio  E B ca- 

£ dem  cum  ratione  C D ; & quia  cx  hypothed 

■ ■ ratio  CD  minorcftquamraiioAB,  ent  Sc 

Q ' EU  raciominor ratione  Abi adeoque E mi- 

- ■ ■ nor  cft  quam  A.rubtraheigitur  Eex  A,  fic  rc- 

D fiduum  dt  F.  Dico  rationem  F BjcUc  relUuum 

rationis  AB,  poft  Aibtra<3am  cx  ip/a  ratio* 
. nem  e D.  Nam  rationes  £ B>  F B ‘ a*quan* 
cur  rationi  ipiius  E cumF,  (hoccdipilusA)adB.  Atqui  dempta  cx  rationibus  Eb, 
FB, ratione  £B,rcmanet|ratio  FB.  Ergo  etiam  dempta  ratione  HB » cx rauone 
AB.  remanet  ratio  FB,  fedratio  EB  cft  ratio  CD.  Dempta  igitur  ratione  CDcX 
ratione  AB,  remanet  ratio  FA.  Fa<^um  igitur  cd  quod  petebatur. 

j 

P R O P O S I T I O C X X. 

1~^Aum  rationem  per  datam  multiplicare. 

Conllridlto  O'  cUmanJlratio. 

r^Atas  r.itioncs  AB.C  D 

— — — — ^-^inter  <c  multiplicabi- 

B musfifiat vtCad  D,  ita  B 

g adK»  tunccnimratio  Aad 

. E >c^t  pro Judlum  duarum 

C rationum  AB  , CD  inter 

fe  multiplicatarum  ,quem- 

admadumpropoiit.75.de> 

. monftrauimus. 


D 


PROPOSITIO  CXXI. 


icarc. 


I^Atam  rationem  perdaram  aliter  multipli 
Coa/lruSit  (i  demonfiratio. 


DAtis 

^CDi 


D 


rationibus  AB  , 
I per  fc  mutuo  mul- 
tiplicandis Eat  ve  D ad  C. 
ita  B ad  E.  DicoAdu<3um 
in  E cxliibcrc  quaefitum. 
Nam  rationum  .A  B , CD 
denominatores  Tuat  A £t  £• 
pefijJiuius,  quare  hi  inter 


. ■ ■ ■ I.  - ' ,1  I I I I ■ 1JUIUIM3, 

fc  multiplicati  exhibent  id  quod  producunt  rationes  dutla;  inic  mucud 


PRO. 
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GEOMETRICA. 

PROPOSITIO  cxxn. 


DAtam  proportionem  rationum  per  alteram  rationum  proportio- 
nem multiplicare.  I 


Conjiritnio  demottjiratio. 


DAti  fint  binx  rationes 
IVB,  C D . item  binx 
alix  EF.GH.fiat  vt  Dad  . 
C,  Ita  B ad  I , ic  vt  H ad  G,' 
ita  F ad  K.  eriticatjuc»ra-  - 
tio  A ad  I ■ proportio  ratio-  _ 
niimAB.  CD;  Aratio  E 
ad  K proportio  rationum  - 
EF,  GH  : per  ptxcedcn- 
tem  vero  nota  eft  m ethodus 
multiplicandi  rationem  AI  _ 
per  EK  rationem,  ergo 
per  eandem  exhibebitur  ' 
proportio  A B,C  D duda  in  _ 
proponionem  EF  . GH. 
ejuod  erat  poRulatum.  • 


aij.ihiMM. 


p 

_E_ 

F 


H 


CttToUaxiHm. 

NOn  pergo  vlicriusad  multiplicandas  proportiones  proportionnmioam  illx  ciiga 
in  infinitum  polline  excrerccrc, exhauriri  nequeunt,  (ufficit  igitur  praxim  inli- 
Dualfe  quam  quis  adhibere  potent  (rviteriores  multiplicationes  ptofequi  in  animum 
induxerit.  ‘ - 


D 


PROPOSITIO  CXXIII. 

Aeam  rationem  A ad  B,  in  duas  rationes  ipfam  componentes  par- 
tiri, quz  datam  inteirehabeai;t  proportionem  £ ad  F. 

ConflntUio  (y  demonfhnttia. 


piat  vt  E ad  F,  fic  Aad  Dj  & 
inter  B ac  D > media  propor- 
tionalis  llacuatuc  C.  Dico  fa^um. 
fiat  E xqualis  ipfi  C.  Quoniam 
B ellad  C , vt  C ad  D per  con- 
llruAionem  , ellquc  E par  ipfi 
C I erit  B ad  C . vt  F.  ad  D.  Er- — ^ 

go*>ratio  AE,  hoc  eft  ratio  AC,.  ’ 

«ftadrationemCB.vtAadD.hoc 

eft  ex  conftruflionc,  vt  E ad  F.  — — 

fedratio  AB  componiturexratid-  B 

nibus  A C>  & C B.  Ergo  ratio  AB  * 

diuila  eft  in  duas  rationes  ipfam  componentes  JV  C,  C B,  quz  datam  inter  Ic  habent 
proponionem  E ad  F.  Quod  erat  faciendum. 


bb 


PRO. 
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PROPORTIONALITATES 


PROPOSITIO  CXXIV. 

OMnis  ratio  in  duas  ipfam  componentes  diuifa  denuo  coalefcit  per 
ptreium  ex  diuidone  ortarum  in fc  mutuo  multiplicationem. 

, Demonftratio. 

g TNccr  rationem  A ad  B > interponatur 

— Aquxuis  quantitas  Ciericataque  ratio  A 

ad  B ) diuila  in  duas  ipfam  componentes, 
fcilicec  A ad  C,  Sr  C ad  B>  olieiidcndum 

• igitur  tft  per  multiplicaiinnem  rationis 

B AC  in  CB  rationem  , coalefccre  denuo 

rationem  A ad  B.  Nam  ratio  A adB, 
compofitaeft  ex  rationibus  AC,  8C  C B : hocefl,  vtante  propor,7;. docuimus,  ratio 
A ad  B producitur  ex  multiplicatione  rationum  AC,CB.  Q^are  cum  rationes 
A C,CB,Cnt parces  rationis  Aad  B,  ipfam  componentes , patet  rationem  A ad  B, 
diuifam  in  partes,  ex  partium  multiplicatione  rcltaurari.  Quod  erat  dcmoftraiidum. 

PROPOSITIO  CXXV. 

OPoneat  datam  rationem  per  aliam  partiri  duc  oRendere  quoties 
vna  alteram  contineat. 


'ConflriiQio  & demonjlratio. 


E 

A ~ 

B . . 

C 

D 

, niim  AB,C  D,  vt  patet  cx  ij.liuius. 


S" 


AB  ratio  diuidenda  per 
C D rationem  ; fiat  vt  D ad 


C ita  B ad  E.  Dico  rationem 
AB  diuifam  ede  per  rationem 
CD.  nam  toties  AB,  continet 
CD  rationem,  quoties  A con- 
tinet E,  cum  A Sc  Eifintde- 
iiominatoces  catundcip  ratio; 


. ConlUnum. 

Hinc  manifefliim  ell  diuifionemvmus  rationis  per  alccram  rationem  coincidere 
cum  affignatione  illius  rationis  quam  continent  inter  fe  datx  rationes,  inuicen 
diuidenda;. 

PROPOSITIO  CXXVI. 

Sit  proportio  rationis  AB  ad  CDiatioocminzqualitatis’. 

Oporteat  aRlgnareucdTum  quo  maior  minorem  cxfupcrac. 


Ctn- 
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geometrica. 


Conflmfho  ^ dmonslratto. 


Sic  igitar  datarum  rationum  na-  A 

ioc  C ad  D.fiat^ucvt  DadC,  ^ 

ita BadFE: igitur  rteftAadFE, 

ita  ratio  A B ad  C D a rationem:  p 


ponitur  autem  ratio  C D maior  ra-  ' ~ - 

tione  AB.  Igitur  maior  cft  quan- ^ 

titas  FE  quantitate  A.  ergofiiiSi 

F G aequali  A remanebit  G E exceffus  quo  denominator  FE  excedit  denomina- 
lorem  A.  Fiatigituc  vt  FG  ad  GE,icaracio  AB  ad  IK  rationem.  Dico  rationem 
I K effe  cxceflum  quo  ratio  C D rationem  A B excedit.ium  F E eft  ad  FG , vc  ra- 
tioCDeftad  rationem  AB.  Igitur  vt  FGad  GE,  ita  exceffus  quo  ratio  CD  fu- 
perac  AB  rationem  ad  ipfam  AB  rationem.  Eff  autem  ex  conffr.tatio  AB  adlK 
lationem,  vt  eff  quantitas  F G ad  G E quantitatem.  Igitur  patet  I K rationepi  efle 
pollulatam. 


% 1}  hiumt. 


PRO. 


V 


' • 
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PROPORTIONALITATVM 


GEOMET.RIC  ARVM 

PARS  SEXTA 

V trias proportionalitatum  proprietates  compleilitur, 

l 

PROPOSITIO  CXXVII. 

Atis  tribus  terminis  in  continua  ratione  fcilicct  ABC. 

Dico  rationem  A B du<5Iam  in  B C,  ad  rationem  C B diifta 
in  B A ratione,  eandem  eiTc cum  ratione qux  cft  inter  A & A. 

^emortjlratio. 

A _B c 

TJ  Atio  AB  dufta  in  B C,  cft  vt  A ad  C.  Deinde  ratio  CB,  duftain  B A,  eftra- 
■*^tioC  ad  A.  Igitur  vt  ratio  A ad  C.  ad  rationem  C ad  A , ita  cft  ratio  AB. 
dutftain  BC,  adrationem  CB,  dudtamin  BArationem  : fed  ratio  A ad  C>  ad 
ttnjT.  C ad  A rationem,  eft  eadem  «cumratione  AadA.  igitut  manifcfta  cft  veritas  pro- 
poUtioniSi 

PROPOSITIO  CXXVII  I. 

Intiterum  in  continuata  proportione  ABC,  A DE. 

Dico  rationem  BD  in  Ic  du6Iam  producere  rationem  C ad  E. 


Demonfiratio. 


C 


hys^kituu,  - 

ctj.  fr$-  A. 

^ 

D E 


BDduftainfe  a:qualis  eft  rationi 


Flat  F, tertia  proportionalis  adrefta» 
B,  D ; erit  igitur  ratio  B ad  F , orta 
ex  duftu  rationis  BJ3, 1’infc.  fed  ratio 
F C ad  E.  eadem  c eft  cum  ratione  B ad 

F>  cum  habcanc  A, communem  primum 
terminum  hz  feries  , igitur  ratio 
C ad  E.  Quod  fuit  demonftrandum. 


PROPOSITIO  CXXIX. 

«Int  autem  A B C D , & A E F G , continuantes  eandem  ptoponio- 


I nem. 


Dico  rationem  BE,  dudlam  in  CF  rationem,  exhibere  D ad  G. 


n>tmen- 
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PROPORTIONALITATES  GEOMETRICA. 
Dtmonjlratio. 


9» 


b" 


H 


Flatvt  C ad  F,lra  E ad 
H.  igitur  ratio  B E duAa 
ia  CI- rationem,  efficit  •ra- 
tionem B ad  M>  eft  autem 
CF  ratio  duplicata >> ratio- 
nis B K igitut  ratio  B,ad  H ' 

ell  triplicata  rationis  B ad  : ~ 

t.  fcd  ratio  D ad  G.fimili- 

icr  eft  triplicata  rationis  B E.  igitur  patet  rationem  BE  duSam  in  rationem  CF. 
exhibere  rationem  D ad  G.  Quod  eratdemonftrandnm.  nem  c 

PROPOSITIO  CXXX. 

Ornt  bm*rontinuc proportionalium  feries  A,  B,  C,  X,  D,  E,  F & G, 
H,  I,  K,  L,  M ; fint  autem  X & Z xtjuales. 

Dico  fi  C,  (,  K,  D fiint  in  continua,etiatn  B,  H,  L,  E & A,  G,  M.F  eife 
in  continua.  » * > 


b t7  fr»- 
iTlf 


Demoniiratio. 


G H I K I.  M 


15  AtioBH.  'doplicaueft  rarionis  C1 , hoc  eft  per  hjrpotheiim  rationis  IK.fed<  •'-'m- 
■••^eiufdem  rationis  IK  duplicata cftratio  HL, qudd  H,  1, 2,  K, L,  fint  in  conti-^^ 
«ua.  Etgo  B eft  ad  H,  et  H ad  I,  fed  J etiam  E eft  ad  E ve  B ad  H.  ergo  B , 

H.  L.  E funt  in  continua.  Quod  erat  demonrt.  eodem  diicutiu  e*  ijfdem  illis  propo-*^' 
fttidnibus  a«.  dc  17.  progreffionuBi  dcmonftrabimus  efte  continue  proportionales 
A.G,  M.F,&  lic  ininfinirum. 

PROPOSITIO  CXXXI, 

Ilfdem  pofitis  t fumantur  B,  H,  & E,  L xqualiter  diftantes  a mediis  *- 
qualibus  X,Z.  i 

Dico  rationem  B H efle  ad  rationem  H B,  vt  ratio  B E,  eft  ad  ratio- 
nem H L. 

Dcmonjlratio. 

~ -2.  ‘-£_  ' D ' E F 

_ z 

CHI  K~  E ■"“IS 

_ - ■ o I r 1 ' : ~ 

N P 

flatvt  B adH,  fic  H ad  N , erit « ratid  B H ad  rationem  HB,  vtB  adN.  jfiat 
deindevt  LadH.ficfiad  P.  eritfratfoBE  ad  rationem  H Et  vt  B ad  P/^ia  i*^"**'*’ 
autem  ex  conftt  E eft  ad  H , rt  E ad  P.,  erit  fmmntando  Lad  Ei « H ^E.  . 

fed  gvt  L ad  P„  fic  B eft  ad.M.  ergq  H eft  ad  p.-vt  B ad  H.  hoc  eftatx  conftt.vJ 

HcftadN:*quantutigiturN,etP.ergoBeftidN,vtBeftadP.  (^ate  ciimW 

C C ratio 
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ratio  BH  fit  ad  rationem  H B.  Tt  BeftadN.  Seratio  BE  ad  rationem  H L.vt  Bcft 
a.lPj  erit  ratio  BH  ad  rationem  HB.  vt  ratio  BE  ad  rationem  HL.  Quod  erae 
demonfirandum.  . . 

PROPOSITIO  CXXXII. 

DAt®  fint  bina:  feries  continue  proportionalium  ab  vno  termino  A 
Incipientium,  & zquali  conftantium  numero  terminorum . 

Dico  rationem  FL,  ede  ad  rationem  BG,vt  E cft  ad  K,  & rationem 
E K clfc  ad  rationem  BGj  vt  D eft  ad  I.  Et  fic  deinceps. 

DtmonUrauo. 


M 

N 


H 


O 


E F pEr  17.  libri  nofiri  progref- 

■*  fionnm, ratio  FL,  eft  (juin- 
tuplicata  rationis  B G.  Con- 
K X.  linuetnr  autem  ratio  B G per 

fextcnninns,B,G,M,N,0,P: 

eritiijuc  ratio  BP  etiam  quin-. 

cuplicata  rationis  B G ; ac  prn- 
s inde  eadem  cum  ratione  FL. 
«r.tmM.fcjfjjjo  BP  cft  ad  rationem  BG.vti  G cft  adp.  Ergo  ratio  FL  cft  ad  rationem 
B G , vt  G eft  ad  P.  lam  vero  quia  ratio  G P eft  quadruplicata  rationis  B G : ratio 
Iii7.rs<-  quoque  E ad  K.  eiufilem  rationis  l>BG  quadruplicata  cft;  ergo  vt  E eft  ad  K,fic 
Geli  ad  P,  hoc  cft,  vtiamoftcnfum  cft,  ratio  FL  ad  rationem  BG.pari  argiimcn. 
to  demonftrabitnr  ratio  £K  ede  ad  rationeli)  B G > vtDcftad  1 : 5r  de  deinceps  _ 
paT^Vrgoptopofitum. 

' PROPOSITIO  e XXX III. 

,1.  .s 

DAt®finrbrn»feriescontinucproponionaliumqu*primmntcrmi- 
num  comrrtuncm  habeant  A. 

Dico  rationem  DB  ede  ad  rationem  IG  , vcCcHad  H,- & rationem 
EB  ede  ad  rationem  KG,  vt  D cft  ad  I,  & fic  in  infinitum. 

‘ DemonHratio. 


G 


H 


I' 


Atio  DB  eftad  rationtm  IG.  vt  ‘ ratio  DI  ad  rationem  BG.  fcd  ratio  D, 
adrationem  BGvt  C ad  H.  Ergo  ratio  D-B  eft  ad  rationem  IG,  ve  C 
eftad  K.  Pari  argumento  oftendamratiotiem  EB  elle  ad  rationem  KO  , vt  D ell 
ad  I.  Etficin^infinicum._^  _ '• 

PROPOSITIO  CXXXIV.^ 

Sint  dux  rationes  fimiles  AB  , C D, ponantur  autem  quatupr  A,E,F,G, 
continnarc‘;andcm  racionem.Deindc  fint  etiam  continue  proporcid- 
nales.C  KLM,cuiurauinquctandcm  rationis  Lfint  autem  inter  B&  G, 
'du*  medi®  H 8e  I : pati'piA6  fiiit  imer  D & M^jtaedi®  N & O. 

• : ^ Dico 


Digitized  by  Google 


G E O M E T R I C iE. 

Oico  F ad  I , eandem  habere  rationem  quam  habet  L ad  O , & E ad 
H,  eandem  quam  habet  K ad  N. 

Demonflratio. 


/^Voniam  ponuntur  AEFG  , & 
H IGjContinuareeandemratio.  ‘ 

A 

B 

E 

H 

K— 

I 

G 

nem  in  fualcrie, igitur  ratio  AB,  tri- 

plicata cft  rationis  eius  quam  habet  F 

C 

K 

L 

ad  I,  te  pari  pa£lo  ratio  C D,  a triplica-  ~ 
ta  ell  rationis  L ad  O-  ied  ratio  A B>  ea- 

D 

N 

O 

M s'tir 

dem  c(l  cum  ratione  CD,  cxhypothefi.igicureciamratio  AB>  triplicata e(l  ratio- 
nis LD-  quare  F ad  I,  ratio  eadem  e(l  cum  ratione  L ad  O : limili  fere  dilcutitt 
ofteodam rationes  eH  & KN  elTeeardem. 

PROPOSITIO  CXXXV. 

DAtz  finttre]  (eries  continue  proportionalium,  quz  commune  ha* 
beantprincipium  A. 

DicofiB,G,M  fintin continua, etiam  C,H,N,flcD,l,0,& E,K,P  tt 
lic  deinceps  efle  in  continua. 

‘DtmonftrAtio. 

B C D E F 

A G H 1 K ■ I. 

M N O F 


■O  Atio  CH  eft  duplicata ‘■rationis  BG.hocellex  hppothdi  rationis  GM.  At-t, 
-^qui  etiam  ratio  H N eft  duplicata  rationis  G M , rationes  igitur  C H,  8r  H N 
funt  ezdem,  adeo^ue  C.  H,  N funt  in  conrinua.  Similiter  ratio  D I eft  triplicata 
rationis  B G,  hoc  ell  ex  hypocheC  rationis  GM : fed  eiufdem  rationis  GM  etiam 
triplicata  eftratio  I O.  Ergo  rationes  D I & I O funt  ezdem.  ergo  D.  I.O  funtiit 
continua.Pari  argumento  demonllrabo  E,  K,  P>  8r  F,  E.Q_Sc  lic  itiin£nitumcf- 
reincontinua-Liquetergopropofitum.  f . i 

PROPOSITIO  CXXXV  I. 

STatuantur  rutrum  tres  ordines  continoe  proportionalium  ab  eodem 
termino  A principium  ducere;  flt autem  ratio  BM  triplicata  ratio- 
nis B G.  ' 

Dico  etiam  rationem  C N fore  triplicatam  rationis  C H,  & rationem 
D O,  rationis  D I , Sc  lic  deinceps. 


CC  1 


Demoti' 


P R O P O R.T  I O N A L r T A T E S 
Dmonjlratio.  . 

C D ' F.  F 

H I K • L 

N O P CL 

SVmaturquatuis  trias  exempli  gratia  V.,  K.  P.  Paret  ex  17.  libri  noftri  progrelfio- 
num.quotiesratio  EK  multiplicat  rationem  P.G,  toties  rationem  EP  multi- 
plicare rationem  BM.  Quarcettm  ratio  BM  ponatur  triplicata  rationis  BGtcric 
Se  ratio  EP  triplicata  rationis  EC.  Quod  erat  demonArandum. 

PROPOSITIO  CXXXVII. 


B 

A G 
M 


«17 


SInccontinuc proportionales  A,B,C,  D,&  A,M^L,K,  item  totidem 
D,E.F,G,&K,I,H,G. 

*Dico  B eflead  M,vt  F ad  Hj &Cad  L,  vt  E ad  I.  ' 

\ 

^ ^emonftratto. 


O Atio  D ad  K,  cAi  triplicata  tam 
■•■^rationis  B ad  M,  quam  rationis 
F ad  H.  Ergo  B cA  ad  M ■ vt  F ad 
H.  Deinde  rattones  C L.  E I Innt  du- 
plicat; rationum  BM,  F H,quasiam 
oHendimuscAeealdcm.  Ergo&  ipfa: 
Atnteatdem.liue  C ad  L,  vt  E ad  E 
Qnx  erant  de monllranda. 


! P R O P O S I T I O C XXX  VI  I I. 

"f-i- 

SI  fuerint  quotuis quantitates  A,  B,C  incontinua,&  .'i(rumaturqux-t 
uis  alia  quantitas  Z:  j' 

Dico  rationes  A Z,,  B Z,  C Z,  item  rationes  Z C , 2 B , Z A , eandem 
continuare  analogiam.  ' 


Demonfiratio. 


A ■ 

n Atio  AZ  cA  ad  rationem  BZ.  (>  vt  A ad 
JXB/iniiliter  r.itio  BZ  e A ad  rationem  GZt 
vt  B ad  C.  hoceAvt  A ad  B;  rationes  igi- 

B 

, - j 1 

C „1  . , 

tur  AZ>BZ,  CZ  continuant  eandem  ra- 
ptionem A ad  B.  Deinde  ratio  ZCeA  ad  ra- 
tionem ZB  jvc'  B ad  ratio  ZB  , cft 

c T-lmiut. 

Z 

Aihid. 

£rgo  racioncs 
propo(icum« 

ad  radonc  Z A,vt  d A ad  B »hoc  cll  ve  B ad  C. 
ZC,ZB>ZA  contiauanc  eandem  racionemB  ad  C.  Condat  ergo 

PRO- 
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GEOMETRIC  JS.. 

PROPOSITIO  CXXXIX. 

POIkis  duabus  A,  B,  fumatur  media  proportionalis  D.  Deinde  aflU- 
maturijuzuis  C. 

Dico  rationes  AC,  A D,CB,cflc  tres  rationes  in  continua  analogia. ' 


Demonfiratio. 

D AiioAC  diifta  in  CB  rationem  pro-  ^ 

■*^^ducic  1 arqualcm  rationem  iili  qua:  ori-  

turexdtiilu  AD , iiiDB,  hoceftex  (iu-  A B 

Auracionis  AD  in  leipiam  t igitur  liene  Ic  — ^ * — 

habet  ratio  AC  ad  AD  rationem  , ica  D 

bqiioqiicfc  habet  ratio  AD.  adrationem  ' 

C B,  hiot  igitnr  tres  rationes  in  eontinua analogia. Quod  erat  detnonftrandum. 

Aiiter. 

D Atio  Ac  ad  ADrationem.eft  c vt  Dad  C.ratioqnoqueDBhoeellratio  AD 
ad  C B rationem  , cft  vt  D ad  C;  eandem  ergo  proportionem  continuant  tatio- 
nesACjADiCB.  Quod  erat  demonllrandum . 

PROPOSITIO  CX  L. 


oc  u meata  proportio 


^Intlimilcs rationes  AB,  C D,  & inter  Ut.  lllCU 
lis  fit  E.  Denique  ponaturquxuis  F inter  A 8c  B. 
Dico  rationes  A F,C  E,  FB  efle  in  coAcinua  analogia. 


Demonjlratio. 


QVoniam  inter  fimiles  a'  p 

taliones  AB  * CD — - ^ 

pofitarunt.F  & E quan-  F E 

titatcsjigitnr  ratio  AF  eft  . 

jadCE.vtcftEDadFB,  B D 

(cd  ratio  £D  ex  conlltu-  • 

flionecft  eadem  cum  ratione  CE,  igitur  vt  cft  ratio  AF  ad  CE,  ita  eadem  ratio 
CE  cftad  rationem  FBi  continuant  igitur  eandem  rationem  AF, CE, FB.  Quod 
fuicdcmonllrandum,  i-,- 


PROPO SITIO 


CXLI. 


INterduas  rationes  datas  A B,  C D,  mediam  proportionalem  exhjbere. 

‘,u:5c..x 

Conjlruiho  & demonfiratio, 

■piatvt  A ad  B,  CcEadF.vt-  « ’ * C ' 

que  c;ad  D , fic  F ad  ^ »-,-7 — . , ■ ■_  ■ ...  .. 

tum  inter  E,  G media  propot-  ' B ^ ' 'D  " ' 3 

tionalisfitK.  ~ 'g  p _ ' ' 

diam interrationes datas  AB,  K 

CD.  Quod  fic  dcmonftro.  — — _ 

Rationes  £ F,F  C componunt 


cc 


3 


racio- 


a yjJMii. 


b CtlligtiHf 

IM. 


cy.hmitu. 


iii.imixu 
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9,8  proportionalitates 

rationem  EG,  hoc  eft  rationes  EF,FG  inter  fe  multiplicat*  producunt  rationem 
EG.  fimilitcr  ratio  EK  cum  ratione  KG  componit  rationem  £G>huc  ratio  ER 
du£la  in  rationem  KG  producit  rationem  KG  fcd  ratio  K G cx  conftrudlionc  cft 
eadem  cum  ratione  EK.  Ergo  ratio  E K in  ieipfamduaa  producit  rationem  EG. 
eandem  rciIicet<|Bam  producebant  rationes  EF.FG.hoc  eft  excunitruclioaera* 
QD.  Ergo ‘ratio  EK  media  eli  inter  rationes  datas  AB.CD, 

tAlntr. 

PNAt*  iint  rationes  binz  AB. 
■*^G  H,  inter  quas  media  Iit  ex- 
hibenda. FiatvtHadG.fic  B ad 
Q I,8t  inter  A ac  1 mediam  fac  pro- 

portionalem  K : tum  vt  A eft  ad 

J*^'**'  B K.  Cc  b hac  ratio  A B ad  rationem 

Q CD.  Dico  hanc  fati  sfaccrepoflu- 

lato.  Nam  vt  A ad  K , fic  per  con- 

O ftrud.  ratio  A B cil  ad  rationem 

” C D.  quare  cum  ex  conilrui^.  ra- 

tio  A ad  1,  fit  duplicata  rationis 
AadK:  critqnoqueratio  A ad  1 duplicata  proportionis  rationum  AB.CD.fed 
c I).  tviw.  vcAadl,  fies  ratio  A B ad  rationem  G H.  ergo  proportio  rationis  A B ad  G H ra- 
tionem, etiam  duplicata  ell  proportionis  quam  habet  ratio  A B ad  rationem  C D. 
Ergo  rationes  AB.CD,GH  fiiqt  proportionales-  faAum  igitur  cR  quod  peteba- 
tur. 

. PROPOSITIO  CXLII. 


D Acis  duabus  rationibus  AB,  CD,  tertiam  rationem  peoporriona- 
lem  exhibere. 

ConslruSlio  & tUmpnfirMt».  * 

A - ■ - • C 'PlatvtCadD.ficDadE : ve 

— j-  autem  C ad  E>  fic  A fiie 

" . i , ad  Z.  Dico  rationem  BZdaria 

— f.  rationibaseiTeteniam  propor» 

^ lionalem.  Naro  ratio  CDdudfa 

' ' 'I A . in  rationem  DE',  hoc  cft  ea 

conftruA.infeipiaai,  producit  rationem  CE,  hoc  eilexcaoRrud.  rationem  A Z. 
fed  etiam  ratio  ABduiRa  in  rationem  BZ  producit  rationem  eandem  AZ.  ergo 
a rationes  AB,CD,  BZ  funt  in  continua  analogia.  Fecimus  ergq  quod  petebatur. 
“m*'  Alio  etiam  modo  licebit  demonilrarc  racibnCiti  B Z tertiam  cile  proportionalem 
rationibus  daris  AB,CD.  Quoniam  enim  per  conftruAionem  rationes  AZ.CE 
<<‘-M»fimilesfimt,  erit  «ratio  AB  adruionem  CD,  viratio  DE,boceltcxconftruft.Tt 
ratio  C D,  ad  rationem  BZ. 

PROPOSITIO  CXLIll. 
y^Atis  du4b0s~riiti(Snibus  tertiam  proportionalem  aliter  exhibere. 


> 1'  y> 
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geometrica. 


ConfirnOn  & demonihiuio. 


DAtz  Cnt  rationes  binz 
AB, e,  D.  fiat  rcDad 
e.  fic  B ad  I,  ve  autem  A 
cll  adi , fic  »fiat  ratio  CD 
ad  rationem  GH.,  Dico 
rationem  G H rationibus 
A B>  e D,  tertiam  efle  pro- 
portionalem. Nam  ratio 
A-B  cll  ad  rationem  C D, 
livt  Aadiihocefl  percon- 
Ilruflioncin  ve  ratio  CD 
cfl  ad  tatiooem  G H. 


D 


H 


a xyhuiut. 


PROPOSITIO  C X L I V. 


DAtis  tribus  ra- 
tionibus AB  , 
C D , E F , quartam- 
proportionalem  ra- 
tionem inucnite. 


F 

G 


D 


H 


ConfiruClioCdemonJlrttio. 

Flatvt  D ad  C.  fic  B ad  K ; St  inueniatur c ratio  GH,  ad  quam  ratio  EF  eaiac  trialw. 
habeat  proportionem  quam  Ahabetad  K, 

Dico  fatlum.Nam  ■‘ratio  A B cfl  ad  rationem  CDjVtA  cll  ad  K > hoc  eft  pecli).im>. 
conllruiS.Ttratio  EF  clladracioncnv  GH.  - ..  • j 


SchoLtn. 


f^^OftrhSc  tsntij^r  fuhjiiiere^e  juis 
in  dnimnm  mdnett,  centi- 
nnttunem  rttienmn  nen  differre  i ten-  __ 
tinnttiene  iUd  de  fM  treSdiur  in  Cee- 
metxicir  elementis,  eim  tres  vel  ptnres  — 
qntutitetes  esndem  retienem  ferhiten- 
tur  tentinuire,  tetreinde  exijlimet,  td- 

tumttdehere,  ejfeftn^s , vt  esndem  in 

ter p continuent  dnidaiumiitt  vt  dotis 
triSmrdtienitmijustfiMetncdntm»dtd  ~ 
snolefid  A B,C  D,  E V,rstie  A sd  Vl,de- 
beat  inielligi  ejfe  fimtlis  vel  eodem  eum 
Tdtienibns  C D,  £#•  E F.  quemod- 


D 


F 


H 

M 


modum  contingit,  fi  quttuorquontitdtes  GHIK  fiotuentur  in  continuo  propoftion<,tttm 
enim  ratio  G ad  H fimilAesl  rttienibus  Had\,  ^lodV,.  Verum  nutto  moJo  hc 
conuenttcenttnuatidkirottonnm  AB,  CD.  V.V.  nam  fient  ifuOltIilusn  .fotejf  tffe  meclu 

froforttenalis  inter  infinito  binario  lineorum  (fi  (p-c.  fic  etiam  ratio  C od  D, 

pote/}  e ffe  medio  inter  infinito  binorio  rotiaeum  etiom  diffmillinurum  inter  fe,  vti  ex  prope  ■ 
(itionibus  protedentibm  fiudiofits  JLeclorfoeiCe  inteiliget,  * 
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PROPORTIONALITATES 

PROPOSITIO  CXLV. 


SIntbin*  feries  continac  proportionalium  A,B»C,&c.  D,  E,F,  &c. 
Dico  rationes  A D,  B E,  C F,  in  continua  effe  analogia;. 

Dtmonjlratio. 


C 

F 


CVmexhvpothefi  rationes  AB.BC  fim eidem,  item  eidem  fintrationw  DE, 
EF,erit  ta,ioAB,.ar.t.onemBC,  yt  tat.o  DE  id  rat.onem  EF.  .pt« 
permutando  ratio  AB  eft  ad  rationem  D E , vt  rat.o  B C eft  ad  ranonem  E F. 
fjdvt  ratio  AB  adrationem  DE.  fic  eft  ratio  A D ad  ranonem  BE  t & vt  ratio 
ad  rationem  E F.  b ita' ratio  BE  adrationem  CF.  Rationes  igitur  AD.BE. 
C F funt  in  continua  analogia.  Quod  erat  demonfttandum. 

PROPOSITIO  eXLVI. 

TNter  duas  quantitates quafuii  A & B,  media  fit  proportionalis  C,  8t 
lairuroaturaliaquatcunqueD.  • u a n 

Duro  rationes  A C,  & C B fimul  fumptas  minore»  efle  ratjombus  A D, 
D B fimul  fumptis,  adeoque  minimas  efle  omnium  rationum,  datam  ra- 
tionem A B componentium. 


DmonjlrAtio. 

■D  A tiones  A D,  A C,  DB redueantnr 

_ ■*^ad  rationes  DG.EG.FGipfts  *qua- 

A B Ics,  qua;  commune  habeant  conrequens 

' G.  Quoniam  igitur  rationes  AD  , AC, 

^ DB'^luntincdtinud,eiiamrationesD  G, 

j)  E F EGiFG  <unt  incomimia.  ergo  « etiaiii 

" — D,E,F,funtincontinua.ErgofDcamF 

“TT"  maior  eft  qiiim  E bis  fumpta.  fed  vt  D 

1 cumFad  E,  bis fumptam,  iic eft  b ra- 
tio ipiius  D cum  F ad  G > ad  rationem 
ipCus  Ebisfumptiad  G.  Ergoratio  D eum  F ad  G,  maior  eft  quam  ratio  E b» 
biM-So-  rumptz  ad  G.  ledratio  D cum  F ad  G, aequatur  ratipnibuShD G,FG,  hoc ellex 
Mw  conftrua.ratfonibus  AD.DB.JfctatioipCus  E bis  fumpta:  ad  G iquatut  • rationi 
EG  bis , hoc  eft  rationi  A C bis , hoc  eft  ex  hypothrC  rationibus  A C,  & C B.  Ergo 
rationes  A D,DBmaiores.funt  rationibus  AC,CB.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CXLVII. 

• i 

Sit  ratio  AB,  adrationem  CD,  vt  C eft  ad  O. 

Dico  rationem  AB  duplicatam  efle  rationis  CD. 


cttiJimm. 


tf.fWMf. 


Dtmn- 
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piat  vt  Dad  C,  fic  B ad  E;  E 

* igitur ratio»AB  eft  ad  ra-  ^ 

rionem  C D vt  A ad  E.  (ed  ex ^ 

hypotbeli  etiam  ratio  ABcB  B 

ad  rationem  CD  vt  E ad  D.  

Ergo  A eft  ad  E vt  C ad  D G 

deinde ciiin  ex  con(lruiR.B  Cc  j) 

adE,  vt  D adC>eritiniierten-  

doEadB.vtC  adD.igitur  tam  ratio  AE.quim  raiioEBeadcm  eftrationiCD 
Sed  ratio  ABcompofitaeftexrationibus  AE,EB.  crgoraiio  AB  componitur  ex 
ratione  C D bis  fumpta.ergo  ratio  A B eft  dupbcau  rarinnit  c D,  Qi^  erat  dc- 
monftraadum, 

PROPOSITIO  CXLVIIL 
'J'  Vbet  etiam  conuerfam  huius  dctnonftrare. 

, T>cmonSirauo. 


A n.luumi» 


pOnatur  ratio  A ad  B duplicata  E 

^ rationis  C ad  D.Dicorationcm  — — 

AB  ad  CD  rationem,  efte  vt  C 

ad  D.  Fiat  iterum  vtDadC.itaB  E 

ad  E>crit1>iatio  AB  ad  CD  ra 

tiooem,  vt  A eft  ad  E.  ratio  vero C_ 

A ad  B compofita  eft  «gt  rationc  p,  ' 

A ad  E,  Sr  E ad  B>  boc  eft  cx  eoo-  — 

ftrudL  C ad  D ; igitur  ciim  ponatur  ratio  A ad  B , duplicata  rationis  C ad  D , patet 
rauonem  quoque  A ad  E , eandem  efle  cum  ratione  E ad  B , hoc  eft  C ad  D.  er- 
go cum  vt  A ad  E.  ita  ratio  AB  Gt  ad  CD  rationem, patet  quod  ratio  ABadra. 
tionem  C t)>  it  vt  C eft  ad  D.  Qjjod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  eXLiX. 

P Olitis  tribas  quantitatibus  A,  B,  C,  & alijs  infuper  tribus  D,E.  F : fi 
ratio  A ad  B duplicata  ell  Dad  E,  & ratio  B ad  C,  duplicata  E • 
ad  F.  ‘ 

Dico  rationem  quoque  A ad  C duplicatam  elle  rarionis  illius,  quam 
habet  O ad  F.  ^ 


DD 


Dmo»- 
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PRO^ORTIONALITATES 

‘Dcmonjlratio. 


D 


£ 

F 

, 

G 

\ ■ l 

H 

pOnatur  inter  A ad  B,  me- 
^ dia  1,  Se  fimilitcr  inter  B.d. 
media  ponatur  K'  Deinde  fiac 
vt  U ad  £,  Ita  F ad  Gi  Se  ve 
E ad  F,  ita  G ad  H.  Quoniam 
igitur  ratio  AB  duplicata  cR 
ram rationum  AI,  IBiCjuaiiv 
rationum  DE>  FG>  erunt  ra- 
tiunes  A I,  I B)  ezdem  cum  ra- 
tionibus DE,  FG.pari  argu- 
mento rationes  B K.  KC  cum 
rationibus  £F  , GH  ezdem 
funt.  rationes  igitur  A C.  D H 
exijfdem  rationibus  (quamuis 
diuerllmodedifpofitis)  compo- 
nuntur, ac  proinde  • zquales 
1 funt.  fed  ratio  D H eft  duplica- 

ta  rationis  DF.  vti  facile  deducitur  ex  conaraflione.  ergo  & ratio  AC  eR  dupli- 
catarationis  D F.  Quod  erat  deitionRrandum.  • 

CtrolUrmm.  ' | \ 

. - - TTInc  colligitur  idem  eflfe  pronuntiani 

* , -Tldum  de  quauis  continuatione  ter- 

B minorum  quod  przcedenti  propofitione 

■”* — g de  tribus  cR  diRum : nam  Ii  fiat  ratio  A 

ad  B duplicata  CD,  Sc  B ad  £ duplicata 
D F,  & E G,  Gl  duplicat^  F HiH  K;  in- 
ferri etiam  legitime  poteR,  quod  ratio  A 
ad  I fit  duplicata  cius  rationis  quam  ha- 
bet C ad  K quocunque  tandqm  numero 
termini  conRituantur.  " 

Imo  quod  de  duplicata  ratione  prz- 
feni  ptopofitio  enuntiat,etiam  eA  imclli- 
gendum  de  triplicata  , quadruplicatag 
quiotuplicata,  & fic  de  quauis  aha  mul- 
tiplicata ratione  rcrpeftufimplicis  ratio- 
I n " . ‘ tiisCadD,DadF,8ic.quodmanifeR4 

colligetur  fi  difeurfus  demonArationis 

• terminisillhis  multiplicationis  aptetur. 

PROPOSITIO  CL. 

Sint  quatuor  nunnero  quantitates  A,B,C,D,  & ratio  A ad  D,  fuppo- 
natur  compodear  ellc  cx  latione  duplicata  A ad  B , & cx  ratione  B 
ad  C. 

Oico  rationem  A ad  B,  eandem  elTc  cum  ratione  C ad  D. 


G 

- - 

}- 

I i 

( , 

' * 

C 

slU. 

r 

D 

1 

F 

H 

Demon^ 
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GEOMETRICAE. 

Demonfiratio. 


D 


VT  A ad  B 1 ita  E fiat  ad 
Is  & 1’  ad  G;  & vt  B ad  C» 
ira  G Hac  ad  H-  Igitur  ratio  E ad 
H j crucompofica  cx  duplicata 
ratione  A ad  B,  iS:  cx  ratione 
B ad  C ; cx  quibus  etiam  cdm 
compolita  fupponatur  ratio  A 
ad  D,  erit  ratio  A ad  D,  eadem 
cum  ratione  E ad  H.‘&'  ratio 
B ad  D,  eadem  cum  ratione  F 
ad  H.  fcd  ratio  G ad  H, eadem 
cft  cum  ratione  B ad  C>ex  con- 
linn^Iionc;  igitur  ratio^  F ad  G, 
eadem  cfi  cum  ratione  C ad  D.  tfuotx 

icd  ratio  F ad  Cr>  cadcmcftcxconftrutaionecum  rationcEad  F , hocefi  A ad  B 
cx  conftruaiouc : igitur  ratio  C adD,  eadem  cft  cum  ratione  A ad  B.  Qjiod  luit  dc- 
nionfiranduiD» 


H 


P ROPOS  ITIO  CLI. 

Sic  ratio  A B ad  C D,  vt  B ad  A.  > r ' 

Dico  rationem  D ad  C duplicata  efle  rationis  quam  habet  B ad  A. 

*T>emonJlratio. 

■piat  vt'D  ad  B,  ita  c ad  E,  E ' 

igiturpermutando D cfl  ad  — 

C.vt  BadE.crgo  per  13  huius  A " C * 

libri , ratio  A B ad  C D,crt  vt  g jx 

Aad  E:  Icd  ratio  A B ad  CD, — ^ — 

cx  hypothcfi  cH  vtBad  A;  igitur  ve  B ad  A,  ita  A ad  E*  adeoque  ratio  B Ecft  dupli- 
cata rationis  BA:  cltaufemcxconftfuftioncBadEiVt  Dad  Cjigic^fcdm  ratioB 
ad  E)  ficduplicata  B ad  A,  patet  rationem  D ad  C)  etiam  e^c  duplicatam  B ad  A* 
tJjjod  fuic  dcmonllratiduni,  — 


PROPOSITIO  C L 1 1. 


D 


Atis  rationibus  AB  & CD. 


Oporteat  duas  exhibere  c^uantitatds  E &F,  vt  ratio  A E duplica- 
ta fit  rationis  BF,  ratio  vero  E F fimilis Ht rationi  data;  1>C.  ;■  ■■■.  - 


CoitiiriJliirO’  ^wianfltMh- 


EI»m  prbportionajts 

. . E 

ABG&CDH.Dc-  “ 
indccoftituanrur  E F|G 
in  eadem  ratione  inqiia.'^  • 
/unt  quantitates  H D C. 

Dico  ladum  quod  re> 

B 

i ' 

F 

D 

• * • "j  ■'  ‘ 

quiritur/cilicciEF  ra- 

tionem eandem  efle  eu 

H 

xauoo^  D C 1 rationem 

DD  f 

quoque 
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quoqucAEdupIicaumeflerationis  BF.  Quoniam  AB  G & EFG.funt  quanti- 
jNf  laiesconiinuc  propottionales.habcnccsGcommunem  primamiigitur » ratio  A ad  E, 
duplicata cil  rationis  Bad  F.cilquc  cxconilrudionc  D ad  Ci  vtEadF.Quarcprx- 
Aitimus  poftulatum, 

PROPOSITIO  C I.  II 1. 

Sint  proportionales  quantitates  ABC  ficut  & D B E. 

Dico  rationem  A D ad  C E rationem,  duplicatam  habere  propor- 
tionem eius  quam  habet  A ad  O. 

Demonftratto. 

F 'piatvtE  ad  c,  itaDadF, 

' erit  itaque  •>  ratio  AD  ad 

^ ^ rationem  CE>  vt  A ad  F. 

B deinde  quia  AC > DE  re- 

ci7/«»ri.  Qangulac*qualialunt,  vt- 

D E pote  aqualia  eidem  quadra. 

to  B,  e A vt  E ad  C>  ita  A ad 

D.  fcd  vtE  adC.itaquoqueeA  D ad  F.exeonArnflione.  Igiturtatio  Aad  F du- 
plicata eA  rationis  A ad  D,  hoc  eA  ptopottio  rationis  A D ad  C £ rationem , dupli- 
catacArationis  Aad  D.  Quod  fuit  demonArandum. 

PROPOSITIO  CLIV. 


SI  quinque  quantitates  eandem  rationem  continuauerint: 

Dico  rationem  prima:  quantitatis  ad  quintam,  duplicatam  effe  ra- 
tionis quam  Iccunda  habet  acf  quattam. 

Dtmonftratio. 

: I 'pOnancur  quinque  quanti- 

— ' " — ■ A tatesA,BiC,D.Eeffcinc6- 

B ' tinuata  analogia.  Dico  ratio- 

nem  A ad  E>  effe  duplicatam 

ii — rationis  B ad  D.  ciim  enim 

D omnes  quinque  fint  propor- 

~ tionalescontinuz, igitur  etiam 

® CBA  & CDEjfuntpropot- 

a.7.rr.-  tionalesquantitates.EtgorattodAadE  duplicata  eA  rationisB  ad  D.  Quodetac 
demonArandum- 


PROPOSITIO  CLV. 

SI  ratio  AB  quadruplicata cft  CD,tatio  autem  EF,  duplicata  eiuC- 
dem: 

Dico  rationem  AB  duplicatam  effe  rationis  E ad  F. 

' i 1'.  . 

' - Pemeu~ 
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Demonfiratio. 

Fljt  vt  F ad  E,  ita  B ad  G.  Igi-  q 

tur,  ratio  A ad  G > eadem  eft  •'j  t»™». 

ctim  proportione  rationum  AB, 

EF:  <cd  tatio  A ad  B , componi-  g 

tur  ex  ratione  A ad  G , G ad  B;  

hoccil  E ad  F>  duplicata  (cilicet  E 
rationis  C ad  D;  igitur  ratio  A ^ “ 

adB.eftcompofitacx  ratione  A- 
ad  G,  dc  duplicata  ratione  C ad 
D;  Icdrano  A ad  B,  ponitur' 
quadruplicata  rationis  C adD. - 
Igitur  ratio  A ad  G.duplicata  cit 
rationis  C ad  D.  quare  ratio  A ad  G,  eadem  eft  ciitn  ratione  Ead  F.vnde  & prt>- 
pottio  rationum  AB.EF  eadem  eft  cum  ratione  E ad  F.  CJuate  i>  ratio  ABdu-6,«;jS,. 
plicata  eft  rationis  E F.  •>>>' 


D 


PROPOSITIO  CLVI.' 

SI  ratio  AB  Iit  duplicata  rationis  EF,  ratio  quoque  CD  duplicata 
cius  quam  habet  G ad  H. 

Dico  rationem  A B dudiam  in  C D rationem , exhibere  duplicatam 
eiusrationcmquaeoriturexmultiplicatione  rationis  E F in  ratione  GH. 


Demonjiratio. 


H 


Flatvt  c ad  D,  ita  B ad  I,  j~ 

erit 'igitur  ratio  ABdu-  ^ 

tSa  in  C D > atqualis  rationi — — - . 

A ad  I.  limiliterfiliatvtG  B 

ad  H,  ita  F ad  K : erit  ratio  ^ 

£ ad  K}  eadem  cum  EF  - ■■  ■ — 

ducta  in  GH.  fed  AI  ra-  F 

lio  compofita  eft  ex  A ad 
B , id  eft  duplicata  EadF, 

&ex  BadI  , id  eft  per  conftriia-.  CadD  , id  eft  per  hypothefim  , duplica- 
ta G adH.&fimiliterratioEadK.  compofita cftexrationc  E adF, ScF  ad K.id 
eft  per  conftruft.  G ad  H.  igiturratio  A ad  I,  duplicata  eft  rationis  E ad  K.  ergo  AB 
ratio  duda  in  C D,  duplicatam  habet  proportionem  eius,  quam  continet  EF  tatio 
ducta  in  G H.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLVII. 


SI  ratio  AB  quadruplicata  fuerit  rationis  B adC,  & BD  ratio  qua- 
druplicata rationis  C ad  D. 

Dico  rationem  quoque  A ad  D,  fore  quadruplicatam  eius  quam  habet 
B ad  D. 


D D 3 
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Demonfiratto. 

/~\Voniam  ratio  K aii  Di 

— - — — — V^ponitur  quadru|<Jicati 

B rationis  Cf  ad  D,  igitur  ratia 

^ B ad  C cfl:  triplicata  rationi» 

Cad  U.  ledratio  A ad  B cll 

D quadruplicata  B ad  C, ; igitur 

ratio  A ad  B.  cft  duodecupli- 
cata  rationis  C ad  U.  icd  ratio 
B ad  D>  cft  quadruplicata  ciufdcm  rationis  C ad  D.  Igitur  ratio  A ad  U>  cfl  fex- 
dccuplicata  rationis  C ad  Da  cuius  ratio  B ad  D>  cfbqiiadruplicata : ratio  vctd  Ica- 
dcciiplicata  cil  quadruplicata  quadruplicata:  (cum  quatcrquatuor  proferant  icalc- 
cim)  manifcfta  igitur  cft  veritas  propoli tionis. 

PROPOSITIO  CLVIII. 


QVod  fi  inter  A ad  B quatuisduasaflumpti  fuerint  C 8c  D. 

Dico  rationes  AC  in  CD,CD  in  DB  , idem  producere  quod 
ratio  bis  dui^a  in  fc  exhibet  cuius  A ad  B triplicata  cft. 


Demonflratio, 


\ JNcer  A &:  B»  ponantur  dux 

^ E.  igitur  rationes 

^ * AE)EF,FB  funt  eaedem,  fcd 

p ratio  AB  , componirur  ex  ra- 


B 


tur  ex  rationibus  A CfCp»D  B.  Lijuec 


tionibns  AE,  EF,  FB.  ergo 
racio  AB  ex  tribus  xqualihus 
rationibus , quarum  vnius  clt 
iripircata>coniponirur,  hoc  cft 
ex  ijidcmintcr  Te  multiplicaris 
producitur.  Aequi  etiam  ratio 
AB  compouitur  fiucptoJuc^- 
propolitum. 


Corol/anum, 

/^Ccurrit  hinc  reflexio  notatu  digna,  curfciUccc  hucvfquc  in  vanum  laborent 
'^Geometrx in  mczolabiis  adinueniendis,  & tn  quo  diflicultatis  canlo  verfetur. 
Ego  ianc  cxpropoficionc  iam  allata  ohrcruoimcrduasquacicatcs  d.ita5  A,  3fBiduas 
mcdiascxhibcrc,  non  ahud  efle  quam  rationem  inucnirc  qua* bisin Te  diiifta  pro< 
ducat  rationem  datam  A ad  B>  Tiue  rationem  AadB  diuidere  in  tres  rationes  x- 
qiiale5,quxinrctfcmulfiplicata'producantracioncmiplam  A ad  B lam  vero  cum 
quxuis  raCiO  diuidcpoflic  inqiiaicunquc  ^ quoccunque  rationes, ex qdar{i  inultip(i- 
cationc  queat  produencopia nimirum  5f  vaiiccas  rationu  datam  rationem  o6pon co- 
tium icu  producentium, difljcuiratc  in  pr^fcnti  negotio  eam  p<aric  quam  iuperare  ha- 
bentis Ceometrf^*  non  potacre  : quemadmodum  a,utcm  arcum  dftcum  circuUnon  cft 
diflicilc  in  eres  parces  partiri  iine  vlla  alia  determinatione,  Ita  neque  rarvonem  ia 
tres  aliquas  rationes  qux  generent  rationem  datam  nullius  ncgocij  cfl:  rcdflhoc- 
vlquc  Geometrarum  induftria  vano  labore  tentauic  in  partes  xquales  datum  arciiin 
circuli  diuiderc;  mirum  videri  non  debetquod  p.irtitio  alicuius  rationis  in  eres  ra- 
tioncs,qux  xqualcsllnt  inter  re,&  multiplicatx  meer  fc  rationem  datam  producant, 
dtflicuUatem  contineat.  Oftcndinujs  quidem  facilem  Methodum  diuidendi  ratio- 
*^cm  in  partes  xquales  fl  diuiflo  illi  partes  conlldercc  qtix  per  additionem  generant 

racio- 
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rationem  datam4fcdpoftiil.irctctumpra;rentis  libri  mareria  partiri  rationem  datam 
in  partes  x^ualcsic^u^fa^a  multiplicatione  inter  fc  exhibeant  rationem  quam  com- 
ponunt.Sed  cogormaceriam  illam  in  aliudcempus  diderrc;  cum  & valetudo  praeci- 
pitare cogat  quod  prx  manibus  habeo  > &£■  imperium  v/gdat  illorum  quibus  ob« 
noxium  mc  fecit  rcligiofa  ProfcHro? 

PROPOSITIO  CLIX, 

FlOnantur  dux  feries  quinque  quantitatum  in  continuata  ratione 
AB,C.D,E,F,G,H,I,K. 

- Dico  redangulum  AF  ad  EK  , duplicatam  habere  eius  rationem 
quam  habet  redlangulum  BG,  ad  DI  rciAanguium: 

* Demonflratio.  ' 


D‘ 


II  f 


n EAanguIum  AFad  EK  re^FanguIum  compolitanfhafbet  rationem  ex  ratione' 

ad  E.  hoc  eft  • duplicaxa  raciooe  B ad  I>,  & ex  tationcE  ad  K>  hoc  eft.duplica- » r»  114. 
paratione  Gad  I.  igitur  cum  rcdlanguli  BG  ad  DI  ratio  ex*  ijidcm  rationibus  co-^'**' 
ponatur;redanguli  A F ad  EK  ratio  , e(l  duplicata  tatiouis  B G redangtili  ad  te- 
ftaogulum  DI.  Quod  erat  demonitrandum. 

. ' ' ‘ - ‘ 

PROPOSITIO  CLX. 


Sint  du*  lerics  trium  continuarum  A,  B,C,  D,E,F.. 

Dico  rationem  CA  tfu£lam  in  rationcmFD,duplicatam  exhibe- 
icrationcmcius  quzprofcrturprrdudiumrationu  B A in  ED. 

, . DemonSlratto.  1 

Flat  vt  F ad  D)  ita  AadH : Stxt  H 1 G 

EadD.ita  A ad  G.  Igitur  ratio,  . 

C ad  H eft  arquali$l>  rationi  C. A, 

duaiin  FD:  Stratio  BG.*qnaliS|  D'  , ;E  F 

eft  rationi  BA, dofia:  inrationem  “ 

ED-lcd  ratio  CH.duplicatacftrationisB  G,  nam  ratio  CH  componitur  ex  ratio. 
liibusCA.AH  (hoc  cftexconftrua.FD)  quae  duplicat^  fiint  rationum  CB,  BC. 
hoc  eft  F.E,  ex  quibus  compohitur  ratio  CG-  Igitur  ratio  G A difaain  FEdupU._ 
caiacft  rationis  ISA  diiAz  in  ED,  Quod  erat  demonftrandivn.  . 

. . ' '.PROPOSITIO  C L X 1.  / ■' 

Sint  dux  feries  continurproportionalium  eandem  feu  xqualem  ha- 
bentium primam  A. 

Dicoiadonem  CA  ad  rationem  GA  habere  triplicatam  proportio- 
nem  eius,  quam  habet  latio  BA  ad  rationem  FA  : fit  rationem  DA  ad. 
rationem  H A triplicatam  habere  proportionem  eius  quam  habet  ratio 
BAad  rationem  F A.  Atque  ita  deinceps  in  infinitum. 


bjs.IrMut*. 


Demon-. 
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Demonflratio. 


G 


H 


• n Atio  CA  cftadrationcm  > GA,  vt  C aH  G . Sc  ratio  B A cftad  rationemF 
j»!f  " '''.®  b Cad  G>  cft  duplicata  rationis  B adF.  ergo&  ratio  C 

ad  rationem  GA  duplicatamhabetproportionem  eius  quam  ratio  B A,  habet 
rationem  F A.  pari  argumento  dqitaonftrabimus  cx  iam  citatis  propolitionibos  re- 
liquas alTertionis  partes. 

PROPOSITIO  CLXII. 

Sint  bin?  feries  continue  proportionaliun»  A,B,C,D,P,&c.E,F,G,H,I, 
&c.  Huc  xqualcs  habeant  primas,  huc  non. 

Dico  nihilominus  proportionem  rationi*  C A ad  rationem  G E du- 
plicatam efle  cius  quam  habet  ratio  B A ad  rationem  FE  : & proportio- 
nem rationis  D A ad  rationem  H E triplicatam  efle  eius  quam  habet  ra- 
tio B A ad  F E.  Atque  ita  deinceps  in  infinitum.  - 

Dmon/lratio. 

A B c D . P 

E F _ 

K L • 


euiJm- 

im. 


H 


M 


■N 


O 


A Srutnatutquantkas  K stqnalis  A,  jefiaevt  E ad  F.  fic  K ad  L, concinnetur- 
•4*queratio  KL  per  terminos  KLM  NO.  Igitur  proportio  rationis  CA  ad  ra. 
tionem  MK  ‘ eft  duplicata  eius  quam  habet  ratio  B A ad  rationem  LK.Ted  ratio 
M K ex  conflruA.  e(l  ratio  G E , Sc  ratio  L K eft  ratio  F E.  ergo  proportio  ratio- 
nis CAad  rationem  GE,e(ldupIicataeiusquamhabecratioBA  adrationemFE. 

pari  modo  reliquas  alTertionis  parces  demonllrabiinns.  ' ’’ 

PROPOSITIO  CLXII  I. 


DAtx  fine  binx  feries  continue  proportionalium  communem  habea- 
tium  prinlam  A. 

Dico  rationem  quanarum  D I ad  rationem  lecnndarum  B G,  duplica- 
tamhabcrc  proportionem  rationis  B ad  G:  & rationem  quintarum  EK^ 
ad  rationem  lecundarum  B G,  triplicatam  habere  proportionem  raitoais 
B ad  Gratque  itadcincepsininfinitum. 


Demn- 
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Demonjlratio. 


94p 


G H 


D 


I 

M 


FlatvcG  ad  B,  fic  I ad  M.  erit  ergo  > ratio  DI  «d  rationem  BG.  vt  D adM.>'ii««<- 
lam  verdtatio  U ad  Mi  componitur  ex  ratione  D I.  Iioceft  *>  triplioata  rationis 
BG»&cx ratione  IM»  hoc  cft  per  conflru£Honem  ratione  GB.  Ac^ui  rationes 
B G,  G B»  componunt  fiuc  producunt < rarionem  aequalitatis.  Ergo  ratio  DM  com-« 
ponitur  ex  laiionc  duplicata  rationis  B Gi  Se  rarionc  arqualicatis.  fcd^  ratio  atqua- 
dicacis  in  rationum  compofitionc  nihil  addit,  ergo  ratio  DM  cil  duplicata  ratio- 
IUS  B G.  fcdvc  D ad  M,  ica  ratio  D 1 ad  rationem  BG.crgo  ratio  U I ad  rationem 
BG>  duplicatam  habet  proportionem  rationis  BG-  Bari  modo  reliquas  Theore- 
matis partes  dcmonftrabimus. 

Scholton. 

ZUeet  in  frnpMti  Tbe$rtmdtf  ohfetuMtisne  diuerptds  inter  tAtienei fimpliees » 

•rAtunum preportunes.  Nat»  per  ty.lihri  preyrefponum  Geometricarum  ratio  D I tripb- 
eat  A efi  tAtionit  B Gtvbt  proportio  DI,B  QyVtisAmdemonfirAttimueplut»  ratto- 

nit  hGtJi dupUcAtapmiiiterrAtio  E K per  xy.progreJJ.eTf  quadrupUeata rationis  B Gi pro^ 
forttosMtem  rAtionumV.YKi^G  tAntum  tripbcatA  ejl  rAtionit^G*  x^tqueitM  ieincepnn 
infnitum proportioneiro/ionum  femper  vnttAte  miniis  rAtionnm  BG  multiplicant  quum 
TAtiones  ftmplues. 


R 


PROPOSITIO  CLXIV. 


Sint  juxTeries  continue  propoicioq^ium,  qux  zquaies  habeantpri- 
mas  A &i7.. 

Dico  proportionem  rationis  C H ad  rationem  G B triplicatam  efle 
proportionis  quam  habet  ratio  BG  ad  rationem  ZA;  & proportionem 
rarionum  DI,  H C,  quintuplicacam  efle  proportionis  rationum  CH, 
GB:proportioncmvtfi'o’rationum  £K, I U,  circfcptuplicacam  propor- 
tionis rationum  Of,H  C,atqu.eitain  infinitum. 

Demonjlfittio.  • . _ 

■ M N O P Q 

■ ■ A B ‘c‘  D ' ' 


B 

G 


H 


piatvt  A ad  Z.  fic  G ad  M,  &vt  B ad  G,  <ic,H  ad  N;:  8£  vc  C ad  H,  ficlad 
^ O,  ^ fic  deinceps,  rjtioiguur  BM  efi  eptuppmo  rationum  BG,  AZ)  .&  ratio  c ij  *».«. 
CN  cftproportiorationum  CH,  GB;  & ratio  DI  cft  ptijportio  rationum  DI, 

HC,  8c  fic  deinceps.  lam  vero  quia  A cft  *.^uaJisZ,ellqiie  vt  AadZficG-id  .M, 
etit  G atqualisipfi  M.  ac  proinde  ratio  BMxqualis  rationi  B G.Dcindc  ranoC  .V 
compofita  efi  ex  ratione  CH>  ( hoc  efi  duplicata  f rationis  B G)  Sc  cx  rationcH 
hoc  efi  per  conftruilionem  iterum  ratione  BG.crgo  ratio  CN,  hoc  cft,  vt  i.imj"**; 
ofiendi,  propotiiu  rationum  CH,  GB  triplicata  cft  rationis  B G,  hoc  cft  rationis 
BM.hoccft.vt  oftenfiiiii  lupra, proportionis  rationu  B G,  Z A.  Prxterca  ratio  DO, 
componitur cxratioiieDI,quxiriplicatagcfi rationis  CH,  &cx ratione  lO.hoc 

E E cftp.f 
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cft  per  conftruft.ex ratione  C Hi  quz  duplicata  ell  rationis  a BG.  Ergo  ratio  D O 
hocefl,  vt  oUcnliim  fupra,  proportio  rationum  D I>  HC>  quintuplicata  ed  ^tionij 
B C Eodem  ratiocinandi  modo  procedetur  in  infinitum.  Condat  ergo  propofiium. 


PROPOSITIO  CLXV. 

POnancur  dti.r  feries  quinque  continue  pcopoctionalium  A,B,C,D,E 
&F.G,  H,  I.K. 

Dico  proportionem  rationum  A F Sc  £ K duplicatam  elTe  proportio- 
nis rationum  B G,  D I. 

Dmonffratio. 

ABC  D E 


G 


H 


QVoniam  rationes  AF>BG>  CH,DI,£K  Aintin  continua  analogia,  etiam  ra- 
tiones AF,CH>EK  eruntin continua, vti faeile cx hypoebeE  &:49.  huius de- 
'mondrabitur.  Proportio  igitut  rationum  AB,EK  duplicata  eft  proportionis  ta- 
tionum  AF,  CH.  fcd  cx  hypothefi  5c  permutando  , vt  AF  ratio  eft  ad  rationem 
CH.lic  ratio  BG  ell  ad  rationem  DI.  ergo  proportio  rationum  AF,  EK,  dupli- 
cata etiam  cit  proportionis  rationum  BG.Dl.  Quod  erat  demonlltandam. 

PROPOSITIO  CLXVI. 

DIuifa  Iit  AB  in  pandlis  C & D,  vt  (i nt  proportionales  A C,  CD, 
DB. 

' Dico  rci^angulum  D AC  aci  C B D redtangulum,  triplicatam  habe- 
re rationem  cius  quam  habet  A C ad  C D. 

DemonUratio. 


A c D B- 

QVoniam  igitur  proportionales  funtlincz  AC,CD,DB  ; erit  componendo  je 
permutando  AD  ad  C Q|VC  CD  ad  DB,  hoc  eft  AC  ad  CD,  ceClangulum 
autem  DAC  ad  C BD  rcAangulum  compofitam  habet  rationem  ex  DA  ad  CB, 
hoc  cft,vt  iam  oftendi  , A C ad  C D,  & cx  ratione  A C ad  B D.  fcd  ratio  A C ad 
BD.  duplicata  cftrationis  AC  ad  CD.  igicutratio  redlanguli  DAC  ad  CBD, 
rcdtangulum  triplicata  eft  rationis  ACadCD.  Quod  erat  demonftrandum. 

(oroUarum.  - ~ 

^Nde  fi  quis  poftularct  datam  lineam  AB  diuidi  in  C ^ D , vt  rcAai^Iutn 
' DAC  adCBD  re&angulum  datam  obtineat  rationem  , vix  aliud  ab  eo  dU 
ucrfumcxigeteiqui  duasmcdiasreqoireretal&gaariintecduasdatas.  , 


PR.O- 
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PROPOSITIO  CL.XVII. 


J5» 


SI  eandeffl  ruioMm  contioucm  quatoor  quantitates  A,B,C,D,8i  aliz 
rutfotn  quinque  E,  F,  G,f1, 1,  fic  vtpnsnz  A,  E fc  pofttemz  D,I  fint 
«quales:  . . . ■ 

Dico  rationem  AB  quadruplicatam elTe  eius  emus  ratio  EF  cR  tripli- 
cata. ' , > 

Demor^TMio.  ’ , 

INter  terminos  fingnlos  feriri  A in-  ^ A E 

terponantur  tres  medix,  & incerter-  *"  “ " . "'"""  j 

minos  fenei  £ dux  medix:  & conila-  K 

bicvtraque  feries  •redecimcermiais  eo-  . p 

tinueptoporcionalibus,crii^nc  B quin- 
ta in  hi*  terie  8c  F quarta  in  iya.  Prx- 
lerei  qimniam  prime  A ■ E , & vitintk 
D>  I fune  pares,  erunt  necedarid  omnes 

cermini  Ttriufque  feriet  alter  alteri  x-  

quales.Exquo  manifeHum  e(l  rationem 
A ad  B,  hoc  eft  primxad  quintam, quadruplicatam  elTe  eius  cuius  tatio  E id  F,  id  eft 
primae  ad  quartam  eft  triplicata.  Quod  erat  demonftrandum. 


G 


D 


R 
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PROPOSITIO  CLXVIII. 


SI  eandem  rationem  continuentfe*  quantitates  A,B,C,D,E,F,’at  ali* 
feptcmquantitatcsG,H,I,K,L,M,N,itatameu  vc  A X G ,’*qualcs 
Gnt,quemadmod|im  & F.N. 

! Dicoratiooem  A ad  B fectuplicatameiufilbm  effis  rationis, cusus  rado 
G ad  H cRquincuplicata.  - ii,  ■ i . 


DtfHonpratio. 


ipIterpoGtis  enim  inter 
Aeerminos  pnmx  feriei 
quinque  qdanriiaDbua,qux 
cuin  prioribus  eandem  ra- 
Aonem  cootinocot,  tc  iimi- 
Kcrr  inter  terniinos  linga. 
h»  feeundx  feriei  inceruAis 
quatuot  quaniitaribus,con- 

tinnl  proportionalibus,  ex- 
furget  numerus  quantitatu' 
pTimx  feriei  xqualisnume 


O 

H 

.U  ' . * 

“B 

..  -?7— 

•C 

■ ■ ' /f'  A ■ 

" f : > 

• D- 

. ' ■■  /"'"T.  ■ 

; V, 

E 

i - .1  * 

M 

t ..  . 1 - - I 

F 

ro  quantitatum  qu*  in  fe.  ' ' ' 

eunda  conilituix  fuott  cum  Ttraqne  feries  triginta  8t  rnd  conilec  quancitacibnsiRa- 
cio autem  A ad  B feaiupNcata eft rariooisems,C;iliiut  ratio  Aad  O (quantitatem 

'm  O quantitas  magnitudini  H, 
auaieade  fimilitec  vltim;,FeN> 
deiTuinqQaqiTeeBrationcin  AB 
fcztuplicatam  eiTc  rius  ratioiSis  cuius  d ad  Ry  eft  quionplicatai  Qijod  fuit  de- 
mqoftrwdum- 

‘ ‘ -.f-rfi 

E -E  i 

i 
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• Schohon.  ' • ; 

HAiumitlritmvtttrim  lu»  ex  iji- tantum  JvamiUy  fiffiritttcr  iikS- 

(i»m firm4ri  q»t/U  qm  rtsimtin  vUtrurt  termintrum  muntrt  /l  prMiltaJiim. 

, PROPOSITIO  CLXIX. 

SI  A ad  B eandem  rationem  habuerittjuam  C ad  D,&EadF,quath 
G ad  H;  fit  autem  ratio  Aad  B,  dupltcau  rationis  E ad  F. 

* a ^ . I Vk  A — ^ ji«  ««  A 

Dico  A cum 
ciusc 


Dico  A cum  E,  atd  B cum_D  duplicatam  quoque babere  rationein 
s quam  habet  E cum  G ad  F ctnn*H.  , ■ . , • '• 

^emonftrMio.  • 


•A' 

f 

K 

\ ' • 

G - 

D : 

E 

■ • . 

■ • - 

F 

* > ^ \r 

! ■ ^ { . 

G 

H 

- 

I /^Voniam  A ad  B i ratio  da- 
plicata  ponitur  eiui  ratio- 
ois  quam  habet  E ad  F>  & quia 
Cad  D > ratio  cad6ai  cft  cum 
ratione  A ad  B . erit  & C ad 
D,  ratio  duplicata  ipCusEad 
F,  vel  G ad  H : quia  «etd  cR 
vt  Ead  Fi  ita  G ad  H>  de  per- 
mutando. vt  E ad  G,  fic  F ad 
H.  crit  vt  E cutn  G.ad  E,  fic  P 
cum  H ad  Pi  & permutando  K 
E ad  F , fic  £ cum  G>  ad  F 
cum  H.  (imiliter  eft  VI A ad  Bi 
fic  A cum  C , ad  B cum  D : cA 
autem  A mlR>  ralwdiipluiata  ex  b^pocheli  rationit  E ad  F,  quare  etiam' duplicata 
erit  ratio  A cumC,  ad  fi  cum  D cius  quam  habet  £ cum  C ad  F cum  H.  Quod 
fuit  demonfirandum.  *' 

Schtho». 

PXfHt  hic  frueflmmi  •»  infUctu  rtiieiu.cim  ofiu fiurit,it  qiuui  tlu  tmilHfluttt  rMu^ 

luuUelligiMthiuJirtiUmfenetiirhjilwtitfit. 

. P^RO  P O S ITIO  CLXX. 

SI  ratio  AB  ad  CD,  fit  duplicata  EF  ad  G H.- & diuifa;  AB.C  D i# 
I & K,propc|ttionales exhibeant  AI,  IB  ipfis  CK,  K.D,  & fitnilbi 
ter  E F,  GH  diuifac  in  L & M conftituant  E L,  L F ipfis  G M,  M H pro- 
portionaless  * " . ' * 

Dicouiioncm  Alad  C K duplicatam  quoque  cITeeius  rationis  quam 
habecELadGM.  - ' , ; 

i - , < Damr^nttio^  ■ ■ 

A ' I B c K ! D . • I 


E 


‘ E 


O M H 


QVoniam  ponuntur  proportionales  tam  AI»IB  ipfis  CKiKD  quam  EE.I.F 
ipfis  CMiMHiigitutvt  AI  cum  IB  ad  AI,  ita  eft  CKcum  KD  ad  CK, 
‘ vnde 
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vnde  \t  AI  ad  CK.  ita  AB  ad  C D. Eodem modn infertur eOe  EL  ad  GM,  vt 
cft  EF  ad  GH  : eft  autem  ratio  A B ad  C D.  duplicara  rationis  EF  ad  GH:  igi- 
tur ciiani  ratio  AI  ad  CK.dupkcata  eft  rationis  EL  ad  GM.  Quod  fuit  demon- 
Itrandum. 

Quod  in  fcholio  pricedcnti  diflum  eft  de  j.  iatclligi  etiam  votuimus  de  prac- 
femi  theoremate.  ' ‘ 

' P R O P O S I T 1*  0 CLX  XT. 


SI  ratio  A ad  B,  duplicata  fit  C ad  D,  'ratio  quoqne  C ad  O dupli- 
cata rationis  quam  habet  E ad  F.  ‘ 

Dico  rationem  A ad  B , ^qu^idruplicatam  cfle  ratio«ij-E  «d  F. 


■Dttaonfiratio. 

i.  •* 


INrcrponantucinreTAfrBtrBt  i 
quantfcates,qua!  cd  K & B.  iinc 
in  Continua  proportlorteifttiMcecu. 
G.H,  & I.igitur  ratio  A ad  B.du- 
plicata  efi  ratienit  A ad  H.  Cei 
ratio  A adBi  ponitur  duplicata 
ratloniS'C  ad  D;ignor  ratio  C 
ad  D,  cftjcadem  cum  «adone  A' 
ed  H.  Cumergoratio  A ad  Hi 


•A 


duplicataflcratioaiaA  jdG.dc-  . Cy- 
iamratiO'C  ad  D,  cft^plioara  ■. 


plioara 

rationis-A  «d  G.  Icd  ratio  C ad 
D,  ex  hypothcfi  etiam  duplicata 
eft  rationis  E ad  F.  igitur  ratio  A 
ad  Gi  eadem  eft  cum  ratione  E 
ad  F : eft  autem  ratio  A ad  B, 
quadruplicata  rationis  A ad  G. 

Igitur  etiam  ratio  A ad  Bi  qua-  * 

druplicata  eft  rationis  E ad  F.  Quod  fuit  demonftrandum.* 

Scholioa. 


• . ; * t ' l 

. dV\.j 

B,  ■-> 

• 1 . * . ( 

■.f.:.. 

r i,  -y  . . . 

1.'  O".'  IJ-  ■■ 
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h 

E 

F • 

tf»i  mterfirtuim  termites  datis  friaut  retiesut. 

PROPOSITIO  CLXXII. 

Sit  ratio  4 >d  B,  duplicata  rationis  B ad  C , 8c 
ratio  B ad  C,  duplicata  rationis- C ad  D,  & 
ratio  C ad  D,  duplicata  rationis  D ad  E,  & fic 
confequenter  in  infinitum. 

Oporteat  vltimumfiuc minimum  terminum 
cfhibercfcilicctF,  huins  progrefiionis  in  infi- 
nitum prQtcnfz. 

- - ^enslntdh  & tUmmfirstiso. 

-IJ  Oep^Idma  folutum  reperies  libro  quem  prztni- 

-^CmusTc  hypcrbolapropoCtione  ijj.  vti  & aliaplu-  i 
tahuic  iimilia.' 

EE  X 


D 


Pagina 


Pagina  909.  ftopotjt.  ponatui  hsc  {gura. 
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Pagina  9i).ptopoC87,  , 

In/ccunda  ligtin quantitates  l^D  xqualeselTe^lebcnt,  TtiSc  quantitates  B,B;i<l 
enim  potat  hypothefis ; in  contextu  quoque  addenda  quatdam  verba  & errores  lu> 
teratanrcatrigendi. . ^ergoJq^imr:'  -,j  j.l  t-  , ■'  'i 

G ' Sumantur  deinde  claritatis  caufa  in  Te- 

■ ^ enodor  fchqpsate  quantitates  D.D  & B.B, 

" * ^ (qualesdtavt  oriamur  oAo  termini, licet  dc> 

X)  " monflraiioiampo&tactiamhicvalcat.cdni 
— bypotheiis  quoad  rem  eadem  (it, placet  ume 

B aliam  Tubii^eTe  qO*  Ttrique  calui  anter- 
p aiat.InuenixotoT  > rationum  ABiCD  de- 

••  — - nominatores  A er  GtitemD  E.  BPratioisuiB 

H denominatores  D 8f  Hvqnoniamigituf  ra- 

■ ■ ' tlo  A B ad  C D ratunem,  ^nitur  ellc,  n 

k«ijhM>.tat>oD£ad  B Frationen:  igitur  A •<!  G habet  ^ eandem  proporrionenqnam  D 
cfirCMfl.  ad  H.  quare  quod  oritur  ex  duSu  Ain  H,xqualeetitiUi<qnodgenoraeurcudu. 
*(•  duGinD.  etgoeitantnrio  AedBi  duda  inratienemBaflKpeoduoct.aN]uaiein 
tationem  ei,  quam  producit  ratio  CD  doda  in  rationem  0£s  componitur  auiem 
fiue  prodocitur  ratio  AP  ex  ratione  AB  dudiiu  BFra^mem,  er  ratio  C ad  E, 
compoCta  fiue  produdacft  es  ratione  CD  dudi  ia  tatioecm  DE.  igituredrofint 
a rationes  A BiBF  eredem  cum  racioaibus  CD>DE>crit  <AadF(TcEadC<  Qjod 
iiiitdcmoDlhandain.  * 
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QVADRATVR^; 

C I R C V L 1 


LIBER  NONVS. 

De  Cylindro,  Cono,  Sphera,Spharoide,  0*  vtroque  Cohoide 
Parabolico  0*  Hyperbolico. 

A R G V M E N T V M. 


^lefinti  libro -Diam  tandem  magis  propinquam  flerno  ad  quadratitrai- 
cum  enim  per  redublionem  Cybndri  circularu  ad  abud  corpus  tUt  aquale 
conemur  quadraturas  ajjequii  eundem priiis  Cylindrum  oportuit  diutdere 
in  quafdam  partes,quarum  pracipua  illa  efl , qua  generatur JeChone ftCld per  diame- 
trum ba/eos  Cylindrica  ,axt  non  paralleld;  &frufium  quidem  tab  fiClione  ablatum 
rvngulam appellabimus, quodyngularemfirmam non 'vjque adeo  reluat,  Porrbiy 
ipjim  'Vttgulam,iT  eius  partes  jebltonibus  ad  axem  cybndri  aquidifiantibus  decujjas 
ad parailelepipeda  reducemur,  cybndricam  pratered  yngula  fuperficiem  ad  quadratum 
aut  reUangulum  tUi  aquale  reuocabimur.  rebquaex  partitionum  argumentis  plemus 
intelbgi  poterunt. 

D E F.l  N I T I O’  P R I M A. 


VNguIa  cylindrica cR  cylindri  portio,  abfcifla  plano  per  aliquam  ba- 
As  cylindricz  diametrum  tranfeunte,  femicirculo,  fcmicilipn,  Sc 
parte  Tuperficici  curu;  cylindricx  contenta. 

Eius  imaginem  habes  palllm  in  figuris  huius  libri  cxprelTam  < & proxi- 
me quidem  in  figura  propofitionis  6.  in  qua  portio  cylindri , quz  conti- 
netur femicirculo  FCG  , lemicllipfi  FDKG,  &fupcrficie cur ua cylin- 
drica D F C G,  vngula  cft. 

\ DEFINITIO  SECVNDA. 

INuoIucrum  vnguix  ellprifma  vngulam  fibi  inferiptam  ambiens.  Vide 
figuram  fcholij  propofitionis  ig.  qux  huiufinodi  folidum  exhibet, 
prifina  enim  AFEDHCG  cft  inuolucrum  vngu^  ABCD.  cetera 
in  decurfu  opetis  fuis  quaque  locis  definientur. 


PARTITIO  LIBRI. 


IN  oUo  fanes  hunchbrum  dsliinguimus. 

Trima  n/ngulam  cylindricam,  emjque fortes  ,fLnu  ad  cyltndri  axem  faraUe- 
lu  rejcijfiu  ad  cubum  reducit. 

Secunda  idem  frapat  de  muoluao  n/nguUri  eiujque fanibsu,  tjuat  flana  ad  axem 
cylmdn  farailela  abjcindunt. 

T ertia  cylindricam  mnguU  cylindrico  fuferficiem  ad  quadratum  reducit,  ahafqut 
eiui  t^enumes  notat faat.  ' 

J^ana  miram  n/ngulo  cylindrico  cum  ^hora/imilitudinem  continet.  ■ t 

^mta  ningulam  cylindricam  (phoram  cum  ^Imdro  foraboluo  com forat.  I 

Sexta ^horouieos  frofrietates  traSat.  I 

Stftima  contemflatunem  injiaust  de  Conoidt  Varaholico.  . I 

oilauadeHyferboluo.  I 


PARS 
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PARS  'P  R 1 M A 

V nguUmcylindricam,eiu(<j^partcs,flanuadcyltndn  axem 
parallelu  refctpai  ad  cubum  reducit. 

PROPOSITIO  PRI.MA. 


Rtangulum  ABC  diuifum  fit  vtcunque  refta  A P.qaatn  fecct 
GH  parallela  B C,  dudtoper  GH  plano  EGH  , ponatur  in 
co  E F , quar  arquidiftet  G H,  iundlis  deinde  A E , E B,  & A F , 
FC,  diuiaaquc  E F in  I, fecundum  rationem  BD  ad  DC,  aga- 
tur planum  per  A D & punAum  I. 

Dico  corpus  AFCBE  diuidi  plano  AID  fecundum  proportionem 
BDadDC. 


Demonfiratio^ 


EX puriflo  K linearam  GH,  AD  communi interfedHone, ponantur  teQ«  K B, 

KC.  Eli  GK  adKH.n  BD  adDCihoccftex  hypotfiefi  vt  EI  ad  1-F.  er- 
go f^uta  GKIE  cft  ad  figuram  KI  FH,  vt  G K ad  KH.  CduAis  enim  EK, 

'KF,  cll  triangulum  ^Kl  ad  IKF>  vteft  EladlF:  ttiangulum quoque  G EKad,«, 
XFH,  vt  GK  ad  KHi  liocefl  Elad  IF.)  quare ciim  ‘ pyramis  AEGKladpy- 
lamiilem  A IKHF  cainot>tinearran'oBein,quafiguraG£lK  ad  figuram  FUCH,  b j.iuju. 
etiam  pyramis  adpyramsdem  eflve  GK  ad  KH  Ted  etiam  b pyramis  CE  KB  eil 
ad  pyramidem  FKH  C.  vt  GEK  bafisad  baCm  KFH.hoceft,  vt  GK  ad  KH,ve- 
luti  etiam  pyramis  EKIB  ad  IKFC  pyramidem.  quare  tora  pyramis  GEIKB  ad 
totam  I K HFCitatioaem  habet  eandem  cum  GK  adKH>  hoc  cft  BD  ad  DC.^^ 
Ergo' AI  KEB  corpusadeorpus  A IKC  F,  eft  vt  BD  ad  DC- fcd etiam  pyramis».  '****’ 
IKDB  ad  IK  DC  pyramidem  rationem  oblinet  quabafis  BKD  adbafimD  KC> 
hOc  cft  quam  BD  ad  DC.  Igitur  totum  folidum  AIDB  ad  folidum  AI  DC, 
proportionem  habet  quam  BD  linea  ad  D C lincam.Q^od  fuit  demonftrandum. 
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VNGVLA’CYLINDRICA. 
PROPOSITIO  II. 


POnatur  figura  quadrilacera  A B£D,cuius oppofica  latera  AB, CD 
proportionaliccrdiuidacredba  EF:(icautemGH  parallclaC  O lecans 
EFinMj&inplanoper  GH  dudo  collocetur  IK  parallela  GH,  qusc 
(ccecur  in  L fecundum  rationem  C F ad  F O.  Iun£tis  denique  A 1,  1 C, 
B K,  K O planum  ponatur  per  £ F & pun(ftum  L. 

Dico  corpus  A IGDKB  diuifum  efle  plano' E LF  fecundum  ratio- 
nem C F ad  F D. 

, Dcmonftratio. 


Concipiantur  daa*  M A,  M B,  M I)  M K)  L A , L B,M  C , M D .L  C.  LD,  nec 
nonlincz  F I.FKScEI.EK!  cxhacconArudlionc  orientur  pyramides  varix, 
varus  quidem  balibus  iniiAences , fed  habentes  communes  altitudines,  quemadmo- 
dum videre  eA  in  pyramide  GIMLC  Sc  LMHKD.acpyramidibus  AIGML, 
BLMHK.quarumbafcs  GILM  & LMHK>  inter  fc eam  rortiunturraiioncm, 
quam babet linea  GM  ad  MH,  hoceA  FC  ad  FD.  AipcrAint prztered pyrami- 
desLMFC.LMFD,  EMLA,  EMLB  quarum  bales  etiam  fortiuntur  ean- 
dem rationem  quam  ratio  AE  ad  EB,  fiue  ^F  ad  FD.quareELMA  vnacum 
LMGIA  ad  EMLB,  vnacum  MLKH  B eandem  continent  rationem  quam 
FLMC  vna  cum  GiLMCad  LMFD,  vna  cum  LMKHD.  ergo  totum 
AICFLE  adtotumELFUKBicAvcCF  ad  FD.  QuodfuicdemonAtandum, 

• 

PROPOSITIO  III., 


QVartx  parti  fuperficiei  circularis  ABC  inferibatur  DE  femidia- 
metro  B C zquidiflans:  qua  bifariam  in  Fdiuifa,  erigatur  norma- 
liter F G ad  re£f  am  D E,  ponaturqj  G I parallela  B C. 

Dico  patallclogrammum  IGF maiuscfTe  dimidio  fcgmehti  A D £. 


Demo»- 
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V N G V L A CYLINDRICA, 
Demonflratia. 

DVfla  GK  qux  contingat  circulum  in  G, 
occurracc|ue  AB  produtSx  in  K-  fiat  an- 
gulo K G I>  aqualis  angulus  1 G H,  faila  dein- 
de reiila  I L xquali  A l>  deferibantut  circulo-  ' 
rum arens  I,  G,DG  (eniidiametro  AB.  Quo- 
niam IGF  angulus  reftus  cft  , reliqui  dub 
KGl  Si  MGV,  reflo fiint  aquales.  Icd  angu- 
lus HOl  xqoatur  angulo  KGl.  ergo  etiam 
HGI  cum  MGF  . facit  teflum.  fcd  etiam 
HGl  cum  HGF,  facit reflum.  Igitur  HGF 
anguliisangulo  FGM  cllxqualis.  quare  cum 
MG  tangat  C G in  G,  etiam  HG  tanget 
arcum  D G in  G.  fimilitcr  demonllrabo  et- 
iam ateum  L G in  eodem  punflo  tangi  ab  H G. 

Q^te  xqnales  fant  figur?  IGL  5t  GDF. 
quantitatibus  AGI  Sc  GFE,  led  reflangu-i 
Ium  IF,  eaccdit figuras  GIL.DGF  quanti- 
tate miftilmea  L G U.  eadem  ctgo  quantitate 
rcflangulum  I F.  fuperat figuras  AGI.GFE.;  • 
funt  igitur  illx  dimidio (egmenti  AOE  mino- 
res, & confequentet  I F maius  cft  dimidio  eiuf- 
dem  fegmcnti  AGE  D.'  Quod  demonftrare  oportuit. 


>15 
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PROPOSITIO  IV. 

Riangulum  maximum  cuiuis  regmento  circuli  infdciptum  , quod 
fcmicirculum  non  cxccdic,  maius  cft  eiufdem  regmenti  dimidio. 

DemonJlratio. 


pOnatur  fcmicirculus  ABC» 
^ cx  quo  regmentum  quoduis 
dcmacur  DBE  , habens  DE 
parallelam  AC  diametro; cri- 
gaeurdeimie  cx  I,  centro  circuli 
iiormaliicr  1 B,qu.t  diuidetD  E 
bibiriam  ; pcrfc<9:o  deinde  rc- 
flangulo  laricudinis  DE»ahhu. 
dimsvcrd  HB.cric  FG  circu- 
lum conringcns,?quidiftac  enim 

DE  FG » & diamctcrlB 
orriiogona  cft  parallelis  FG> 
D Ei  pofuS  igitur  qiiauis  KLM* 


D Ei  pofica  igitur  qiiauis  KLM) 

quae  acquiiliftct  BH, erit  KM  minor  BI-  ablatis  ergo  HI.LM  aequalibus  lineis» 
rcmancbirBH  maior  KL<  quare  triangulum  DBE  maius  eric  DKE  triangolo» 
ac  proinde  maximum  cft  eorum  quz  fcgmcnco  DBE  inferibi  queunt:  cft  autem 
DBE  triangulum dimidioiegmentimaiuSyCdm triangulum  DB£t  redanguli  FG 
fit  dimtdium.criaoguluffl  igitur  piaximum  dimidio  fegmcnti  eft  maius.Quoa  fuicde>> 
jnouftranduo)« 


FF 
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PROPOSITIO  V. 

▼Nfcribaturfcmibaricylindricz  triangulum  maximum  ABD,rcIiJuis 
il^uoque  Tegmentis  maxima  triangula  inlcribancur  AEB,  DGB: 
hoc Imper  fiat.  Perfingulas  deinde  harum  linearum  dudis  planis  qii,r 
axi  cylindri  ^quidiflcnt,reraicylindroinfcribanturprifmaca  plura  lempcr 
ac  plura  in  infinitum. 

Dico  tande ex  fcmicylindro  ABC  D, 

relinquendamquantitatcrafolidamqna- 

^ i \ uisdad  I.,  minorem  ex  continuata  line 

‘ Tx  termino  prilmatum  ablatione. 

s ‘DtmonftrAtio. 

/~\Stenrucn  prxcedeaci  propoCcioDC  triangula 
'^illa  Icgmencis  inferipea  maiora  elTc  dimiiliit 
fegmentorum  > quibus  inferibuntur:  ell  auicm 
ratio  prilmatum  ad  Tegmenta  cylindrica  cadens 
cum  ratione  bafiaiD  itianguloru  nempe  A B D> 
X.  A EB.  B D G ad  Tegmenta  circularia , quz  lime 

baTes  Tegmentorum  cylindricoru.cum  aicicudi- 
nibus  non  differant. Igitur  & prilmata  inTcripia 
maioraTuntdimklijscorporumquibusTuntia- 
Tcripta.quare  per  primam  decimi  elementorum 
' ' ''  perpetui  priTmatum  ablatione  tandem  i cylin* 

drorefidua  liet  quantitas  data  L magnitudine 
minor.  Quod  erat  dcmonUrandum. 

PROPOSITIO  VI, 
c 

Sit  A B axis  cylindri  C D E,  cuius  ba- 
fis  F C G , diuifa  fit  bifariam  per  F G 
diametrum,  lecundum  quam  fi  fiat  feiflto 
FGKL,  abfeindetur  vngula  FCGL, 
bafi  deinde  F C G , inferipto  triangulo 
maximo  infcribancur  Se  refiduis  Tegmen- 
tis maxima  triangula  ; Se  Iccundi^m  has 
lineas  conRitutis  planis  qua:  axi  cylindri 
zquidiftelit , vnguli  priTmata  inlcriban- 
tur  plura  femper  ac  plura  in  infinitum. 

Dico  ex  continuata  fine  termino  priT- 
matum  ablatione  relinquendam  eandem ' 
quantitatem  dato  folicTo  M , minorem 
ao  vngulari  magnitudine. 

Demonjiratio. 

pEr  pnecedentem  prqpoCcienem  eoufque  continuetur  ablatio  priTmatum  a cylin- 
drodonectcliduafiatquantitasTolldoMiiuaor,bocigitut  tcliduum maius erlc 

rebduo 


..  Gnr.gle 


VNGVLA  CYLINDRICA.  9^t 

»efi.luo  quod  relinquetur  ex  vnguUri  quaniiute.ciim  fir  pars  alterius  refidui  quod  a 
cylindro  reliiSum  cil.multo  igitur  minus  erit  reiiduuin  vngulz  quantitate  M.  Quod 
•oportuit  dcmondrare. 

Corollarium. 

Ne  repetere  cogamur  demooflrationes  przcedenres.includere  illis  quoque  in- 
tendo caliim  qui  fpci^r  corpus  quod  refultatcx  femicylindro  poid  vngulz  de- 
* cuirationem.  hoc  cid  ii  contingat  heri  iimiles  ablationes  prifinatum  a corpore 
LDIEGKL  remanebir  quoque  folidum  quauis  data  quantitate  minus, vi  patet 
dcnionftratioais  iam  poCt;  vim  coolidecanti. 

PR6POSITIO  VII. 

DIuidancAB,CD  diametri  baflm  cylindricam  normaliter  fibi  in fl- 
dentes , & per  A B planum  fecundum  cylindri  axem  conditurum 
(ighct  in  cylindri  fuperfidc  redam  A E,  qu;  vteunque  diuila  dt  in  F.  De- 
inde petrcidam  CD  & pundta  F & E,  planacondituanturCDF,C  DE 
Vt  refulten  t vngularcs  quantitates  CAFD,  CAED. 

Dico  inter  vngulam  C A £ D & vngulam  CAFD,  eam  rationem  ia- 
tercedere qua; edinter redas  A£  & AF. 

Demonfiratio. 

Dluifoarcu  AGD  bifariam  in  G>  ponantur 
reAx  AG>  DG.  Idem  fiat  de  arcubus  refi- 
duis  St  fcAiones  fiant  fecundum  has  lincasquz 
axi  cylindri  zquidiilcnt  exhibentes  in  cylindri 
fuperficic  reAas  LN  , GI,  &c.  erit  itaque 
AEIGD  corpus  vngui?  AED  inferiptum, ad 
corpus  AFHGD.  luz  vngulz  inferiptum  vc 
• linea  A E ad  AF.  fimiliter  corpus  A EN  IG 
inferiptum  ad  corpus  A FMH  Gmfcriptunflja- 
bebir  b rationem  eandem  quam  AE  ad  AF. 

Corpora  autem  illa  inferipta,  ablata  cx  quanti- 
tatibus quibus  inlctibuntur ; relinquunt' tan- 
dem dato  Iblido  minorem.  Ciim  igitur  per  tales 
inferipeiones  finefine continuatas  fempcrrcful- 
tet  ratio  AE  ad  AF,  perea  , quz  libro  de  pro- 
grclfionibns  d prfmiiimus;  manifeftum  cft  etiam 
vngulasipfas  ADIE  & ADHF  > eam  ratio- 
nem continere  quam  AE  linea  ad  lineam  A F- 
Quod  fuicdemonftrandum. 

PROPOSITIO  VIII. 

Ecetur  cylindrus  (cidionc  per  diametrum  balis  A B deendante  vngu- 
lam ADEB,  ercdli  deinde  ex  C centro  normaliter  CD  ad  diame- 
trum AB,  ducantur  latera  cylindri  D E,  B M,  ad  latus  autem  DE  du£ta 
C £ : fiant  (e£Iiones,vna  per  lineam  C D,  & pundium  M in  latere  B M, 
altera  per  rc&am  C E , & idem  pundlum  M.  Ponatur  denique  linea  redia 
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quzuis  FI  in  cylindri  lupcrficiecxhi- 
bcns  communes  intcrfccFioncs  cum 
planis  politis  pundta  G , H,  I. 

Dico  FG  zqualcincirclincz  H I. 

‘Demonjiratio. 

pEr  rcftam  I F .igc  phnum  parallelum  pU- 
no  CBM,  faciens  cum  plano  CDB  fe- 
Oioneni  FK,  cum  plano  CDE  feftioneni 
KL)  cum  plano  CE GB  (cilionem  LG. 
Quoniam  Igitur  planum  CDB  > fccac  duo 
plana  parallela  KFI.CBM,  erunt*  fcdio- 
iics  KF,  CB  parallela;.  Rurfum  <]uia  pia- 
flum  CEGBlecat  duo  plana  parallela  RFI. 
CBM,  erunt  feilioncs  LGj C B etiampa- 
rallclz.  parallelz  igitur  l*runt  KF>  L G.  De- 
inde rjuia  plana  parallela  KFI.CBM  1'ecac 
planpm  EDC>  erunt  fediones communes, 
nimirum  KL,  5r  axis  cylindri,  zquidiilah- 
tes.  fcd  etiam  lacus  F G axi  fquidiftac.  ergo 
K L,  F G zquidiftant.  ergo  G F K L parallc- 
logrammum  elt. ergo  FG  zquacurKL.iun- 
ganciir deinde  CM  , KH.  Quoniam  plana 
parallela  LKHI  , CBM  iccat  planum 
CLEIM.  eruntcommnnesfeiliones  Ll.  CMparallelz.  Rurfum  quoniam  plana 
parallela  KFH,  C B M (caat  planum  C KD  HM  , erunt  fefliones  KH,CMpa- 
rallelq.  ergo  etiam  H.KH  funtparalfcla::  fune  autem  & Hl.KLfupra  oftenfepa- 
rallelz.  ergo  KHIL  parallelogrammumcft.  ergo  HI  zqualis  cil,  K L.  fedetiam 
oEcnJiiupti  FG  qquari  KL;  aquatur  igitur  FG.HI.  Quod  erat  demoniirandum. 

CoroUmum. 

I^Ora  Iiac  propoli tronem  prorfus  cfli  vniucrfalcm;  vera  cftenim,  fiuc  A B.diamc- 
IN  ter  fit  circuli  A DBG,  liuequzdam  cizquidillans,  vt  patet  dcmoiiilrationera 
confiderami. 

PROPOSITIO  IX. 

ESto  cylindrus  cuius  bafiin.diuidat  diameter  A B:ex  centro  D etiga; 

tur  normaliter  C D ad  diametrum  A B:  per  C vero  ponatur  in  fu- 
pcrficie cylindri  C E reiftalineatdeindc  agaturplanumpcr  AB  , & pun- 
dum  quoddam  E,  in  reda  CE  , exhibens  fedionem  ABKE.  polita 
denique  in  cylindri  fuperficie  reda  B H , ducatur  planum  per  C D , fie 
quodhbet  pundum  H in  reda  B Fd,  tandem  per  D E redam  & idem 
pundum  H fcdio  fiat  D EG  H. 

Dico  vngulam cylindricam  DBFCEKB  «qualem  efle  folidat  ma- 
gnitudini D HIC  E GFd.  , ‘ 
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Demonflratio. 

T VngantuT  C B.E  B,  C H.E  H, 

.•igitur  pyramis  DCEB  py- 
ramidi EiCEHi  xqualis  cll,' 
ciim  Cnc  (iipcr  eadem  bali  tC 
alticudinc.diuidaiurdeindcar- 
cus  BC  bifari.im  in  F,  ic  per 
pun^uin  F axi  cylimlrico  x- 
quidiftet  FKIG;  iungantut 
deinde  C F,  F B , E K.  K B,  C I. 

IH,  EGiGH.  ejuonum  ergu 
• FK  ipfi  I G xqualis  eft , fit- 
^ue  FG  reftx  CE  parallela, 
perrpicuum  elt  , trapezium 
CFKE  trapezio  CIGE  x- 
quale  elfc  ; proindcqiic  ciim 
8c  altitudines  lin  t ^ quailes,quod 
BH  fit  parallela  ad  CE  , py- 
ramidem  CFKEB,  pyramidi 
CI.GEU  parem  elTe.  Rurius 
iubdiuidatur  bifariam  ateusCF 
in  L,  & per  L ponaruraxix- 
quidiftans  L M N O;  iungantur 
quoque  CL.LF.EN,  NK. 

CM.MLEO,  O G-Quoniam 
igirut  LM  ipfi  N O elT xqua- 
bs  .JcLO  parallela  CE,  eric 
trapezium  CLME  trapezio  CNOE  xquale.  vnde,  cumfit  FG  ipCs  LO,CE  • 
xquidifians, manifefium  cll  folidum  CLNEKF  folido  CNOEIG  xquale  exi- 
llcte.  bac  conllrudlione  femper  continuati  ex  omni  parte  auferentur  iemperxqua- 
lia , atque  adeo  quantacunque  pars  tandem  acorporcDB  FCEKB  pcrfinules  in* 
feriptiones  auferatur  , poterit  xquale  quoque. auferri  a cylindrica  quaiuirate  ' • 

D H IC  E GH.  Per  tales  autem  ablationes  fine  fine  continuatas  relinquetur  tandem 
cxvtraque  quantitate  folidum  dato  minus.  Quareper  ea  qux  libro  de  progrelfio-j, 
nibus Geometricis  przmifimus,l’ncccnc  elltotu  DBFCEKB  totiDHIC£GH>i<.a'>- 
xqualc  cxiRcre.  Quod  ftiitdemonllrandum.  ^ ' *"ir- 


• PRO.POSITIO  X. 

Dluifa  fic  ABF  diameter  bafeos  cylindri  ADCinB  bifariam, 8e  ex 
B adipfam  normaliter  erigatur  D B , diuifadenique  B D bifariam 
in  pundlo  G , erigatur  GH  quzzquidiftec  A F , perficiaturque  rciif  an-t 
gulumparailelograraraum  BGH. 

Dico  parallelepipcdum  fub  bafi  re£Fangula  B G H Se  altitudine  £ C, 
maius  eUc  dimidio  quartz  partis  cy lindri  F B D M C. 
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Demonjlraiia. 

TAlcm  enim  hibct  rationem  quadrans  cylindri  id 
parallelepipedum  fub  bafi  BH  & altitudine  F C, 
qualis  inter  bales, quadfantcm  Icilicet  BDF»  ic  pa-> 
rallclogrammumB  H*reperitur:  fed  oftcnfum  eft  b p»- 
rallclogrammum  B H maius  elTe  dimidio  qoadranct» 
DBF.igitur  etiam  parallelepipedum  fub  bafi  BH,  Sc 
altitudine  FC  maius  eft  dimidio  quadrantis  cylindrici. 
Quod  erat  dcmonftrandum. 

(orolIaTiHtH. 

QVod  fuitairemimdc  parallclepipedo  fub  BG  H,  SC 
aliitudincF  C rcfpeau  quart*  panis  cylindri  DBF 
etiam  intelligcndum  de  parallclepipedo  fub  bafi  GK,8c 
altitudine  FC  rcfpeau  (olidi  quoddnfub  fegmento  cir- 
culari DG  H,  St  altitudine  e^lcm  FC, atque  icadee;- 
teris  m infinitum. 


PRO  POSITIO 

« 

I*  Adcm  manente  figura: 


X I. 


Adcm  manente  figura: 

I Dico  fi  patallelepipeda  hoc  modo  qua- 
dranti inferipta  cylindrico,  ab'  eodem  quadrante  fcmpccdemantat,  refi-a 
duam  tandom  fotequantitatem  omni  folidi  magnitudine  dati  minorem; 

^ *DimonftrAUo. 

IN  pr«cedenti,elo(^ue  Corollario  demonfttatiiiri  eft  parallclepipcda  illa  maiora 
exiftcre  dimidijs  quantitatum  cylindricarum,  quibus  infcribuntur.Quare  ii  ab  hiS 
ai*  tolUntur,  femper  plus  auferetur  quam  dimidium.Ergo  per  i.dccimi  relinquetur 
tandem  c»  quadrante  cylindrico  quantitas  data  minor.  Quod  fuit  dcmonftrandum.  ' 

PROPOSITIO  XII. 

QVadrantis  cylindrici  bafis  ADF  diuifa  fityt  prids ,- feflaninirum 
BD  in  partes  xquales  G,  I , &c.  perficiantur  paraltelogramma 
'BH  GK  &c.  cylindro  deinde  inferipta  fint  patallelepipeda  vt 
prius  fub  ijldem’  bafibus.  Denique  fecundum  rcAam  DB,  & quodufc 
puniftum  N in  linea  FC.qu*  eft  in  cylindn  fupetficic.planumagaturcK- 

LbcnsvngulamEND.  , i-  j 

Dico  etiam  cx  ip(a  tandem  vngula  relinquendam  quantitatem  qua- 
uis  dati  minorem  li  eadem  operatio  in  bafi  cylindri  continuetur  quae  fo- 
pcriorc  propofitionc  imperata  fuit. 

Demonftratio. 

OStenfum  eft  ex  ipfo  cylindro  rcliduam  fore  quantitatem  quanisdata  minorelB: 
lidhcc  pars  tefidua  maior  eft  reliduo  quod  remanet  cx  ipfa  vngula.  igitur  cum 
vngulrrcliduum  pats  iit  eius  reiidui  quod  remanet  ex  ipib  cylindro,  patet  yeritat 
ptopofioonis.  • p R.  O- 
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Solida:  magnitudines  habcccs  verann- 
que  bafim  parallelam  Ilmilemflmili- 
terq;  politam,  eam  inter  (e  (orciuncur  ra- 
tionem quz  ex  bafibus  & altitudinibus 
compolicaell. 

Demonitrano. 

SI  magnitudines  parallelcpipcdales  fuerint 
vel  prifmaca.iam  per  elementa  ctmllac  hu- 
ius propolitionis  veritas,  quod  fi  altera  Iit  pa- 
lallclepipedum  vel  prifina.vt  AL:  altera  vero 
curuilinea  D HI ; «el  II  vtraque Iit  curuilinea, 
per  inicriptiones  ptifiuatum  Icmpcr  continua- 
tas concludetur  propofitum  ea  difeurrendi 
forma,  qua  Euclides  vtitur  in  elemento  duo- 
decimo, Quem  dilcurfum  ego  adaliapropea 
tans  formandum  relinquo  Ledori, 


P R O P O S I T 1,0  X I V. 


VNgulam  A B,  C D,  cuius  in  bad  diameter  ell  A D,  (eceC  aliquod  pla- 
num axi  zquidillans  £ FGH  faciens,  in  plano- ABD,  Tedlioncna. 
EF  parallelam  AOi  quod  deinde  fccdtur  plano  IKL,  re^foad  planum 
£ F G , diuisa  denique  bifariam  re£ti  EF  in  N , dgaijur  |ilanura  per  N & 
axem  cylindri,  ad  quem  vngula  pertinet,  occurrens  plano  1 1C  iL  lecundu 
communem  intcrle&ionem  OK,  perquam  dht  ledio  PKQ  paralle- 
la plano  A B O. 

Dico  ftuftum  cylindricum  EIKLF 
zqualc  ellc  fruBo  E P K Q F, 

‘DenwnJIratio. 

T^Veantur  P K , K Q redz  fiibtendentcs 
-*-^arcus  P K.K  qui  quoniam  funt*,^ua- 
lesinter  fe,  vtpotezquales  arcubus  EB,11F> 
erunt  quoque  linez  PK>KQ  zquales,  fune 
quoque  triangula  zqualia  & limilia  IPO> 

QpL,  iiimliner  EN,NF,hoceft  POiOQ» 
adeoqueje  IO,  dLi  zqualesiint.  Igitur  py- 
ramides lOKP  , QOKL  aequales  funt, 

Rurfiis  Icgmemis  PK  > KQ  inferibi  polTunt 
triangula  maxima vtpriiis;  erunt  hqc  zqualia 
inter  l'e,  &:  per  ea  quq  pauloance  przinilimus, 
inferipta  vni  prifmata, alteri  infcriptis  erunt  z- 
qualiaquod  ciim  lemper  fieri  polsit,  conflat 
^gmeniu  1 P KO ' legmento  OK  L Q_efie z- 
quale,  adicdo igitur  cdmunifolido  El  K(^, 
erit  toium  EPKQJ?.  toti  EIKLF  zqua- 
lc,Quod  fuit  dcmoultrandum. 


G G 
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SEcctur  cylindrus  fedlionc  A B F D, 
qua:  a:quidiftc:  axi : diuisa.  deinde  bi- 
fariam reda  A B in  C , ducatur  per  C & 
axem  cylindri  planum  EHCM  , dudl 
djinde  A F qui  occurrat  ipfi  C M in  L, 
per  L agatur  planum  IGK  faciens  cum 
plano  EHCM  fcdionem  communem 
L G , tum  per  redas  A L F,  L G planum 
ducatufAGFL. 

Dico  fcgmentum  cylindricum  A D F B 
plano  A LF G diuifumeffc bifariam. 

Demonflratio.  __ 

FRuaum  ALGI.»frufto  KLGFiqnale eft. 

Eodemque  difcurfu  quo  probata  fuit  hor  ora 
frullorumzqualicas,  concludetur  etiam  zqoa- 
litas ftuftorum  GLCHA»  EGLMF.  Igitur 
iruflum  ALGI  cumfrufto  EGLMF,zqua- 
turfrufto  KLGF,  viricnm  (rufio  GLCHA.  Quare  fi  vtrifque  addantur  zqua- 
Ics  cylindri  portiones  IGLMED  , BCHGLK,  erunt  tria  frufta  ALGI, 
EGLMF.TGLMED  . tribus  KLGF,  GLCHA,  BCHGLK  aequa- 
lia. AtqiiihatctriaVltioiaconftitquntfegmentum  AGFB  ; tria  vero  prioraconfi- 
ciuntfegihentum  ADFQA.  ergoilla quoque fegmentafuntzqualia.  fegmentum 
igitur  cyliadtieum  A Df^,  plano  AGFL  bifariam  cft  diuifuin.  Q^od  fuitde- 
ifaonfttapdBm.  ' • • ' 

PROPPSITIO  XVI. 

"rTtMgulam  AD  Cdifpcfcat  planum  DBCaxi  iqnidiflans,  exhibent 
V fruftum  eius  D G C B,'  ado  deinde  per  axem  cylindri  plano  E F G, 

Suod  arcum  DFB  bifecet  in  F,«ffigneturcommunis  interlectio  fuper- 
ciei  cylindrici  cum  EFG  recta  FG  , 8c  recta  MH  communis  inter- 
fecrio  planorum  D B C 8c  E F G , pofita^ue  H I,  qu*  fit  parallela  E F, 
ducatur  planum  per  H 1 L,  quod  fit  iquidiftans  bafi  A B D,  quod  com- 
munem interfectionem  proferat  KL  cum  plano  D BC.  tandem  fecun- 
dum rectas  EG  & KL,  planum  ponatur  terminatum  in  cylindro  fe- 
ctione  L G K.  « 

Dico  D G CB  xqualc  dTcfolido  D KG  LB. 


Demon- 
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Dtmonjlratio. 

Clfriiftis  DHIG  8c  KHlG.infcnbaniiir' 
^pyramides Cuper  eadem bafi  HIG>  erunt 
Iiz  pyramulcsinccrrczqualcs,cum  altitudi- 
nes Anczqualesi  Gmiliier  zquabancut  it  py- 
ramides, quz  in  frudis  HIGC  & HlGI» 
fuper  eadem  bad  conditueniur.cum  alcicudl- 
nes  earum  etiam  fint  zquales , 8r  quia  omnes 
fimiliterfigurz  infcnbcndz  frudo  HGID> 
xquales  erunt  Gguris  qu;  eadem  condru- 
flione  inicribeniur  frudo  HIGK  > erunt 
fruda  illa  (qualia,  t pari  modo  quia  omnes 
■quoque figurzfruftis  HIGC,  HIGL  in- 
feribendq  futurse  fint zquales  perpetuo, et- 
iam hzcftuda  zqualia  erunt;  (unt  igitur  qua- 
luor  iltz  parces  Iblidq  xquales  inter fe  , ac 
proinde  lbl|dum  KGL  zquatur  folido 
D G C I U H C : odenfum  quoque  eft 
>'IHLC  zquari  DHIK.  Igitur  communi 
addico  DFHL ID,  erit  DKILB  zquale 
DICB:  additis  ergo  KGL,DGCIDH. 
quz  ante  odendi  ede  zqualia,  totum  D G C B 
fuit  demondrandum. 


zqualc  etit  toti  DKGI.B.  Quod 


I^ROPOSITIO  XVII. 

DAuHtvnguIaBD  AC,  in  cuius  bafi  ad  bafeos  diametrum  AB,  ac- 
qnidillcc  E F,  qui  birecFain  G,  pqrG  Scaxem  cylindri  ducatur  pla- 
num faciens  in  cylindri  fupcrficic  fe^ionem  C D.  fumpto  deinde  iti  C D 
puntSfo  aliquo  K,  per  illud  fecundum  AB  diametrum  fiat  vngularisfe- 
d^io  BLKMA.  Denique  perrepam  F £ age  planum  axi  zquidiftans 
FLHIME, 

Dico  partem  vngularem  F L K M E, 
ad  vngularem  partem  F H D I E , eam 
habere  rationem  quam  habet  re£ta  C K 
ad  redlam  C D. 

. ^DemonftrAtio. 

EScenim  odenfume  folidam  magnitudinem 
«ugularem  B D ACad  vngulam  BK  A C,** 
eam  liaberc  rationem  quam  Babei  C D ad 
CK:  eodem  autem  difciirfu  odendi  po«ed 
vngulz  BDA.  partem  BFHIEA,  ad  par- 
tem BFLMEA  vngulz  B K A,  eandem  t 
habere  rationem  quam  FH  ad  FL.  hoc  cd 
CD  ad  CK-  igKur  refidua  duo  FHD  lE, 

FLKME  eandem  habent  rationem  quam 
CD  ad  CK.  Quod fiiic demondrandum. 

(oroUarium.  ' 

/~’Vm  igitur  pery.  huius  etiam  totz  vngulz 
'“'B  K A,  B D A rationem  eandem  habeant 
quam  rcidq  C K,  C D,  fcquicur  vngulas  tota? 
fcgmcncis  clle  proportionales. 
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POnantur  A B,  B C aequales  line?  obtendentes  arcus  A H B,  B G Q&. 
fecetur  vngula  planis  per  A B,  B C,  qu*  axi  fint  parallela. 

Dico  legmentu  vngul.r  A R B E O A 
adrcgmcatumvngulx  BSCD  E,  eam 
obtinere  rationem  quam  habet  linea 
HI  ad  lineam  GK  , quae  normaliter 
ducunturad  diametrum  AL  diuiden- 
tes  arcus  A B,  B C bifariam. 

Demonfiram. 

CIc  primo  ffC  parallela  diametro  AL>8c 
Apianum  ponatur  per  K-centrum  b>reos 
quod  biTecet  arcum  AB  in  Sc  redam 
H O producat  ia  cylindri  fuperficie;  in  pla- 
no autem  elliptico  AD  L,  redam  K O,  de- 
nique in  plano  AB  E redam  RM:  ex  cuius 
termino  M poiiuMN>qucxquidilletRH> 
fedio  fiat  par  lineam  NM  parallela  AB,tC 
planumtandemducaiur  TO  V perKO.SC 
redam  VT  parallelam  ad  AB  . oftenfum 
eft  •fegmentom  voguTx  A V OT  B zquari 
Tegmento  AOEB  ; oftenfum  quoque  el^' 
AVNOTB)  fegmentum  ad  legmenum 
BGDC  eam  rationem  habere  quam  habet 
H O linea  ad  lineam  G D:  eft  autem  H 1 ad 
GK.vt  HOadGD.  ciim  IO,  & KD  Cnt  ineodem  plano;  fintqi  triangula  I HO. 
KGD  fimilia.  Igitur  manifeftum  eft  fegmentum  AOEB  vngulare  ad  vngulare 
fegmentum  BGDC  eam  habere  rationem  quam  linea  HI  ad  GK.  Quod  fuit 
dcmonftranduln.  Quod  fi  BC  non  fit  parallela  AL.  fiat  parallela  qujdamquz  fit 
iqualis  A B & continuata  conftrudionc  ptzcedcmi  comparetur  vtrumque  ugme- 
tum  AOEB.&  BEDFC  cum  fegmento  illo  quod  habet  redam  xqualcm  ipfi 
AB  parallelz  diametro,  atque  ita  vtriufquc  rationem  iuueniee  ad  illud  fegmencum 
cognitam,  ac  proinde  etiam  ineeefe. 


PROPOSITIO  XIX. 


SEinicircuIo,  qui  bafiseftvngulic,  inicribatur  dimidiam  hexagoni 
regularis  per  cuius  latera  A B,  B C,  C D plana  ponantur , qqx  zqui- 
dident  axi  cylindri,  formanda  Tegmenta  vngularia  A I BM,BM  KNC, 
CNGD.  ^ 


Dicofegmentu  vngulare  ahTcilTum  plano  CBM  elTe  ad  reliqua  duo 
legmentalimulfumpta,  vtredta  F H,qu?cxmedioarcus  CB  pundoG, 
ducitur  A D diametro  normalis , eft  ad  duas  fimul  lineas  H I,  G Q,  qu* 
cxmedijsarcuum  B A,  CD  pungis  funtnormales  eidem  diametro  AD. 


Dtmoa- 
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DemonftrMto. 

T)Er  prxccdcntcm  (cgmctuu  C B K M N cflad 
('cgmentum  B A 1 M,  vt  F H EP.  fimiliter 
per  prxccdcnccin  frgmcncum  C B M K N cft  ad 
regmemum  NCDL,  vtFH  ad  G Q_,  hoc cft, 
(quia  GQ,  EP  xquantur)  vt  FH  ad  EP  , hoc 
cft TC idem rurfusfcgmencum  CBMKN  adfe- 
gmencuin  BAIMj  regmenca  igitut  BAI*Mi 
NCDGL  zqualia  Tunc.  Quoniam  igitur  fe- 
gmentum  CBMKN  eft ad iingula regmenca z- 
qualia  BAIM.NCDL,  vtre4aPHeft  ad 
(ingulas  zquales  lineas  E P , GQ,  > erit  Tcgmca- 
cum  CBMKN  ad  duo  zqualia  regmenca 
B AIM>  NCD  GL  fimul  Tumpea,  vcreuaFH. 
ad  duas  zquales  redas  EP>GQ^mul  fumpeas. 
Quodoporcuit  demonftrare.  „ 

• Sebohon. 


i9  frtptfiti»- 
'^»e  l6.  libri  de  duU» 
fUni'in  pUnum,  qHidinteUi- 
femm  per  fhnicirtii/iim  in  fe 
dufhtm^  fimul  defnenHreui~ 
mue  Jelidnm  inde  preduUnm 
ejje  verem  cylindri  penem. 

Verum  poHuUt  huim  hei  retie 
ef  fii/ueniium  propefuienum 
clerier  expUeetie , vt  efiende- 
mui  cfuela  Jit  ee  cylindri  peri  • 

^un  cirenh  in  fe  duUe  etjueUe 
jfif,  (}•  cfue  eiufdem  penes  que- 
ne  reiioneedpenescylindrieet 
reducentur.  Sit  ileque femicir- 
culue  ABC  equelil  A D C 
femicircuh,  qui  ite  eenfillii/m- 
tur  inter  fe  , vted  relles  en- 
jtuhi  eirum  plene  injiftent 
hebentes  cemmunem  die- 
metrum  A C • da  fecundum 
medum  in  liire  de  dnSthue 
explicetum  in  fe  inuicem  du- 
centur, ite  vtpreducenlcylin- 
dricM fuper fidet,  ftificet  F G. 
efi  G H,ft^  IG  plenum  el- 
lipticum, quedheccerpue  diui- 
Ju.  queniem  emnes  linee  IP' 
equeles  funt  redit  I H;  pr edu- 
cent linee,  IF,  IG  duffe  in  • 

lineet  IH,  quedrete  infinite  IV  GH,  quernm  eSemelri  erunt  h plene  eSiplke  IG  ,ite- 
quefelidnm  ABEDC  elfipticepUne  ICfinduei  equeles  pertei  erit  diuifum;  quarum  vne 
erit  ^ G t fiite  t in  cjlindre  OP  hebente  bejim  OP , equelemjemicircuh  ABC> 

G G 5 fiffrre 
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OV  Qj  & qui*  ‘ tfl  imdm  v»giJtm  tJv/tgultmthfrtm  etm 

to-  freportienem  fcnm ^tuimerttrnm  *Uitiuliius , KempeUiieM  ST<SV  exiflit i 6 tmtt 

S T Jit  redt  TV , & Jictutdmm  reStm  O 0>  d"  V K pxnBumJilluntmenum- 
gtifeTt.tiimvHguUV%t  iuputrit  vnfftU  PQ,/«LNM.  fiutlVG  , Jidftum 
'Hh  dttpUmtJlftUM  IFGi  Aw^LNMi  htt  ef  OP(^;w/»r 
HamiulH-,  t^MtU  tfi  vxgiiU  VR,tfiutieiipt»rmriitu/tt/hiiicircidiiii  Je du8i,ftAtt$ 
in  mentem  VBgtd*  POR>fM  efiptrs  eylindri  nijeijft  pUne  tfnn  ft  per  tltgnnmditmc- 
, irum  O O i hnitntem  idtundinem  S V mjmtUm  tUnmtirt  htfint  O 0> 


Kjlttfne  htc  de  vnptU  fnffcere  exijlimc.  relijanm  eU , tit  eiui  tjnctjne  ptriet  nen- 
mhilexpUnemnt . Sit  ittt^ne  denn»  cirettUu  AB,  ciiiiudUmetreiiiW  , nt\nidifient  dueti- 
neeeifMletQ  C.  D D. cf  AC  fegmentnm erelfumjit  nerrntUter  adpUntimcircnlt  A B.cf 
intelHgdtnr  diei  in  reliquem  pertem  cirenli  C B interceptem peredeUt  1 1,  K.  K t eriefttr  hinc 
felidnm  qnedrne  lecee/lendimm  ejje  cylindricum  > hebemdum  pertes,qaerum  vneeJt  cylin- 
drice prerpa.fcilicet  iefim  heheni/egmentnm  C V.,que  ejl  eqnelu  A Cid"  ettilndincm  C D, 
hecell  111^  in  cylindre  X M V hekcntehlH  circulum  equelem  circule  AB ; eltere  iere 
tJlUVGMeceJl  OVQKqn* pers in fuegcnefi exfurpit ex duOu  A C,fiper/cie  inje 
duileteflenim  PiCfegmenl/im  equele  DB,/»^DF.  quere  i)  V GU  quedrete  funt  pue- 
rum diemetri  T>G<Jiue  OQ>  meedem  plene  exijlum.  quere  fi  plenum  egetur  per  reffem 
EU)  d"  GG,dinidethecpleHumJetidem  hencfgurem  DFG.  vel  OP  Q^nduaper- 

■ V te< 
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ttstqualts,  qutmtdmodsm dt tett femicircuU 
in  fi  dnclt  exflicatHm  tfi. Tonantur  iam  in  cj- 
imdr9fr^mtnta  circularia  parallela  L M , N S 
■acjuaUa  finrula  fegmento  A C fine  D F , fine 
O I’,  qua  intercipiunt  relfm  M S anales  ipjit 
V.V . fiant tam  ST,^»i»>TV  acjualesipfit 
S N,  hoc  e/l  A C.  fiue  D B ; erunt  tota  M V 
aijualf!  lotii  A ^.agantur  deinde  plana  per  N T 
Cr  N V : erit  N S T juaniitat par  quantita- 
ti DFGi  quantitas  N T V par  quantita- 
ti B G 15  , af  proinde  totum  filidum  N S V 
aquale  fitUdo  D F G B , hoc  efi  OV  Q_R , ^ 
eonfequentererit  totum  L M V N corpus, aqua- 
le corpori  CEGB,  quod  natum  eff  ex.duHn 
AC  in  C B:  quod  autem  corpus  for  L M V N 
pertineat  ad  vn^iilam  X M V,  patet,  quoniam 
X M dimidia  fiunt  M V,(fi  N S dimidia  fiunt 
SV,  iuiiuranpruli  V aquales  fiunt  aneu- 
fo  M X V.  quare  XNV  fiunt  in  eodem  plano. 

£x  his  ergo  hunc  in  modum  expofiuis  habemus 
figmenta  circuli  inaqualia  AC  eJ-  CB,  in  fi 
mutuo  duUa  producere  fiegmentum  vngulare 
L M V N ahfiifiumplano  LN,  a tota  vngula 
X M V,  cuius  bafis  efi  par  circulo  A B,  alti- 
tudo squalis  diametro  A B.  for  reuoeet  in  me- 
moriam Lector  , vbidefiegmentis  eircuh  in  fi 
dullit  mentto  inciderit. 
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PROPOSITIO 

• 

Q’ Olidum  pioduiftum  e*  fcmicirculo 
O in(c  duAoad  aliud  fimiliter  ortum 
cx  alio  fcmicirculo  in  fc  dufto  triplica- 
tam rationem  habet  laterum  homolo- 
gorum. . 

Dcmonftraiio. 

Clntitjque  AB,  CD^liametri  femiclreulo- 
‘-^riim  AFB,  CED  qui  in  fe  du(fti  produ- 
cant corpora  AFGB.CEHD.  OicoilUcri- 
plicatam  inter  (e  rationem  continere  diame- 
tri A B ad  diametrum  CD.  Sunt  enim  limi- 
Iia  corpora,  quoniam  bafcf  fimiles  funt,  & mo- 
dus quo  formantur  communis.  Vnde  nccclTa- 
rium  cftforiiantur  proportionem  communem 
(Imilibul^ue  corporibus  debitam  quam  ex  ele- 
mentis conftat  cllc  triplicatam  laterum  homo- 
Jogorum. 

Quod  fi  quis  bule  demonftrationi  non  ac- 
quieicat,  vti  poterit  infctiptionib.us  corporum 
fimilium, ficut  propofiiione  duodecima  huius 
faflum  cft  , per  progreifionum  regulas  illis 
inter  Ic  colbiris  eruere  rationem  quam  fine  du- 
bio repetict  ellc  itiplicatam  linea:  A B ad  CD,  cum  fingula  corpora  infcrrptaCmilia 
eandemrationem  obtineant  vel  legat  ptopofitione  huius  libri  trigefimam  quintam. 

Coroi- 
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Corollarium, 


• 

EXcenili  poftulo  hincproporicioncm  ad  folidas  quintitaces  qu;  gignuntur  cxfe. 

gmentis  partium  circuli  Cmilibus  infcdui^is,’Cumillx  proportionales  imprimis 
fint  totis  vngulis  quarum  parces  cxillunc  i &czdem  omnino  formari  dc  illis  polline 
demonllrationcs  quz  vngulis  integris  aut  circulis  in  fc  duflis  infecuiunc. 

P ROPOS  ITIO.  XXI. 

VNgula  A B D C fecetur  plano  EFG,  parallelo  illi  quod  per  AC  & 
axem  cylindri  ponitur,  iicquc  B D vnguix  altitudo  xqualis  B Q dia- 
metro circuli. 

Dico  vngulam  totam  A B C D ad  partem  dccufTatam  B E F G D tri- 
plicatam habere  rationem  cius  quam  habet  AC  redla  ad  lineam  EF. 

‘Demonjlratio. 

CVpcr  KF  diametro  circulus  deferibatur 
L F , & ponantur  linez  LBEQ. 
MONP  quotcunqiie.fcdrcazad  diame- 
trum KF.  erit  igitur  BE  Q^rcaangulura 
zquale  KEF  tc&angulo,  hoc  cft  quadrato 
EL.  Cmiliter  erit  ONP  reftangulum  z- 
quale  KNF  reftangulo,  hoc  elt  quadrato 
NM.  Vnde  quia  lingula  reAangulaONP 
aequalia  funt  quadratis  MN.  hinc  KBF. 
duQum  in  reliduum  KSRF  zquale  • eR 
folidoquod  iit  ex  (emicirculif  KLF  in  fc 
dufto:  fcd  fecnicirculus  KLF  in  fe  duflus 
adlcmicirculum  A B C,in  fe  duRum  eft  bin 
triplicata  ratione  diametri  K F ad  diame- 
trum totam  C A fiue  ad  B Qjgitur  etiam 
corpus  ex  dudu  plani  KBF  in  planum 
KS  Q^RF  ad  femicirculum  ex  ABC,  to- 
tum in  fedudum  habet  triplicatam  ratione 
lincz  KF  ad  diametrum  B Q_.  atqui  ic- 
gmenta  KBF  , KS  Q.RF  producunt  fe- 
gmemumvngularc  KUGF.&femicircu- 
lus  ACBin  fe  dudus  producit  totam  vngulam,  vti  in  Scholio  przcedenci  demon- 
flrauimus.ergo  fegmentum  vngularc  cft  ad  vogulamin  triplicata  ratione  £ F ad  A C- 
Quod  erat  demonftrandum. 

Corollarium. 

EX  hac  Sc  ex  Corollario  i/.fequitur  quamlibetvngula  ad  Tegmentum  plano  luxca 
determinationem  propolitionis  abfcilTum  triplicatam  habere  peoportionem  eius 
quam  habet  AC  tecti  ad  £F. 

■ • i 
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PROPOSITIO  XXII. 


BAfi  vngulatidimidium  hexagoni  inferiptum  fit  pet  cuius  latera  pla- 
na ponantur  axi  xc^uidillantia  A H I,I  H G. 

Dico  fegnicntuni  vngula:  plano  GHI  dccuflatum  duplum  effe  fc- 
gmcntiijuod  ablatum  ellphno  A HI. 

Demonftratio. 

DVcantiircx  centro  E redixED.EK  qax 
bifariam  lecene  latera  hexagoiialia  GH> 

HA  in  O 4f  Ni  ponatiirque  KS  parallela  , i 
ad  E D.  Quoniam  B A , G H xquales  arcus  1 I 
intercipiunt  , erunt  parallclz.  Q^are  cum  \j 
angulus  E OH  rcflus  fit  , etiam  AEO  te- 
Auserit.  Atqui  KS  parallela cll ex conllr.ad 
ED.  ergo  etiam  e;S  K angulus  cftreAus.  Eft 
vero  Sc  ENA  rcAus ; anguli  igitur  ESK, 

EN  A xqualesfiint.  Eft  autem  angulus  ad  E, 
vtrique  triangulo  S E K.  NE  A communis , & 
vnum  latus  EA,  vni  lateri  EK  zqualc.  Igitur' 

SK  xquatur  AN.  led  HA  latus  hexagoni, 
hoc  eft  lemidiameter  DE  , duplum  cftipfius 
AN*  Ergo  DE  dupla  quoque  eft  ipfius  KS. 

Atqui vt  DE  ad  KS,ita*icgmentumvngula- 
re  GO  H IFad  (egmenium  vngulare  H ALI, 
ergo  Tegmentum  GOHIF  duplum  eft  Te- 
gmenti HALI.  Quod  erat  demonftrandum. 

• PROPOSITIO  XXIII. 

POnatur  iterum  bafi  vngulari  femi- 
hexagonum  inferiptum  vt  prius,  & 
plana  pofita  fecundum  latera  hexagoni 
parallela  axi  decuITantia  tria  Tegmenta  vn- 
guli. 

Dico  totam  vngulam  ad  refiduum  quod 
remanfit  ablatis  legmentis  habere  ratio- 
nem odio  ad  fex.  * 

Demonftratio. 

Sit  ABCD  vngula  & latera  Temihexagoni 
AF.FE.EB.perqux  pl.ina  AFG.  FEH, 

BEH  axi  zquidiftantia  auferant  Tegmenta 
AFG,FGDHE,&  EHB.  Dico  igitur  pro- 
portionem totius  vngulz  ACDB  ad  Tolidum 
clauTum  planis  ABHG,  AFEB  , FEHG, 

AFG, BEH  clTe  vt oAo ad  Tex.  OftenTum  eft 
enim  rationem  totius  vngulz  ACDB  ad  parte 
FGDHE'’ triplicatam  clTcrationis.quamhabec  AB  adEF,  eft  autem  A B dia- J^*'-**^*: 
mcccr  dupla  reAe  EF,quzlatusefthexagoni.  Igitur  tota  vngulaACDB,oAupla”  ' 

H H eft 
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eft  fcgmenti  F G D H E.  Atqui  demonftratum  praeterea  eft  ("egmeiitiira  F G D H E 
duplum  effetam  Tegmenti  AFG  quam  Tegmenti  BEH.  Iioceft,  vrriqtie  liinui 
fumpto  effe  xquale.  Tota  igiturvngula Tegmentorum  A F G>B  EH  cil  etiam  offu- 
• pia.  Igitur  Tegmentum  FGUH  E,  Se  duo  iimul  Tegmenta  AF  G ■ BE  K xqiialia 

iiint  duabus  oTlauis  totiijsvngulx.  His  ergo  ablatis  erit  vngula  ad  rcliduum  lolidura 
rcAilineum  vt8  ad£.  Quodtuitdemonllrandum.  , 

PROPOSITIO  *XX1V. 

DAta  fit  vngula  B F A (infpicc  figuram  propofitionis  fequentis)  cuius 
altitudo  EF  fit  zqualis  AB  diametro  (cmicirculi  BEA  qui  bafis 
cfl  vngutz. 

Dico  eam  zqualcm  efTc  pyramidi.cuius  altitudo  cfl  femidiameter  H B, 
bafis  vero  quadratum  diametri  B A. 

Demon/iraiio. 


CEmicirculoB E A aequalis  fiat  Tcmicirculus  AKC  .quoperfedoad  extremitates 
'^diametri  AC  ducantur  tangentes  F A,  E C . diametro  xquales  , iunganturque 
aaoad  FC>  EA  rcTlanguIum  triangulum  FAC  dufium  in  TelpTumproducit  > pyramidem 
cuius  bafis  eff  quadratum  A F,  altitudo  autem  reTia  AF,  hoc  cfl  cuius  bafis  cfl  qua- 
dratum A C,  altitudo  diameter  AC-  ergo  triangulum  redangulum  FAC  duSum 
in fclubaltcriic  politum, hoc ellin triangulum  ACE, libiatqualc, producit pyrami- 
b j.D»a,  dem,  qux  alterius  dimidia  t cfl.  Atqui  pyramis  cuips  bafis  ell  quadratum  A C,  alti- 
tudo vero  Temidiamcter  A Q^dimidia  cfl  pyramidis  cuius  bafis  cfl  quadratum  idem 
A C.altitudo  vero  tota  diameter:  ergo  triangulum  FACduAu  in  triangulum  A C E 
generat  pyramidem,  cuius  bafis  cfl  quadratun>A  C > altitudo  veto  IcmidianTcter 
AQ.  Atqui  in  librodeduflibus  ollenTum  efl'corpusquod  fit  exdudutriangulo- 
'^"^■’^'runi  FAC, ACE  xquarilblido,quod  fitexduAu  lemicirculi  AKC  in  Teiplum. 
Ergo  pyramis  balim  habens  quadratum  AC.  altitudinem  vero  AQ_,  xquatut  femi- 
circiiio  AKC  dutftoin  TeipTum.  Atquifemicitculus  AKC, lioc  efl  exconllruA.  fc- 
micirculus  BEA,  dudus  inTcipfum gignit Tolidum  aequale vngulx  BFA.cuiusal- 
tttudoefl  par  diametro  B A.  ergo  pyramis  cuius  bafis  efl  quadratum  AC  , hoc  cfl 
cxconllr.  quadratum  diametri  BA,  altitudo  vero  Temidiamctct  AQ,  hoc  ell  Tc- 
midiameter  HB,  xquatutvngulj  BFA.  Quod  erat  dcmonftranduin.  . 

PROPOSITIO  XXV. 

DAta  rurfum  fit  vngula  BFA  altitudinem  habent  parem  diametro 
BA.  Fiat  autem  fcmicirculus  DIEIF  zqualis  fcmicirculo  BEA, 

crctlo- 
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crciflo^i  radio  O E normaliter  ad  diametrum  D F,  deferibatur  parabola 
DMEMFjcuiusaxisfitEO.  [ / 

Dicovnpulam  BFAiqualem  cnec)'lindro  parabolico,cuius  baiised 
parabola  B MEMF, altitudo iemidiameter  EO,  fiuc B A. 

' Dcmonjlratie, 


OStenfiim  enftn  cft  in  libro  Je  dudibuS  planorum  , fcmicirculum  DEF , bdctns.Di 
cft  fcmicirculum  BEA,  duAum  in  fcipfum  xquari  parabola:  DMEN*'*' 
dufli  In  altitudinem  EO.  Atqui  fcmicirculus  BEA  duAus  in  fcipfum  generat 
fotidum  zquale  vngulae  B F A,  vt  Jemondrauimus  in  fcbolio  propofitionis  19.  vngii- 
la  igitur  BFA  zqualis  cft  cylindro  parabolico, cuius  bafis  cft  parabola  D ME  M F, 
altitudo  xqualisfemidiametro  EOfiueBA.  Q_uod  erat  dcmonftrandum. 

Cylindrus  autem  parabolicus  faede  ad  folidum  rc£lilincum  reducitur,  cQm  cius 
baiis  notam  habeat  ad  figuras  planas  rcflilineas  proportionem. 

Scholica, 

\T liei,  ni ftUoT , hemone  LeUof . quo  collimorit  frimt  fors  huius  lilri,aimir»m  td cubi- 
» turtm  'uuguU fme  ad  imtatiomm  corforis  quod  aquato  ojfet  unguU,  d-  nuUo  motimiuo 
ad  f/araiUtepipodum  reduci  pojfet. 

Toti  aiisom  •vfigula  adparaltclepipedum  reduffi  habetur  quoque  reduSio  partium  vUgula- 
rium,  qua  planis  ad  rjlwdrt  axempar.sUelis  decujjantur , cum  harum  proportio  ad  totam  vn- 
guUt«,elt  hailenus  demonjlratis notajit.  Refiat igitur  vt  hocipfum  praffemm  de  vngula  in- 
Molucro. 
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PARS  S E C V N D A . 

De  Inuolucro  'vnguUri  eiuf^  ad  cubum  vel  parallelepipedum  redu- 
£lione(f  cuiufuueiui  paYtuquaplanoadaxem  cylindri  equiSJlan- 
tedecujfatajuent,  0*  nonnulUeinuolucri  proprietatibus. 

PROPOSITIO  XXV 1. 

Emicirculum  contingant  redi. AB  , A C redum  angulum 
continentes,&  iundaB  C ad  contadlus,  ponatur  alter  circulus 
BDE,quemHDG  contingat  parallela  ad  A C. 

Dico  planum  miftilincum  IKBHdudumin  HDGFB 
folidum  producere,  quod  fit  arqualc  magnitudini qux  oritutea  dudtu 
midilinei  D L B H in  figuram  E O B H. 

Demonjlratio. 


a /^Stenfumeft*  pyramidi  qux  oritur  ex  duAu  trianguli  DHB  in  fc.xquari  corpus 

'-'quodfit  vel  cx  IHB.in  H DGFBi  vel  ex  DLBHin  EDHB.  Igitur iqualia 
funt  corpora  inter  fe  qux  tertium  habet  cui  xquantur.  Quod  erat  dcmonflrandum. 

PROPOSITIO  XXVII. 

Ilfdem  pofitiss 

Dico  rofidam  magnitudinem  qux  fit  exduidu  mixtilinei  AC  IBin 
mixtilincum  AC  FBad  folidum  quod  refultat  ex duidu  mixtilinei  I H B 
. in  H G F B mixtilineum  triplicatam  habere  rationem  lineq  A B ad  H B. 

Demonjlratio. 

hiM.  i!CQuatuc«enimmagnimdoexpIano  ACIBin-fuperficiem  ACFB  duftacor- 
■*^pori  pyramidali,  quod  emergit  exdu  Au  trianguli  ABC  in  fciprum ; pati  ratio- 
ne etiam  folidum  quod  iit  ex  plano  DLBH  in  planum  HD17B,  xquatur  pyra- 
midi qu£  htex  duAu  trianguli  DHBinfe:  fed  pyramis  nata  ex  ACB  trian- 
gulo in  feipfum  duAo  ad  pyramidem  faAam  ex  triangulo  HDB  in  feipfum 
triplicatam  rationem  habet  cius  ‘ quam  habet  linea  AB  ad  HB.  Igitur 

etiam 
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etiam  corpus  cxduftu  plani  ACIB  in  planu  ACF  B,  ad  corpus  ex  plano  HDLBj 
infuperdeiem  HDI£B  triplicatam  habetrationem  cius  quam  habet  linea  AB  ad 
HB.  Acquipcrprarccdcntcm corpus explano  IKBHin  planum  HIGFB. 
arquatur  corpori  produfto  ex  plano  H DLB  in  planum  HDEB;  ergo  corpus  ex 
plano  ACIB  dudto in  planum  AC  FB  ad  corpus  ex  plano  IKBH  dufto  in  pla- 
num HIGFB  triplicatam  habet  rationem  cius  quam  habet  AB  ad  HB* 

Scholton, 


Onet  mfprdfens  sccaltavt  mccutmUms  n^nnifnl  expUnemquMltA^t  carpard  qu£  hi$ 
proximis  propofitioftiyM  oxpojsu  dr  cui  vfuicjfepoffmtyt  autem  idipfum  cemme* 
Mus  explicem,  recurrendum  e(l  ad  vngulam  de  qua  paulo  ante  mentio  fuit.  Sit  igitur  vngula 
A B e D » caisu  hafeos  diameter  A D ^ contingentes  erelta  Jint  DE,  A F»  ^ tertia 
FBE  paralleli  At),  ex  C termino  vnguUpofitaJitC'Hquaaquidi(letlc  Et  (^perficia- 
tur parallelogrammum  FGHEi  iunganturq^  AG,DH>  apparebit  tunc  corpus  ex  hadrit 
planis  conJlttutum,vngulam  continens.  Corpsss  igitur  hoc  duabus  confiat  partibus. quarum 
vna  ipfa  e fi  vugula  \ altera  vero  inuolucrum  vngula.  K^tque  hac  eJltlU  quantitas, de  qua 
eoimus  duabsss  proxime  propofitionibusi  quia  vero  diffeile  e fi  imaginationi  per fuadere figuram 
ex  duilu  A B i/»  A C genitamdnuolucro  vngulari  non  filum  aqualem  exi  flere , fid  eandem 
illam  efie,  qua  inuolucri  munere  fungitur \ ipfimqf  inuolucrum  gigni  ex  duUu  A B plani  in 
pfanttm  AC?  paucis  adsungere  ftatui  huius  rei  explanationem.  Ponatur  itaque  A B duci  in 
A \i,emergetfiltdiim  bafim  habens  A B fuperficiem  (fi-  altitudinem  AD.  Deinde  ducatur 
AB/»  D C>  exfurget  figura  valde  mtjla,qualis  exhibetur  in  quarto  fiematCthabens  vnam 
planarum  hxdrarum  A B U B fuperficiei  aqualem'^  altet am  vero  aqualem femicirculo  D C, 
tertiam  denique  concauam  cylindricam*  quartam  tandem  cylindricam  conuexam:  hac  autem  « 
videntur  longe  dwerfaa  figura  inuolucri  qua  ex  vna  parte  terminatur  reliangulafuperficiey 
ex  aliavero  plana  qua  fit  aqualis  A ^tterttafiper fide  conciua  qua  congruit  connexa  vngula- 
riy  quarta , quam  terminat  ellipfis  coouexa*  refidua  hadra  triangulares  funt.fid facile  intelU- 
geturhac  omniacoinciderefireQefinguU fuis locis  aptentur. Jd  huius reiexplicatione ponen- 
da funt  ha  quinque  quantitates  [infiice  figurafecunda  (fi  tertiam)  quarum  prima  fit  ex  duflu 
Ah  in  A D:  fecunda{injpice  figuram  fecundam  (fi  quartam)  ex  AB/»  D C,  vnde  prima 
eum fecunda  aquales funt  vni figura  qua fieret  ex  Ah  in  AC:  tertia  (fi  quarta  harum  figu- 
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rtruin  lufemtiir  ex  prim*  dmjicntjimfi  enim felide 
primt  qutmitetis  feamdu  linext  ftrtUeas  emerpent 
Jaecerpert, quorum  •vnu  quinto  ftemote  exprimitur, 
alterum  corpus  ex  jurget  prout  jigura  fextk  exhibetur 
habens  Une  a»  P O aquales  reClit  Z C,^  quia  circulus 
O O aqualis  ell  circulo  CC  ,Ji  coni  ungantur  'hae 
duo  corpora  ita  vt  pars  caua  P O congruat  conuexa 
Z C,refultabit  foUdum pmiledmo  aquale  quarto fce- 
mali.  quare  tertia  figura fimul  cum  quarta  aqualis  erit 
figura  quinta  vel  jeptima  bis  fumpta  ,qua  congruit  ipfi 
vngula,ac proinde  inuolucro  aquale  erit /cema primum 
eum  fecundo  coniunclum : efi  autem  fcema  prtmum 
cum  fecundo  id  quod  nafeitur  exduliu  A B w A C: 
igitur  id,  quod  prouenit  ex  dultu  A B in  A C inuo- 
lucro ipfi  non  fo&mefl  aquale,  fed  ipfiffimuminuolu- 
erum  efi  , quod  vngula  congruit,  fi  ea  ratione  qua 

explicatum  efi,  eius  partes  dilfonantur. 

PROPOSITIO  XXVIII. 

DAtum  fit  inuolucrum  lotam  vngulam,  cuius  altitudo  efi; diameter 
A D,  includcns,nimirum  A E B F D G C H : datum  item  fit  aliud  in- 
cludens partem  vngulfabfciiram  plano  ad  axem  cylindri  parallelo  fecun- 
dum reftam  I L parallelam  diametro  A D. 

Dico  inuolucrum  totius  vngulx  efioad  totam  vngiilam,vt  inuolucrum 
partis  vngularis  efi  ad  ipfam  partem  vngularcm. 
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• C X fcliuliu  17.  patcc  inuolucrum  totius  vngu- 
CUIUS  altitudo c(l  diameter  AD  prodici  ex 
dudu  plani  AKBFDRA  in  planum  quod 
compolitum eftex plano AEBFDBA,  4r toto 
citculo  CUIUS  diameter  AD  : inuolucrum  vero 
partis  vngulatis nalci ex dudu plani  1 K BM L B I, 
in  planum  quodaionitat  plano  I KBMLBI  , tc 
roto  circulo,  cuius  diameter  A D.  Ergo ‘inuolu- 
crum totius  vngula:  e(l  ad  inuolucrum  partis  in 
triplicata  ratione  cius,  quam  habet  EB  ad  KB, 
boc  cE  cius  quam  habet  EF  adKM  . bocclb 
cius  quam  habet  AD  ad  IL.  Atqui  etiam  vngula 
tota  A B D C cft  ad^partera  vngularcIONLBI 
in  triplicata ‘■ratione  eius  , quam  habet  ADad 
I L : ergo  inuolucrum  totius  vngula:  cE  ad  inuo- 
lucrum partis,  vt  vngula  tota  clj  ad  partem ; per- 
mutando igitur,  inuolucrum  totius  vngulz  clt  ad 
coram  vngulam , vt  inuolucrum  partis  vngularis 
ad  ipfam  pariem vngularem.  Qupd  erat  demon- 
firandum. 

PROPOSITIO  XXIX. 

D Acum  fit  AEBUCGDF  inuo- 
lucrum vngulz  ADC,  cuius  alti- 
tudo par  fit  diametro  A C : ducantur^j 
BA,  BC. 

Dico  inuolucrum  datum  vngulare 
zquari  duabus  pyramidibus  quz  pro- 
ducantur ex  triangulis  A E B , C B H, 
fingulis  infeipla  du£tis. 

T^etnonftratio. 

pLanum  C L B HduiEu  in  planum  B H C O 
■*  zquatur  c triangulo  BCH  duflo  in  fe- 
ipiiim.  fimiliter planum  mixtilineum  ABE 
duclum  in  planum  BEAO  qquatur  BAE, 
triangulo  in  fc  duEo.  Ergo  totum  planum 
mixtilineum  CLB  A EB  HC  dudum  in  to- 
tum planum  EAOCH,  hoccftpcr  ea  quz 
inScholio  17.  huius  demonlfrauimus , inuo- 
lucrum datum  vngulare  AEBHCGDF, 
zquatur  duobus  triangulis  B C H,  B AE  du- 

flis in  1'cipfa  , dqabus  nimirum  pyramidibus  quz  ex  illis  dudibus  ociuntur.-Quod 
erat  demonlltandura. 

Corolhtrwm. 

tj  Inc  alia  rurfum  habetur  vngulz  cubatura : cum  enim  compolitum  ex  inuolucro 
■*  ac  vngula,  vtpotc  verum  prifma  notum  fit,  cumque  huius  compoliti  vnapats, 
nempe  inuolucrum,  nota  fit,  nota  erit  & altera  quz  cE  ipfa  vngula. 

P R O- 
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PROPOSITIO  XXX. 

R Etcnta  figura  [tropofitionis  ig.fitinuolucrumILKMRNOQ  fe-  » 

gm||ti  vngularis  I B L N O,  diftanturque  redx  B L , B I. 

Dico”tum  Icgmcnri  vngularis  inuolucrum  .rquari  duabus  pyrami- 
dibus, qua:  generantur  cx  duaibus  triangulorum  BIK  , & BLM  in 
feipfa. 

T^Emondrabiiur  eodem  difeurfu  quo  prxcedens,  0x48.  libri  deduftu  plani  in 
*^planum  & Scholioi^.huius. 

PROPOSITIO  XXXI. 

Sft  femicirculus  ABC  parallelogrammo  redangulo  A D E C inferi- 
ptus,  & B F normalis  ad  AC  diametrum,  diuidat  eam  bifariam  in 
F.  Denique  huicfcmicirculoinfcribaturparaliDlaAKBC, cuius  axis  B F. 

Dico  vngulam  cylindricam  cuius  altitudo  cft  diameter  C A,  bafis  vero 
femicirculus  ABC,  ad  (uum  inuqlucrum  eam  habere  rationem  quam 
parabola  AKBC  ad  planum  mixtilineum  Id  K,HK. 

Demon/lratto. 


3)  jr  Jt  B K E 


a I*  T^Bmonflratutn  ell  in  libro  de  du^ia  plani  in  planum  > femicirculum  ABC  du^um 

McW.iy.  1-^in  fciprtim,  hoc  cft  bvnguUm  cuius  bafis  cft  femicirculus  ABC  i altitudo  AC, 
Aquari  cylindro  parabolico,  cuius  bafis  parabola  A GBKC»  altitudo  B F.  Demon- 
c stMn  ttr«£umquoquc  cft  in  eodem  libro  planum  HG»HG»dudurain  planum  compofi* 
huiM.  cum  cx  H G HG)  & roto  circulo  cuius  diameter  A Cihoceft  ^ iniioJucrum  vngul^, 
aequari  rolido**  quod  habet  bafim  HKjHK»  altitudinem  vero  BF.  Atqui  cylin- 
drus parabolicus  cuius  bafis  cft  parabola  A K B K C altitudo  B>F>  eft  ad  folidum  cu- 
ius bafis  eft  planum  HKaltttudo  eadem  BF>  vcbafisad  bafim,hoc  eft  vt parabola 
AKB  KC  ad  planum  H K*  ergo  vngula  cuius  bafts  eft  femicirculus  ABC  « altitu- 
do AC>cft  ad  fuuminuolucrum  vc  parabola  AKBKC  ad  planum  mixcilmcum 
HK^  Quod  erae  demoaftrandum. 


Qrol- 


% 


Digitiz^  by  Googlc 


VNGVLA  CYLINDRICA. 


9S1 

(onllarrnm.  • 

'^Odecnferl  dircurfu  exliibcbimus  rationem  qaamfaabenc  vnguUres  parces  ad  fua 
•^innolucra. 

PROPOSITIO  XXXII. 

CVIjo  QFG  inrcripcuscftocylindrus.cuiusvngula  ABCD,a1titu- 
Jincnyrabcna  B C zqualcm  diametro  bafcos,{ic  terminata  in  pla- 
no A D C^erellipfim  DIC:  fadis  deinde  proportionalibus  Q E,  AF,- 
R E.dcfcribaturparabolaRO  BOS, cuius  axis  6 P.'  . 

Oico  Corpus  I L,  KM  zquari  magnitudini quz condat  bafi  O T,  & 
altitudine  AD.  , 

DtmonUratio. 

DEmoD(Iratmneft“folidom  ex  duduNT 
plani  in  TX,  prodiidum  zqualc  ellc 
corpori,  quod  rclulcac  cx  plano  N O dudo 
jn  alricudinem  N X > bon  eft  A D r eft  voto 
jnuolircruin  vogulz  AEBCGFO,  zquale 
b NT  duiftoin  TX.  Igitur inuolucrum  vn- 
gulzzqualc  ell  folido  iupec  baC  NO  ex- 
liruao.ac altitudine  AD.  Corpusautcmex 
NT  in  N X,  eftzqualc  NOdudoinNX, 
rmulcum  TO  dudloin  NX.  Igiturctiam 
NT  dudo  in  NX  , zquatur  inuolucrum 
mgulatevnicum  OT  in  NX:  ablatisica- 
que  zqualibos,  (cilicet  quantitate  N O io 
N X,  a folido  quod  fit  ex  N T in  N X , & 
quantitate  vngulari  dempta  a corpore  ha- 
bentebafim  NT,  altitudinem  vero  ,B  C,  re- 
manebit corpus  ex  O T io  N X,  hoc  cil  A O 
zquale folidz quanlicati  ILKM-  Q^od  de- 
monilrandum  tbic, 

PROPOSITIO  XXXIII. 

VNguIi' cylindricz  ARCD,  cuius 
altitudo  par  Iit  diametro  A D,ba- 
fis  A B Qljdccctur  plano  F.FG,  quod  z- 
quidillet  |>lano  bafeos  A B O. 

Oporteat  autem  folido  E C G M E , corpus  exhibere  zquale, altitudi- 
nem habens  BF. 


I I 
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ConfiTuCUo  is"  demonfiratio. 

I . 

QVoniam  EFGfcftiobafi  A6D,a:'quidl- 

flat;igitur  creSis  i ccrminis  linei  li  Ci>qu; 
cft communis  inccrfciflio planorum H FGi  6C 
AC  D .lineis  GH. EI  in  luperficie  cylindrica, 
junailtjuc punctis  I,  H,  eric arcus  1 B H zqu»- 
lisarcui  E F Gs  dudlo  igitur  plano  IHG>-agl>; 
tur  K B linea  diuidens  bifariam^Kiim  1 B H, 
(ecundilm  qnam  Itat  feflio  per  minn  cylindri 
produccDSr  L M , KC,M  F communes  incericA 
(Hioncs.  pofitis  denique  HN,  IO,  parallelis 
iedz BKtiunaique  ON.Iiatvt  I.j-adLX, 
icaLB  ad  L V,  fiue  redangulo  B I.X  facaf- 
qoale  V Ly , Sc  per  I V H dderibatur  para- 
bola IT  VH  habens  axem  L V.  Dico-folidii 
habens  pro  bah  1'uperliciem  interceptam  per/’, 
pheria  circulari  I BH.St  parabniica  I V H aN 
ticudinem  Vero  BF  > zquari  frufto  vagular/ 
ECGME.  Quoniam  parabolacB  IT  VH, 
igiluT  vt  reAangulum  ILH  aHrei3angulum 
lRH,itaelI  LV  linea  ad  lineam*RT.  Ted 
vc  cft  redlangulum  ILHadlRHredanga- 
lum,  ita  quoque  eft  rcdiangulum  BLX  ad 
PRQ.  hoceftreftangulum  VLyadkrcftan- 
gulutn  T R S.  Igitur  vt  linda  LVad  R T, ita  quoque  rectangnlii  VLyadTRS,< 
igitur ctim ex conftru^ioncrc«angulu  VLy  xquale  fit  rectangulo  BLX,  etiam 
tectangulu  TRS,  «quale eHt  rectangulo  PR  C^omnia  igitur  rcctangula  TRSy 
sequantur  omnibus  rcctaogniis  P R Q^ergo  per  46.libri  de  ductibus , plaoum  para- 
bolicum  I VH  LI  ductum  in  planum  R S,  hoc  cft  in  altitudinem  R S , hoc  cft  in 
altitudinem  LMIiucBF  (eftenimLMadLK,  vcBC  zqualis  diametro  ad  femi- 
diametrum  BK}zquatur  Iblido  quod  fit  ex  ductu  plani  circularis  IB  Hin  planum 
csiU.it-  circularelO  N Hifed  cxduftu  planorum  circularium  I BH  SclONHfit  /cgmen- 
inim.  tum^vngularc  lEBCH.Igiturlblidum  habens  bafim  IVHLI  parabolam  & .al- 
titudinem BFi  zquale  cft  pani  vngnlari  lEBCH.  ablato  igitur  communi  cylin- 
drico fegmentoIBFH  remanebit ftuftum  cylindricum  ECGME  , zquale  cor- 
pori quod  bafim  habet  claulam  perimetris  IBH,&  ITVH.  quodciiamaliudgc- 
■ nusinuolucricenferipoteft  pactis  cylindrtciE  cui  congruii.cxhibtiimus  igitur  quod 
fiierac  requilicum. 

PROPOSITI. a XXXI  V. 

VNguIx  , quarum  altitudines  funt  qquales  diametris  bafii^  cylin- 
dtotumaquibusdecullancur,  triplicatam  habent  rationem  earqn-i' 
dem  diametrorum. 


H7.ftra. 
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Dernm- 
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VNGVLA  CYLINDRICA. 


Demonjlratio. 


MJIHK  C 


pRopolicionetn  paulo  anci  demonftrauimus  quidem : Tcrdm  pracfens  dcmonllra* 

^ tio  commodior  mihifutura  e(l  ad  vtccriorcsproportioncs  indagandas.  Ponantur 
itaque  duocircuU  A BC.DEF.  quorum  finguli  in  reipfosdudi  producant  fingulas 
Tngulas.infcribanturcirculis parabola:  LL,MM.  Demonilratum  fiiit  • vngulam^'**®*®- 
produdam  ex  duftu  plani  circularis  GH  in  rciprum,xqualem  elTe  folido  quodf>a'- 
fimhabec  L ii,  altitudinem  femidiamecro  xqualem.  eodem  modo  oftenfum  ed fe- 
micirculum  IK  in Tedudum exhibere  corpus  rubbafi  MK,  Sc  alcimdinequxz- 
qualis  cll  femidiamcrro.Igicur  eandem  habebunt  rationem  inter  fe  illx  dux  vngulx, 
quam  continent  corpora  ex  bafibus  parabolicis  conllancia.  Atqui  horum  proportio 
compofitaeft  ex  l>  proportione  altitudinis  BM  ad  EO.  hoceft  AC  adDF.&ex 
tarione  hafeos  parabolicx  LH  ad  balimparabolicam  M K>  quz'^eadcm  ed  cum 
ratione  circuli  ABC  ad  DEF>  (Hmiles  enim  fune  illx  parabolx.vc  paret  ex  liguris 
■nferiptis  euidenter,)  ac  proinde  duplicata  rationis  AC  ad  DF.  ergo  ratio  corpo- 
ris Itib  LH  bafi.Sc  BM  altitudine  ad  corpus  fubbaC  MK  > & altitudine  EO.eft 
triplicata  rationis  AC  adDF;  ergo  vngulx  illis  corporibus  parabolicis  xquales  in 
tripliclta  funt  ratione  carundem  linearum, fcilicer  diametri  AC  ad  diametrum  D F. 

Quod  fuir  demonftrandum. 


0: 

ftrarc. 


PROPOSITIO  XXXV. 

VodH  placuerit  catndircurrendi  formam  adhibere,qud  vfi  fumus 
in  proportionibus  45.8C  47.  libri  dedudtu  piam  in  planum,  licebit 
ciam  veritatem  prxcedcntis  theorematis  huncin  modum  demon- 
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VNGVLA  CYLINDRICA. 

DmonJiratK. 


Diametris  A B>L  M in  xque  mulcas , fcd  plurcs  ac  fcmper plurcs,  zqualcs  parces 
AI*II,L  V»V \ri4'uifispcrdiuifionum  pun«5a  1,1,  V,V  ducantur  normales  ad 
diametros  GC>>QC:  RO, RO  ,ficcompIcantur  rc(2:angula  G 1 ,GI/  R V,  R V* 
item  CI,  e I,  O V*0  V,  Temicirculis  infcripta.Rc^angula  G I,  GI»R  V,R  V vnd 
cum fcmicirculis  rui$.du<Ha  in fcipla.hoced  in  rc<^angula  iilis £(^ualia  de  iimilia  Cly 
CI,  & OVsOy  producent  infinita  paralielepipeda,  vngulisqu^  cx  remicirculo* 
rumdudibos  generantur,  inrcripca,quorum  bafes  erunt  redangula  G I C , R VO* 
hoc cH quadrata  IC,V  O;  altitudines  vero  erunczquales diametrorum  partes  II, 
VV.  Q^iacxconftr.  AI  furitad  I B,  vt  L V (uncad  V MtfuncqucCI,C^Vmc- 
dixinter  A I,I B,  & L V, V M, eruntquoque  A I, ad  CI,  vt  L V adOV, 
iicrccndo  CI  ad  AI,  vt  O V ad  LV.  fcdcxconftr.AI  funtad  AB  , vt  LV  ad 
LM.  crgocxxquo  CI  Tone  ad  AB,  vt  OV  ad  LM  :& permutando  CI  funtad 
O V,  vt  AB  ad  LM.  ergo  ratio  quadratorum  fingulorum  CI  ad  quadrata  (lugu. 
la  OV  duplicata  cil  rationis  diametrorum  AB,LM-  fcd  ratio  altirudinum  II,ad 
altitudines  W,  eadem  cft ex  conllrudionc  , qux  diametrorum  AB.LM.  Ratio 
igiturcompofitaexratiouequadratorum  CI  ad  quadrata  O V,  Se  ex  ratione  al- 
titudinum 11  adaltitudincs  W,  hoc  cfl  ratio  parallclepipedorum  dngulorumvn- 
gul^  AKB  inferiptorum ad  parallelepipcda dngula  vngulx  LT M inicripta  , tri- 
plicata ell  rationis  diametrorum  AB,LM.  ergo  dngula  parallclcpipeda  vnguix 
A KB  lingulis  vnguI^LTM  proportionalia funt.crgo  per  li.t.clcnicnt.vt  vnu  vngu- 
IxAKB  ad  vnum  vDgul;  LTM,  de  omnia  dmul  ad  dmul  omnia.  Aequi  vnum 
cll  ad  vnum  in  triplicata  ratione  diametrorum  . vt  iam  oBcnfum  ell.  Ergo  omnia  d* 
mulfumptavngulx  AKB,  funt  ad  omnia  dmuHumptavngulx  LTM  in  criplica- 
carationediametrorum.  Quare  11  profequamur  reliquam  partem  dilcurfus  in  pro- 
pof.45.&  47.  exprcin,  legitime  concludetur,  vngulam  q uoque  ad  vngulam  in  CTipIi* 
cacaexillcrcdiamctrorumratiooc.Quodcrat  demonUrandum. 


PARS 
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VNGVLACYLINDRICA.  j8; 

PARS  TERTIA. 

txj>eJitis  theorematibus  qua  'vugularem  quantitatem,  ^inuolucri 
etufdem  concernunt, aggredimur  hac  parte  contemplationem  (uperfi- 
ciei  cylindric aqua  'vngulam  cingit , quam  conabimur  ad  quadratum 
aut  re^angulum  ipji aquale  reducere  'varias  eius  affechones  no- 

t as  reddere,  quas  non  intucundas  exijiimo  futuras  LeSlon  Geometra. 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Irculum  ABC  diuidac  diame- 
ter AC  bifariam,quam  ortho- 
gonalicerlccet  BD  in  E,  dudia 
per  centrum  B I ponatur  contin- 
gens BH,  exqoouisin  contingente  BH 
punfto  demittatur  HG  parallela  BO. 

Dico  rcftangulum  BD  , BH  xquairi 
A C , G E rcdiangulo.  Eft  Pappi  collec. 

Math.lib.;.  ptopofio. 

Demonjlratio. 

IVngcID,diicaturf|uc  BKad  HG  normalis. 

Quoniam  B H contingit  circulum  in  B pun&o, 
exqiiorc^la  B1  per  centrum  acta  cll  ex  conllru. 

Qione;  igitur  angulus  IBH  re£lus cR.  fed  etiam 
reftus  ell  K B Ej  anguli  igitw  I B H , K B D z- 
qualcsfunt  : quare  dempto  communi  KBI  > z- 
quantur  HB  K.IBD.Tunt  vero  & anguli  H KB, 
lUB  redii,  nam  IDB  infcmicirculo  eftjde al- 
tero pacet  ex  conilrudlione ; triangula  igitur 
HKBi  BDI  fimilia  funt.  ergo  HB  ad  BI  , vt  KB  ad  BD-  ergo  fcdlangulum 
H B D j zquatur  redlangulo  I B K , hoc  eft  redlangulo  A C O E.  Quod  erat  de-  a “ 
inonfttandum. 

PROPOSITIO  XXXVII. 

Circulum  ABC  contingat  EBG;  dcmittatiturqoeex  pum^is,E,B,G, 
perpendiculares  ad  diametrum  A Cj  quae  fine  EF,  BK,GH:&BK 
producatur  in  D. 

Dicoredlangulura  BDEG  redtangulo  ACF Hzqualccfle.Eft Pap- 
pi, ibidem  propofixa.  • 
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^emonflratio. 

C Sc  enim  per  prxcedcntcin 
■^^rcflangulum  EBD,  xqiia- 
le  A C,F  K rcflangulo.  (e<i  re- 
dangulum-G  B D per  eandem 
zquacur  AC>KH  redanga- 
lo.  Igitur  reAanguIo  A C»F  H 
xquale  cft  B D.  £G  redangu- 
Ium.  Quod  fuit  demondran- 
dum. 


PROPOSITIO  XXXVIII. 

• 

FOnatur  in  fcmicirculo  AC  B rcdla  fubtendens  arcum  C E , er  cuius 
terminis  perpendiculares  fiant  £ F,  C O ad  diamccrum  A B. 

Dico  redlangulum  quod  continetur 
vtraquefimul  CD  EF,  & CEarquaiceP- 
ferei^angulocontentorcdlalinea  DF,& 
reda  EH  fubtendente  circumferentiam 
£BH,quzvnacum  circumferentia  CE, 
fcmicirculum  CBH  perficit.  Eft  Pappi 
ibidem  propof  13. 

Demonfiratio. 

/^Ompleto circulo,  litipliusdiamercr  CH, 
'^Sfprodufia  CD  inK,  ad  iplam  perpendi- 
cularis ducatur  £G  , & £H,  £K  iunganiur. 
Quoniam  igitur  diameter  A B Iccat  C K ad  re- 
dos  angulos, zqaalised  CD  ipli  DK.  fed  tc 
GD  c(l  zqualis  EF,  ergo  GK  zquatur  dua- 
bus CD,&  EFs  elt  autem  GE  sequalis etiam 
D Fi  quivero  reliquam  femicirculi  CEH  cir- 
cumferentiam fubtendit  cfl:  EH.  Itaque  quo- 
niam angulus  K edzqualisanguloH, &HEC 
angulus  in  femicirculo  redus,  zqualis  reflo 
KGEi  erunt  triangula  HECiKEG  xquian.  . 
gula,  ergovt  HEad  EC,  itaKGad  GE,  &: 
ob  id  reaangulum  contentum  H E,  E G , hoc  eft  H E,D  F,  zq  uale  cft  ei  quod  G K. 

C E,  hoc  cft  ei  quod  vtraque  limul  C D,  EF,  & C E continetur. 


PROPOSITIO  XXXIX. 


Ilfdem  politis  demittatur  perpAdicularis  EI  ad  diametrum  HC. 
Dicoredangulo  CE,  EI  xqualcelTe  HE,CItedangulum. 

Demonfiratio. 


CVnt  enim  a triangula  CEI, CEH  fimilia,  ac  proinde  latera  CI,IE  funtlateri- 
*^bus  CEjEH  proportionaliaivndcreaangulum  C I,EH  rcaangulolE,CEcft 
zquale. 

PRO- 
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VN(SVLA  CYLINDRICA, 
PROPOSITIO  XL. 

Sit  A 6 tirculi  ABC  diameter,  Stlinez  BP,  P£,  E D^OC  zqualcs 
arcus  fubtcndant,ex  quibi^  demittantur  perpendiculares  PK^E  Ii 
D H,  e G,  ad  diametrum  A B. 

DicoredlangUlumfub  BG,5cfub  AP, fubtenddnteareum  PDA, qui 
vna  cum  arcu  B P,conftituit  femieirculum,xquari  rcdlangulis  fub  B P K, 
fub  P B,  & duabus  P K,  E J,  fub  P B,  & E I,D  Hi&  fub  P B fc  D H,C  G. 


Demonfirkth. 


I^StenHimusprxcetjemipropofitione  re^Iaagulo  PJABK  xquariBpR  reSan- 
: & propofi  tione  trigeCma  odaua  re^ngulaiub  P A «c  K I,  z<]aaie  et 
Tc  redangulum  fub  PK.El  tamquam  vnl,  & pfe,  hoceft  ^pP;  Scineaiiem  ptopo- 
fitioncclldcmonllratum  rciSanguIoPAiITiiXquari  tcflingulum  fubEI,  DHfi- 
muj  Tumptis,  8t  E D,  hoc  cft  P B : item  reaangulu  fub  A P , H G xquari  reSangu- 
lum  f ub  D H,  C 0,limulfumptis,«i:  fub  D C.hoc  cft  B P.Manifcftumigttur,teAan- 

gulumfob  AP  ae  B G?qualeefre  omnibus  reaangulisjqiibrortiptimilm  eft  BPK, 

fecundum  fub  P K,  E I 8c  P E fcu  p B , tertium  fub  E 1 , D II  St  Et),  hoc  cft  B P* 
quartum  fub  DH,CG  ac  DC)  hoc  cft  BP.  . * 

Corollteriurt. 

■p  Odem  difcutfu  demonftrabimus  fiXquales  lineXtonim  femicirculum  fubtendlt, 
•*^reftangulura  fub  tocadiamccru  BA,  Sctub  AP  fubtendente omnia figurfinfcri- 
pta:  latera, dempto  Vltlmo,  xquari  omnibus  retftangulis  fnpradiSis  icrcaaneulo  in- 
ftiper  ACG. 

PROPOSITIO  XLI. 

SI  inlcribatiirlcmicirculo  vngulx  a cylindro  redlo  dccuflatx,  qu?  ha- 
beat iqualem  altitudinem  diametro  bafeos , quodlibet  polygonum 
regulare, &fetundum  latera  polygoni  fiantfettionesqu*  (tot  axicylin- 
dri,exquo  dcculTata  cR  vngula,zquidi(lantcs.  . i: 

Erunt  bmnia  plana  fimul  fumpea  vnguix  inferipta  aqualia  redlangulo 

3uod  fitfubtotadiamctro,8clatetcquod  omnia  latera  polygonifubten- 
it, dempto  vltimo. 
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aTO.r0i«f- 


j . Vndtf. 
rU.TWM. 


Ikmonjlratio. 

C It  itaque  vnguU  A B C,a  cylindro  rei2o  *I>- 
^bcns  alntudincm  Q^B  dumctro 
bafcos  ACparcm:cius  bafi  infcripta  iit  iiguta 
xcgularis  A D EFGC » dudta  iit  A G ad 
terminum vltimi  latens  CG.  DcniqOe  plana 
ponantur perlaicra  polygoni  qux  xquidiilent 
.axj  cylindri  exhibentia  toipmuneiimerfcitio- 

nes  cum  ellipfi  ABC  reflas  A M,  M N >N  O» 

... 

p Dico  plana  hxc omnia  (imul  fumpta  , nimi- 
rum ADM,  UENM.EFON,  l'GPO  ic 
CGI’>atquarircflanguloC  AG- 
' Lx  ceniro  ducatur  ,S  Q_ 

normalis  diametro,  &:  a punflo  ducatur  in 
iupcrficie  cylindrici  refla  QB,qu?  ent  virgu- 
la- altitudo , 5c  ex  hypotbefr  xqualis  diametro 
AC, iungatur deinde  SB, duflisinliiper  DH, 
E I,  f K.  GL  normalibus  ad  A C . iunge  H M. 
lN,KO,Lr.  Quoniam  Q_.S,  DH  lunt  pa- 
rallclf,  itemque  BQj  MD,  anguli  BC^S, 
M D H squales  “clunt.Rurfum  quia  Q^S,Q_B 
xquidiflant  DH,DM> plana  SQ.^B>  HDM 
iiint  k parallela,  ergo  earum  feflioues  commu- 
nes cum  plano  elliptico  C B A,  refl^nimirum 
B S.MH  , iiini 'parallela-.  Cum  igitur  Q.S, 
■ ■ . 'BS  xqiiidittcnt  DH  , MH  , erunt  anguli 

Q.S  B,D  HMiquales.  triangula  igitur  B S Q>  MH  D fimiiiaiiint.  ergo  vtB  Qjul 
OS.itaMDadDH.  Ted  BQ_cx  Irypbtheli  par  eft  diametro  AC,  adeoque  du- 
^femidiametti  Q.S.  Ergo  .Sc  m6  dupla  eft  D H.  Pan  modo  oftendam  reflas 
NE,OF,PG  duplas Cllb  teflarum  El.FK,GL.  Pr?terei  quoniam  cyhndnisex 
hvpoihcfi  reftus  eft,  i qiip  dqcuiraiur  viigUl.i.  erun  t M D,  N E,  O F',  P G refl.i:  pia- 
noWcos  A O Cadeoqueper  definitionem  s.vndccimi  angulos  reflos faciunt  cum 
lineis  AD, DE, EF.FG,  GC.  triangula  ergo  ADM.  CGP  rcaangiilafiint.  &: 
plana  D M N E,E  N O F,  FOP  G,  trapezia  teflangula.  Quoniam  igiiur  M D.tr«n- 
Buli  ADMcftalcitudoycaquednpIacftoftcnfaipIms  D H.cnttriangulurn  ADM 
reflangulo  fub  A D Sc  D H xqualc.  lam  vero  reflis  E D,  N M bifcflis  m T & V, 
iunflaque  T V,  reflam  J V dimidia  m elle  fummx  reflarum  M D,  N E ; Si  reflan- 
eulum  EDTV.aiqqari trapezio rcflangulo  MNED  in fequenti, figurx opportu- 
nitate vii.demonftrabimus.  Quate  cum  reflanguluni  lub  E D & M D,N  E tanquam 
• . ’i  • r A- T i:  Fi  TV  rliinJiimai  iir-critQUO  JUC  rettan- 


rettsc  MD,Nfc.>oltcni*  mne  aupn,  rcw«iuiu  n,  Aa.  j,— ---  --  - * 

MD.NE  fimulfumptis duplum  etiam  eft  reflanguli  (ub  ED, 
fumptis-planum igitur  MNED  xquatur  rcflangulo  fub  D E,  fiuc  A U Sc  Q H,E I 
fimulfumptis.  pari  argumento  oftendam  planum  ENOE  ’ 7 

EF  id  eft  AD,  «f  ElrFK;  planum  veroPO  ,P  G reflangiilo  lub  F Uhoc  eft 
-AD  a:  FK.GLi  triangulum  denique  GPC  oftendam  rcflangulo  lub  oC,id  eft 
AD.&GL  zquari.vtoftcndifiipratriangulum  ADM  xquati  rcflangulo  AD  H. 
omnu igituf  plana vngui*  infcripta limul  funipta  xquantiir  omnibus  rcflangiil^  il- 
lis fimulfumptis,  hoc  eft  perCofoHariom  prxcedcntis  rcflangulo  quod  reflis  C A, 
*Aq  continetur.  Quod  etat  deiBonftrandmii. 


Q/tol- 
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vngvLa  cylindrica. 
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QVod  fi  plano  ad  axem  cylindri  parallelo,  St  tranfcunte  per  lineam  G L diametro 
reftam  ablciila  ficparsiupcrficici  cylindricr, qua:  vngulacingit  GPN  A QJ^> 

& arcui  GEA  fubrcndanrur  zi||||||ps  redz  quotciinquc,iccundiim  quas  plana  in- 
feribancur  vngularis  fuperficici  c^mdricy  l^gincnto:  eodem  difcurlu , quo  iain  vfi 
fumus,  demon  lirabimus  per  preceiilcnrem  omnia  plana  infcriptafimul  fumpta  zqua- 
rireftangiiloquod  contincturrcflis  AI.  &c  CD,  fubtendente  arcum  DEC  qui 
vna  cum  arcu  A D complet  Icmicirculum.  , 

P X O P O S 1 T 1 O X L 1 1. 

DAta  (It  vngula  A P B,a  qdindro  rcilo  decuITata, cuius  D F altitudo  fit 
iqualis  diametro  A B,8e  cofiituautur  latcracuiufcunqucpolygoni, 
circulum  ambicntia,fcilicet  B I,'I  H G,  G D N,-  fic  vt  primum  B 1 tangat 
extremitatem  diametri  AB  & reliqua  incontaftu  bifecentur,&  per  hic 
latera, plajia  conftituintur  axi  parallela  viigulam  tangentia  fecundum  re- 
tias HT,  DF,  qui  producant  communes  fetlioncs  cum  bafivtigulan 
elliptica  retias  B R , R.  Q , P Q:  fcccnt  vero  fele  mutuo  fecundum  redas 
I R , G Qjfada  autem  ISI  D iquali  ipfi  FP  iungatur  NP,  ducatur  de- 
mum NO  normalis  ad  A li.  ^ 

Dico  omniaplana  vngulam  ambientia, 
dempto  triangulo  B1  R,a:quari  redan- 
gulo , quod  fit  (ub  lineis  A B,  B O. 

Dimonfiratio. 

■p  X punctis  H & G,  ducantur  GL,HK  S or- 
■'■^'thogonalitcral  AB:&  ponatur  per  T paral- 
lela occurrens  rectis  C Q^I  R in  V Se  X.  Qym- 
niam  ex  liypotlicfi  , cylindrus,  aquo  ablcilTa  ell  ® 
vngula,  rectus  ell,  patet  T H rectam  clTc  plano 
balcos  AD  B.  ergo  per  definit,  j.vndecimi  TH 
normalis  elTad  G I.  adeoque  Se  VG,XI,ad  G I * 
funtrcSlii  tectangulum  igitur  ell  GVXI,  i- 
qualeci,  quod  fiib  TH,  GI  continetur.  At- 
qui rcctangulum  GVXI  zqualc  cR  plano 
GQRI.  cumenimlGbifcccturjnH,cxcon- 
fttufl.ctiam  X V,BO  bilcda: erunt , adeoqud 
triangula  BTXiVTQ  iqualla;  fi  igitur  com-  '''' 
mum  trapezio  IBTVG  addantur  triangula 
V T Q.BTX.  erunt  planum  IR  Q_G  , Sere-  -yc- 

flangulnm  1 X V Giqualiajcrgo  Se  tcctangulu 
TH.GI  plano  GQ_RI -Tqualc  ell.  Deinde  io  • 

przccdcnti dcmonllratum c(l rectam  THdu-  aj7.4»i»e 

piam  cllc  rcctz  H K.  Giim  Igitur  cinfdem  du-  ’ 

pia  fit  H S,  pates  erunt  T 11,  HS.Rcctangnlum  igitur  S HGI  iquatur  rectangu. 
lo  THGI.  hocc(l,vtiamallcndi,plano  GQ_RI.  Atqui  tectangulum  S H G I 
aequatur  a rcctangulo  fub  A B,  B L.  planum  igitur  GQ.RI  Se  tectangulum  fub  A B, 
BL.zqualiafunt. Simili  plane  difcurfii  oRcndam  planum  GQPNxquari  rcctan- 
guloliibAB,  LO;  plana  igitur  vngulam  ambientia  fimul  fumpta,  dempto  trian- 
gulo BR  Liquantur  rcctangulo  A BO.  Q^od  eraf  demonftrandum. 
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Sint  AB,C  D contingentes  circulum 
A E C^n  terminis  diametri  AC,  qui 
circulus^lns  eft  vngulac  AEFC  cylin- 


dro re(iIo  dcculTatx  , habentis  altitudi- 
nem EF  diametro  AC  parem:  pofi^o 
deinde  quocunque  polygono  B G,G  H, 
FI  D circumdante  circulum  AEC.ficvt 
eius  latera  in  contaflu  bifecentur,  pla- 
nilq;  pofiiis  per  lineas  polygoni  axi  pa- 
rallelis, quz  concurrentia  ciim  plano  cl- 
TipticovngulatiAFC forment  IK.Kl, 
':kLM  , communes  interfediones , fecent 
vero  fefe  mutuo  fecundum  redas  DI, 
HK,GL,BM. 

Dico  ha  dras  omnes  D I K H,  H K L G, 
GLMB,  vngulatn  ambientes  iimul 
fumptasexrluns  triangulis  A BM,CDI 
Squati  quadrato  A C. 

« Demonjlmtto. 

■pSt  enim  in  pracctieiiti  dcmonflratum  re- 
•^flagulo  ACN  atquati  rcAilinciim  D H KL. 
Ibidem oftenfum eft redangulo  AC.  NO  aequari rcAilmcum  GHKL, & reflili- 
nco  BGLM  aquari  redangulumfuper  AC  fic  AO;  igitur  cum  rcdangulis  AC 
NC.  ACNO.  ACAO  uetiit  quadratum  AC  i etiam  omnibus  figoris  teftdi- 
neis  DH  K1 , GHKL,  GBLM  fimul  fumptis  aquatur  quadratum  AC.  Quod 
erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  XLIV. 

DAcz  liiit  binx  vngulz  a cylindris  redis  decuITatx , quarum  altitudi- 
nes, fint  balium  circularium  diametris  parcs,&  ipfzrtiam  bales  cir- 
culares aquales  lint.  Circa  vtrumque  autem  circulum  polygona deferi- 
bantUr,fcdin.'cqualium  numero  laterum , circa  vnum  circulum  exempli 
gratia  polygonum  decem  latcrum,circa  alterum  vero  laterum  mille ; po- 
nantur infupcrplana  per  latera  polygonorum  quq  axibus  aquidillenr, 
. concurrentia  cum  planis  ellipticis  vngulas  terminantibus. 

Dico  omnia  plana  vnam  vngulam  ambientia  limul  fumpta,  zqualia 
cITe  planis  limul  fumptis  alteram  circumdantibus , fi  triangularia  vcrim- 
que  omittantur. 

Demonflratio. 

)4j  .^«>»>-'II^Xdcinonftratisenima  conftac  congeriem  planorum  lingulas  vngiilas  ambien- 
^num, demptis  triangulis  zqualetn  elTe  quadrato  circularis  diametri  quz  ia  bali  cft 
vngulf,czhypotbcfi autem  vngulanun  bales, adeo^uc  & diametri  balium  zquales 

funt. 
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Tunt  Igitur manifcftuni  eft  plana  limul  omnia  demptis  iriangulis,vnam  vngulam  am- 
bientia , atqtialia  clTe  plaw  Gmul  fumptis  quz  alcecam  ambiuntidcinpifi  item  teiaa- 
giilis.  Quod  erat  demomtrandum, 

PROPOSITIO  XLV.  • 

Vpcrficics  cylindrica  cuiufuisvngulqacylindro  rciSIo  deculTatat,  cu- 
ius altitudo  par  c(l  diametro  circuli  quibafiscR  vngulf  , aequalis  eft 
quadrato  diametri. 

Demonfiratto.  . 

Sit  vngula  A BCD,  cuius  altitudo  BCsiit 
arqualis  AD  diametro  bafeos  cylindri 
9 redii  a quo  dcciiflata  eft. 

Dico  cylindricam  ruperiteiem  vngulte. 
quadrato  diametri  AD  Zqualem  cfle.  Si 
negas  ■ Gt  primd,  Ii  fieri  potcH,  quadratum 
AD  maius  cylindrica  fuperficic  quq  vngu- 
lam ambiiiexccITus  .autem  fitplauum  E.Fiac 
ergo redlangulum  DAF  zquale  plano  E: 
fic  erigatur  FI  normaliter  ad  diametrum 
A D Deinde  polygonum  aliquod  regulare 
inferibatur  circulo  ABD  > cuius  vltimum 
latus  AH  minus  fit  lubtcnfia*rcus  Al,SS 
demittatur  HG  normalis  ad  A D diametru. 

Quia  quadratum  AD,  a.  fecundi  , fuperae 
reelanguliim  A DF  redlangulo  D AF.id  eft 
ex  conllr.E  plano , quo  eodem  exccffii  qua- 
dratum AD  ponitur  fuperare  fuperficiem 
cylindricam  Vngiilx,  eritrcdlangulu  AD  F, 
cylindricip  fiiperficici  vngulq  xquale.  ergo 
redtangulum  ADG  maius  eft  cylindrica 
fiiperfieie  qnq  vngulam  terminat,  ergo  re- 
dlangulum  A D H cddem  multo  eft  maius, 
led  rcftangulo  ADH  zqualia  funt apiana 
omnia  fimul  fumptaquz  per  latera  polygo- 
ni inicripti  ducentur  axi  parallela  terminata 
in  elliptica  balivngularis  corporis.  Igitur  etiam  illa  plana  maiora  fiinr  cylindrica  fis- 
pcrlicicqiix  vngulam  ambit,  quod  fieri  ncquii,cum  lingula  plana  fint  minoris  & lati- 
tudinis 8c  longitudinis  quam  fingulq  parces  fiiperficici  cylindricz  quas  deculTarunt 
ab  ipla  vngulari  fuperficic.  Non  igitur  maius  eft  quadratum  AD  cylindri  fuperficic 
quz  vngulam  ambit. 

Sit  deinde,  G fieri  poteft,  quadratum  AD  minus  eadem  fuperficie  cylindrici 
ambiente  vngulam, & defcclus  fit  planum  E.  Erit  ergoquadiatumADcumquan- 
titare  N quacunque, quzminor  fit  quam  E,  adhuc  minus  vngulari  fuperficic  quz 
-Vngulam  ambir.Circumlcribacur  igitur  aliquod  pol}’gonum  circa' circulum  ABD 
lorl.ircrum  vt  dudlis  per  latera  planis  vngulam  tangentibus,  triangula  remaneant 
A OK,  DEM,  qua:  fimul  fumpta  zqualia  fint  aut  minora  quantitate  N i (qbod  ali- 
quando fututum  eft , ctim  multiplicatis  in  infinitum  polygoni  confetipti  lateribus 
triangulorum  AOK, DLM.tum bafes  AO,DL,tum  altitudines  OK,LM,fianc 
tandem  dato  minora)  dt  plana  ponantur  Iccundiim  latera  huius  polygoni  quzaxi  cy- 
lindrico zquidifiene.  Igitur  quadratum  AD  fimul  cum  triangulis  AOK^v  DLM 
ndniis  eft  cylindrica  fuperficic  quq  vngulam  ambit. Atqui  plana  vngulam  ambientia 
demptis  triangulis, zquamur  quadrato  A'D  per  przcedcnicm,  ergo  eiiamilUvni 
cum  triangulis  minorafunt  quam  fupctficies  cylindri, quz  vngulam  cingit, quod  ab- 
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furdum  eft;natn omnia  ilU  plana  (imulcuin  triangulis  lateralibus  cylindricam  vn> 
gulz  fuperficicm inciydunr. Quadrarum  igirur  AD  noii^It  minus  cylindrica  vn> 
gulx  fuperlicic;  quare  cum  neque  maius  elle  polIc>  ruprdollenderimus,neccHe  cfl 
VI  lIc  zqualc.Quod  erat  demonllrandum. 

PROPOSITIO  XLVI. 

DAtantvngula, qualis  in  prarcedenti, ad  cuius  diametrum  A O du£la 
normali  GH  quacunquc,cx  pundoHponatur  inlupcrRcie  cylin- 
drica vngula:  reda  HT. 

Dico  cylindric.v  fuperficicivngulam cingentis yartem  HT CRDa:- 
qualcm  cIlc  rcftangulo  A.D  G.  • 

Demonftratio.  , 

CI negas, crirredangulum  ADG,  velmaius  vel  minus  fupctlicie  H TC  R D.fir 
^pnm6maius,&:cxcelluslic planum  E.  Arcui  HBD  inferibe  /iguram  xquilacc- 
ram  cor,  adeoquetam  paruisconftanicm  lateribus,  vttcfta  AR  fubtendens  arcum 
RB  A,  qui  cum  arcu  DR  complet  fcmicirculum,  delicMta  diametro  AD,  quan- 
titate minori  data,  adeoque  vt  redangulum  fub  A R & D G,  lupereiur  a redangu- 
lo  fub  A D &'D  G,  plano  minori  quam  E, quz  omnia  ex  elementis  fadu  facillima. 
Quoniam  ergo  reftangulum  ADG  fuperat  redangulum  AR,0  G plano  minori 
quam  E,  quo  fuperare  ponitur  fuperficiem  H T C R D , erit  quoque  redangulum 
‘ARDG  maius  fuperficie  HTCRD.  Atqui  taffangulo  ARDG  zquaniur 
ii/w!  ’ plana.quz  fecundum  latera  figurz  zquilaterz  inferibuntur  fuperiiciei  HTCRD. 

ergo  deplana  illa  infcrip^maiora  funt  fuperficie  HTCRD,  cui  inferipta  funr. 
quod  eltabfurdum.  Non  igiturrcflangulu  ADG, cll  maius  fuperficie  pTCMD. 

Ponatur  deinde  reflangtNum  ADG  minus  effe  fupqrficie  HTCRD,  defeffus. 
autem  fit  planum  E.  circumferibe  arcui  HBD  figuram  zquilaieram  tot  laterum, 
vtduflispetilla  planis  ad  cylindri  axem  parallelis  vngulam  tangentibus,  pollte- 
niapIanumverfusD,  quod  cR  triangulare,  minus  fit  plano  E.  C^od  ncceffarid  fit- 
turum  aliquando,  eR  manifeRum.  igitur  reAangulum  ADG  vna  cum  plano  illo 
triangulari, adhuc  minus  erit  fuperficie  HTC  R D.fed  plura  fuperficiem  HTCRD 
*>  •»»>»>■«»•  ambientia, dempto  triangulo, ■>  zquantur  rcdangulo  ADG.  ergo  etiam  plana  aro- 
bientia  vna  cum  triangulo  minora  funt  liiperficic  HTCR  D,quam  cingunt,  quod 
eRabfurdum.  Non  igitur  reflangulum  ADG  minus  eR  fuperficie  HTCRD. 

* fed  neque  maius  efle  oRcnfum  eR  fupra.  neceRc  igitur  cR  vi  eidem  fit  zqualis.Quod 

erat  dcmonRranduni. 

• PROPOSITIO  XLVII. 

DAtalitvngula,  qualis  fupra,  duAis  deinde  lineis  Mf,ON  ad  dia- 
metrum AD  reditis , pec  has  ponantur  plana  ad  axem  cylindri  pa- 
rallela, quz invngulz fuperficiccflicianc  rciSas  I K, N L. 

Dico  (egmentum  liiperficiei  cy iindric;  vngula  ambientis  I B N L C K I, 
zqualc  cRexct^angulo quodici^s  AD,M  O continetur. 
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Demonftratio. 

T^Emonftratum  cft  fcgmen- 
^^cum  CupcrHcici  vngularis 

\ *q«ri  jeaangulo  ^ \ y 

AD  M.  Demonlcracu  ell  iicera 
fcgmeiuum  vngularis  fupcrii- 
' ciet  N LD  zquari  rcdangulo 
ADO-  quare  fi  ab  aequalibus, 
fiipcrftcie  nimirum  INDLKI, 

SfrcAanguIn  AOM.  collancut 
aequalia  , nimirum  fnperficics 
NLD, ic  rcdlangulum  ADO, 
quzrcmancntrunta;]ualia,  fu- 
perficies  nempe  I B N D C K I, 
acreftangiiluni  A D M O.Qu  j4 
erae  demondrandum. 

PROPOSITIO 
X L V I II. 

OMnia  plana  vngulam 
ambiencia,& ad  ellipti- 
cam vngula:  baGm  termina- 

tademptis  triangulis  lacaralibus,fuperfi«ieicylindticz,quz  vngulam  cin-. 
gic,z(]ualia  funtGmul  fumpta. 

Demon/lratio. 

OKInia  enim  illa  plana  Cmul 
fumpea,  demptis  triangulis, 
aequantur  per  4).huius  quadrato 
diametri  A D.  Atqui  eidem  qua- 
dratoaequaturruperfidet  cylin- 
drica qua;  vngulam  cingit.  Ergo 
omnia  plana 'vngulam  ambien- 
tia (imul  fumpta , demptis  trian- 
gulis,z  q uaat  ur  rupe  rfici  ei  cylin. 
dricf  quz  cingit  vngulam.Qi}od 
erat  dcmoaftrandum. 

CarolUrmm, 

Similiter  demondrabimusom- 
nia  plano  dempto , triangulo  . 
laterali  vngulz  Tegmentum 
H T C R D ambientia,  zqtUlia 
elTe  fuperfidei  H T C R D:  tam 
enim  plana  ambientia  dempto 
ttiangulo,quam  TipcrfideSi  ae- 
quantur ledangulo  AD& 
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VNGVLA.  OYLINDRICA.. 
PROPOSITIO  XLIX. 

DAta  Iit  vngula,  qualis  fupra,  quam  ad  extremitatem  diametri  con- 
tingat planum,  triangulare  D C E , fecans  planum  elliptitum 
A F N C fecundum  reftam  C E , contingat  autem  eandem  vngulam  & 
alterum  planum  DENO  fecudiim redfam  IK,  fecans planum  DCE 
redka  D E,  planum  vero  ellipticum  A F N C redla  H K E.  Ponatur  deni-  • 

Sue  per  rei^am  aliquam  L G normalem  diametro,  planum  axi  xquidi- 
ans , producens  iii  fuperficie  vngulati  re£tam  M N , fecans  vero  pla- 
num ODEN  Iccundum redlam  G H. 

Dico  planum  cpneingens  ODEN,  zqualc  effe  fupcrficiei  vngulari  cy- 
lindricxMCEN. 

Demonjlratio. 


DEfflonitratum  eiUn 4i.haius,eont{ngcns planum  ODEN  cilexquale  re£lan- 
guloquodlineis  AC,LC  eontinetuc.Rurfum per 4f. huius Tuperflcies cylindri- 
ca MCEN,  qn;  rcgmcmumvngularc cingit, zquaturrcAanguIo  Cub  ijfdctn  lineis 
ACtLCcompreJicnro.  Ergo  planum  contingens  ODEN  iiipetiicici  cylindricie 
MCEN  vngulare  fegmentum  ambienti  zqualc  cft.  Quod  etatdemonftraadum- 

PROPOSiTIO  L. 


DAtalicvngula,  qualis  fuprd,  quam  contipgat  planiim  aliquod  (e- * 
curftiumrciliam  BCtponanturaatem  bina  plana  axi  parallela  per 
redas  MI , O N diametro  normales  , fccantia  planum  contingens  fe- 
cundum redas  FH,£G-,fupcifidcm  vero  Tngolaremlecundum  redas 

ik,nl. 
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Dica  plaiium  continjrcns 
£FIIG  xqualc  clFc  fupccncici 
vngulari  cylindricx  I B N L C K. 

• 

DemonHratto. 

DEmonflcatum  cH in  41.  huiuspla- 
nura  contingens  RFHG  xqualc 
ciTc  tcC^angalo  quod  lineis  AD,MO 
continetur.  Atqui  demonftratum  et- 
iam cll  prnpoliiione  47.  ruperficictn 
IBNLCK  xqualein  cire  eidem  re- 
flangulo  fub  lineis  AD.MO  com- 
prclicnlb.  ergo  planum  contingens 
EFHG  fuperficici  IBNLCK  x- 
quale  ciLQuod  erat  dcmonrtrandum. 

PROPOSITIO  LI. 

X ^Ngularcm  fupcrficiein  cy- 
V liiidricatn  fecundum  datam 
rationem  partiri. 

ConfiruElio  (^demoailnttio. 


CIt  vngularisfuperiicies  ABCD  diuidenda 
*J|ccundum  rationem  datam  I ad  K*  fiat  vt 
I ad  K. Ita  A D ad  U F,  vel  ita  A D ad F E.  iSc 
fecundum  FG<  EB  perpendiculares  ad  dia- 
metrum, ducantur  plana  axi  cylindri  parallela 
exhibentia  communes  feSiones  in  fuperficie 
cylindri  vngulari  reflas  B C GH.  Dico  fuper- 
ficiem  vngiil^  A BCDad  partem  G HD,  vel 
ad  partem  B G H C eandem  habere  propor- 
tionem quam  habet  I ad  K-  Oemooilraium 
ell  enim  a reftangulo  ADF  xqiialemelTevn- 
gul^luperficicm  GHD.  Demonilraium  quo- 
que cfl  i>rcflangulo  AD  , EF  xqualcm  eife 
lupctficiem  B GHC.Demonftratum  quoque 
cfl 'toti  vngulari  fuperficici  xqualc  clfe  qua- 
dratum AD.  Cum  igitur  i.fcxti  fit  vt  AD  ad 
D F,  vel  EF,  ita  quadratum  A D ad  re<3:ahgti- 
lum  ADF,  vel  A D,FE,etit  quoque  vt  ADad  DF,  vclFE(noc  eftvt  I ad  K,) 
ita  fupcrficics  vngularistota  ad  partem  G H D vel  GH  C B.  prqftitimus  igitur  quod 
petebatur. 

PROPOSITI  O LI  I. 

SEcetur  vngula  A B C,cuius  altitudo  par  fit  diametro  bafis  planis  quot- 
cunque  axi  xquidillantibus&  retflis  ad  diametrum  O C. 

Dico  fupcrficics  yngularcs  planis  illis  interceptas  eandem  inter  fe  for- 
tiri  rationem  quam  partes  diametri'  D C. 


1 

b47-fcw*M* 


Demon- 


VNGVLA  CVLINDRICA, 

Demonjlratio. 


T^Emonftratum  enim  i 
E , aiqualc  erte  fu 


efta  rcdtangulum  fub  DC  Si 
xqualc  cfle  fupcrfifici  vngulari  ABD.  De- 
monllracum  icem  cil  rciilangulum  lub  D C & EF,  x- 
ijuah  fupcrficici  AIM  B.ollcnfum  b quoque  cllrcilin- 
gulum  DC  , FG  iquari  (iiperficici  IMNK.,  & re- 
dangulu  U C.G  HarqualccxiftctefiipcrficieiKN  OL. 
tcQangulum  denique  fupet  DC  & HC.  xquale  cile 
fuperficiei  C L O.patet  igitur  totam  vngula:  fuperficiem 
iliuiiam  ellc  Iccundum  partes  diametri  DC>  cum  qua- 
dratum DC>  iit diuifumin rcdiangula quz clortuininr 
eandem  rationem  quam  partes  lincz  D C. 

PROPOSITIO  LIII. 

lYlindrus  redius  ABDE,  cuius  altitudo  par 
/fit  diametro  bafis  AD,Icceturpcr  AD  pla- 
no exhibente  fedlioncm  vngularem  A B C D. 

Dico  fuperficiem  vngularem  ad  cylindricam,  eam  obtinere  rationem, 
quam  diameter  circuli  ad  perimetrum. 

Dtmonftratio. 


CVperficies cylindri refti  AE  zqualis  eft  rcdlangulo  contentofub  BC.  hoc  eft 
*^DA,ficfub  toto  perimetro  circuli  ABDtquodcodemfcrcdtfcurrii  probabitur. 
quodcitionftrauitXrchimcdes  triangulum  cuius  altitudo  eft  femidiameter,  bafis  ve- 
ro, circumfetcptia,zquati  circulo,  fed  quadratum  DA  eft  ad  reftangulum  conten- 
tum fub  DA,  & perimetro  circuli,  vtD  A eft  ad  perimetrum  circuli.  Ergo  & qua- 
dratum DA,  hoc  eft  per  45.  curua  fuperficies  vngulz  ACD,  eft  ad  cylindti  fu- 
perficiem vt  diameter  U A eft  ad  perimetrum  circuli  ABD.  Qjtod  erat  denion- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  LIV. 

VNgula  AB  CD  cuius  altitudo  BC,(eccturplanoper  AD &quod- 
bbet  pund^um  £ in  redta  B C. 

Dico 
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Dico  vngularcfupcrficiem  ABCD 
adrupctficicm  ABED  eandem  habe- 
re rationem  cum  rcifta  B C ad  B U. 

DemonfirAito. 

pOnamorqnotuis  KB,  FG  normales  ad 
■*  AD. per qius fiant feftiones axi parallcix 
KBC,  FGH  occurrentes  plano  DEA  l'e- 
cundumrcAas  KE.FI.Sc  plano  DCAfe- 
condiim  reflas  FH  > FH  . KC-  erunt 
ergo  omnia  triangula  CBK  . HGF,  x- 
quiangula»  inter  le.  Similiter  omnia  trian- 
gula, E BK,  IGF  xquiangiila  erunt,  ergo 
CB,HG,  HG,  funt  reflis  BK.GF,  GF 
proportionales : & E B,  1 G,I  G, runcijrdcm 

B K.GF.GF proportionales. ergoCB.HG, 

H G funt  proportionales  ipfis  E B , I G,  I Gi 
ergo  lingula  planaqux  fubtendunt  fuperri- 
cics  B e IIG.  G H H G proportionalia  lunt 
planis  lingulis , qnx  lubiendunt  fupcrficics 
I5EIG, GIIG.  Ergo  ti.quiati.vt  planum 
fubtcndcnsfuperlicicm  BC  HGad planum 
lubtcndens  fuperficiem  BEIG,  hocfllvt 
BC  ad  BK,  fic omnia  plana  limul  fumpta 
qiixlubrenduntur  liue  inlcribuntur  liipetficiei  vngulari  BCHA  ad  omnia  plana 
limul  fumpta  qux  rubtendiinturleu  infcribuntnr  fuperficiei  vngulari  BEI  A.  Ciim 
igitur  pati  argumentopolfimus  ollendere  aggregata  planorum  vtrique  fuperficiei 
vngulari  iuxta  quamcunque  multiplicationem  infcriptonim  femper  inter  fc  eandem 
fetuare  rationem  quam  BC  habet  ad  BE,  planaquc  illa  deficiant  tandem  a fuper. 
ficiebus  vngiilaribus  quantitate  quacunque  data  minori : Manifeflum  cfl  ipfas  quo- 
que vngulares  fupcrficics, eandem  inter  fc  rationem  habere,  qtiamBC  habet  ad  B E. 
<^tam  confequentiam  fecundum  rigorem  Geometricum  facile  probabit  Leflor 
Geometra,  fi  adbibeateam  dcmonllrandi  formam  qua  varijs  locis  huius  operis  vfi 
fumus,  veldifcuriusab  Archimede  5c  Euclide  palfim  vfurpatos. 

PROPOSITIO  LV. 

CV'iufeunque  vngulx  fupcrficics,  fiuc  altitudinem  parem  habeat  dia- 
metro bafeos  fiucnon,  zqualiseft  rcAangulo,  quod  diametro  ba- 
feos (A E)  Scipfius  vnguli  altitudine  (B  D) concinetur. 


L L 
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VNGVLA  CYLINDRICA. 
Demonfiratio. 


Diamecns  A B>L M in  zquc  mulcas , fed  plures ac femper plures« arqiialcs parces 
AI»II>L  V,V  Vid'uifispcrdiuilionam  puncla  I>I,  V,  V ducantur  normales  ad 
diametros  GC.vQC:  RO,RO  ,fi£compIcantur  rcdrangula  G I »Gli  R V»  R V# 
item  CI,  C Ii  O VjO  V,  (cmicircuIisinrcripca.Rcdangula  G I,  GI|R  V,  R V vnd 
cum  rcmicifculisfui>.du6lainrcipfa,hoccfl in  rc<liangula  illissqualia  SciimiliaCr^ 
CI>Ac  OVjOy  producent inriaicaparallclcpipeda»  vngcilisqu;  ex fcmicirculo* 
rum  ducibus  generantur,  inferipea»  quorum  bafes  erunt  reclanguU  GI  C,  R 
hoc e(l quadrata  1C,V  O;  altitudines  vero  erunt  zquales  diametrorum  parces  II,- 
VV.  Qjjiacx  conftr.  A I fudead  IB,  vcLV  luntad  V M tfuntqucC  I,C^V  mc- 
dixinter  A I>I B,  & L V, V M,eruncquoquc  AI,  ad  CI,  vc  L V adOV, 
uertendo  CI  ad  AI,  vt  OV  ad  LV.  fcd cx conftr. A I funtad  AB  , vt  LV  ad 
LM.  crgocxzquo  CI  fontad  AB.  vt  O V ad  LM •&: permutando  CI  fune  ad 
OV,  vt  AB  ad  LM.  ergo  ratio  quadratorum  ftnguioruin  CI  ad  quadrata  ftngu* 
la  O V duplicata  cft  rationis  diametrorum  AB.LM  fcd  ratio  aicicudinum  II, ad 
altitudines  VV,  eadem  cftex  conftruiftione  , qux  diametrorum  AB.LM.  Rarid 
igitur compoftra  ex ratiouequadracorum  CI  adqmtdrata  O V,  cx  ratione  al> 
ticudinum  II  ad  altitudines  VV,  hoc  cft  ratio  parallclepipcdorumringulorumvn* 
gul^  AKB  inferiptorum ad  paraIJelepipedanngulavngulzLTM  interipta,  cri» 
plicata  eft  rationis  diametrorum  AB,LM.  ergo  iingula  parallclepipcda  vngula: 
A KB  fingulis  vngul^  LTM  proportionalia  fum. ergo  per  la.^.clcmcnt.vt  vnu  vngu- 
IzAKB  ad vnumyngul^  LTM,  Ijc omnia  llmul ad hmul omnia.  Atqui vnum 
cftadvnumin  triplicataracioncdiamctrorum  , vt  iam  oftenfum  cft.  Ergo  omnia  fi* 
roulfumpravngulz  AKB»  runtadomniafimulfumpcavngulz  LTM  in  triplica- 
tarationediamctrorum.  Quare  fi  profcqiiamur  reliquam  partem  dilcurfus  in  pro> 
pof.45.5c  47.  expreifi,  legitime  concludetur,  vngulam quoque  ad  vngulam  iacripli« 
cacaexifterc diametrorum racionc.Quod  erat  dcmoiiftrandum. 
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PARS  TERTIA. 

Expeditu  theorematibut  quA  'unpulartm  quantitatem,  ^inuolucri 
emfdem  concernunt, agaredmur  hac  parte  contemplationem  fuperf- 
ctet  cylindrica  quevngulam  cingit, quamconahtmuradquadraturn 
autreBangulum  ipfi aquale  reducere  variae  eius  affeUtones  no- 

tas reddere, quas  non  iniucundas  extJUmo  futuras  Ledon  Geometra, 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Irculutn  ABC  diuidat  diamc- 
cer  AC  bifatiatn,(^uarD  ortho* 
gonalitcrfccet  BO  in  E,  duda 
pccccntrumBIponatur  contin- 
gens BH,  exquouisin  contingente  BH 
punAo  demittatur  HG  parallela  BO. 

Dico  redangulum  BD  , BH  arquari 
AC,  G E re£langulo.  Eft  Pappi  collec. 

Math.lib.;.  propof.io. 

Demonjlratio. 

■fVhge  ID.<Iiicaturf|ue  BKad  HG  normalis. 

^Quoniam  B H contingit  circulum  in  B punfto, 
exquorc£la  B1  per  centrum  acia  ellcx  conRru. 
dionc;  igitur  angulus  IBH  redus  cil,  feci  etiam 
rcAus  eft  K B Ej  anguli  igitur  1 B H , K B D x- 
«jualesfunc ; quare  dempto  communi  KBI,  x- 
quancur  H B K,  I B D.  ftmt  vero  tc  anguli  H KB, 
lUB  retfti.nani  IDB  in  1'emicirculo  eftjdc al- 
tero patet  ex  conftrudionc ; triangula  igitur 
HKB(BDI  fimi  lia  fiint.  ergo  HB  ad  BI  , vt  KB  adBD-  ergo  teflangulum 
HBD  j xquatur  reflangulo  IBR,  hoc  eft  rcclangulo  ACOE.  Quod  erat  de-a“S<*'A 
tnonfttantlum. 

PROPOSITIO  XXXVII. 

Circulum  ABC  contingat  E B G;  dcmittanturqacex  puniSlis,E,B,G, 
perpendiculares  ad  diametrum  A Cj  qux  fint  EF,  BK,GH:6cBK 
producatur  in  D. 

Dico  retilangulum  B D £ G rcAangulo  A C F H zquale  efle.  Efl:  Pap- 
pi, ibidem  propof.ta.  • 
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‘Demonji ratio. 


U Sc  enim  per  przcedentein 
■^^tedlanguium  EBD,  iqua- 
le  A C,F  K rcftangulo.  fcd  re- 
dangulum-G  B D per  eandem 
zquacur  AC,KH  reftangu- 
lo.  Igitur  reflangulo  A C>F  H 
zqualeeft  BD.  EGredlangu- 
lum.  Quod  fuit  demonflran- 
dum. 


PROPOSITIO  XXXVIII. 

POnaturinfcmicirculo  ACB  rc£lafubtendcns arcum  CE, ex  cuius 
terminis  perpendiculares  fiant  £ F,  C D ad  diametrum  AB. 

Dico  reiftangulum  quod  continetur 
vtraquefimul  CD  EF,  & CExqualeeP 
' feret^angulocontentoredlalinea  OF,fic 

refla  EH  Tubtendente  circumferentiam 
£BFi,quz  vnacuro  circumferentia  C £, 
fcmicirculum  CBH  perficit.  ER  Pappi 
ibidem  propof.tj. 

DtmonJIratio. 

/^Ompleto circulo,  liciplius diameter  CH, 
^^&'produfla  CD  inK,  ad  iplam  perpendi- 
cularis ducatur  EG,  & EH,  EK  iungantur. 
Quoniam  igitur  diameter  A B iccat  C K ad  re- 
flos  angulos, zqoalisell  CD  ipli  DK.  fed  tC 
GD  cfl  zqualis  EF.  ergo  GK  zquatur  dua- 
bus CD,8(  EF:  cll  autem  GE  zqualisetiatn 
D Fi  qu(  vero  reliquam  fcmicirculi  CEH  cir- 
cumferentiam fubtcndic  cft  EH.  Itaque  quo- 
niam angulus  K cd zqualis angulo H,&HEC 
angulus  in  fcmicirculo  refius,  zqualis  re&o 
KG  Ei  erunt  triangula  HEC.KEG  zquian.  . 
gula,  ergovt  HE  ad  EC,  ita  KG  ad  GE,  Sc 
ob  id  rc&angulum  contentum  HE,  EG,hoceft  H E,D  F,  zq  uale  cll  ei  quod  G K, 

C E,  boc  eft  ei  quod  vtraque  Cmul  C D,  EF,  fir  C E continetur. 

PROPOSITIO  XXXIX. 


Ilfdcm  pofitis  demittatur  perpAdicuIaris  EI  ad  diametrum  HC. 
Dico  reiSangulo  C E,  E I zqualc  cfTc  H E,C  1 rcflangulum. 

Dtmonliratio. 


CVnt  enim  > triangula  CEI. CEH  fimilia,  ac  proinde  latera  CI,IE  funtlateri- 
‘^bus  CE,  E H proportionali»,  vndcreflangulum  C I,EH  reaanguloIE,CEell 
zqualc. 

PRO. 
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SIc  AB  circuli  ABC  diameter,  & lincx  BP,  PE,  E DjDC  aiquales 
arcus  fubccndanc,ex  quibq^  dcmictantur  perpendiculares  P K*  E Ij 
D H,  e G,  ad  diametrum  A B. 

Dicoreiaangillumfub  BG,&fub  AP.fubtendentearcum  PD  A,qui 
vna  cum  arcu  B P.conilicuit  remicirculum,a;quaci  redlangulis  fub  B P K, 
fub  PB,  & duabus  PK, E J, fub  PB,fic  EI,DH,&fubPBfcDH,CG. 

■ii 

Demonfirntio.  / 


I^Stendimusprarcedcmipropofitione  redaaguio  PA.BK  xquariBPK  refian- 
: Sc  propoficione  trigeCma  odaua  reaangufalub  P A & K I.  xquaJe  eC- 
fc  redangulum  fub  PK,El  tamquam  vnl,  & Pfe,  hoceft  BP;  Stin  eadem  propo- 
fitioneelldemonflratum  ceflangulo  PA.IH,  zquari  tcajiogulum  fiib  ELDHfi- 
muJfumpus.SED,  hoceft  PB : item  reCtangulo fub  AP.HG  zquarireflanea- 
lumfub  DH,CG.IimuIfumptis,&:fiib  DC.boceft  BP.Manifeftumigitur.reaan- 
gulumfab  AP  & BG aquale e/Fc omnibus rcaangulis;qubrart>primilmeft  BPK, 
fecundum  fub  PK.EI  & PEfcu  PB,  tcttiumfubEI,  DH  &ED.hoceftBP 
quartum  fub  DH,CG  & DC,  boccE  BP.  i . * 


Corohaxiuat. 

i . , ^ 

■p  Odem  difcutfo  demonftrabimus  (Izquales  linezcotdm  fcmicirculum  fubtendit 
■*^reftangulum  fub  tota  diametro  B A.  Scfub  AP  fubtendehte  omnia  figur?  inferti 
ptx  latera, dempto  Vltlmo,  zquati  omnibus  rcCtangulis  fnpradiais  «treflanaiilo  in- 
fuper  A C G.  ° 


PROPOSITIO  XLI. 


SI  in&ribatiirfemidrculovngulx  a cylindro  redo  dcculTati,  qu?  ha- 
beat aequalem  altitudinem  diametro  bafeos , quodiibet  polygonum 
regulare,  tScfctundum  latera  polygoni  fiant  feCEionesqu*  ftot  axicylin-' 
drijCX  quo  deculTaca  cft  vngula,xquidiftantcs. 

Eruntbmniaplanafimulfumptavnguizinfcripta  ?qualia'redangul<> 
quod  fitfubtotadiamctro,8ilatcrcquod  omnia  latera  polygoni  fuften- 
dit, dempto  vlcimo. 
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OL 

VtUtr- 

X 

c\i.Vn4tt. 

Demonjlratio. 

C It  itaque  VDguU  A B C»a  cylindro  rci^otb- 
S^Icifla  ^bens  aliitudinetn  QJB  dumcwo 
bafeos  AC^rcmicius  bafi  infcripta  fic  figuu 
xcgularis  ADEFGC,  & du^a  fir  A G ad 
tcrininumvlrimilatcris  CG-  Denique  plana 
ponanturpcrlatcra  polygoniquz  aequidiibent 
.axi  cyliiidriohibcnciaCofnniuncsincerrc^liliO' 
iicscumcllipfi  ABC  rc<aas AM, M N,N Oi 

^ ' Dico  plana  hzc  omnia  (imul  fumpra  , nimi- 
rum ADM,  DENM,EFON,  1-GPO  fic 
C G P»  xquari  rcdiangulo  C A G- 
^ P<  efUneU  : tx  centro  ducatur  ,S 
normalis  diametro,  & a pun^o  Q_  ducatur  m 
iuperficie  cylindrica  re^la  Q B^qu?  erit  vngu- 
Ja:  altitudo , Se  ex  hypocbcfi  argualis  diametro 
A C.iungatur deinde  SB> du^isinfiiper  DH, 
E I>  f K,  GL  normalibus  ad  A C > iunge  H M, 
lNiKO»LP.  Quoniam  Q^S,  DH  lunt  pa- 
rallcJ^,  itemque  BQj  MD.  anguli  BQ^S. 
MD  H«qijales“ehmt,Rurfumquia  Q^S>Q^B 
xquidiftant  DH.DM, plana  SQ^B,  HD\f 
fnni  b parallela,  ergo  carum  Tedtioiics  commu- 
nes cum  plano  cllipcico  CB  A,  rc^l^mmirum 
B S>MH  » iuntr parallela-.  Cum  igitur  Q.S» 
‘BS  xquidirtent  DH  , MH  , erunt  anguli 
Q.S  B,  D HM  xquales,  rri.ingula igitur  B S Q,  M H Dfimiliaiunt.  ergovt  BQjid 
Q^,ita  MDad  D H.  fcd  BQ^cx  hypbthefi  par cft  diametro  AC»adco^uc  du- 
pla femidiametri  Q^S.  Ergo  Se  MD  dupla  cft  D H.  Pari  modo  ollcnd.im  rciflas 
NEiOF,P  G duplas c/lc  redarum  EI»FK,GL.  Pr^tcrci  quoniam  cyHndrusex 
hypotbefi  rcdtis  efl,  iquo  dccuil*iiur  vngUlai  erunt  M D»  N Ei  O F»  P G rcd.r  pla- 
noDafeos  A Q^C»?dcoq‘ucpcr  definitionem  j.vndecimi  angulos rcdosf.iciunt cum 
lineis  ADjDE.EF.FG,  GC.  triangula  ergo  ADM . CGP rcdangularunc,  &: 
plana DM NE, EN  O F>FOPG,  trapezia rcdangula. Quoniam  igitur  M D, trian- 
guli A DM  cft  altitudo,  caque  dupU  eft  oftcniaiplius  D H,  ent triangulum  A D 
rcdangulo  fiib  A D Se  D II  xqualc,  lam  vero  redis  E D,  N M biftdis  in  T & V, 
iundaque  T V,  redam  -T  V dimidiam  cllc  fummx  redarum  M D,NE;  redan- 
gulum  E D T V,a:qL|ari  trapezio  rcdangulo  MNED  inicquenn,  figurxoppomi-. 

. nicace  vii,demonHrabimus.  Quare  cum  redangutum  iub  £ D & M D,N  E tanquam 
' vua,qux  dupIxTuncrcd^  T V,  redanguli  E DTV  duplum  d fir, erit  quoque  redan- 
gulumfub  ED>  ScMD, NE  tanquam  vna,  duplumplani  MNED-  Qui.aatirem 
redz  MD,NE,oftcnfx  funt  dopl?  redarum  DH,  El » rcdanguliim  lub  ED,& 
MD9NE  fimul  fumptis  duplum  etiam  cftredanguli  iiib  ED,  vV  DH  EI  iimul 
furoptis.  planum  igitur  MNED  xqtiacur  rcdangulo  fub  D E,  fiuc  A D Se  Q H,£  I 
fimulfumptis.  pari  argumento  ortendam  planum  ENOF  * zqnari  rcdahgulo  tub 
EF  id  eft  AD,  SeEDFK;  planum  ver6FO  ,P G rcdanguloiub  FG»hoc  cft 
'AD  & FK»GL»crtangulum denique  GPC  oftendam rcdangulo bib  GCiideil 
AD,&GL  zquarr,vcoiIcndirupraxriangulum  ADM  zquan  rcdangulo  A D H. 
omnia  igicufpUnavngulz  infcriptallmul  mniptazquamiir  omnibus  rcdangulis  il-' 
lisfimul  fumptiSyboccfl  per  Corollarium  przccdcntisredanguloquotfredisC  A» 
'AGt;oixt)necur*QuodcTAC  dcraonRraDduai. 
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QVod  fi  plano  ad  axem  cylindri  parallelo,  Stranfirunte  per  lineam  GL  diametro 
reflam  ablciira  fit  pars  (upcrficici  cylindricz, qua:  vngula cingit  GPN  A Q_A, 

& arcui  GEA  fubrendantur  Xt^Hps  re^z  quotcunquc,lccundum  quas  plana  in- 
fcribancur  vngularis  luperficici  c^mdric^  i^gincnto ; eodem  dilcurlu , quo  iain  vfi 
fumus,  dcmonltrabimus  per  prccedcntcm  omnia  plana  infcriptalimul  funipta  zqua- 
rircftangiiloquodcontincturrc£Iis  AI,  CD,  fubtendente  arcum  DFC  qui 
vna  cum  arcu  A D complet  femicirculum.  , 

P K O P O S 1 T I O X L I r. 

DAta  fic  vnguli  A P B,a  cylindro  redo  deculTaca, cuius  D F altitudo  fit 
a.-qua!is  diametro  A B,&  collituamur  latera cuiulcunque  polygoni, 
circulum ambicntia.fcilicet  BI,'l  HG,  GDN;  fic  vt  primum  B 1 tangat 
extremitatem  diametri  AB  Se  reliqua  in  contactu  bircccntur,&  per  ba:c 
latera.plana  conftituantur  axi  parallelayiigulam  tangentia  fecundum  re- 
das HT,  DF,  qux  producant  communes  fediones  cum  bafivngulari 
elliptica  redas  BR,K.Q,  P Q:  feccnt  vero  fele  mutuo  Ineundum  redas 
IR,  GQj,fada  autem  ND  iquali  ipfi  FP  iungatur  N P,  ducatur  de- 
mum N O normalis  ad  A B.  ^ 

Dico omniaplana  vngulam  ambientia, 
dempto  ttiangulo  B1  K,a:quari  redan- 
gulo , quod  fit  liib  lineis  A B,  B O. 

Demonfiratio. 

■p  XpunctisH  St  G,ducantur  GL,HK  S or- 
■^-^thogonaJiterad  ABiSt  ponaturperT  paral- 
lela occurrens  rectis  C QA  R in  V St  X.  Quo- 
niam ex  liypothcfi  , cylindrus,  a quo  abfcillacft 
vngula,  rectus  eft,  patet  TH  rectam  clfc  plano 
baleos  AD  B.  ergo  per  definit  j.vndecimi  T H 
normalis  elf’ id  G I.  adeoque  Se  V G,X  I,ad  G I 
funtrcAzi  tectaiigulum igitur cft  GVXl,  x- 
quale  ei,  quod  fiib  TH,  GI  continetur.  At- 
qui rcctangulum  G V X I xqualc  elt  plano 
G QRl.  ciimenim  I G bifccctiirin  H,cxcon- 
ftrua.ctiam  X V,B  O bilcdx  erunt , adeoqud 
triangula  BTX.V  TQ  aiqualiaj  fi  Igitur  com-  ’ 
muni  trapezio  IBTVO  addamur  triangula  , 

V T Q,B  T X.ctunt  planum  IR  Q_G  , se  re-'  • ^ 

ftangulumIX  V Gxqualia;crgo  Se  rectangulu 
T H,G  I plano  GQ,^R  I iqiiaiccft.  Deinde  ia 

prxcedcnti  demonfiratum  cft  rectam  T H du-  a)7.S«;»r. 

piam  cfte  rectx  HK.  Ciim  Igitur  ciiifiiem  du- 
pla fit  H S,  pares  erunt  T 1 1,  H S,.Rectangulum  igitur  S HGI  xquatur  rectangu- 
lo  T H GI,  boc  cft,  vt  iain  eftcndi.plano  G Q_R  I.  Atqui  rcctangulum  SHGI 
xquaturarcctangulofub  AB, BL. planum  igitur  GQ_RISe  rcctangulum  fub  AB, 
BL.xqualialunt,  Simili  plane  difcurfu  oftendam  planum  GQ^P  Nxquari  rectan- 
guloliibAB,  LOj  plana  igitur  vngulam  ambientia  fimul  fumpta,  dempto  trian- 
gulo B R Lxquamur  rectangulo  A B O-  Q^bd  crai  demonftranduin. 

K K P R O- 
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Sint  AB,C  D contingentes  circulum 
A E Cjn  terminis  diametri  AC,  qui 
ctrculus^Hs  eft  vngula;  AEFC  cylin- 


dro redto  dcculTatx  , habentis  altitudi- 
nem EF  diametro  AC  parem:  pofi^o 
deinde  quocunque  polygono  bg.gh. 
,.  HD  circumdante  circulum  AEC.fic  vc 
‘“eius  latera  in  contadlu  bifecentur.pla- 
nilq,  politis  per  lineas  polygoni  axi  pa- 
rallelis, qux  concurrentia  cum  plano  el- 
liptico vngulariAFC  forment  IK.KL, 
, communes  intcrfcdlioncs , fccent 
vero  fefe  mutuo  fecundum  redas  DI, 
HK,GL,BM. 

Dico  ha  dras  omnes  D IKH.HKLG, 
GLMB,  vngulam  ambientes  llmul 
fumptas  exclulis  triangulis  A P M,C D I 
iquari  quadrato  A C. 

• DemonjlrMto. 

■pSt  enim  in  prarceiicnti  demoniiratum  re- 
■^dagulo  ACN  xquari  rcAilineiimDHKL. 
Ibidem oilenrumcdredangulo  AC.  N O aquari  reditineum  GHKL,  & rcflili- 
nco  BGLM  aquari redangulumTupec  A C & AO;  igiturcum  rcdangulis  AC 
NC.  ACNO.  ACAO  aquetur quadratum  AC;  etiam  omnibus  /igtiris redib- 
ncis  D H K1  ,GHKL,GBLM  fimul  fumptis  aquatur  quadratum  AC.  Quod 
erat  demoiiilrandum. 


PROPOSITIO  XLIV. 

DAtz  fine  binx  vngulz  a cylindtis  redis  dcculTatx , quarum  altitudi- 
nes, fine  bafium  circularium  diametrisparcs,&  ipfx  etiam  bafes cir- 
culares xqualesfinc.  Circa  vtrumque  autem  circulum  polygona deferi- 
bantLir,rcdinxqualium  numero  laterum , circa  vnum  circulum  exempli 
gratia  polygonum  decem  latcrum,circa  alterum  vero  laterum  mille : po- 
nantur infupcrplana  per  latera  polygonorum  qu;  axibus  xquidiflenr, 
concurrentia  cum  planis  ellipticis  vngulas  terminantibus. 

Dico  omniaplanavnam  vngulam  ambientia  fimul  fumpta,  xquali.x 
elTe  planis  fimul  fumpeis  alteram  circumdantibus , fi  triangularia  vtnm- 
que  omittantur. 

Demonflratio. 

1 4j  'CX dcmonllratis  enim , condat  congeriem  planorum  fingulas  vngulas  ambien. 

^tium.dcmptis  triangulis  «qualem  eUe  quadrato  circularis  diametri  quxin  bjficd 
vngulf,  ex hypothcfi autem vngularum  bales, adeoque  & diametri  bafmm  arquates 

dint. 
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funt  Igitur manifcdum  c(l  plana  dmul  omnia  demptis  crianguliSjvnam  vngulam  am- 
biciicia  , xqiialiadrcplaQjU  Omul  fumptis  qux  alteram  ambiuncjdeoipifs  icem  uiaa- 
gulis.  Quod  erae  demomtrandumi 

PROPOSITIO  XLV.  • 

SVperficics  cylindrica  Cuiuluisvngul?  a cylindro  redo  dccuffatai,  cU- 
ius  aldrudopaccll  diametro  circuli  quibariscR  vngulf  , aequalis  cft 
quadrato  diametri. 

Demonftrauo*  . 

Sltvngula  ABCDi cuiusalticudo  BC^Tit 
a:quaiis  AD  diametro  bafeos  cylindri 
IS  redii  a quo  Hecuirata  cfl. 

Dico  cylindricam  fuperHcietn  vnguls,  ^ 
quadrato  diametri  AD  xqualem  cile.  Si 
negas  • iit  primo»  fi  fieri  potcfl,  quadratum  • 

AD  maiuscylindricafupcrficic  quqvngu-  \ 
lam  ambir:excclTus  autem  fit  planum  £.Fiac 
ergo redlangulum  DAF  aequale  plano  £: 

6c  erigatur  FI  normaliter  ad  diametrum 
AD-  Deindepolygonumaliquod  regulare 
inicribariir  circulo  A B D » cuius  vltimum 
latus  AH  minus  fit  fubtcnii^rciis  Al»dd 
demiccatur  HG  normalis  ad  A D diametru. 

Quia  quadratum  AD,  fecundi  » fuperac 
rcclangulum  ADF  rcclangulo D AF.id cft 
ex  conllr.p^  plano  , quo  eodem  cxccfTu  qua- 
dratum AD  ponitur  liiperare  fupcrficiem 
cylindricam  vnguix,  ericrc«5langulu  ADF» 

■ cylindric:?  fupcrficici  vnguic  xqualc.  ergo 
rc(^angulum  ADO  maius  cll  cylindrica 
fiipcrficic  qu^  vngulam  terminat,  ergo  rc- 
ftan  gulimi  A D H eadem  mulco  eft  maius, 
ibd  rcblangulo  ADH  xqualia  funt^plana 
omnia  fimui  liimpta  qux  per  latera  polygo- 
ni  inicripti  ducentur  axi  parallela  terminata  i 

in  elliptica  balivngularis  corporis.  Igitur  etiam  illa  plana  maiora  fimt  cylindrica  fu- 
per  ticic  qua:  vngulam  ambit,  quod  fieri  nequir,cum  ungula  planafint  minoris  te  lati- 
iiidinis  longiuidinis  quam  fingul^  partes  fupcrficici  cylindricx  quas  dcculTaruuc 
ab  ipfa  vngulari  fuperficic.  Non  igitur  maius  cll  quadratum  A D cylindri  fuperficic 
qux  vngulam  ambir. 

Sic  deinde»  It  fieri  potefi,  quadratum  AD  minus  c.idem  ruperficle  cylindrici 
ambiente vngul.im»&  defe^us  fic  planum  £.  Erit  ergoquadiatiim  ADcumquaii- 
titaceNquacnnque,quxnuncrlitquam  E,  adhuc  minus  vngulari  fuperficicqux 
'^ngdUin  ambit.Circumfcribatur  igitur  aliquod  polygonum  circa* circulum  ABD 
toc  laterum  vt  dubiis  per  latera  planis  vngulam  tangentibus,  triangula  rcmancanc 
A OK>DLM,  qua;  limulfumptaxqualialinrautmlnoraquanricateN ) (^Uod  ali- 
quando fucurumefi,  cum  multiplicatis  in  infinitum  polygoni  confcrlptt  lateribus 
triangulorum  A OK> D LMi tum bafes  AO»DL»tum  altitudines  OK»LM,fianc 
t mdem  dato  minora)  te  plana  ponamur  fecundum  lacera  huius  polygoni  quxaxi  cy- 
lindrico xquidlflcnr.  Igitur  quadrarum  AD  fimul  cum  triangulis  AOI^  DLM 
minus  cll  cylindrica  fuperficic  qu^  vngulam  ambit. Aequi  plana  vngulam  ambientia 
demptis rriangulis»xquamur  quadrato  AD  per  prxcedcnccm.  ergo  etiam  illa  vn^ 
cum  triangulis  minorafunt  quam  fupcrficies  cylindrhqux  vngulam  cingit, quod  ab- 
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furdum  e(t;  nam  Omnia  illi  plana  (imutcum  triangulis  lateralibus  cylindricam  vn- 
gulz  rupeificicm  includunt. Quadratum  igttur  AD  non^R  minus  cylindrica  vn- 
gulre  liipcrlicie;  quare  cum  neque  maius  ellc  poRci  fuprd  ollenderimus,necefle  cft  - 
vr  llr  xquale.Quod  erai  demonRrandum.  > 

PROPOSITIO  XLVI. 

DAtaHtvnguIa, qualis  in  pra;ccdenti,acl  cuius  diametrum  A D du^a  . ' 
normali  GH  quacunquc,cx  pundoH  ponatur  inlupcrHde  cylin- 
drica vngulzredta  HT. 

Dico  cylindrica-  fupcrficicivnguiam  cingentis  partem  HTCRDac- 
qualcm  cflcredlangulo  A.D  G.  • 

Demonjlratio.  ' ^ 

CI  negas,  crirredangulum  ADC,  velmaius  vel  minus  fupetficie  HTCRD.fit 
^primo maius, & excelUis Or  planum  E.  Arcui  HBD  inferibe  Eguram  zquilatc- 
tam  tor,  adeoque tam  paruis  conRantcm  lateribus,  vt  reAa  A R liibcendens  arcum 
R B A,  qui  cum  arcu  D R compler  Icmicitculuna,  deficiar  a diamerro  A D ■ quan- 
titate minori  data,  adco^ucvrrefiangulumfub  AR  & DG,  fiipereturaredangu- 
lofiib  A D Sc-DG,  plano  minori  quam  £,quz  omnia  ex  clementis  fadu  facillima. 
Quoniam  ergo  reflangulum  ADG  fiipcrar  reSanguIum  AR>0  G plano  minori 
quam  E,  quofiipcrare  ponirurfupcrficicm  HTCRD,  erit  quoque  icdlanguium 
'ARDG  maius  fijperficie  HTCRD.  Atqui  rtAangulo  ARDG  aequantne 
n plana.qux  lecnndum  latera  figurz  xquilaterz  inferi  buntur  fuperficiei  HTCRD, 
ergo  & plana  illa  infcripu  maiora  funr  fupcrficie  HTCRD  i cui  inferipta  funt. 
quodeftabfurdum.  Non  igitur  reflangulu  ADG, eft  maius  fupcrficie  JrIT  CMD. 

Ponatur  deinde  redlangdlum  ADG  minus  cllc  fiipqrficie  H TC  R D,  defcfluf. 
autem  fic  planum  E.  circumfcribcarcui  HBD  figuram  zquilaceram  tot  lacerum, 
vtduffispct  illa  planis  ad  cylindri  axem  parallelis  vngulam  tangentibus,  poRre- 
ma  planum  verfus  O,  quodcR  triangulare,  minus  firplano  E.  QuodneccRarid  fa-  ' 
rurum  aliquando,  eR  manifcRum.  igitur  rcAangulum  ADG  vna  cum  plano  illo 
criangulaci,adhuc  minus  erit  fupcrficie  H T C R D.fed  plura  fiipcrficicm  HTCRD 
ambirntia,dcmpro  triangulo,*’  zquantur  rediangulo  ADG.  ergo  etiam  plana  am- 
bientia vna  cum  triangulo  minora  funt  (uperficie  HTCRD,  quam  cingunt,  quod 
cRabfurdum.  Non  igitur  tedangulum  ADG  minus  cR  fupcrficie  HTCRD, 
fcd  neque  maius  efle  oRcnfum  cR  fupra.  neccRc  igitur  cR  vt  eidem  fit  zqualis.Quod 
erat  -dcmoaftraodura. 

• PROPOSITIO  XLVII. 

D Aca  Iit  vngula,  qualis  fupra,  du£fis  deinde  lineis  Mf,  ON  ad  dia- 
metrum A D rc^is , pec  has  ponantur  plana  ad  axem  cylindri  pa- 
rallela, quz in vngulz fuperficiecfnciant  redtas  I K, N 1.,. 

Dico  (egmentum  fupcrhcieicy  lindric;  vngula  ambientis  I B N L C K I, 
zqualc  cRercdtangulo  quodiedUs  AD,M  O continetur. 
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Demonjlratio. 


l^Emonftratum  eft  fegmen- 
fupcrficici  vngularis 
I N D L K I xquaci  rcdangula 
AD  M.  Dcmondratu  eft  aicem 
fcgmeiirum  vngularis  fiiperi!- 
cici  N L O xquari  rcdangulo 
ADO.  quare  Ii  ab  xqualibus, 
fiiperftcic  nimirum  INDLKI» 
&re4ftanguIo  AOM.  collamuf 
zqualia  , nimirum  fuperlicies 
NI-D,&  reflangulum  ADO, 
quz  re  manent  fune  Xjualia,  fu- 
perficies  nempe  I B N L C K I, 
acreftangulum  A D M 0.<^  )>1 
erat  demonftraudum. 


PROPOSITIO 
X L V 1 1 1. 

OMnia  plana  vngalam 
annbientia,&  ad  ellipti- 
cam vngulz  balim  termina- 
tademptis  triangulis  latoralibu5,fuper6«iei  cylindricz,quz  vngulam  cia- 
git,z(]ualia  funtdmul  fumpta. 

DemonUratio. 


OMnia  enim  illa  plana  limul 
fu  mpea,  demptis  triangulis, 
zquantur  per  4;.lmius  quadrato 
diametri  A D.  Atqui  eidem  qua- 
dratozquatur  fuperficies  cylin- 
drica quz  vngulam  cingit.  Ergo 
omnia  plana  vngulam  ambien- 
tia limul  fumpta , demptis  trian- 
gulis,zquanturruperficiei  cylin- 
dricf  quz  cingit  Tngulam.C^od 
erat  dcmoaftrandum, 

Ctrolkrmm, 

Similiter  demonftrabimusom- 
nia  plano  dempto , triangulo 
* laterali  vngulz  iegmentnra 
H T C R D ambientia,  zqftalia 
efle  fuperliciei  H T C R D:  tatn 
enim  plana  ambientia  dempto 
ttiangulo,qudm  iiiperficieSta^- 
quaniur  tedangulo  ADG> 
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PROPOSITIO  XLIX. 

DAta  fit  vngula,  qualis  fupra,  quam  ad  extremitatem  diametri  con- 
tingat planum,  triangulare  D C E , Iccans  planum  ellipticum 
A F N e fecundum  redkam  e E , contingat  autem  eandem  vngulam  & 
alterum  planum  DENO  fecudiim  reftam  IK,  fecansplanum  DCE 
redla  D £,  planum  vero  ellipticum  A F N C reeSa  H K E.  Ponatur  deni- • 
que  per  reAam  aliquam  LG  normalem  diametro,  planum  axixquidi- 
ftans , producens iu  fuperficie  vngulari  redtam  MN,  fccans  vero  pla- 
num ODEN  fecundum  redam  G H. 

Dico  planum  contingens  ODEN,  xqualc  cfle  fuperficici  vngulari  cy- 
lindricxMCEN. 

Dmonftratio. 


DEmonftratum  eft  In  4i.huiuf, contingens  planum  ODEN  cllexqualc  re£tan- 
gulo  quod  lineis  A CXC  continetur.Runum  per  4tr.huius  rupcriicics  cylindri- 
ca MCEN,  qof  rcgmcnmmvngulace cingit, zquaturre&angulo  rubijfdem lineis 
A C,  L C comprejienro.  Ergo  planum  contingens  ODEN  liipcrficici  cylindrics 
. MCEN vngulaic regmentumambientizquaTecIl.  Quod etaedemonfttandum- 

PROPOSITIO  L, 

• • 

DAta  fit  vngula,  qualisfuprd,  quam  conripgat  planiim  aliquod  (e- * 
cutffliim  redam  B C:  ponantur  autem  bina  plana  axi  parallela  per 
redaa  MI , O N diametro  normales  , fecantia  planum  contingens  fe- 
cundum redas  FH,  EGjlupcrficicm  veto  vngnfarcm  Iccundum  redaa 

ik,nl.  ■ 
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Dico  planum  concinuens 
EFHG  xoualc  clFc  rupecnciei 
vnguUri  cylindricx  I B N L C (C. 


Dcmon^ratto. 

DEmonflramm e(l in  41.  huiuspU- 
num  comingens  F, FHG  zquale 
ciTc  cculang  ilo  quod  lineis  AO.MO 
continetur.  Atqui  demonllracum  et- 
iam e(l  propofitione  47.  Tuperlicicni 
IBNLCK  zqualein  elFe  eidem  rc- 
ftangulo  fub  lineis  AD.MO  com- 
prchenfo.  ergo  planum  contingens 
EFHG  fup^rficiei  IBNLCK  z- 
quale  clI.Quod  erat  demoDilrandum. 

PROPOSITIO  LI. 

rNgularcm  fiipcrficicm  cy- 
Y lindricam  fecundum  datam 


Con^ruUto  (3'demonsiratio. 

Clt  vngulatisfuperficies  ABCD  dinidenda  ^ — 

‘^iccundum  rationem  datam  I ad  K.  fiat  vt 

I ad  K,  Ita  AD  ad  DF>  vel  ita  AD  ad  F Ei  Se 

fecundum  FG.  E B perpendiculares  ad  dia-  / 11  ’ 

metrum, ducantur  planaaxi  cylindri  parallela  - 

exliibcntia  communes  fediiones  in  (uperficie  l / 

cylindri  vngulari  reftas  BCGH.  Dico fuper- 
ficicm  vngiil^  A B C D ad  partem  G H D,  vel 

ad  partem  B G HC  eandem  habere  propor-  G / 

lioncm  quam  habet  I ad  K-  Demootlraium  / 

cllcnimarefbangulo  ADF  zqualemeirevn-  / ' 

gul^fuperficicm  GHD.  Demonftratumquo-  / ^ -■ 

que  cll  rcflangulo  A D , EF  zqualcm  efle  y'  ' 

fuperficiem  BGHC.Demonftratum quoque  \ / 

t({ ' toti  vngulati  fiipctficiei  zquale  efle  qua-  ' 

dtatum  AD.  Ctim  igituri.fextifit  vtAD  ad  

DF.vcl  EF.itaquadratum  ADadredangu- 

lum  ADF,  vel  A D,FE,  erit  quoque  vt  ADad  DF,  velFE(noc  cftvt  I ad  K,) 
ita  fupcrficies  vngularis  tota  ad  partem  G H D vel  GH  C B.  pr; fliitimus  igitut  quod 
petebatur. 

PROPOSITIO  Lir. 

SEceeur  vngula  A B C, cuius  altitudo  par  fit  diametro  balis  planis  quot- 
cunque  axi  xquidillantibus&  reiflis  ad  diametrum  D C. 

, Dico  fupcrficies  yngularcs  planis  illis  interceptas  eandem  interfe  ibr- 
tiri  rationem  quam  partes  diametri  D C. 
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Dmonjlratio. 
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Demonfiratio. 


■p^Emonftratum  enim  cfti  rcftan^ulum  fub  DC  St 
^^DE>  xquale  cfTc  fupcr%:iei  vngulari  ABD.  De- 
monllracumitcm  eft  rcflangulum  lul>  D C 5c  EF,  x- 
quarj  iupcrficici  AIM  B.odcnfum  bquoque  eft  redan- 
gulum  DC  , I-G  xquari  fuperficiei  IMNK,  & re- 
flangulu  DC,GH xquale exiflcrefiipcrliciciKN  OL. 
rcdangulum  denique  luper  D C & H C>  xquale  cilc 
fuperficiei  CL  O.patet  igitur  totam  vnguix  fuperficiem 
■iiiiifanieilclccundiim  parces  diametri  D C>  ciim  qua- 
dratura DC>  licdiuirurainredlangiilaquxclortiuncur 
eandem  rationem  quam  parces  licicx  D C. 


CYlindrus  recStus  ABDE,  cuius  alticudo  par 

fi  ‘ 


/fit  diametro bafis  AD,feccturpcr  ADpIa- 
no  exhibente  fedlionem  vngularem  A B C D. 

Dico  fuperficiem  vngularem  ad  cylindricam,  eam  obtinere  rationem, 
<]uam  diameter  circuli  adperimetrum. 


CVperficics cylindri reSi  AE  xqtialis  cft  rcilangulo  contentofub  BC.  hoc  eft 
*^DA,iefub  toto  perimetro  circuli  ABDtquod  eodem  fere  difcurfu  probabitur, 
quo  dertlonl^rauit^^^chImcdes  triangulum  cuius  altitudo  efi  femidiameter,  bafis  ve-< 
rd, citcumfetentia,xquari circulo. fed quadratum  DA  cftad rcftangiilum  conten- 
tum fub  DA,  & perimetro  circuli,  vt  DA  cft  adperimetrum  circuli.  Ergo  i:  qua- 
dratum DA,  lioccll  per  45.  curua  fuperficies vnguix  ACD,  cftad  cylindri  fu- 
perficiem vt  diameter  ir  A eft  ad petimetrum circuli  ABD.  Qjuod erat demon- 
ftrandum. 


Ngula  A B C D cuius  altitudo  B C , (ecetur  plano  per  A D &;  quod- 
libct punctum  £ in  rciSta  BC. 

Dico 
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Dico  yngularcTupcrficiem  ABCD 
ad  fuperficicm  A BED  eandem  habe- 
re rationem  cum  reda  B C ad  B E. 

Dtmonftraiio. 

pOn.mtnrqiiotuis  KB,  FG  normales  ad 
■*  A D.  per  quas  fiant  feflionesaxi  parallela; 

KBC.  FGH  occurrentes  plano  DEA  l’e- 
cunduin  rcAas  KE»FIi&plano  DCA  fc- 
cnndiiin  rcAas  FH  . FH  , KC.  erunt 
ergo  omnia  triangula  CBK,  HCF,  x- 
quiangula»  inter  le.  Similiter  omnia  trian- 
gula, E BK,  IGF  xquiangula  erunt,  ergo 
CB,HG,  HG,  funt  teAis  BK.GF,  GF 

proportionales : 8:  E B,  1 G,  1 G,  fiintijfdcm 
B K.G  F,  G F proportionales,  ergo  C B,H  G, 

H G funt  proportionales  ipfis  E B ,I  G,  I G: 
crgofingula  planaqux  fubtendunt  fupctfi- 
cics  BCIIG, GHHG proportionalia (unt 
planis  lingulis,  qiix  fubtendunt  fupctficics 
BEIG,  GIIG.  Etgo  ii.quiati,vt  planum 
fubtendens  (uperficiem  B C H G ad  planum 
fubtendens  fiipcrficiem  BEIG,  hoc  CII  ve 
BC  ad  BE,  fic  omnia  plana  limul  fumpta 
qiixfubtcndunturfiuc  inictibuntur  liipetficiei  vngulari  BCHA  ad bmnia plana 
limul  fumpta  quailubtenduimirfeu  inTcribuntor  fuperficiei  vngulari  BEl  A.  Ciirn 
igitur  pati  argumento  pollimus  ollendcrc  aggregata  planorum  vttique  fuperficiei 
vngulari  iuxta  quamcunque  multiplicationem  inlcriptonim  femper  inter  fc  eandem 
feruare  rationem  quam  BC  habet  ad  BE,  planaque  illa  deficiant  tandem  a fuper- 
ficiebus  vngularibus  quantitate  quacunque  data  minori : Manifefium  elt  iplas  quo- 
que vogularesTuperficies, eandem  intctic  rationem  habere,  quam  B Chabetad  BE. 
<^iam  confequentiam  fecundum  rigorem  Geometricum  facile  probabit  LeAor 
Geometra,  fi  adhibeat  eam  dcmonftrandi  formam  qua  varijs  locis  huius  operis  vii 
lumus,  vel difeurius ab  Archimede. 8c  Euclide pallim  vfurpatos. 

PROPOSITIO  LV. 

CViufcunquevnguIa:  fupcrficies.fiuc  alcitudincm  parem  habeaedia- 
metro  bafeos  fiue  non , xqualis  cft  redangulo,  quod  diametro  ba- 
fcos(AE)  Sdpfius  vngulz  altitudine  (B D) continetur. 
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DemortHratio. 


CVmatur  BC  a:oiialis  di.iinetro  ALi  & pla^ 
‘-'noperpur(fia  E,  A .C  du(fIoab  eodem  cy- 
lindro deciiUetur  vngula  BBC  A.  Ciim  often- 
liim  a lic  fupctficiem  AB  CE  ad  ropcrficicm 
ABDE,  cam  raiioncmconiincrequf  ell  inter 
lineas  BC  & BDjetiaminterquadratum  AE 
quodper^j.  huius  par  e(l  fuperhciei  A BCE;  > 
& ruperheiem  ABDE,  intercedet  ratio  BC 
adBD,  hocedcxhypothefi  A E ad  BD.  Icd 
vtAEadBD,  ficeA  quadratum  A E ad re- 
£langulum redis  A£  &r  BD,  comprehenliim; 
ergo quadraturti  A£,  ad  iuperficiem  EBD  A 
deredangulum  AEBD  eandem  habet  ratio- 
nem. igitur redangulum  AEBD,  arqualeeft 
fuperAciei  vngulari  EBDA.  (foderat  dc- 
monArandum. 

QoroUiirium. 

^Ati  argumento  probabamus , ll  vngula  qtia:- 
• •*  uis  planis  fecetur  fecundum  redas  BR.GF, 
diametre  normales  , fupetAciem  vngulatem 
GO  A xqnalemefle  rcdangulo quod  diame- 
tri bafeos  patte  F A,  & vngulz  altitudine  B D 
concinetur I item fupetliciem  BDOG  atquari 

redangulo  fado  ex  R F & BD. 

Pobta  enim  ruefus  vngula  ACE,  cuius  altitudo  BC  par  (it  diametro  A E.  Erit 
fupcrficies  GP  A atqualisrcdangulo  ■>  F AE.  ergo  redangulum  F AE  eA  ad  fu- 
per&ciem  GOA  , vt  fupcrficies  GPA  ad  fuperficiem  GOA,  hoc  eA  vc  CB 
adD  B,  per  54.  hoc  cA.  ex  conAr.  vt  EA  ad  BD , hoc  cA  vt  ipfum  niriiis  redan- 
gulum  FA,AE  ad  redangulum  FA,  BD.  cum  igitur  redangulum  F A.  AE  ad  fu- 
perfidem  GOA.  eandem  habeat  rationem  quam  ad  redangulum  FA,BD.  erit 
hocfuperfideiGOA  xquale.  Eadem  eA  fecundi  demon  Aratio. 


PROPOSITIO  LVI. 


DAtus  fit  cylindrus  A B C K D,  cuius  altitu- 
do DK  par  diametro  bafeos  A D,  ab  hoc 
abfcilTa  fit  vngula  A B C D ciufdem  altitudinis ; 
duAd  deinde  rc£ta  FE  qux  fit  perpendicularis 
ad  AD , fecundum  FE  nat  Icilio  axi  parallela 
qux  communem  interfeftionem  cum  fupcrficie 
cylindri  exhibeat  lineam  E G H. 

Dico  fuperficiem  vngulx  E G D ad  fuperfi- 
ciem EHKD,  eam  habere  proportionem  qu* 
eft  inter  rcftam  F D & E D curuam. 

DemonUralio. 

Ostendimus  sAiperAciei  vngulari  EGD  zquari  re- 
dangulum ADF,Aue  FDK:  cA  autem  redan- 
gulum 
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guliiro  FDK  adfuperficiem  EDKH>vtreQa  FD  cllad  curu»m»DE. igicuret-* 
lampars  fupcrficici  vnguEris  EGD  ad  cylindricam  EDKH  cftvt  FD  rcftaad^^"*" 
curuam  £D.  Quod  fuit  dcmonftrandum,  tUfiir/m 

Arebi- 

PROPOSITIO  LVir.  c* 

ilimt»/.  tir- 

DAtus  fitcylindrus  NL  alcicudincm  habens  AC  paretn  diametro. 

Ponantur  in  plano  peraxem  duifloredangula  BAC,BEG  xqua- 
lia Inter  fe.fitq;  vngula  ALH  fc£la plano  B ID, quod  fit  ad  AN  diame- 
trum normalitcrconftiturum  & axi  xquidiftans.  ratti  deinde  HK,  *- 
quali  B E per  AN&  K punftum,  fiat  fedlio  vngularis  AFK. 

Dico  AID  fupcrficicm  vngularem  xqjialem  ciTe  vngulari  fupcrficiei 
IFKH. 


Demonftratio, 

"C  Stenimfuperficiesvngularis  IIIFKad 
■*^(iiper(icicm  HI  D L>  vt  HK  ad  b HL. 
feddemonftratutn  cflcD  1 HL  fuperficiem 
zqualem  clTc  reftangulo  Tupee  B N,  Sc  dia- 
metro bareos,hocclt  re^angulo  N BO>igi- 
tur  vt  eft  H K ad  H L , ita  eft  H I F K vn- 
gularis  (uperlicies  ad  rcflangulum  N B O. 

Icd  vt  HK  ad  HLi  hoc  eft,  quia  B E eft  ;. 
exhypothcfi  zqualis  HK>  Vt  BE  ad  HL, 
liue  B O, ita  quoque  reiftangulum  NBEad 
NBO  rca.iiigu'ium.  igitur  teAangulum 
NBE  ad  NBO.  teAangulumeftvtfuper- 
ficics  vugularis  HIFK  ad  teAangulum 
NBO-  Rcftangulo  igitur  NBE  aequalis 
-eft  liipcrficies  vngularis  H I F K;  eft  autem 
ex  fuppolltione  rc^angulum  NE  zqualc 
B AC,  teaangulo.  Igitur  HIFK  vngularis 
fupctficies reflangulo  BAC, zqualis eft.at- 
qui  olteniuin  eft  d reiftangulo  fub  BA  & 
diametro,  hoccftexhypoihell  reQangulo  B AC.  zqualem  efte  fuperficiem  vngu- 
larem AID.  eft  itaque  fuperficies  AID  vogulaiis  zqualis  HIFK  fuperficiei. 
Quod  fuit  dcmonftrandum, 

PROPOSITIO  LVIII. 

DAta  fit  vngula  A B C O cuius  altitudo  B C par  (It  diametro  A D,& 
arcus  B E in  fcmicirculo  A B O. 

Oporteatfuprrarcu  BE  fiiperficiem exhibere  vngularem  qux  Ut  x- 
qualis  vngulari  fuperficiei  datx  FO  D. 
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ConJiruUio  & demonjlrtuio. 

FUntEIiPM  normales  ad  diamctruiti 
ADi&ex  cylindri  axe  abicinde  tcaanl 
NK>  vt  reilangulum  K.N  la;i]ualc  fit  tc£l3- 
gulo  ADM:  dufta deinde  KH<]uxa:quie 
didet  NB  ,fiac  fediopec  A l)  lineam  & H 
punAam< St  demittatur  E G t|ux zquididet 
BH.  Dico  fiipcrficiem  HGEB  zqualem 
efle  fuperfieiei  FOD.  Eft  enim  fiipcrficie» 

CBE  itqualisreaangulo  • ADNI.hocett 
NIBC.  fcd  vt  fiipcrticies  EBC  ad  EBH, 
ita  eft  B C linea  >>  ad  lineam  B H , hoc  eil 
reflangulum  B C,  N 1 ad  B H , N I rcdlan- 
gulum.  Igitur  etiam  reiftangulum  BH.NI, 
hoc  eft  retbangulum  K Nr  N I xquale  eft  fii- 
pcriiciei  vngulari  EBH.  fcd  redangulum 
ADM  tedlangulo  K N I xquale  eft  ex  con- 
fttudlione.  Igitur  re^angulum  A D M zqua- 
leeftfiiperficiei  EBH.  Atqirtetiamiuperfi- 
cies  vngularis  DFOatqualiseftreflangulo  ‘ ADM.Igitur etiam (iiperficicsUEO 
vngulari fuperficiei  EBH  fiiper  arcu  BE  conftituta  eft  zqualis.  Przftitiknus er- 
go quod  optabatur, 

PROPOSITIO  LIX. 


Sint  duatvneulac  CBQ.L  E O.qnarum  altitudines  diametris  bifiuitr 
Hnt  pares.  Iccentur  autem  planis  axi  parallelis  pcrpcndiculariter  ad 
diamctroSjfcilicet  planis  LAB,  MPK.IDE,  KFG. 

Dico  fupetficieihis  planis  contentas, habere  rationem  compofitam  e» 
ratione  diametri  C Q ad  L O diametrum,  & ex  ratione  M L ad  K I.  . 

* Dtmonjlratio. 


rvEmonftratum  eftd  fiiperficieni  vngutarem  ABKP  efle  redlangulo  CQLM 
l-^«equalemz]ftetifuin  quoque  eft  reftogulo  LOlKzquari  fuperficiem  D EGF, 

fed 
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fed rcaangnlu;n  C QNIL  adreaangulum  LOIKi  habet  rationem compoCtam 
tx  G C^ad  LOj  & ex  ratione  ML  ad  IK-  Ignuretiatn  lupcrhcics  vngularcs  il. 
lis  redangulis  a:4uales  ex  ijfdem  rationibus  funt  compofica;.  C^uod  erat  demonflran- 
‘dunr. 

r R O P O S I T 1 O L X. 

VNguIa,cuius  altitudo  par  diametro  baTeoSj 
fecetur  plano  FGHL  quod  axixquidiRet 
&rcdx  AN,  exhibens  communem  intcrredlio- 
nem  cum  bafi  elliptica  A H C re£lam  H I,  & pet 
HI  planum  ponatur  HIK  quodbah  ABN  z- 
quidiilct. 

Dico  eodem  cxceiTu  ruperate  Tuperficiem  cy- 
lindricam B G H K fuperheiem  redlaguli  F 9 H, 
quo  fupcrficics  reiRaiTguli  IHL  excedit  vngula- 
rem  HKC. 

Demonflratio. 


OStenfumefl  ^ fiiperficiem  vngulatem  BGHC  ae- 
qualem eflcreaangulo  A NM  D > hoc eil  quoniam 
altitudo  vngulz  ponitur  par  diametro  AN,  redlangulo  F G L.  Igitur  Arithmeti- 
ce proportionales  luntlUpetficiesBGHK,  reAangulumFGH,reSaagulumlHl.« 
& iuperficies  HKC.  Quod  erat  demonfttandum. 

•propositio  lxl 

t 

^^Vbtendant  AB  , BC  zquales  ar-  ' 

O cusinbafivngulari  ABL,  & fe-  • 
eundum  rcdlas  A B , B C ducantu< 
plana  A B E , B E F C , quarum  com- 
munes interfedlioncs  cum  bafi  elli- 
ptica A E D L iint  reiSbq  A E,  E F ; & 
fecundum  has  lineat  plana  ponantur 
quz  recta  ftnt  ad  plana  A B E,B  £ F C 
exhibentia  communes  fcctiones  cum 
fuperficie  vngulari  cylindrica  arcus 
ANE.EPF. 

Dico  Iuperficies  yngulares  A O E B, 

B E D F C proportionales  diuifas  efle, 
hoc  eR  eandem  rationem  eflerupeifi- 
ciei  ANEB  adBEFC  fuperiiciem, 
qualis  eR fuperficiei  ANEOAadfu- 
perheiem  E PF  DE.- 
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Demonftratio. 

jpiancplana  KCD, K HO  «liuidemia rc- 
flas  BC  > AB  bifariam,  8c  cxhibcmia 
lineas  GD.HOin  ftiperficie  eylindrica, 
reflas  vero  S in  planis . C B EF» 

ABE.  Demdcex  Q_&  M,  linci  ducan- 
tur Q_P,MN,qu*  xqnidiftenc  rcfllsKO, 
KH>&  fecundum  lineam  NM,pIanum  po- 
natur baii  AGL  vngulari  zquidi flans  ex- 
Jiibens  in  fuperficie  cylindrica  arcu  T N V. 
Deniqucponactir  in  plano  ABE  per  ptin- 
flum  M refla  V M T parallela  A B,  & fiat 
fcflioper  VT,  & baleos centrum  K pro- 
ducens vngulaiA , ex  qua  abfcindetur  plano 
ABTNV  fegmeiuii  vngtilarc  A V O T B: 
quia  KGcfl  ad  KS,vt  KH  ad  KR,&vc 
K G ad  K S , ita  GD  efl  ad  S Q^tfj;  K H 
ell  adKRilicHO  efl  ad  RM, erit  quoque 
vtGDad  S QjhoceflGrificHOadRM, 
bocell  H N.  feti  quia  arcus  AB,BC  aqua- 
les sut , vt  G P ad  H N,ita  cft  fupcrficies  cy- 
lindrica BEPFCadfupetficicA  VNTB, 
& vt  GDad  HOr  ira  ell  fupcrficies  vngu- 
Jaris  BED  F C ad  vngularc»  A VOTB. 
Igiturvtfiiperficies  BEPFC  ad  BEDFC, 
ita  fuperEcies  A VNTB  ad  foperficiem  A V O TB  > 8c  dfcfequenter  vt  cfl  fu- 
perficies  BEPFC  adrefiduam  EPFDE,  ita  fupcrficies  A VNTB  adrefiduam 
VNTOV;  ell  autem  tota  foperficies  AVOTB  zqualis  fuperficiei  AOEB, 
gefupcrficies  AVNT  squalis  fuperficiei  ANEB.IgIturvt  BEPFCad  refiduam 
EPFDE,  ita  foperficies  ANEB  ddrefiduam  ANEOA.  Quodfuiidcmonftran- 
dum. 

PROPOSITIO  LXII. 

DAtaUrvnguIa  EFKacylindrorecco  dccufTataalciCadinem  AF  s- 
qualcm  habens  diametro  balls  K£  , circumdent  autem  vngulam 
plana  tangentia  £D  I,1DCH,  &c.  lerminatain  plano  elliptico  E [ FK 
producto,  erunt  plana  illa  omnia  quadrilatera,  przterduo  plana  contin- 
gentia terminos  diametri  £ & K,quzrunt  triangula. 

Dico  corpus  includens  vngulam  contentum  planis  ambientibus  , 8c 
polygonis  duobus , femicirculo  £ A K Se  femiclliph  £ I FK  conlcripcis, 
mulctatum  duabus  pyramidibus,quarum  baies  fune  triangula  lateralia, 
altitudo  Icmidiameter  LK,  atqualeelTe pyramidi  qii;  bafim  habet  qua- 
dratum diametri  K£,& altitudinem  LK  remidiametrum. 


Tiemon- 
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ADpiinSum  A in  quo  BA  contingit  periphcriam 
balii  K.AE>  ducatur  cx  centro  reda  L A.  Quo- 
niam cy  hypoihcfi  teflus  cll  cylindrus , FA  cyluidn  la- 
tus ad  baliin  K A E reflum  erit,  ergo  L A ad  F A , nor- 
malis cIl.  Eli  vero  L A » etiam  normalis  ad  B A.  Ergo 
LA  ad  planum  tangens  BGFA  reda  *>e(l.  ergo  LA 
(emidiameter  bafeos  ell  altitudo  pyramidis  BGFAL- 
Eodem  modo  demonllrabitur  femMiametrnm  baleos  co- 
munem  elTc altitudinem  omnium  pyramidum,  quarum 
bales fuiu  plana  vngulam  tangentia,  apex  vero  centrum 
L.  ciim  ergo  pyramides  *quc  altat , lint  vt  bafes,  erunt 
omnes  illa;  pyramides  qur  Iblidum  vngulam  includens 
componut  ad  pyramidem  cuius  balis  cE  quadratum  K E, 
altitudo  lemidiamcter  LK  fiucLA,  vt  omnia  plana 
ambientia  vngulam,  ad  quadratum  KF«  led  omnia  pla- 
na ambientia,  demptis  duobus  triangulis  lateralibus, at- 
qtiantur  t quadrato  KE.  Ergo  omnes  illa:  pyramides, 
demptis  duabus  lateralibus,  hoc  cft  totum  corpus  vngulam  includens,  muldatum 
duabus  lateraltbus  pyramidibus,  xquatur  pyramidi  cuius  baCseft  quadratum  KE, 
altitudo  femidiameter  L K-  Quod  erat  demonEraqdum, 


b 4.  ynJtf- 
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PROPOSITIO  LXIII. 

DAtx  fipt  bitiiE  vngul*  zquales  ac  (imilcs  a cylindris  rectis  abfcilTz, 
quarum  altitudines  finthaiium  diametris  pares.  Circumferibantur 
autem  vtrifq;  corporaiuxta  fctifum  propoUtionis  prxcedentis , fic  vt  eo- 
rum luperficies  diuerfum  planorum  tangentium  numerum  complectan- 
tur,•vnius,exempli  gratia.fupcrficies  contineat  decemplana  tangentia,al- 
terius  mille:  • 

Dicovtraque  illa  corpora  vngulas  intludentia,  mulctata  pyramidi- 
bus lateralibus  femper  effe  zqualia. 

Demonjlratio 

'CX  prqcedenti  ell  tpanifeEa,  lingula  enim  arquatitur  pyramidi  cuius  balis  cE  qqa- 
■^dratum  diametri  bafeos  vngiilz,  altitudo  aurem  femidiameter  ciufdcm  bafeos. 

PROPOSITIO  LXIV. 

DAtzfintbinzvngul^acylindrisrectisrelectz,  quarum  altitudines 
Hnt  diametris  balium  xquales,  bafes  autem  (inc  qualefeunque , Huc 
Zquales  nimirum  fiueinzquales. 

Dico  corpora  vngulas  continentia  mulctata  lateralibus  pyramidibus  tri- 
plicaram inter  le  habere  rationem  diametrorum  bafium  vngulacium. 

Demonftratio. 

jTNEmonEratumenim  eE,J  corpora  illazquari  pyramidibus  qiif  bales  haCetits- 
■*-^qualc$  quadratis  diametrorum  vngularium  balium,Sc  altitudines  femidiametris 
patcs.lgiturquam  rationem  babebunc  pyramides  illz,  eandem  quoque  babebunc 

corpora 
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corpora  vneulas  contincntia.fcd  ratio  pyramidum  cfFcompofita  cx  ratione  quadra- 
ti bafeos  ad  quadratum  bafcos.hoc  cft  cxduplicata  ratione  diametri  ad  diametrum. 

& ex  ratione  femidiametri  ad  Icmidiametrum.quxcadcmeft  eum  ratione  diamccy 

ad  diamctrum.ac  proinde  triplicata  eft  rationis  diametri  ad  diametrum,  crgoctiatn 
■ corpora  qux  vngulas  continent  funt  in  triplicata  ratione  diametrorum  balium  vngu- 
laruim.quod  dcmonftrare oportuit. 

PROPOSITIO  LXV. 

GYliiidro  parabolico  rctao  C D A F.  l 
G conferiptum  fit  prifma.cums  late- 
ra B A , b C , F C. , F E tangant  parabolas 
qu.T  funt  bafes  cylindri. 

Dico  pyramidem  cuius  bafis  rcdFangu- 
lum  fub  C A.ordinatim  pofita  & dupla 
altitudinis  cylindri  paraboliti , altitudo 
vero  axis ipfc  1 ID,  cylindro  parabolico 
effeatqualem. 

pemonflratio. 

SVmattirAKdupIaipfius  AE-qm-ccR  altitu- 
do cylindri  dati.  Eltdcmonllratum  libro  de 
parabola, triangulum  ABC  cllelerquialcerum 
parabolg  A D C.  vnde  etiam  prilma  A C B F E 
cftfcrquialtetu  cylindri  patabolici  ADCI G E. 
pofiio  deinde  plano  per  C A & F : erit  ptiima 
ACBFEG  triplum  b pyramidis  cuius  baGs 
A CB  , vertex  F>  ac  proinde  felquialtcrum  quo- 
que cft  partis  rcliqux , qux  cft  pyramis  bafint 
habens  C AEG,  verticiSn  E ergo  pyramis 
^ AEG, F.xquatur cylindro  parabolico.  fed 
. pvramidis  c A E G,  F,. altitudo  cft  H D B.qnx* 

j I ..ft  ..vrns  oarabolx  HD.  ergo  pvramis  CA  E G,  E,'' •xqualiscft  pyramidi, 

c,  P„.i.  P di, prioris altKudinis  H B, balisvcrdreaangnlumC  AK 

a,.a,,a,,.cu.usaluuor^^^  A„,.d  „,,.i,.cnmsal- 

rft  H D balis  vero  reaangiilum  C A K,eft  illa  ipfa  pyram.sde  quaag.tairer- 
[ L cuiufnmnrom  lltitudo  fit  axu  H D.  bafis  vero  rcaangulunf.quod  lub  C A ordi- 
nat’im  pofirr&  dupla  altitudinis  cylindri  parabol.ci  continetur.  Manitefta  tg.rur  cft 
veritas  Theorematis^ 

propositio  LXV  i. 

SItvnnula  KHl  i cylindro  redo  ab(ciira,altitudinern  habens  pat^^ 

diameito  bafis  Kl.quim  cingantplana  tangentia  IA  D,  B ACD, 

^Dicocorpusvngulamincludens.  quod  planis  tangentibus  8c duobus 

poLonis,  Fcmicirculum  K M 1, 8c  fcmicllipfim  1 » ^ 

Lemi;,  «ruldatum  duabus  lateralibus  pyramidibus  hoc  ca  fobdurn 
G L AD  FH,  tequaleeffcvDgulx. 

Panan- 
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ERcAa ex  centro  LM  normali  ad  KI  diametrum, inlcribaturremicircula  quieft 
bafisvngula: parabola  KMI  axembabens  LM.  Demonftratum eH  , cylindro* 
parabolico  habenti  baiim  parabolam  KM I & altitudinem  lemidiametri  LM  z- 
quari  vogulam  Tuper  baii  femicirculari  INMK,  & altitudioediametri  Kl.fcdetiam 
pczcedeiiti  propofitione  oftenfum  cil  eidem  cylindro  parabolico  zquari  pyramidd 
cuius altitudolii  LM  , bafls  vero  refiangulum  quodfub  KI  Sc  dupla  altitudinis 
cylindri  parabolicisAib  dupla  nempe  iplius  LM>  bocell  rurfum  fub  KI  > contine* 
cur.  ergo  pyramis,  cuius  altitudo  efl  femidiaraeter  LM,  baiisverd  quadratum  dia- 
metri K I,  zquatur  cylindro  parabolico,  bocell  vt  iamoftendi,zquatur  vngulz/ed  . 

etiam  corpus  LGHPCDAL*’  zquatur  pyramidi  cuius  balis  fitzqualis  quadrato  bti.tJiih 
KI  Sealtitudolit  LM.  ergocorpus  LGHFCDAL  zquale e(l yngulari magni- 
tudini.Quodfuitdemonftrandum.  ' * 

PARS  Q_V  A R T A. 

Comparatio  vnguU  cyUndrica  cum  Fphara  0*  altjs  corporibui.  ’ 

HAc  parte  maximd  intendimus  fymbolizationes  vnguix  cylindritz  • 

cum  fphzra  notas  rcddercjtanta enim  cRfimilitudo  inter  vngulam 
& (phxra,  vt  omnes  fphxrx  proprietates,  vnguix  communes  fint,  quem- 
admodum czijsquq  deinceps  demondratUri  fumus  cognofei  poterit, 

PROPOSITIo  nXVM. 


D.^tafitvngula  C DM  acylindro  rc£lo  abfeirta  , altitudinem  parenl 
habens  diametro  bafeos  CM  ,exhacrefedlum  fit  B A DC  Tegmen- 
tum plano  peraxem  cylindri  tranfeonte,  cuius  communis  fcidio  cum 
bafr  elliptica  fit  reida  B D.  Circumfetibatur  autem  polygonum 
CFEG  A arcui  A E Ci&fecundumlaterapolygoivi  fiant  plana  axi  paral- 
lela qux  exhibeant  in  plano  elliptico  comhnes  ledliones  C H,  H K,  K D, 
& ponatur  AL  contingenti  CF,  xquididans  fiue  normalis  diametro 

CM. 

. M M Pico 
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Dico  corpus  C F H K D A B , ma- 
ius cflc  pyramide  <]ux  fi:  fub  bafi  rc- 
dlanguia  M C L in  altitudine  B C. 

Demonflratio. 


/^Orpus  CFHKDAB  cfta:qualc  py- 
'^ramidiiiib  bafiqu*  Iit  iqiialis  liipcrfi- 
ciebus  CFH  , KGFH,  KGAD  & lub 
altitudine  B C>vt  patet  ex  dircurlU  hu- 
ius,f«d  fuperficies  C F H.K  G F H,K  G A D 
tnaiotcs  funt  te<3angulo  M C I,,  vt  patet  ex 
4a.huiu5.  ergo  pyramis,  cuius  balistedlan- 
gulum  M CL  , altitudo  vcroBC,  minor 
cH  pyramide,  cuius  balis  funt  plana  prxdi- 
fla  St  altitudo  BC,adcoc|ue  etiam  minor 
efli  corpore  CFHKDAB.  Quod  erat  de- 
mon lirandum. 


PROPOSITIO  LXVIII. 

DAtafltvnguIaqualisinpratcedenti  AG I,& (egmencum  eodem mo- 
^o  decuflatum  £ D H F A,  fi  inferibatur  polygonum  A B C O regu- 
' larequalecunquecirculari  Tegmento bafeos  AbO  , & fecundum  latera 
polygoni  plana popancur  axi  parallela  quarum  communes  inrcrfcdliones 
cum  plano  ellipticofint  AF,  FG,  GHjponaturque  DK  normalis  ad  A l. 
Dico  corpus  infcriptum  vngula:  minus  efle  pyramide  qu.«  bafim  ha- 

beatatqualcm  re^tangulo  lA  K,altitudirlcm  vero  A£,(emidiamctrum. 

* * 

^emonjlratio. 

r\Vc.iiurenim,F,I.  qnacfitnormalis  ad  ali- 
•*^quod  latus  polygoni,  vcrpigratia.B  C,  cu 
rcAus  cx  hypotlicfi cylindrus  fit,facilc  demo- 
llrabitur  ELcomunccITealtiiudinc  pyrami- 
du.in  quas  corpus inferiptum  A BF  G H DF., 
rcrolui  potch.  erit  ergo  pyramis  cuius  bafis  Iit 

■qqualis  fupetficiebus  ABF.BCGF.CDHG. 

altitudo  autem  £L,a;qualc  inicripto  corpori 
ABFGHDE  vngulari.  liint  autem  plana 
AB  F,  B C G F,CDHG  xqualia , tcflangii- 
lo  cx  IB,  AK.  ergo  pyramis  cuius  bafis  ell 
tcAangulum  I B,  A K.  altitudo  E I. . arquatur 
etiam  corpori  inferipto  A BFG  H D E.pyra- 
mis  vero  lub  bali  rcAangula  1 A K,  Jt  altito- 
dinc  AR  habet  balim  maiorem  quam  fit  re- 
Aangulum  I B,A  K>&  habet  altitudinem  A E 
maiorem  altitudine  EI.;  igitur  pyramis  fub 
' bad  teSIanguIa  IR , A K > St  altitudine  EI., 

* minorell  pyramide  ctiius  balis  cll  rcdlangu- 

, Ium  lAK.  altitudo  autem  AE.  ergo  St  cor- 
pus  ABF  GHDE  inferiptum  vngula; minus 
ell  pyramide  habente  balim  reAangulum  1AK>  Sc  altitudinem  A E Icmidiamc- 
trum.Quodcrat  demonftrandum. 

PRO. 
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PROPOSITIO  LXIX. 

DAcaHcvngula  ACO,  a cylindro  re£Io  dccuflaca  , habens  alcicudi- 
nem  diametro  bafeos  z<]tialcm , a qua  abiciiTum  Iit  Tegmentum 
G BCD, plano peraxemcylindricranieunte.  Ezpun£lo  autem  B dudla 
fit  BF  normalis  ad  diametrum  AD. 

Dico  Tegmentum  vnguiarcGBCD  «quale elTe  pyramidi  cuius  bafis 
cft  rcdlangulum  ADF,  & altitudo  Temidiametcr  G O. 


•^Demonflratio. 

pYramis  enim  iir*ncc  maior  e(l  nec  minor 
^ rcgmentovngulari.  fiicnim,  fi  fieri  poteft, 
primo  minor  , per  6.  huius  inferibipocefi  Te- 
emenrovngulaii  G B C Dfolidum,  qnod  de- 
ficiar diegmentoquancitacc  minori  daca  , a- 
deoqueeriam  minori  quam  pyramis  ponatur 
deficere  a Tegmento  GBCD.  ibiidumigiiut 
inTcriptum  legmcntoGBC  D,  maius  erit  py- 
ramide cuius  bafis  cll  redangiilum  ADF,  it 
altitudo  G D.  0*!°^  repugnat  prarcedenti. 

Non  igitur  pyramis  minor  cft  firginento 
GBCD. 

Ponacur  deinde,  fi  fieri  poteft.  pyram  is  cf- 
fe  maior  Tegmenio  GBCD.  Cylindro  cuius 
pars  cll  vngula.confcribatur  folidum  fiiperans 
cylindrum  quantitate  data  minori, quod  prz- 
ftat  Euclid^rop.io.  la.  erit  pars  ibiidi  cylindro conicripti,  etiam  conferipta  vngutz, 
CUIUS  eacefiusiupravngulam  erit  pars  exccfitis  quo  Iblidum  cylindro  confetiptum 
iuperat  cylindrum.  Quare  cdm  exceJliis  folidi  conferipti  oylindro  fiipra  cylindrum 
fit  dato  minor,  erit  a fortiori  cxcefius  folidiTnguIarconfctiptifupra  vngulamdato 
minor, (C  proinde  etiam  minor  excefiu  quo  pyramis  ponitur  fiiperare  vngulam.  Er- 
go ibiidumvngulz  conferiptum  minos  ell  pyramide. Quod  repugnat  d7.h01us.Non 
igitur  pyramis  maior  efivngula.  Qiiareciim  neque  minorem  efie  probatum  GcTu- 
. pra,zqualis  erit.  Quod  fiiit  demonftrandum. 

i • tAnalogiacim^lucr»- 

'pRima  hic  elucet  inter  Tphzram  & vngulam  fimillcudo.  Demonflraoit  Archi- 
medes  propofi)8.  libri  primi  de  fpbarra  8c  cylind.  legmencoTphzrzzqualemef- 
fc  conum  cuius  bafiscft  zqualis  fiiperficiei  rcgmcnti,akitudo  lemidiamercrrphf- 
rz.’  fimiliter  &:  nos  iam  demonllrauimus  regracotnm  deculfacum  ab  vngula  pla- 
no per  cylindri  axem  cranfeunte  zquale  efle  pyramidi  cuius  bafis  ell  redangulum 
ADF,  (quodperqt.huiuszquarur  fiiperficiei vngularis legmenti  DCB)altitudo 
aurem  «qualis  Tcmidiaroctro  G D. 

PROPOSITIO  LXX. 

EX  prxcedcnti  7 heoremate  alitet  dciiionfbrabirnus  propoliiion.  14. 

cuius hxc  ellaflertio.  Omnis  vngula  acylindro  rc£toabTcifla, altitu- 
dinem habens  parem  diametro  bafeos  (AD)  zquatur  pyramidi  cuius 
balis  cft  quadratum  diametri  (A  D)  altitudo  autem  Temidiamctcr  (G  D.) 

M M a Demon- 
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• ‘ Demonjlratio. 

VNgula  ACD  plano  per  axem  cyiind^i 
[ranfeume,  dinidaiur induo  Icgmenca 
G B e D,G  B e Anlucaturqi  B F ad  A D,pcr7 
pcdicularis-per  pr^ced.crum  trgmcra  illa 
qualia  duabus  pyramidibus.quai  u bales  funt 
duo  tcflaugula  A D F,D  AF,al<itudu  autem 
communis  GD  Icinidiamcccr.  fcddufillz 
pyramides  zquancur  pyramidi  cuius  bafis  cft 
quadratum  AU  i Se  altittidq  eadem  GD, 
cum  redangula  A DF,  D Al*quadrato  AD 
lintzqualia.  Ergo  duo  ^tgmeiiia  GBG  D, 
G B e A.  hoc  cft  tota  vngula  A C D,qquatin: 
pyramidi  cuius  baftscft  quadratum  diametri 
AD  , altitudo  autem  Icmidiamcicr  GD. 
Quod  erat  demonfteandum. 

! jin/UogUtum  Jphtra. 

e Cee  altera  vngulam  inter  & fpbzram  analogia.  Ex  Archimede  4C  Pappo 
^habemus fphqram  zquari  cono  cuius  baiis  cft  aequalis  fuperficici  rphqrx,  aliitu- 
c|o  autem  radio  fphzrz.  Nos  victo  demonftrauimus  vngulam  zqualem  eflepytami,- 
di,  cuius  baiis  cft  quadratum  diametri  (quod  propor.45. huius  libri  oftendimusluper* 
ficici  vngularicftczqualc ) altitudo  autem  fcmidiameccr  G D. 

CoroUttrium. 

X propofitione  colligo  iequens  theorema.  Daca  Ile  vngula  , quz  fupra  plano  per 
^cylindri  axem  tranfcunre diuifa  (it  in legmenta  duo  G U C D > CB  C A, ducaturq ; 
' BF  normalis  ad  AD.  ' 

Dico  Tegmentum  GBCDtfle^d  coram  vngulam  vt  pars  diametri  FD  ad  coram 
diametrum  ADi  ad  Tegmentum  veto  alterum  eandem  habere  rationem  qisamDF 
iiabetad  FA. 

'Dtmonfiratio. 

D Eiftanguliira  ADF  cft  adquadratum  AD , ve  FD  ad  AD.  Ted  vt  (cAangu-. 
■*^lum  ADF  adquadratum  AD,  ita  pyramis,  cuius  baiis  eft  A DF  rcift.ingflltim 
& altitudo  GD,  cft  ad  pytamidem  cuius  baiis  quadratum  AD,aItiuidoaiucm  G D. 
a <s.Wn.  Ergo  pyramis  cuius  baiis  eft  teiftangulu  m A D F > & altitudo  G D,  hoc  cft*  Tegmen- 
tum vngnlare  GBCD,c(tadpyramidem cuius baTisclIquadratum  AD,&alciiu- 
b?o.  vtl  do  Gli,  hor.efti>  ad  totam  vngulam . ve  FD  eft  ad  AD,  pari  argumento  ex  6y,pto- 
hMmi.  babimus  Tegmenta  GBCD,GBCA  ellc  interTcvt  DF  eftad  FA 

PROPOSITIO  LXXI. 

OMnis  vngula  a cylindro  reflo  abfeifla,  dupla  cHinlcripcx  fibi  pyra- 
nnidis  maximic,'  cuius  nimirum  bads  cH  ( £ A C ) triangulum  maxi- 
mum , quod  fcmicirculo , qui  baiis  eft  vngulx , inferibi  poceft ) altitudo 
veto  A M eadem  qux  vngulx. 


Demon- 
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A B eodem  cylindro  rclccecurvngula  £DC>  cuius  alcicudo  Ap  par  Ctdiame- 
^^tro  baiis  EC,  Maximum  triangulum  EAC  ell  dimidium  <]uadraci  circulo  ba> 
feos  vngularisinfctipci,  adeo<|tic quarta  pars tjuadcjici, quod  iiiiupcr diametro  EC; 
pyramis  igitur  fuper  baii  triangula  E A C in  altitudine  A D,hoc  eilexhypothedEC» 
quarta  pars  cil  pyramidis  Aiper  baii^uadrata  EC>  in  eadem  altitudine  EC.  Lrgo 
pyramis,  cuius  oafiseil  triangulum  HACialtitudo  EC,  hoceft  AD,  cfl  pars  di- 
midia pyramidis  habentis  pro  baii  quadratum  E C,  altitudinem  ver6  B C dimidiam 
prioris  EC,  hoc cIHemidiametrum.  Atqui hzc pyramis »*qualiScftvnguli.ergoJ'°jV* 
pyramis  cuius  baiis  eft  triangulum  EAC,  altitudo  AD,  maxima  nimirum  quzin- 
Ictibt  vpgulz  EDC  potefi,  dimidia  eilvngulz  ac  proinde  vngulaeius  dupla  ci^.Sei  * 
vt  vngula  EDC  eiladpyramidem  iibiinictiptam , ita  vngula  EMC  ad  (ibi  inferi-  . 

ptam  pyraraidem.  Nam  8c  vngulz  per  y.huius , 5c  pyramidcrvngulis  inferiptz  per 
elementa,  funt  inter  fevt  altitudines  AD,AM.  ergo  etiam  vngula  EMCmaximq 
pyramidis  (ibi  inicriptz  dupla  cfl.  Quod  erat  dcmonfltandum. 

Analogia  cum  f^htra. 

9 

■pTiam  hic  mirabiliter  rymboliiantrphzra  Ac  vngula.Quemadmodum  enim  ino- 
J^bis  demonllratum  eft  vngulam pyramidis  maximzfibi inrcriptzdaplamefTe, Ita 
quoque  ab  Archimede  demonllratum  hzmifpbzrium  FHKG  duplum  clle  coni 
maximi  libi  inferipti, 

PROPOSITIO  LXXII,  ' 

PRifma  (AFNO  M D E)  cuiuisvnguix  ( ABOD)a  cylindro  reflo 
ablciflx  circumferiptum,  ipfius  vngulz  rcrquialtcnmi  eft, 

• ■ :t\  ' ■ s 

:v  . ; .Jl'  r . 


M M 3 Demon- 


‘izod  by  Googie 


1010 


VNGVLA  CYLINDRICA. 


Demonftratio. 

Ab  eodem  cylindro  refeca  Tngula  m,  quz  al- 
titudinem squalem  habear  diametro  ba- 
feosAD,  eique  circumferiptum  lir  prifma 
AFGHDE.  RcftaD E bafis  trianguli  DE H 
dimidia  cft  diametri  DA,  altitudo  autem  trian- 
guli £H,  patell  diametro,  triangulum  igitur 
DEH  quarta  pars  cft  quadrati  DA.  Ergo  py- 
ramis,cuius  balis  eft triangulum'  DEH  altitu- 
do DA  (eu  EF  quarta  pars  efl  pyramidis,  cu- 
ius baCs  quadratum  D A & altitudo  D A feu 
EF,  ac  proinde  dimidia  eft  pyramidis  cuius 
baGs  eft  quadratum  DA,  altitudo  femidiame- 
ter  EB  prioris  dimidia,  fed  pyramis,  cuius  ba- 
Cs quadratum  DA,  altitudo  autem  EB  femi- 
diameter , zqualis  eft  > vngulz.  ergo  pyramis 
cuius baCs triangulum  DEH, altitudo  DAdi- 
b 7 midiaeft  vngulz.  fed  illius  pyramidis  prifma  A E D H GF  triplum  b eft.Ergo  prifma 

vngulz  lefquialcetum  eft. 

lam  vetd  prifma  DG  eft  ad  prifma  DNiVt  baCs  HED  ad  bafim  MED,  hoc 
eft  1 fi  vtHEad  ME  ■ hoc  eft  vt  CB  ad  OB.  pery.  autem  huius  etiam  vnguta 
Acb.eftadengulam  AODnCBadOB.Ergoptifma  DGeft  ad  prifma  DN.vt 
VngulaAC  D ad  vngulam  AOD,  & permutando  Ttptifma  DG  eftadvngulam 
A C D , Gc  prifma  D N ad  vngulam  A OD.  Atqui  oftenfum  ell  prifma  D G fcfqui- 
alterum effe vngulz  ACD-  ergoStptifma  DN  vnguly  A O D fe/quialreruro eft. 
Q^od  erat  demonftrandum'. 

• * ^ 

• • Antdogiaeum  ffhtera. 


HAbes  Leflor  aliam  rurfumvtriufque  corporis  fimilieudinem.  Oftendir  Archi- 
medes cylindrum  fphztz  circumferiptum  fcfquialterum  efte  fphzr;;&;  tios  mo- 
do demonftrauimus  prifma  vngulz  circumferiptum  fcfquialterum  elTevnguIq. 


PROPOSITIO  Lxxm. 

DAta  fic  quzuis  cylindri  rc£li  vngula  cuminuolucro  fuo , lioe  com 
prifmaie  ipfi  circumferipto. 

Dico  tres  planas  fuperficies  DEH,  EHGF,  FAG,  cylindricae  vngu- 
larisrupetficiei,<]uan)  includunt,  cflcfefquialtcras. 

Demonftratio. 

T)  Edangulum  quod  continetur  fub  D A diametro  bafeos  , & altiiudinevngulz 
IVbC  hoc  eftrcftangulum  F E HG)zquatur‘fupcr6cieivngulari.  fed  triangula 
DEH.AFG , Gmul fumpta,  funtdimidium  reflanguli  FEH G.  ergo  triangula 
D E H,  AF  G dimidium  funt  vngularts  fuperGciei.Cum  igitur  refiangulum  F E H G 
oftendetim  fuperGciei  vngulari  efte  zquale  , erunt  Ites  Gmul  planz  fupcrGcics 
DEH,  FEHG,  FAG  GiperGcieivngularis, quamcingunt  ,fefquialtery.  Quod 
ctac  demonfttandum. 

Analfgia  amfthara. 

Ab  Archimede  demonftratum  eft  fuperGciem  cylindri  fphzram  ambiencis-fu- 
pcrficici  fphzticz  fcfquialictam  efte,  Hzc  etiam  fphzrz  proprietas  miriCce 
’ ( exprimi- 
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exprimitur  nb  vngul.i,  duo  triangula panllclaquarpnTmacis  fune bafes, referunt  ciuos 
parallelos  circulos,  qui  bales  funt  cylindri,  planum  vero  F E HG  inter  duas  trian- 
gulares prirmafisbafcs  medium  , rcprxfcntat  curuam  cylindri  fuperdeiem  mediam 
itucrduasrylindri  bafescircularcs.  Quemadmodum  enim  ex  ^cmonAracis  ab  Ar> 
chimcdededucimus  duas  cylindri  iphxram  ambientis  bafes  clle  dimidias  fupcrficici 
Iph^rica:,  ita  3c  nos  rtilcndimusduo  triangula prirmatis  nempe  vngulam  continentis 
bales  > dimidias  clfe  fupcrficicivngularis : & ficutex  eodem  habemus  Archimede 
fupcriicicmcuritain  cylindri  squalem  elTelupcrficiei  fphzr; , iia  plane  oflenAim  a 
nobis  cfl  planum  FE  H G fupcrhcieiVngulari  elTc squale.  \ 

PROPOSITIO  LXXIV. 


DAca  fit  cylindri  rc(5I;i  vngiila  EDC , cuius  altitudoBD  parliccir- 
cumfcreiitiicirculi  EB  e.  ' 

Dicofupcrficieinvngula;  quadruplam  elTe  circuli  EBC. 

Dcmonflratio'  ^ 


■p  X ecnrro  A ducatur  AD  ; Reftangulum 
^fubdiamctto baiis  ECi  Si  altitudine  vn- 
gula:  BD  xquatur  a fiipcrficiei  vngulari  cy- 
lindrica:. fcd  redangulum  E C B D , duplum 
cE  rci^anguli  A B,B  D.acproindc  quadruplum 
trianguli  ADB.  ergo  lupcrficies  vngiilaris 
£ D C quadrupla  c(l  trianguli  A DB.fcd  trian- 
gulum ADB.  cquatur  ^ circulo  EBC>  quod 
CIUS  balisfit  radius  AB  , altitudo  autem  BD 
par  circumterentia:.  Ergo  fupetficies  vngiilaris 
E.DC  quadrupla cft circuli  EBC-  Quoderat 
demonllrandum. 


AnalogUcum  Sfhxra. 

QVis  rurfum  hic  non  agnorcatrphreram  in 
vngiila  t Eiurdetn  enim  circuli  EB  C > 
rupctficics  vngiilaris  E D C.&  fuperficies  fphx- 
rx  cuius  diameter  E C>  quadruplx  (unt. 

PROPOSITIO  LXXV. 


mti  ft»^u 


VNgula  EDC  cuius  altitudo  BO 
quxeunque,  ynfpicefiguram  pro-  ■ 
pofitionis74.)  feceturpcrreftas  A B,NM  ad  diametrum  normales  pla- 
nis  A B D,  N M O,  quy  axi  cylindrico  xquidillcnt. 

Dico  fuperficies  vngularcs  EDB,BDOM,MOC  ^ndem  & interfe 
& adcotamvngulz  fuperficiemhabercrati^em,  quam  parces  dliimctri, 
vel  inter  fc  vel  ad  totam  diametrum. 


. Dmonftratio. 


C Vpctficies  E D B ' xquatnr  redangnio  E AB  D : 8c  fupetficies  B D O M.redan- 
^gulo  AN  BD;  lupcrficies  vero  MOC  reftangiilo' N C B D zqualiscll.  fuper- 
iicics denique  tora  EDC  rei^angulo  £ CBD  cftdxqualis.  fcdi.S.IKaicdlangula, ^ 

1'unc 
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fucu  inter  fe,  S:  ad  totum  reilanj^ulum  EC  BDjVt  partes  diametri  adfe  mutuo  vel  • 
ad  totam  diametrum,  ergo  St  Tegmenta  Tupcrficici  vngularis,  Tunt  inter  Te, vel  ad  rc^* 
tam  fiipcrficiemvngulzi.vt  parces  diametri  inter  Te  vel  ad  totam  diametrum.  Qjiad 
erat  demonltcandgpi. 

Analogia  cum  fphoht.  . 

HAbemus  exdemonftratisab  Archimede  St  Pappo  Tegmenta  fupcrficieifphxricaf 
planis  ad  diametrum  redis  diuiTz,  elTeiititer  Te  vt  paries  diaftictriiln  hac  ergo  et- 
iam pulcherrima  proprietate)  vngula  St  fphzra  conueniunt. 

PROPOSITIO  LXXVI. 


IN  omnibus  denique  fuperficiem  vngularem  conuenirecumfphirica 
fic  oftendo.  . * 

Demonflratto. 

pOnatuur  vilgula  D B C altitudinem  habens 
diamnro  parem.  St  fphzra  F C H E.fimcjue 
circuli  maximi  iphzrz  zquales  vnguls  bali 
D A C > Tecetdt  quoque  Tphzra  quacunqub  de- 
mum ratione  per  circulum  FIH  plano  redo 
ad  circulum  maximum  FGH.  iungantur  de- 
inde E H G H.  Diuisi  deinde  D C in  L , fe- 
cundum rationem  qua  diuiTaefl  E G in  K,erc- 
daque  LA  normaliter  ad  DC  Tecetur  vngula 
■plano  LAB.  ponanturque  AD.AC.  Ollen- 
dit  Archimedes  libro  de  Tphzra , 8c  cylindro' 
propolitione  trigeCma  prima  fphzricam  Tuper- 
iiciem  FIHE  zqualem elTe circulo  qui  radio 
EH  deicribicur.nos  aurem  a demonftrauim'us 
vnguhrem  Tuperiicicm  AB.C  zqualem  ellc 
redangulo  L C D, hoc  eft  b quadrato  A C.  Prz- 
t^ea  Archimedes  demonilrarpropolitione  triw 
geCma  fecunda  eiuTdem  libri  Tupcrficiem  Tph;- 
ricam  FIHG  abTciflamaKjualem  elTc  circulo 
cuius  radius  eft  H G.  nos  quoque  ollendimus 
fupcrficiem  vngularem  ABD  zqualem  e/Tc 
redangulo  L D Ci  hoc  eft  quadrato  D A.  De- 
nique oilendit  Archimedes  totam  fphzrz  fu- 
perficiemzquari  circulo  cuius  radias  EG  : Sc 
nos  dcmdftrauimns ' rotam  vngularem  Tu[Ter- 
hciemzquari  quadrato  DC.  Igitur  tota  vngu- 
laris Tuperficies  DABC  ad  Tuas  partes  in  quas  eft  diuiia  «a^dem  habet  proportio- 
nem quam  iota  fphzrz  fupetiicies  ad  iuas  partes. 

Manifeftum  igitur  eft  vngularem  Tupcrficiem  i fphzrz  rotunditate  nullo  alio  dif- 
ferre nifi  fecundum  liqeas  expanfas  St  circulares: vnde  iWquishacratione  aflerat  Ar- 
chimedem deucnifle  in  notitiam  demonftratioaum  quibus  m materia  fphzrz  & cy- 
lindri  vAs  eft,non  videtur  i ve^  aberraturus. 


PRO- 
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PROPOSITIO  L XXVII. 

Finem  impono  rcccnrcndis  acdcmonftrandis  fphirx  aeque  vn<^u!.x 
analogijs,  Ci  ollcndero  non  minus  folida  legmcnta  vngulariaSc  ipl)?- 
rica  quam  fuperficierum. portiones  fymbolizarc.  . 

Data  Iit  cylindri  redii  vngul.i  E FGH  cuius  bafis  EFH  fcmicirculus, 
altitudo  F G par  diametro  bafeos  EH,  fit  autem  S;  fidiora  F E PHM,  ex 
ciufdemfemicirculi  EFH  circumuolutione  circa  diametrum fiue axem 
E H,  produdta.  Ducatur  deinde  IKN  perpendicularis  ad  E H, perquam 
dudtis  planis  I DN,  K 1 L,  redli^  ad^EH , tam  fph.xra  quam  vngula  in 
duo  fegmenta  dirimatur. 

Dico  fegmenta  vngularia  EGLIK,  HKlL,  eandem  inter  fc  habere 
proportionem  quam iegmenta  fphxrica  IFEN,IHN. 

Dernonliratio. 


TVngantiit  E 1,H  I,  I O,  N 0.0  L. Quoniam  cx  hypoihcli  cylindrus  a quo  abrein- 
,^ditur  vngula,  redius  cll.crit  LI  refla  plano  E I H,adco()ueper  dcfin.j.vndec.an- 
gulus  KIL  reflus.  ergo  KI  cft  altitudo  trianguli  LIK.  Rurftis  quia  GF  tH  par 
diametro  F,  H,  (iuc  FMi  erit  & LlparlN,  vt  patet  cx  dcmonlltatis  in  qi.  huius, 
triangulum  fgitur  LIK  dimidium  cll  reflanguli  NIK.  ac  proinde  xquatur  qua- 
drato,IK,  lioccll  rcflangiilo  HKEi  pyramides  ergo  quarum  bafesium  triangu- 
lum LI  K,  & reflangulum  H K E,  altitudo  autem coifimunis  KO.  atquales  iiint. 
pta  terea  legmentum  vngularc  E G L I O,  atquatur  «pyramidi  cuius  balis  reflangu- 
Ium  HEK,  altitudoradius  OF,  iiuc  OH.  quare  ciim  pyramis,  cuius  bafis  reflan- 
gulum HEK,  altitudo  OH,  ad  pyramidem  cuius  bafis  rcflangul.HKE  altitudo 
K O,  rotioncm  bitbcatjeoiTi politam  « ratione  altitudinis  HO , ad  altitudinem  K O. 

&CX ratione  bafi&reflaaguix  H EKfld  bafim  tcflangulam  HKE . Iioceftb  ex  ra- !>'■*«»>.• 
tione  HEad  H K.  habebit  quoque  legmentum  vngularc  EGLIO  ad  pytamidem 
RLIO  cuius  bafis  clHriang,  LIK,  altitudo  KO,  rationem  compofitam  cx  ra- 
tionibus H O ad  KO,  & H E ad  H K. 

lam  vero  legmentum  iphxticumlEN  contentum  fph.erica  fiipcrfictc  lEN,  &: 
conica  ION  , xquatutecono  cuius  bafis  ell  circulus  radio  I E dcfcriptus,altitudoJ„jfjM"' 
autem  radius  fphxr.x  HO  .Icdillc  conus  ad  conum  ION,  rationem  habet  compo-*.?*.  & 
litam  cx  ratione  altitudinis  H O ad  altitudinem  KO.  St  ex  tatioijc  bafis  ad  bafim,'-''' 

• hocellj  cx  ratione  quadrati  EI  ad  quadrat,  K J,  hocell  c cx  r.nionc  reflanguli  j ^ 
HEK  ad  reflangulum  HKE,  hoccilex  ratione  HE  ad  HK.  Ergo  Sc  lcgmcn-«»s»wi. 

N N tum 
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tumfphfiicimi  lENO  ad  conum  ION,  mioncm  habet  compoGcam cx  rationi- 
bus HO  ad  KO  > & HE  ad  HK.  icd  cti.im  oftendi  fupta  Tegmentum  vngOlare 
E GL I O ad  pyramidem  K LI O rationem  habere  compofitaex  rationibus  H 0> 
ad  KO.Si  HE  ad  HK.  ergo  Tegmentum  EGLIO  cft  ad  pyramidem  KLIO, 
vt  Tegmentum  lEN  O ad  conum  ION.  Ergo  componendo  Tegmentum  E G L I K 
eft  ad  pyramidem  KLIO,  »t  Tegmentum  EINK  eil  ad  conum  lOK.  Eodem 
plane  dilcurTu,  G Tub  finem  loco  compoTitionis  adhibeatur  diuiGo,  olVendam  pyra- 
midem  KLIO  efleadTegmentumvngulare  KILH.vtconus  ION  cfladTegme- 
tumfphfncum  IHN.  Igitur  cx  atqualitate  tegmentum  vngulare  EGLIKcft  ad 
legmentum  vngulare  KILH  > vt  Tegmentum  iphxricum  lEN  ctlad  Tphzricum 
Tegmentum  IHN.  Quod  erat  demonlirandum. 

Dfcojnfiipcr  Tegmeneu  Migularc  E G L I OelTe  ad  Tegmentum  vngulareO  I LH. 
vt  Iphxricum  Tegmentum  IE^MO,efi  ad  Tegmentum  Tphzricum  iONH. 

Demonjirdtio. 

• • • ‘ 

nYramidesiquarumbaTcs funtrcdaugula  HEK  , EHKi  communis  aucemalti- 
tif  tmau  1 Qp^  hoc cft  • fegmcnta  vngulati.1  EGI-IO,  OILH,funt  inter  {e 

vtrcctangula  HEK,  EHK,  hocefl  , vt  EK  ad  KH.  Atqui  etiam  coni  quorum 
b baTesfunt  circuli  radijs  EI,  HI  deferipti,  communis  vero  altitudo  femidiamerec 
h.jfktrit.  OF.hoccftk  Tegmenta Tphzrica  lE  MO>  I O N H , fiint  inter  Te,  vt  quadrata £I> 
H I,  hoc  cll  vt  redangula  HEK.  E H K j hoc  eft  vt  E K ad  K H.  Ergofegmenu 
vngolaria  EG  LI 0,0  ILK  eandem  inter  Te  rationem  habent , quamlcgmenca 
Iphqtica  lEMO,  lONJI.  Quod  erat  demonftrandum. 


I 


PROPOSITIO  LXXVni. 

CVtn  inter  pyrannidesvngulzinrcriptas,  & conos  inferipeoi  fpharrs 
non  leuis  itidem  analogii  intercedat,  hancqaoque  tribus  fcquenti* 
buspropofitionibusezpUcabimus.  • 


Data 
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I^AtanccYlindrireiSivngula  ECH,  habens  altitudinem  F G parem  diametro 
*~^balis  8t  Iphfrx  ABCD.  Cui  fcdae  plano  BNC  infcribatur  irofcelius  conus 
ABNC.  diutsa  vero  diametro  balis  vngulz  EH,  (quzaxi  AD  litzqualis)  in  K, 
VtdluiruseRaxis  AD  >n  M,  erigatur  KI  normalis adEH  ,quam  patet  ipii  MC 
elTcxqualem.  fiat^ucfe&io  KIL  ad  cylindri  axem  parallela,  lun&a  demum  Hi 
(quam etiam patetijifis  CA  clTe  atqualem)  per  HI  & L,  planum  agatur  HIL. 
Archimedes  ptopoBtione  decimaquarta  libri  de  Tphzra  & cylindro  demonftrat  cir- 
culum defcriptiim  radio  qui  (ic  medius  inter  MN  & N A, proportionaUsiliue inter 
MC  & CA,  zqualem  eilc  toti  conicz  ruperdciei  ABNC  przcet  bahm.  Idem 
applicandum  c(l  vngulz, ollendendumrcilicet  IHL  fuperlicicm  triangularem  z- 
qualem  efle  quadratu  fadtn  fub  latere , quod  medium  ht proportionale  inter  redas 
KI.IHihoc  eft  MC.  C A.  Iunge  OF. quoniam  GF  cll  ex  hyporhclifar  EH, 
erit  OF  dimidia  FG.  ergo  etiam  IK  dimidia  a linez  IL.  Igitur  re&angulums  txi$- 
iHI.IKcft  triangulo  HIL  xquale.  fed  quadratum  fuper  media  inter  HLIKz-T'*.^".*’ 
quatur  redangulo  KI.IH.  iAud  igitur  iplum  quadratura  eftzquale  HiL  ttiangu- “ 
lo.  Idem  intellige  de  quauis  fupcrficie  pyramidali  modo  explicato.  mtnfrau 

Porro  manifedum  cll  pyramidem  |^ILH  vngulz  EFGH  inclufam  , repr*-'*’* 
lentare  conum  inicriptum  parti  fpbzricz  ABNC  ea  ratione  quam  cooftrudio  po- 
ftulauit.Quod liquido Icdor intclliget,  (i  coni fuperiicicm Tccundum  longitudinem 
perimetri  bafcosfuqexpandi  concipiat.quoil  KI  ipfi  MC,  Sc  HI  ipC  CA  fit  m- 
qualis.  Quod  fi  igitur  IL  foret  circulari  perimetro  expanfo  BNC  zqualis,tom 
fuperficies  IHL  nonfolum  rcprzlcntarct  conicam (tipcrficicm,rcdilli  omnino z- 
qualis  exiftetet. 

PROPOSITIO  LXXIX.  • 

SEcetur  fphzra  plano  AEG  redo  ad  axem  B D ficiitifedaeftLTG 
cylindri  redi  vngula  fedione  K M N,  qu.r  reda  eft  ad  diametrum 
GL*&  axi  cylindrico  parallela:  vngulariquefegmcnto  KMLN  pyra- 
misinfctiptafit,fphirico  vcroconus  ABC  E. 

Dico  triangulum  MKN  adMLN,  triangulum  eandem  habere 
proportionem  quam  AEG  bafis  coni  ABCE,  adruperficicmciuldcin 
prztcrbalim. 


N N 1 Demon- 
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T^EmonftntArchitnecles  libro  primo  de  fphzra  U cylindro  propoficiotie  declma- 
^^quinta,coiur<]Uc  coni  iroicclij  rupcrflciem  ad  bafim  iuam  cam  habere  rarionem 

?|uam  latus  coni  ad  radium  circuli  bafeos,  hoc  eilincafu  noflro,  vtcil  AB  linea  ad 
ineam  A‘F.  cum  aurem  ponatur  GK  ad  KL,  eandem  habere  rationem  qnatn  ha- 
bet DF  ad  FB  '.igitur  etiam eft  GK  adKM,  vt  DF  ad  FA,  Scvt  KM  ad  ML, 
Cc  F A,  ad  A B>  quemadmodum  ex  clementis  pater,  fcd  vt  KM  ad  M L , ita  trian- 
gulum KMN  ad  triangulum  LMN,ctim  eorum  cominunisalritudo  iit  MN.  er- 
go triangulum  KMN.ell ad  triangulum  LMN.  vtFA  ad  AB,  hoc  cftTCbaii: 
coni  AEG  ad  reliquam  coni  fupctiicicm.  Quod  crac  dcmondrandum. 


P R O P O S I T I O L X X X. 

POnatur  rurfutn  cylindri  vngula  lIg  , fcd  cuius  altitudo  HI  par  IrC 
diametro  G L:  fecetur  vero  conus  ABC,  fcflione  OP  Q,bafi  AEC 
parallela,  & diuidatur  ML  in  R,  vtdiuilaeftin  BE  in  P.  tum  perpun- 
AumRfeftiofiat  RSV  qua;  atquidiflct plano  NMK. 

Dico  fpatium  MRSN  xqualc  elTc  quadrato  fub  linea  qux  media 
cft  proportionalis  inter  MR  & MK,  RV  fimul  fumptas  , co  prorfus 
modo  quo  fpatium  fuperficieiconicx  duabus  perimetris  parallelis  A E C, 
O P QJnterceptum  xqualc  cft  circulo  cuius  radius  cft' medius  inter  PE 
vei  A O,  8c  lineas  A F,OT  fimul  fumptas.  ^ ^ 

•1 


! "i.Ti:  . r t 
iil.J-r  ■ 

Demen- 
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QVoJ  rpatiiim  p.ir.illclis  circulis  AEC,  O P Q.comprehenfum  Tqtialc  (ircir- 
culo  cuius  rallius  medum  proportionem  lubcuc  inccr  lineas  AO  & O 1'  . AP 
fiiniil  rumpr.is,non  inceiulodcmonftrarc,cum  id  ab  Archimede  libro  primo  dcfpha:- 
ra  8c cylindro  propoiicionc  decimafcxra  fic dernonilratuni.  Supereft  igiriirhocip- 
liim  demunllremus  de  figura  MR  S Ni  quod  illa  fcilicec  atqiialis  fu  quadrato  mcdif' 
proportionalis  inter  lineas  M R,  jc  aggregatum  ex  duabus  M K,R  V.  hoc  autem  fic 
ollcndo. 

Quoniam  ex  hypoihefi  cylindrus  ex  quo  dcrnmiiurvngnla.rcAusefl,  erit  (atus 
■ cylindri  rccltim  ad  baliin  GH  1. 1 adeoque  per  delinit.),  vndcc. angulus  N M L re- 
ftusefl.  Qiiia  autem  parallela  plana  ex  hypotbcfiNMK  > SRV  Iccat  planum 
NM  L, 'erunt  cominiines  (efliones  NM,  S R * parallclar.  eiim  igitur  angulus  NM  K»k.iw«. 
fcAus  fir , etiam  SRV  rectus  erit  j trapezium  igitur  MNSR  tedlangulum  eflad 
balim  fuam  M R.  haeifiturin  Y fedtabifariam  ,ductaque  YZ  parallelaad  MN, 

JIS,  erit  rcctanguluni  MR,  YZ  atquale  trapezio  M N S R,  quodllatim  patet.  Ii 
per  Z ducatur  parallela  ad  MR  occurrens  reflis  MN,  RS.  rcfta  quoque  VZerit 
dimidia fummyreiRarum  MN,RS>  quod cddem conitruftionc  fadta nullo  etiam 
negotio  liquer.  lam  vero  quia  IH  altiiiido  vngula:  ponitur  aequalis  diametro  GE, 
erit hyc dupla lemidiamctri,adco<!(uc5c  NM  dupla i>ipfius  MK.  CiimigiiurNM, ^ 

S R fuitparallela’,ctiam  S R dupla  cfl  R V.  Ergo  YZ  dimidia  fumma:  reflarunt  nnjtr.41. 
NM,  S R,  *quatiir  reflis  MK.RV-  Ergoreflangulum  fub  MR  & M K. R V , hoc 
cA  quadratum  medix  proportionalis  inter  M R Sc  MK,  R V , xquatur  rcflangulo 
M R,  YZ.hoccft  vt  ante  oAcndi,  plano  MNSR.  Quod  erat  dcmonftranduro. 

Friufcjuam  hic  manum  tollo  dc  tabula,  vt  Tphira:  atque  vngulaj admira- 
bilis (imilitudo  clarius  intelligatur  , communes  vtriufquc  proprietates 
prxeipuas  voum  rubaljtcdlumLedlori  dabo. 

SymboliT^tioncsvngulit,  cyltndrictmm  fphtra,  primo  circd 
(olidorum  rationem. 

'prima. 

QVemadmodum  vngula  ad  vngulam  in  triplicata  cH  ratione  late- 
rum homologorum,  ita  quoque  (phxra  ad  Qthxram. 

Segmenta  vngularia&fphxricatameaqux  planisaddiamctrumrciSis 
abfeinduntur,  quam  caqu.r  ad  centra  conliflunt  eandem  inter  fc  habent 
racionem. 

1 i I. 

Qubd  fl  bafi  vfigulari  femihcxagonuminrcribatar,&  fecundum  huius 
femihexagoni  lineas  plana  Hant  axi  xquidiflantia  , idem  quoque  pryfte- 
turinfemicirculo  maximo  fphxrx  , ischicfiguracitculoinfcriptainor- 
beiti  agatur  producens  conicas  luperficies)  in  eadem  ratione  fedtx  erunt 
& vngulaSc  fphyra.  i 

I V. 

Quemadmodum  prxdiaomodofcftavngulaad  fuam  partem  inferi- 
ptam  habet  rationem  odio  ad  fexiita  quoque  fphxraad  figuram  inferipti 
habet  proportionem  odio  ad  fex. 

NN  5 V.Sicuc 
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V. 

Sicut  vngula altitudinem  habens  diametro  baieos  parem  cum  ihuolu- 
cro,  Hucptilma  vnguiam  includens,  efUerquialterum  vngulziitailmili- 
ter  fpharra  cum  (uo  inuolucto,hoc  eft  cylindrus  (phzram  ambiens  ell  fe/*- 
quiulcet  fphzrx. 

V r. 

Quemadmodum  inuolucri  pars  ad  totum  inuolucrum  eft  in  triplica*- 
taratione  laterum  diametro  zquidiftantium  : ita  etiam  contingit  in  par- 
tibus inuolucri  fphzricijGad  totum  inuolucrum  conferas  partes  inuolu- 
cri, quz  infiftant  lineis  axi  parallelis. 

VII. 

Quemadmodum  vngula  altitudinem  habens  hafis  diametro  parem  z- 
quatur pyramidi,  cuius  bahs  par efl curuz  luperfici(9 vngul^.alticudo  au- 
tem femiditmeter,  ita  & fphxra  ;qualit  eft  cono,cuius  baiis  c(t  par  fuper> 
hcici  fphxricz,  altitudo  autem  femidiameter  fphxrz. 

VIII. 

Sicuti  (cgmento  vngulari  quod  plano  per  cylindri  axem  dudlo  deculTa- 
tur  aqualis  e(l  pyramis  ballm  habens  xqualemcutu^ruperliciei  fegmen- 
ti  vngularis,  altitudinem  vero  parem  lemidiametro ; ita  etiam  (phzric; 
portioni  zqualis  clf  conus  banm  habens  zqualem  fupcrficici  lph;ricx 
portionis,altitudincm  vero  femidiametrum  fpnzr;. 

IX. 

Quemadmodum  vngula  maximz  pyramidis  (ibi  inlcriptf  duplacll,ita 
& hemi/ph^rium coni  maximi  (ibiinferipti,  duplum efl. 

• Secundo  circa  rationem  juperfeierum. 
PRIMA- 

Hi€dr;cuiufuis  polygoni  cingentes  vngulam  fi  fimul  fumatur  fcclufis 
lateralibus  triangulis,;quales  funt  re^angulo  quod  fit  fuper diame- 
tro circuli  qui  bafis  cil  vngul;,  & altera  linea  qu;  aquatur  altitudini  vn- 
gul;.  Ita  quoque  fuperficies  conic;  excuiufcunquc  polygoni  circumferi- 
pti  fph;r;  circumuolutione  produtSt;  demptis  lateralibus  ;quales  funt  re- 
dfangulo  quod  fieret  fuper  diametro  & linea  qu;  toti  perimetro  circuli 
maximi  e(l  zqualis.  , 

I I. 

QuemadmQdum  hjdrq  vnius  polygoni,altcrius polygoni  hfdris circa 
eandem  vngulam condrudlis,  exclufis  lateralibus  triangulis  , interfez- 
quales  exiftunttita  quoque  fi  circa  (phzras  duas  zquaies  diueria  polygo- 
na ex  gyratione  formata  conicas  fuperficies  produxerint, erunt  fiipctficies 
vnius,  alterius  fuperficiebus  zquaies  demptis  lateralibus. 

ni- 

Sicut  ex diuifione diametri  vngularis  fub  quauis  ratione,  fuperficies 
vngulares  planis  interceptz  qux  normaliter  ad  diametrum  per  pun& 
diuifionum  ducuntur  fele  habent  (ecundum  rationes  in  diametro  faAas: 

ira 
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ita  ct(^tn  parces  fuperficicrumfphxrxciiuilx  per  circulos  regios  ad  axem 
eandem  tationemobcinenct^uxincer  (cgmcntaaxis  faftaelL 

I V. 

Vt  cll  diameter  circuli  ad  femiperimctruiTiciufdcm,  ita  quoque  cll 
rphxrxfupecticics  ad  cylindrum  altitudinis  qu;  xquacur  pcrunctrocir- 
culi maximi: pari paAovt diameter vnguix  eft  ad  penmetrum  fcmicir- 
cularcm,icac(tvngularisruperficie5.ad  femicylindricam  eiuldcin  altitu- 
dinis. 

V. 

Quam  rationem  obtinet  fuperficies  imius  fphxrx  ad  alterius  fuperfi- 
ciem,eandem  fetuant  inter fe  proportionem  vngulareslupcr(icies,modo 
proportionales  (inc  bales  vngularcs  cum  maximis  circulis  rphxrarum. 

V I. 

Quemadmodum  fuperlicics  fphxrx  quadrupla  eil  maximicirculi,ita' 
& ruperficies  curua  vnguix  cuius  altitudo  par  cll  perimetro  circuli  qui 
balis  eft  vngulx,quadrupla  cll  eiufdcm  circuli. 

V I 1. 

Sicut  fuperficies  cylindri  fphxram  ambientis  fefquialtera  eft  fuperh- 
ciei  Iphxrx,  ita  & prifmvia  vngulam  continentis,  ea  fuperficies  qux  cur- 
uatn  vnguix  fupcrficiem  cingit,  ciufdcm  eft  fefquialtera. 

VIII. 

Quemadmodum  fphxrx  fupccficiesxqualis  eft  circulo  cuius  radius 
pareft  fphxrx  diametro  : ita  etiam  vngula  cuius  altitudo  par  eft  diame- 
tro balis,  xquacur  quadrato  cuius  latus  eft  diameter. 

Alias  fymbolizationes  non  profcquor,fufficit  enim  hxc  infinuafle  Le- 
^ori,  ne  longior  fim  quam  oportet,  demonftrariones  vero  harum  pro- 
prietatum plcrxq,-  a nobis  in  propofitionibus  prxccdcntibus  tradicx 
funt ; exterx  vel  ex  noftris , vel  ex  Archimede  & Pappo  non  difficulter 
eruentur. 
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PARS  Q^V  I N T A 

VngHlitm  parabolicam  conpderat\in(uf)er  cylindricam  'vnintam  Cf 
ipluram  confert  cum  parabola^  cjlmdro  parabohco. 

‘PROPOSITIO  LXXXI. 

HAtafitvngulaABCD,  altitudinem  habens  parem bafis  dia- 
metro, quam  fecent  plana  EBC,  GF  H ad  diametrum  rciSa. 
iit  autem  & parabola  I KL,  axem  habens  parem  femidiarac- 
tro  ED,  ordinatim  vero  iubtenfam  IL, diametro  ALXaqua- 
Icm,  diuiia deinde  I L,  flmiliterin  M flt  P,  vt  AD  eft in  E & G, ducan- 
tur M K,  P S ad  I L orihogon?. 

Dico  totam vngulam  ABCD  elTc  ad  Tegmentum  EB C H F G , vt 
parabola  IKL  eft  ad  Tegmentum  M KSP:  item  totam  vngulam  cfle  ad 
legmcntum  G F H D,  ficut  parabola  eft  ad  Tegmentum  P S L. 

Demonftratio. 


ausn.fl  parabola  IKE  habeat bafim  diametro  AD,  Se  axem  femidiametro  ED 

tiSfW.  1».  ^”'arqualia,ha:c dufta  in  fuum  axem , hoc cll  in  EDi  vel  EB, aiquabitur  > Ifmi- 
circuloduiaoin(ciprum,hocc(lvnguIa:i>AB.CD  : item  fegmentum  AtK,  SP  do- 
Aumin  eandem  altitudinem , atquabitur  fegmento  femicirculati  E BFG  duAo  m 
feipiitm,  hoc  eft  legmento  vngulari  EB  C H E G.  Atqui  Tolida  parabolica  onaex 
duAii parabola;  IKL.  &:  fegmenti  MK  S P . in  communem  altitudinem  axeos, 
funtvtbafcs.hocell  vrparabola  IK  L ad  legmcntum  MKSP.  ergo  etiam  vngula 
AB  C D ,clladfcgmcmuml'uum  EBCHEG.vt  parabola  JKL  ad  Icgmentuia' 
MKSP.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

Alterius  partis  eadem  cfl  dcmonflratio. 

’ PROPOSITIO  LXXXII. 

Sit  triangulum  ifoTccles  rcftagulum  A B Deum  altero  (lmilL&  aequa- 
li B D C Tubalternc  politum.  Diuisaq;  biTariam  B D in  F , pofitaque 

EF 
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F E qux  xquidiftec  AB  , dcfcribacur 
parabola  BEDcuius  axis  fit  EF. 

Dico  magnitudinem  ortam  exdu- 
dtu  G H,in  H t squaricylindro para- 
colico altitudinis  EF  Se  bafeos  BEP. 

Demonjlratio. 

DVcatiir  parallele  MEM  quidem  a J BD, 

«e  GMKHI  ad  AB,  (iue  EFL.  Ve 
B D ad  D e I fic  B H ad  H I.  fed  ex  liypo- 
• theli  BD,  D e «quantur.ergo  4c  B H,  HI 
aequales  funt:  pariargumeto  pares  funt  H D, 

H G ,re£Ianguluin  igitur  BHD  c(l  redlan- 
gulum  GHI.  Cmilitcr  EF,  ipfi  FD  . & 

FL  ipfi  BF  aequalis efti  redtangulum  igi- 
tur BFD,  eft  rcAangulum  EFL.  quia  au- 
tem BF.FD  ex hypothelAqiiantur, erunt 
etiam  EF.FL  aquales. redlangulumigicur 
EFL,  (hoc eft  BFD)  idem  ell  cum  qua- 
drato EF.  lam  verdeum  reiflangulu  BHD 
fit  ad  rcSangulum , BF  B vt  KH  ad  EF, 
etiam  tcdlangiilum  G HI  eritadquadratum  EF.Vt  KHadEF.  fedquam  ratio- 
nem  habet  HK  ad  FE  , eandem  b habet  reftangulum  MHK  ad  teftangulum 
EFL.  fiuf quadratum  EF.  Igitur  quam  rationem  habet  reflangulura  GHI  ad 
qpadratum’ EF  , eandem  quoque  obtinet  reflangulum  M H K ad  £ F quadra- 
tum. ergorcdangula  GHI.MHK  zqualiafunt.  (imiliter oll^ndam  dudis quot- 
cunque  lineis  alijs  parallelis  lingula  (emper  rcflangula  GHI  zqiiari  lingulis  redan- 
guhs  MHK-  Ojiarc  magnitudo nataex duftu trianguli  ABD  m BDC,  ‘ zqua-‘<‘^***- 
tur cylindro paraboheo  quiconllat  bali  BED,  & altitudtne  EF.  Quod  demon- 
ftrare  oportuit.  4 ^ 

Corollarium. 

■pX  hac  propq^ionc  confequens  ell  vt  quzuis  pars  parabolz  parallelis  intercepta 
■^fub  altitudine  EF  formet  quantitatem  zqualem  magnitudini  quz  lic  ex  Tegmen- 
tis triangularibus  in  l'c  inuicem  diiflis,  quz  illis  ijldcm  parallelis  intercipiuntur  qui- 
bus parabolz  pars  fuit  clauTa. 

PROPOSITIO  iXXXIII, 

DAta  (It  fphzra  A B C E,  fe£lli^Iano  B O E ad  axem  A C rcdlo.  De- 
(cnbatur deinde  quzuis  parabola  FHG,cuius  axis  HK  (It  par  la- 
teri redo , & ordinarim  pofita  (it  F K G .•  quz  (Imiliter  fecetur  in  M , vt 
axis  fphzr.e  fedlus  eft  in  F : & per  M , ducatur  M L parallela  3Xi. 

Dicofphzram  AB  DC  fecundum  eandem  proportionem diuilamcfa’ 
fe  eirculo  B DE, fecundum  quam  diuifaed parabola  FHL  G re€ta  L M. 
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VNGVLA  PARABOLICA. 
Demor^ratio. 


^Entro  K,fpacio  H>  dcfcribatut  femiciKuliu , qaia  axis  HK  zquacur  lateri  re- 
^^do,ecit  HK  zqualis  KF.vnde  femicirculus  cranfiljic  per  F>  & G.  luperhoc 
femicirculo  vtbafi  intelligarur  fieri  vngula  F H I G>  a cylindro  redo  abicilla  quae 
ili.Mai.  ^^”‘'''^''’‘'"pvc°>^abeatdianietrobaleos  FG  : produdaque  MLin  O,  rccetuc 
vngula  plano  per  MO  duda  Oftenfumenim  aclt  partem  vngularem  FHOMN 
adrefiduam.eam  talionem  obtinere  quam  parabolz  F H LM  IcgmeniuBi , ad  par- 
^77'^><"'tem  L MG:  fed  vt  vngulz  pars  ad  vngulz  partem,  ita  quoque  tegmentum  l ipbzrz 
ad  iphzrz  regmemtinii  igitur  eam  rortiuncur  partes  ipbzrz  inter  fc  rationem  quam 
parces  parabolz  habentinterfe.Quodfuicdemonfiraudum. 


PROPOSITIO  L X %X  I V. 

EX  his  aliter  <]uam  Archimedes  prop.4.lib.r.  de  fphatra  & cylindro 
(phqram  Iccundum  datam  rdtionem  diuidemus,  hundn  modum. 


pArabolam  F H G,  cuius  axis  HK, par  ordinarim  pofitzFK,'per  diametrum  ML 
^ fecain  data  ratione  ivtque  leda  FGin  M,  ita.  axem  Iphzrz  fcca  in  F.  planuna 


dudum  per  F redum  ad  axem  ,fphzram  fecundum  datam  rationem  partietur  ; vi 
patet  ex  propoCtione  iam  demonllrata. 


PROPOSITIO  LXXXV. 

Cylindrus parabolicus,  (cuiusaxis  £P,  bafis  parabola  ABC,  axis 
bafeos  B£ , ordinatimadaxem  polkaAEC,)  fccecur  plano  per 
'AC,  exhibente  in  cylindri  fupcrhcic  lineam  A G D. 

Dico  lineam  A G D elTe  parabolam. 


'Demao- 
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t ' 

Demonflratio, 


DVcatiir  refla  ED>  Se  fume  io  axe  EB,  j 
quojufspunfluni  I,  i quo  «iuflaordinatinfi  / 
1 H,qti9  proinde  parallela  erit  ad  AE,cx  H in  / 


I if.vaVfr 


* ■ *'  1 I 

cylindri  liipcrhcie  ponatur  rrtfla  HG  . quam 
quia  axi  ES  atquidiftat, patet  etiam  refl?  AF 
aqiiidillarc.Quoiiiam  Igitur  IH,  HG  atquidi-  \ 
ftant  E A,  AF.  erunt  plana  » JHGtFAE  pa- 
rallela : qua:  quoniam  Icoat  planum  EAD.  e- 
runtb  communes  iefliones  A E,  KGparallelx. 
funr  autem  & H l , AE  parallelx.  ergo  etiam 
GK. Hi  parallelif.  Deinde  quoniam  parallela 
plana  F AES.IHGK  fccat planum BES D, 
erunt  communes  fefliones  IK.  ES  parallcl^: 

Icd  etiam  H G ad  axem  E S,  eft  parallela-  er-  ^ 
go  1 K,  H G paralkli.  Ergo  G H,  I K paralie-  , 
logrammum  efl,  ergo  H I,  GK  atquales.His  de- 
monttraiisliuncin modum  concludemus  pro- 
politu,  ducaiur  in  cylindri  liiperficie  refla  B Dt 
erit  lisc  parallela  axi  ES.  ac  proinde  etiam  ad 
IK  erit  parallela.  Igitur  ED  eft  ad  KD>  vt 
EB,ad  IB,hoccft,‘vtfluadratum  AEadqua-'  ei./afat. 

dratum  H li  hoc  eft  Vt  quadratum  A E,  ad  quadratum  GK.  ergo  * AGD  pjrabo- 
la  eft.  Q^od  erat  demonftrandum. 

W O P O S I T I O L X X X V r. 

CYlindrus  paraboliams  retftus  ABCD  (cuiusbafis  ABD,  & bafeos 
axis  E B,  ordinarim  verci  pofita  A E fccecur  primo  fedbione  pet 
ad  exhibente  parabolicam  vngulam  F AGCBD^  & altcrafeilione 
GFM  quae  aEquidirtctUafi  ABD. 

Dico  vngulam  rotam  AGCBD  ad 
paftcm  refciiram  G F C M,  quintunlica- 
tam  cius  habere  rationem  quam  nabci 
A D.  ad  G M.  • 


AD.adGM. 

‘Demonjirtttid. 

D Illidantur  proportionaliret  reflx  AD, 

GM  iiiquilnifuis  punfliS  I Sc  L,  & eri- 
gantur diametri  I K,  L N,  Sc  iefliones  fiant  fc- 
cundlimlincas  EB.IK,  ScHF.LN  exhiben- 
tesm  fupcrficie  «yllndrica  reflas  lineas BC, 
KO.&:  FC.NP.Iungantur denique  EC.IO 
& HC,  LI’.  Quoniam  plana  IKO.  EBC 
parallela  fecat  planum  A C D,  ernnccommu- 
tiesfeflloncs  IO.EC  parallelx.pari argumen- 
to patallelx  fuiu  HC  i LP;  Sefirnilia  erunt 
triangula  EBC. IKO  SfHFC,ENP  cum 
tam  anguli  BEC.KIO  quim  anguli  EBC. 
iKO.  Item  ta«i  anguli  FHC.  NLP  quam 
HEC,  LNP  xqualcsfint.  Deinde  quia  rc- 
flx  AD.GM  fimilitercxconftr.  fantdiuifar, 
arit  reflaneulum  AID  aH  teflangulu  A E D, 

• O O 
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vtieflangiili!  G LM.id  reaaugulum  G HM, 
ergo  a & IK  cftad  KB.vt  LN  ad  HF.  De- 
inde ob  itianguloriim  (imiliiudincm.O  K cft 
ad  e B.  vt  1 Kad  E B,  lioc  clive  ENad  HF. 
hoceft  vt  NP  ad  KC.  Igitur  vngula  A B CD 
I advngiilani  GFCM,  eaiionem  habet  com- 
politain  ex  ratione  bafeos  ABD  ad  baliin 
I GFM.&ex altitudine  BC  ad  altitudinem 
j F e,  quoniam  omnes  partes  bafeos  ABD  ad 
omnes  partes  bafeos  GFM,  hoc  ell  pars  balls 
AKI  ad  GNL  , xel  IKBE  ad  LNFH, 
eandem  rationem  habent  quam  tota  parabo- 
la ABD  ad  parabolam  GFM  & altitudines 
omnesvngulz  ABCD  adaltirudincsvngu- 
I?  GFCM.vtBC  ad  FC,  vel  KO  ad  NP. 
Sed  raiio  bafeos  ABD  ad  bafini  GFM, 
hoc  ell  QBR, ell  triplicata  rationis  AD  ad 
QR;  U ratioBCad  FC,  hoc  ell  EB  ad 
HFihoc  ell  S B.  duplicata  e ell  eius , quam 
. habet  A D ad  Q_R.  Igitur  quoniam  ratio  tri- 

plicata AD  ad  Q,R  , duda  in  duplicaram 
eiuldcm producit  quintuplicatam,  manifellu 
ell  rationem  vngulc  ABCD  ad  vngulani 
GFCM.  quintuplicatam  elle  cius  quam  ha- 
bet reda  AD  ad  Q^R,  hoceft  AE  ad  HG>liue  AD  ad.GM.Quod  eratdemon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  LXXXVif 

HAbcaiuparaboIf  ABC^CDF  atqualc  latus  rciSlum  inferuiensaxi- 
bus,pontifq; contingentibus  AH,  C G, ponantur ordinatim  BC& 
Fl,  & crcdlis  FG.BH  qii;  xquidillent axibut,- mixcilinca;  fuperficies 
AEBH  & CDFG,  ducanturinleipfas. 

Dico  corpora  ptodudla  ex  dutflu  illo  habere  inter  fe  quintuplicatam 
rationem  cius  quam  habet  6 C linea  ad  lineam  FI. 


Demonjlratio. 


i 47.* 


\ 

x< 

\ 

H' 

2> 

\ 

• / 

\ 

/ 

\ 

»4|flr4l. 

/ X 

I^Iuidanturproportionaliter  AH,C  GInl 
•*-^M,  Se  conftituancur  K EL,  M D N p.irall 


iK& 
1 p.irallclx 

diamctris.erit  igitur  rcAangultimpI  P adFN  P, 
hoc  ell  B C O ad  B L O , vt  linea  <i  1 C ad  N D, 
hoceft  C A ad  LE.  ergo  vt  AC, hoceft  K I,ad 
C I,  hoceft  MN,  ita  erit  EL  ?d  D N,  vel  K E 
' ad  M D.  Igitur  A H B duiftiim  in  fe  ad  C G F, 
in  feduclum,habct rationem  compolitain  ex  fu- 
pcchcic  HAEB  adfupcrficicm  GCDF,  Se  ex 
altitudine  HBad  GF  altitudinem  Iccundiim 
tenorem  di  fcucfusfa Ai  przcedenti  propoCtione. 
fedbads  AEBH  ad  bahm  CDF  G,  triplicatam 
habet  rationem  cius  quam  habee  linea  A H ad 
CG,  hoceft  CBad  IF,  (oftendipiusccmm  fu- 
pecficiem  AEBH  ad  CDFG.  eandem  ratio- 
nem habere  quamparabola  ABOad  parabolam 
F C P : J Se  ratio  H B ad.GF,  hoc  ell  A Cad  C I, 
• du- 
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duplicata  c/l  rationis  quam  habcc  AH  ad  CG  , hoccft  CB  ad  IF,  igitur  cum 
triplicata  ratio  BC  ad  Pl,  dit^a  in  racioncin  duplicatam  ciuidem  B C ad  FI, pro- 
ducat quintuplicacam  rationem  HA  ad  GC,  patet  rationem  corporum  ex  dutIFti 
AEBH  CDFG.  in  (eipiacncquintuplicatain  cius  quam  habet  linea  AH  ad 
CG.  CJjiud  fuirdcinonllrandum. 


PROPOSITIO  LXX 


1 1 1. 


Sint  ABC,  DEF  parabolarfimilcs  & xquaics  quarum  vertices  A fle 
D, & axes  A F,DC.  Similiter parabolx  G HI  & KL  M,  /Imiles in- 
ter (e  fle  xquaics  quarum  axes  G K,  MI:  fit  autem  O linea  latus  rciStum 
quod  omnibus  his  parabolis  ad  axes  infcruiat.  . 

Dico  A B e?)  du£tum  in  A D E F ad  G H I M,  duftum  in  G M L K, 
quintuplicatam  habere  rationem  cius  quam  habet  AD  ad  G M. 

‘DemonUratid. 


T^Iuidancur  A D>  G M bifariam  in  pun> 

P&N>  fic  pofitis  replis  BPE  &C 
HNL,  qu«  aequidiftent  axibus  deferi- 
banturparabol^ per  ABDjGHM  ha- 
. bcncesaxcs  BPsHN. cricigitur  ABCD 
du^um  in  ADEF»  zquale  a parabol^^ 

ABD  duiia:  infc,  & iimiliter  GHIM 
duflum  in  M LKG  y zqualc  parabolx 
GHM  infcdu£lc.habcnr  autem  parabo- 
la A B DyG  H M ^qiule  l.itu$  rcclum  ad 
axes  quod  lic  ollendo.  Ducantur  B S,S  A 
ipfis  PAjPB  parallclxvr  AS  ad  SB.fic 
S B ad  Oj  lacus  reftum,  ^fcd  BP,P  A ip- 
Hs  B S»  S A fune  xquaics.  ergo  vt  B P ad 
PA,ita  PA  ad  O,  & vt  FIN  ad  NG, 
ita  NG  ad  0>  quoniam  ex conftrudionc 
parabolx  A BC»  GH I commune  habene 
latus  redum  O.  fcdctiamlincx  BP,P  A 
communes  funt  parabolx  A BD&  re^x 
^ HN^NG  communes  quoque  parabolx 
GHM.  Igitur  commune  habene  etiam 
latus  rc£fum  O.  Hocpofito;  dcmonftra- 
tumcftc  ABD  jducrum  in  fc  ad  FHM 
in  (eductum  quintuplicatam  habere ra- 
tioncmADadGM.Igiturctiam  ABCD 
ductum  ID  A DEFad  G HlM»ductum 

in  GM  E K»  habet  quintuplicatam  raptionem  cius  quam  habet  linea  ADad  GM. 
Quod  fuit  dernooRrandurn. 

PROPOSITIO  L X X X I X. 

Sit  ABCD  cylindrus parabolicus,  fle feftio  AFCB,  vngulampara- 
bolicam  producens , dudil^  contingentibus  parabolam  A M,BM, 
dcmitracur  rc£la  M C , in  qua  aflumpto  quouis  pundEo  G , per  illud  fiat 
fecEio  FG  K parallela  plano  ABM. 

Dico  F G contingere  parabolam  F K I,(c<2ione  per  G fadti  produdEam. 


a too  iT* 
4tta. 


ht. 


00 


Demon- 
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Demanfiratro. 

iDtfcca  ABin  L.  ductaquc  L EM  i per  re- 
■^ctas  LMiM  G C ducaiur  planum  tacicni 
in  plano  F K G coinn.uncm  Iccdonc  K l Oi 
& in  plano  A C B fcctiunem  E K C.  in  (iiper- 
ficic  auiem  cylindrica  rectam  EIC.  Qiut»- 
niamAMcx  conftructione parabolam  AEB 
cqncingicin  A, ergo»  LE,  EM  i.pialcs  Tunc 
linez.  ciim  ergo  planum  FKG  zquidiAcil 
A MB,  erit  quoque  OK  1>  zquidiBans  LM. 
ergo  8c  K 1 zqualis  1 H > cum  triangulum 
LMCilimilcIic  KGC  ci4hngulo  3c  LE  ad 
EM,  vd  K I ad  I G>  quare  ectiam  G F para- 
bolam FKI  contingit  in  F.  Q^od  demun- 
ftrandum  fuit, 

PROPOSITIO  XC. 

POnatur  cylindrus  paraboircus  rd- 
i£ius  ABCD  fe£tus  quacunque 
fcftionc pertectam  DF in  plano  DAF 
p0ntam,exhibentefcccioncm  FGD. 
Dico  FGD  cfle  parabolam. 

Dmonflratio. 

rNIuiTa bifariam  AD  in  E,  fitEB  diame- 
•*^tcr  parabolz  ABD,  per  quam  ponatur 
planum  paralleiDmad  A F,exbibcns commu- 
nes interlectiones  EH.HGiBG.  Deinde  fla- 
tuatur  IK.  zquidillans  EA,  erit  IK  ordina- 
rim polita  ad  diametrnm  EB,  lecundomlK: 
liat  fcClio  zquidiKans  AF.  occurrens  plano 
FGD  lecundiim  reCtam  MN , quz  proinde 
parallela  erit  red;  DF  per  i£.  ii.  exhibens  . 
ptf terca  communes  intcrlcClioncs  cum  cylin- 
drilupcrficie  KM,ON  parallelas  interfc;po- 
iica  igitur  ex  N reCta  NP,quzzquidiilciOK, 
erit  OKP  parallclogrammum,ideol)ue  PN, 
asqualis  c(l  K 0,&  quia  bifariam  diuila  cli  O K 
In  I,  diuidetur  quoque  P N,  bifariam  in  Q^per 
IL,  communem  interieSionem  planorum 
EBG,  & OKMquz  IL  zquidiilat  KM  : ac 
proinde  etiam  MN  biftgam  dmiia  clt  in  L, 
ell  TCro  & FD  bilci3a  in  H, 

Deindb  quoniam  cylindrus  ex  hypoc.  rcClut 
ell,  erunt  anguli  F A D , M K.  O hoc  ell  M P N, 
reSi.rurrumquia  AF,  FD  zquidillanc  PM, 
MN, ilanguli  AFD.PMN pares cruiit.trian- 
•gula  ergo  D AF,  N P M zquiangula  lunt.  Ergo 
ve  AD  ad  PN, fic  FUad  MN.  ergoquadra- 
inm  AD  cil  ad  quadratum  PN,hoc  ell  K O> 
vt  quadratum  FD  , ad  quadratum  MN.  fcd 

quadra.  ^ 
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quadratum  AD  elt  ad  quadratum  KO,  vtaEBad  Bl.hoccft,  vtHC  adLG-*''^**'-^ 
ergo  quadratum  FD  eftad  quadratum  MN,  vtHG  ad  L G.  Quare  ciimFD, 

MN  bifcft*  iint  in  H de  L,  erit  quadratum  FH  ad  quadratum  ML,  vt  HG  ad 
LG.crgoti^lGU  parabolacft.  Quodcratdcmunllraiidum. 


PROPOSITIO  XCI. 


CYlindri  re£li  parabolici  ballm  A B H fccecquatuis  A C,  fecundum 
v|uam  & redam  AD  fada  fcdionc  ACF,eredat]ue  ex  I pundo, 
quo  diuiditut  A.  C bifariam  diametro  IB,  ponatur  planum  per  IB  pa- 
rallelum redz  A D,  exhibens  B E redam  ia  (iipcrficic  cylindri , qui  bif- 
feda  in  G,  ponatur  per  G Sc  A F lineam,  planum  A G F ; & ponantur  pla- 
na per  AB  E,  & CBE  quz  exhibeant  communes  interlediones  AG, 
GF,  DE,  EF. 

Dico  corpus  habens  bafim  A C F,  & hatdris  A B G,B  CFG,  inclufum, 
arquale  el]f  corpori  quod ht  (ub  bali  ADF,claufumplanis  AGED  St 
G £ F : (lue  totum  prilma  A C F D E B,  plano  A G F bi(ecari.  ' 


Demonfiratio. 

QVoniam  planum  IB  E' parallelum  AD 
fecat  bifariam  AC  in  1,  fccabit  quoque 
DF  in  L bifariam , qux  parallela  cll  reCtar 
AC  Se  conrcquentcr  diuidet  bifariam  refla 
AF  in  pundo  K > fed  ex  conilrudione  pla- 
num AGF  diuidii  redam  quoque  B E bifa- 
riam in  G,  parallclogrammum'igitur  I B G K 
xqualccll  parallelogrammo  KGEL.  Qua- 
re eiim  pyramides  IBGKA,  KGELF  x- 
* quales  habeant  bafes , & altitudines  item  pa- 
ret iint , quod  planum  lE  xquidiflet  redis 
A D.  C F St  bifecet  redas  A C,  D F pyrami- 
des xqoalcs  erunt,  fed  etiam  cotum  prifma 
AILDEB  Xfluatur  toti.ICFLEB.  ergo 
& reliquum  IBKGFC  xquatur  reliquo 
KGELDA.  quibus  li  addaS  xquales  illas 
pyramides,  erit  folidum  ACFGB  pat  (b- 
lidoADFGE.  Quod  erat  demonftraodum. 

PROPOSITIO  XCII. 

Sic  denuo  cylindrus  parabolicus  redus  cuius bads  parabola  ABC* 
dudi  deinde  quauis  AD  ponatur  eius  diameter  EB,Sciundis  AB, 
B D,  bifecentur  ABStBD  inFScG,8c  diametri  harum  fint  F H , G l 
ducantur  A H,  HB,  BI,  ID,  per  redas  tandem  AD,  AB,  BD, St  A^ 
HBjBIjID,  plana  ponantur  exhibentia cylindri  fuperficie  redas* 
neas  A K,  H L,  B M,  I N,  D 0,in  plano  aqtem  K M O (ediones  faciant 
KO,  KM,  MO, KL,LM,MN,NO.  ruifum  perrectas  EB,  FH,  G I 
ducantut  parallela  lateri  AK  plana  qux  faciant  in  plano  KMO,  fectio- 
nes  S M,Z  L,  Y Njin  planis  vero  ADOK,  ABA^K,DB  MO  fectio- 
nes  ES,F  Z,G  Yiductl  diagonali  A O fiat  fectio  per  A 0:qux  di- 

uidat 
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uidar  BM  bifariam  in  P , & producat  communes  lectiones  A O,  A VP> 

VQ.PQ^PXO,XR,PR,OR,TP. 

His  politisdemonftrauimus  in  procedenti  prifma  infcriptujTi  toti  fru-  ' 
(fo cylindrico  AB  D O M K,  cuius aducrla plana funt  triangula  A B O, 

K M O,  bifecari  plano  A P O. 

Dico  igitur  ab  eodem  plano  APO  bifariam  quoque  diuidiaggregaia 
prifmatum  qu*  refiduis  frufti  cylindrici  Tegmentis  infcribiintur,  hocellr 
lolidum  AhBGDlHAQROXPVA, xquari  lolido  AVPXORQ. 
AKLNOYMZKA. 

Demonfiratio. 


monftrandum. 


QVoniam  AE  «qualis cft  ED.hocell 
SO>A'  ES  ajquidiftat  A K.  ericAT 
«qualis  T O.eft autem  PBzquatis  PMt 
ex  cdftru&ionc  I igitur  parallclogrammum 
eft  E B P T qucmadmodu4p  &c  figura 
P T quia  vero  regmenta  «qualia  {iinc 

AH  B.  & B I D.hoc  eft  K LM,M  N O , & 
GI  > FH  diametri diuiduntredlas  AB> 
BD  bi&riam  in  F &G>  * erit  triangu- 
lum A H B > «quale  triangulo  B I D > hoc 
cfl  triangulo  MNO-  quare  cum  etiam  lic 
altitudo  BP  «qualis  altitudini  MP  1 cx 
conllruAionc;  parsprilmatis  habens  ba- 
fim  triangulum  A H Bt  &:  altitudinem  B P 
sequatur  pani  habenti  balim  ttiangulum 
MN 0,& altitudinem  MP.  fed  etiam  to- 
tum prifma  habens  eandem  bafim  triangu- 
lum AHB)  St  altitudinem  BM  , «quale 
ell  prifmati  fuper  bafi  triangulati  MN  0>  • 
& altitudine  B Mjigitur  A V PQ.M  Z RE 
refiduumcuiusbafiselltrianguluA  VPQ>_ 
«quatur  PXORBGDI,  alteri  reliduo 
cuius  baliscft  triangulum  PX  OR  totum 
igitur  lolidum  AFBG  DlH  AQ_ROX 
P V A,  zquaiur  Tolido  toti  'A  V P X O R 
Q_AKI.NOYMZKA.  Quoderatde- 


Conllarium  primum. 


QVodfifubtenfis  AH,HB,B  I,  ID.  bifariam  rutfum  diuilis  per  diametros  inferi- 
bantur  Icgmcntis  parabolf  reliduis  noua  rurfum  triangula,  atque  ita  procedatur 
in  infinitum:  adilque  per  lingula  latera  planis  iulcribancur  rcfiduis  cylindri  para- 
bolici  fegmentis  prifinata  alia, eodem  dircurfu  demondrabimus , plano  codem  illo 
A P 0>bifariam  femperdiuidi  aggregata  prifntatica. 

• 

® (oroU^ium  jiamdum.  ,■ 

QVarc  confequenter  quoties  planum  A P O diuidit  lineam  BM  bifariam ,re£lc  in- 
ferri poterit  cylindricum  corpus  parabolicum  bifariam  in  parces  «quales  diui- 
fum  ciTe  ex  eo  quod  in  infinitum  pcr  conflru3ioncm  ptzrcriptam  inferibi  poAint 


xtrifquc  «quales  quantitates  quziemper  plus  dimidi;  reliduorum  auferant  • vode 
pereaquzde  progreflidnibus  dicla  funt,concluditiir  plano  APO  bifariam  di 
cITc  cylindricum  Icgmcncum  quod  bafi  confiat  A B altitudine  M B. 


PRO- 
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Sic  A B axis  parabolx  CD  B,  & vngula  parabolica  A BEC  in  luo  cy- 
lindro AX^  O E Bj  pofico  deinde  Iccunducn  rcil^tam  B E exiftentem  irt 
fiipcrlicic  cylindri  plano  C B^E  O,  exhibente  in  plano  parabolico  AE  C, 
quod  vngulam  terminat  communem  incerledtionem  C E , in  bali  vero 
cylindrica  OME  rectam  O E;  diuidacutCB  bifariam  in  KiSc  per  K pla- 
num ponatur  parallelum  plano  AB  E, fecansfiiperficiem  cylindri  fecun- 
dum rectam  D M parallelam  B E,  planum  vero  CB  EO,  fecundum  re- 
ctam KP  occurrentem  line;  CE,  inpunccoi,  (in  quoipfam  KP  bifa- 
riam diuidi  pacet,  (unc  enim  C K,  P £ zquales,  &parallelz,acpropterca  * 
vt  P E ad  CK,  fic  P 1 ad  IK)  diuisainfuper  DM  bifariam  in  H,  per  re- 
ctam C I E,  & punctum  H fectioHac,  formans  in  fuperficie  cylindri  li- 
neam CH  E,  &;  fumpeo  in  recta  D HM,  puncto  quouis  F,per  CEacF, 
ageplanumquod  faciat  in  cylindri  fuperticic  lineam  CFE  , ponaturque 
per  I xquidiflans  rect^.CB  recta  NI  G,  per  quam  & puncta  H fic  F,a- 
gantur plana  N H G,  N F G. 

Dico  folidum  planis  CHE,  CFE  terminatum  zquari  magnitudini 
quz  clauditur  planis  NFGjNHG. 


Demonjlratio. 

IVngantur  IH,  IF.CH.CF.GH.GF.K 
N H , NF.  EH , EF.  quoniam  planum 
I-DM  arquidillac  teClis  BE  , CQ,  erunt 
binz pyramides IHFN,  IHFC, item  Jai- 
rzIHFG,IHFE  .tquales.  duz  igitur 
IHFC.IHFE  zquantur  duabus  IHFN. 
JHFG.  Atque  hocipfum  dcmonftrari  po- 
tclldc  alijs  quantitatibus  quz  formari pof- 
fnnipct  fubdiuifioncm  Icgmencorum  C D* 
HB  in  duo  zqualia  Tegmenta  parabolica, 
continuando  ^eandem  conllruftionem  in- 
feriptionis  qua  vii  fumus  przienti  propoE- 
tione  6i  przccdcnti : igitur  per  ea  a qu;  oc. 
monllrata  (unt  libro  de  ' progreflionibus 
Geometricis  conflat  quantitatem  vngula- 
rem  NHFG  zqualcm  clfe  magnitudini 
' quz  continetur  planis  C H E.  C F E-  Quod 
fuit  demonilrandum. 

PROPOSITIO  XCIV. 


^Ecetur  vngula  parabolica  a recto  1 
cylindro decudata  ABCD  plano 

LEL  qubdbafi  zquidiftcf,  diuifi  deinde  AD  bifariam  in  H,  ponatur 
H B axis,  fecundum  quem  Eat  feccio  exhibens  in  cylindri  fuperficie  re- 
ctam B C occurrentem  fectioni  EFL,  in  puncto  F.  pofitis  infuper  EF, 
F L,  fic  A B,  B D,  plana  confti  tuantur  ABC,DBC,fic£FC,LFCquo> 

P P 


rum 
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rum  compiuncs  interlectiones  cum  bafi  vngulari  (jnc  rect^  AC  ,CO  & 

CE,CL.‘ 

Dico  pyramidem  vngulx  ABCD  inferipeam  ad  pyraniidem inclu- 
fam  vngul?  E F C L,  eandem  habere  rationem  quam  vngula  A B C D ad 
EFCLvugulam. 

'T^emcnjiratio. 

\ 

OSccnrum  “cfl  vngulam  ABCDadvn- 
gulatn  EFCL  <]uintuplicatam  habere 
rationem  eius  <]uam  habet  linea  A H a>i  E C. 
fe«l  etiam  pyramis  ABC  D ail  pyramidem 
EFCL  quinruplicatam  habetratione  AH 
ad  E G quod  fie  demonlirotcriangulum  A B D 
quod cft maximu  eoru  b qux paraboi;  inlcrl* 
bi  polTut  ad  triangulum  E F L.quod  ite  maxi-. 
mum  eft>eandem  habet  rationem,  quam  c pa- 
rabola A B D ad  EFL  parabolam.  Icd  d para- 
bola ABDadEFL,  triplicata haber ratio- 
ne AH  ad  EG.ergo  & triangulum  A BD  ad 
ttiang.E  F L>triplicata  habet  ratione  A H ad 
£ G.  Deinde  B C altitudo  pyramidis  A D B C 
cft  ad  FC  altitudinem  pyramidis  EFLC> 
vtHC  ad  GC.hoc  eft  vt  quadrarum  A Had 
quadratumEG.hoceilin  duplicata  rationis 
AH  ad  EG.  Quate  ciim  ratio  pyramidum 
A B D C,E  F L C compolita  iit  ex  ratione  ba- 
fium  ABD,EFL,&  ratione  altitudinum 
B C,  F C,  petfpicuum  eft  eam  efle  quintupli- 
catam  rationis  A H ad  E G , ile  proinde  ean- 
dem cum  ratione  vngularum  quibus  infcri- 
buntur.  Quod  erat  propofitum. 

Corollarum. 

T*f Ine  fequitur  refidna  qnooue  yngulamm  qux  fuperfunt  ablatis  pyramidibus  in- 
J^feriptis  aut  incluCs, inter  fe  eandem  rationem  continuare  qux  reperta  eft  inter 
ipCthnci  vngulas  aut  pyramides.  • 

pROPosrtio  xcv. 

Sit  ABazisparaboIqlHB.quz  ballsellvbgulq  parabolicz  ABDH. 

Facta  autem  Tectione  per  axem  A B,qu(  alfignct  in  fuperficie  cylindri- . 
carectam  BDaltitudincvngulz.fitED  quarta  pars  rectq  B D,  ponatur- 
(jue  planum  M E G parallelum bafi  I B H,  cum  piano  1 0 H Tectionem  co- 
munem  facitns  M G. 

Dico  totam  vngulam  1 B D H ad  vngulam  M £ D G,  eam  habere  pro-^ 
portionem  quam  triginta  duo  ad  vnum. 
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Demonflratio. 

pEr  85. huius  1 M D G H.parabola  eft, 
^ diametrum  habens  AD.  deinde 
quia  paralicl.1  plana  1BH,M£G  ic- 
planum  parabnlicum  1 M D G H,c- 
runc  a fectiones  IH,  MG  parallelas. 
Quare  cum  I H firordinatim  pofira  ad 
AD»  erir  6c  MG.  ducatur iam  rc£la 
E F,  cnchxcb  parallela  AB.  ergoBD 
ad  HD,  vt  AD  ad  FD,lcdADcft  ad 
FD)  in  duplicata  cius  quam  habet  I A 
ad  MF.  ergo  & ratio  BD  adED>  hoc 
cflracio4  adi.  duplicata efl rationis 
I A ad  M F.  Ergo  ratio  I A ad  M F, ea- 
dem cB  cum  ratione  dupla  ) & inuer- 
tendo  MF»cfl  ad  I A>  vt  i ad  i.  conti- 
nuetur ratio  i,  ad  a»pcr  fex  terminos  ni- 
mirum i2>4.8»io,)a.  Erit  ergo  rario  i, 
ad  )2>  quintuplicata  rationis  i,ad  2, hoc 
cH  rationis  MFad  IA.  Atqui  ratio  vn- 
gul?  MDG  advnguUm  IDH»  quin- 
tuplicataecU  rationis  MF»  adi  A.  Er- 
go vngula  M D G cfl  ad  vngula  1 D H» 
vt  i>ad52.  Quod  era  tdcmondrtndum. 


PROPOSITIO  XCVI. 

VNguIa  parabolici  cylindri  redii  fit 
diuifa  fc(ftionc  D E B , per  axem 
parabolx  AEC  exhibente  in  cylindri 
fupcrficieredaraEB,  ii)n£li(que  A E, 
e E fiant  plana  per  A E B & C E B,  oc- 
currentia bafi  vngulari  ABC  fecun- 
dum lineas  AB , B C, -deinde  per  has 
rectas  AB,  BC  plana  ponantur  diui- 
dentia  lineasN 0,Kl determinatas  in 
91. huius  bifariam.formatiain  cylindri 
Ilipcrficic  lineas  curuas  A G B,  B F C. 

Dico  vngulam  totam  AEBC  ma- 
iorem effe  pyramide  inclufa  AEBC, 
vnacufegmcto  cylindrico  C EB IHC, 
magnitudinibus  quae  fupcrficiebus 
comprehenduntur  AGB,  AMB;  Se 
CFB,CLB. 

Dermwfiratie.^ 

OStenfumeft  j fegmemum  cyliWricum 

bafcosCKE, Se  altitudinis KI bifariam  > 

diuifum  effe  plano  BFCqupdibiquit  porpunSum  F in  quo  bi&catur  rcAa  KI.fi- 

P P a militer 
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paracolica. 

inilicer  fcgmcntutn  cylin.iricum  fupcr  bafl 
ANE,  & alticudine  EB  bileftum  cflc  pU- 
no 'AG  B.  Ciim igitur  xqualu  fini  fcgmen- 
taparabolica  A N E . E KG,  itqualU  quo-  • 
qucfiint  fegmenu  cylindrica  communis  al- 

titudinisillisfcg-nentisparabolicisiofiftco- 

tiai  vndc  pars  AGBE  , aqualis  cft 
BFCH.acbinapartes  AGBE.  EBFC, 

totifcgmcnto  EBbI  Caqnalcs  fun^  Qua- 
re cum  fegmeta  vngularia  AM  BE.EB  L C« 
qux  vna  cum  pyramide  vngiilam  conft^ 
tuunt, fupcrcni  iegmenta  AGBE,  EBFC 
magnitudinibus  , qux  clauduntur  planis 

AGB.AMBiBFC.BLC, (funi enim  illx 

planis  A GB,  CFB.  ab  vngula  refedx)  fi 
fcemcncis  vngnlaribiis  AM  BE,EBLCi^5c 
fegmento  EBHC. addatur  communis  py- 
ramis  A EC  Bi  (egmenta  vngularia  A M B B, 
EBLC  vna  cum  pytamide,  (lioccittota 
vngula  ) fuperabunt  Tegmentum  EB  HC. 
vna  cum  pytamide,  magnitudinibus,  qiiy  fu- 
perficiebus  comprehendutur  A G B.A  M Bi 
ii  CFB,  CLB.  Quod  erat  deraonllran- 
dum. 


PROPOSITIO  XCVII. 

VNeuIx  A B C D ab  cylindro  parabolico  recto  abfcilTx , bafis  fit  pa- 
rabola ABD,  cuiusaxisBF  & ordinarim  pofita  A D.  diuilo  axe 

F B in  G,vt  B G fir  quarta  pars  B F.pcr  G ponatur  1 Kotdinatim  ad  axem; 

& (ecundum  lineas  BF,eiu%  parallelam  KS.Se  tertiam  BO  plana  agan- 
1:- J-inde  diagonali  CD  occurrente  com- 
muni interfectioni  T O planorum 
DBC.SKLinO  , erigatur  recta 
OM  qux  xquidiftet  TK,  & per 
D C , O M fectio  fiar,  exhibebit  illa 
* D M C parabolam.  Tandem  per 
K I planum , ponatur  rcctx  B C x- 
quidifians , occurrens  A C D lectio- 
ni fecundum  rectam  PN,  agatur- 
queP  QN  planum  quod  arquidillct 
bafiABD. 

Dico  vngulam  P Q C N xqualem 
effe  magnitudini  contentx  pataboli- 
cis  planis  D M C,  D N C. 


mDernonUratio. 

vVoniam  FB  diuifa  cll  in  G - vt  GB 
«quartx  partii 

i^itur*A  F dufla 


QV- 

quartx  parti  ipfius  F B xqualis  exiftat. 


cfl  redy  I G j nam  ratio 
FBad 
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PB  a-l  G B,  duplicata  eft  F A ad  IG.  VndepoiltalV  quiarquidiftct  BF,  cnc 
V S liDCelt  1 K aqualis  F D,  ac  proinde  F B dupla  ST.  & S T dupla  T K.cft  enim 
GB  aqualis  a TK,  cum  fcgmcntaparabolicafint. aqualia  IBK.BKDob  aequales  a Eam. 
Jineas  V S.FD.  quia  vero  .i:quidiftant  reft?  KN.T O Se  fimiliterex  coiiftruaione  O"*'*- 
T K refta:  OM.ent  K M aequalis  T O,  Scquia  BD  dupla  eflTD.  erit  quoque  B ' 
lioc  eft  KL,  dupla  KM;  ac  proinde  KM  arqualis  ML : ellauicm  S T dupla  T K. 

^itur  etiam  KM  dupla  MN.Iioc  cIlN  L:  nam  KM  aequalis eft  M L,  KM  dupla 
M N.igiiuc  NI,  aequalis  ed  MN-  Igitur  KLquadrupla  eft  N I-  eft  autem  FBad 
3B  Gi  vt  B C ad  C Q^i  quare  B C.hoc  ed  K L quadrupla  eft  QC.  hoceft  N L.fqua- 
les  igitur  liint  linea:  Q.C.NJ,  hoc  eft  NM.  Qjaare  pyramis  bafira  habens  triangu- 
lum R Q.C.SC  altitudinem  R N aequatur  pyramidi  habenti  bafimtriangulu  OMN, 

&:  altitudinem  D S.hoccft  SF.hoc  eft  RN.  quare  pcrprnpolitionem  quam  paulo 
ante  prqmilimus  tota  vngula  PQ^N  aequatur  magnitudini  inclulf  planis  DMC> 

DNC.  Quod  demonftrare  oportuit. 

PROPOSITIO  XCVlII. 

Ilfdem  pofitis: 

Dico  vngulaiTi  totam  A B C D fuperarc  pyraraidem  maximam  vn- 
gulxinlcrjptam  fimul  cum  cylindri  Icgmcnto  bafcosB  TKD , 6c  altitu- 
dinis BC,  magnitudine  DM  CNO  bis  fumpta. 

t)emonjlratio. 

OStenrumli  eft  Tegmentum  BKLD  plano  DMC,  induasaeqnales  partes  diui- 
Tum  efle.  quare  B C M Ddimidium  eft  legmenti cylindrici  B K L D.ac  proinde 
aequale femifegmento  cylindrico  A X C B;  eft  vero  tora  vngula  aequalis  pyramidi  in- 
feript? rftmulcuin duobus  fcniilegmcntis  AXCB.BCMD infuper adiunriis qua-c*s.b«i*i- 
litatibusqu*  determinantur  parabolis  AXC,  A#C  &DMC.DNC-  Igitur  ex- 
cclTus  quo  vngula  excedit  pyramidcminfcriptamlimul  cum  Tegmento  BT  KLD, 

Cue  duobus  TcmiTcgmcntiscylindricis  AX  CB,  B CM  D aequalis  eft  duabus  quan- 
titatibus qua:  intctcipiinmit  planis  AXC,'APC  & DMCsDNC  hoc  eft 
DMCND  bisfumpto.  Quod  oportuit  demonftrare, 

PROPOSITIO  XCIX. 

OPorteat  vngula  cylindri  paraboliciparallclepipcdum  aequale  exhi- 
bere. 

Conjlrudio  demanjlrttio. 

DEmonftratum  eftiniuper  proportionem  vngul^  PQCN  advngulam  ABC  D 

efte  I*  vnius  ad  mginta  duo.lgitur  vngula  P Q_Q  M bii  Tumptaad  rotam  vngulam  i >j.t«i«i. 
ABCD  rationem  continet  duorum  ad  triginta  duo:  fcd  vngula  PQjCN,  aequatur 
quantitatibus  A X CP  Avcl  D MCND,  ablatis  igitur  magnitudinibus  AXCP  A 
& DMCND  qu-ae  fingula;  iqualcs  Tunt  vngul*  PQCN  , ab  vngulaABCD, 
remanebit  quantitas  quaead  vngulam  P QCN  .rationem  obtinebit  quam  triginta 
advnitatemi  eft  autem  vngula  'ablatis  quantitatibus  AX  CP  A ,V  D M CN  D.  e 
qualis pyraniidi  inTcrtpt^  vngulx . Omul cum  fegmonto  cylindrico  quod  baft  iniilbc 
B TDK  fub  altitudine  BC:  Sc  nota  quoque  eft  proportio  huius  Tegmenti  BKLD 
ad  pyramidem  inTctiptam  vngula:, cum  Tuperdeies  BKD  parabolica  f quadrata  iit, 

Sp;itur  (it  pyramis  habens  baTim  A BDy,  & alci  tudincBC  aqualis  pyramitliinTctipt^ 
vngulx  A B CD,  vna  cumfegmcntoBTKLD  , igitur  pyramis  Aj^DBC  advn- 
gulam  PQ^C  rationem  habet  quam  triginta  ad  vnum.  igitur  fl  crigcftmx  parti  ba- 
seos  ABD>'A  Iit  xqualisZ.&TubZ&e  altitudine  BC  pyramis  conftituaiur.crit 
hzc aequalis  vngulx  PQ_CM.  vnde  cxhibuimuspyramidem  StconTcqucnterparal- 
lelcpipcdum  zquale  vngulx  patabolicx.  Quod  erat  Taciendum. 
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V N G VLA  PARABOLICA. 


CoraUarmm. 

t_]Inctuanifcllaeft  ratio  dignorccndi  proporiioneminccrvngulam  parabolicam,S£ 
•'cylindrum parabolicum qui  vngiilam  continet,  vcl  inter  yngulamSC  refiduum. 
quod  cum  vngula  parabolica  cylindrum  perficit,  ex  libro  etenim  quem  prarmifimus 
de  parabola  methodus  colligi  potefl  reducendi  cylindrum  parabolicum  ad  parallele- 
pipedumilliarqualc:  cum  veto  hac  prqfenti  propofitione  ptaxisdemonlltata  fit  et- 
iam vngulam  ad  parallclepipedum  reducendi,  quod  eidem  fit  aequale;  qui  horum  pa- 
rallclepipedorum  rationem  cognouerit, etiam  proportiones  coguiias  habebit,  qtix 
funt  inter  cylintlrum  parabolicum  eiufquc  vngulam. 

PROPOSITIO  C. 

REi^angulo  A B inferipea  lic  parabola  C Ii,  cuius  axis  E F & ordinatim 
ad  eundem  polica  B B,  iungancur  E O. 

Dico  corpus  ex  dutjtufuperficiei  AC  in  altitudinem  EF  ^fcilicet  inuo- 
lucrum  cylindri  parabolici  fuper  bali  parabolica  B C & altitudine  E FJ 
ad  ipfum  cylindrum  parabolicum  habere  rationem  vc  vnum  ad  duo. 

DemonUratio. 


SVnt  cnimhxc  corpora  inter  fc  vt  bafes,cum  communem  habeant  altitudinem: 
fedollcnfumcft»baCm  patabolicam  CB  duplam  clTe  bafeosCA;  igitur  patet 
vetitas  propoficionis, 

PROPOSITIO  CI. 

Sic  ABC  quadratum  cuius  latere  BAproduftoin  E,  vcAE  fitdimi. 

diaAB,compleaturparalIeIogrammumBF;  dudli  denique  diago- 
nali BD,  ponatur  quxuis  GI  parallela  AB. 

Dico  pyramidem  habentem  altitudinem  BG,  &balim  GHI  retSban- 
gulum  xqualem  clTefolidz magnitudini  qux  fit  explano  B G H,  dufio 
in  planam  B AK  H. 


Demon- 
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Demonliratto. 


TAVcantiir  Bl>BK:dcindefiat  KL  parallela 
^^BH.oftcniu  cft  libro dcdiiAibus  triangulu 
BHGiduilumin  triangulu  KBH, duplam  ma-  /r 
gnitudinc  producere  eius  quod  producit  B HG> 
dui^umin  LKB  triangulum , at  pyramis  ha- 
bens balitn  GHI  redangulum  , & altitudi- 
nem BG  continet  prjter  pyramidcm  ex  bafi 
G HK>&  altitudine  BG  iniiipcr  pyramidem  j., 
exbah  GH,KI,  & communi  altitudine  GB. 
Oilendendum  igitur  eft  corpus  exbaii  GH, 
KI>&  altitudine  BG  aiquati magnitudini  qux 
rclultacexdudlulupctficierum  BHG  St  AKB 
inter  (e.  nam  reliquum  eft  commune,  Icilicec 
pyramis  ex  redangulo  GHK,dnda  in  altitu- 
dinem BG;  xqualitatemvetoiftamlicollen- 
do.  Quoniam  A R dupla  eft  ex  conftrutftione 
reftz  KI.  Igiturvcoftcnfum  eft  in  librodedu- 
ftibus  BGH,  dut^m  in  AKB  zquale  pro- 
ducitfolidumpyramidiquzlitcxdudu  BGH  c 
in  IKB.  Igitur  pater  pyramidem  ex  dutftu 
BGH  in  BHI  , hoc  eft  pyramidem  ex  bafi 
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GHI  Sc  altitudine  BG,  zquari  folido  quod  refiiltat  ex  ductu  BGHin  BHKA. 

PROPOSITIO  CII. 

Sit  parabola  ABC  habens  axem  B E,zqualem  A E ordinacim  politz, 
& fiat  A Focchogona  A C,eidemq;  xqualis.DuAdquc  A G quq  zqui-' 
diftctCF,  ponatutCG  parallela  A F.  De- 
liiquc  ponatur  quxuis  H 1*  parallela  BE, 
fecans  parabolam  in  K,  produda  vero 
IH,  vt  H L fit  squalis  B E dimidi*  nimi- 
rum ipfius  AF,ponatur  AL. 

Dico  pyramidem  cuius  bafis  AML 
redi  angulum  & altitudo  A M , zqualem 
‘elTe  fblidq magnitudini quxbaflm  habet 
A K M Sc  altitudinem  B E. 

T>emonftratio. 

DRzcedenti  propofitioncoftenrumeft  pyra- 
^midem  cuius  balis  cftIML,  fiue  AMLre- 
Aangulum  St  altitudo  A M,  zquarifolidz  ma- 
gnitudini qo^  fit  ex  dudu  plani  A M I in  pianuni 
AMHF.  demonfttatum  quoque  eft  in  Corol- 
lario Sz.huius , eidem  folido  quod  fit  ex  duAu 
•tani  AMI  in  planum  AMHF,  zquari  foli- 
magnitudinem  quz  bafim  habet  Tegmen- 
tum parabolicum  A KM, altitudinem  BE.Hr- 
go pyramis  cuius  bafis  eft  rcftangulum  IML, 
altitudo  A M,  zquatur  Tolida;  magnitudini  cu- 
ltis bafis  eft  A KM  altitudoBE.  (foderat  de- 
monfttandum. 
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PROPOSITIO  cm. 

Circulum  ABC  maximum  in  fpharra  AB  CK,  cuius  diameter  A C, 
contingant  A D,C  E zquales  diametro  & jungantur  D C,  A E.  pro- 
dutSbis deinde  EC  in  F,  & ADin  G,vt  DG,FC  lint  zqualesfemidia- 
metro,  circuli  ponantur  F G , 8e  F A.iecet  deinde  Hliquidiftans  GA, 
circulum  in  B,  Seponatur  AH. 

Oicofphzram  ABC  planoduflo  per  HBl,rc£to  ad  planum  circuli 
ABCjdiuiramcflc  fecundum  eam  rationem  quam  habet  pyramis  ex 
dudiu  trianguli  ACE  in  ACF  triangulum  , ad  pyramidem  qu*  fit  ex 
triangulo  ALI  dudlo  in  A L H triangulum. 

Dtmon/lratio. 

C St  enim  ratio  remicirculi  ABC 
^duiji  in  fe  ad  partem  ABL,in 
fe  du^am  vt  eft  /phxta  AB  C K, 
ad  parte  B A M>  na  quadrata  P 
& NO>  eandem  inter  fe  rationem 
feruanr  quam  circuli  radijs  P 
NO  deferipti.  quam  fcquclapror 
politione  cctellnia  vigclima  nona 
huius  cxaflius  & vniucrfaliter  pro- 
babimus : fcd  habetur  ex  prqccdd- 
tibusfemicircuiu  ABC  dudu  infe 
ad  partem  ANBL.in  feduaairi, 
eam  obtinere  rationem  quam 
ACE,  duaumin  ACF  ad  ALL 
dufium  in  A L H , igitur  etiam 
fphzra cxcircumdudu  A BC,  fe- 
roicirculi  circa  axem  AC  ad  par- 
tem fpbxrx  quz  hc  ex  circulatio- 
ne ANBL  liipcr  axe  AL,  eam 
habet  rationem  quam  pyramis  ex 
ACE  in  ACFprodufta,  ad  py- 
ramidem ex  A L lin  A LH  crian.^ 
gulum.  Quod  fiiic  demonltsan< 
dum. 


m 


PROPOSITIO  CIV. 

spoficis  datamfph;ram  fecundum  quamuis  rationem  diuidemus 
‘ lamfam  praxiquam  Atchimedes. 
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' ConfirnEhotrdemonfiruio. 

^rxEturigicurfphzraABCD  diuidcnda 
■^rccunJum  rationem  quam  habet  E ad 
' Pi  duda  fe(3to  per  axem  AC  exhibeat  ^ 

circulum  ABC.  proHucacureius  diame- 
tcrvtriinqucvc  AN  & CO>  finczquales 
(emidiametro.  Atque  ita  diiudatur  AC  ' 
in  G.vt  pyramis  baiim  habens  reAangu- 
lum  A GC> altitudinem  AG>  iitadpyra- 
midcm  cuius  bafis  retb angulum  C GN.al- 
litudo  CG,  in  ratione  dati  E ad  E , hac 
ratione  inucnto  in  axe  AC  punAoG.fiat 
per  G fedio  reda  ad  axem  A C Uicu  par- 
tem (phzrz  ABD  ad  reGdpum  BCD, 
eam  habererationemquam  habet  E linea 
ad  F-  quod  ex  i)s  quz  demcviftraia  1'unc 
proximis propoGtionibus  manifeflcpoted  O 
conflare,  cteclis  enim  AL.C  M perpendi- 
cularibus ad  axem  A C > quz  lint  ipfi  axi 
zquales,  iunganiur  LC.AM  dr  normali- 
ter ad  diamctrnm  ponantur  G K , G R z- 
quales  retiis  G O.G  N.connctlanturitem 
A K.C R.denique  infctibatur  circulo  maxi- 
mo parabola  ASC  axem  habens  femidia- 
metro  P S parem.  Quoniam  AL,  A C funt 
pares, etiam  4.$, IG  par efl  GC.  Qu.ire 
cum  iota  G K |’ar  Gt  toti  G O,  erit  b reli- 
qua IK  pas  rciqu{  C O.  fed  CO  eft.  par  femidiametro.  ergo  & I K femidiametto 
parefl,  adeoque  dimidia  c(l  ipGus  AL.  pari  modo  ollcndam  HR  elTe  dimidiam 
ipGus  C M'  przterea  quoniam  A G>  C G ipGs  H G , I G eodem  difcutfu  zquales 
funt.retlangula  AGO,  C GN,  Gintredangula  HGK,  IGR,  ac  proinde  pyra- 
mides, quarum  bafes  (iint  rcdangula  A G O,  C G N , altitudines  autem  A G > C O • 

zquantur  pyramidibus  quarum  bafes  retlangula  HGK,  IGR  , altitudines  vero 
• HG  , IG.  Quate  cum  priores  pyramides  Gnt  inter  (e  vt  E,  F,  erunt  8C  polleriores 
Vt  E ad  F.  iam  vero  polleriores  pyramides , quarum  nempe  bafes  Gint  retlangula 
H G K,1G  R, altitudines  H G,  1 G,  zquantur «folidis quorum  bafes  funt  fegmenta 
parabolz  AT  G.EST  G.  altitudo  vero  communis  S P.  ergo  folida  illa  parabolica 
luni  vt  pyramides  fupraditlz , fed  vt  illa  folida  parabolica , ita  lunt  Tegmenta  ^ vn-  *' 
gulariaquorum  bafes pottioncsfemicirculi  A%G,  GBSC  : Vt  autem vngularia 
illa  Tegmenta  < ita  liint  portiones fphzricz  B AD,  BCD.  er^o  portidncslphzrl-cr^.auax 
cz  funi  inter  fc  vt  fupraditl;  pyramides.  Atqui  has  oflendi  fupra,  lUcamanter  fc  fer- 
uare  rationem  E ad  F.  Ergo  etiam  fphzriczportionesfunt  interleVtEad  F.Igitut 
Iphzram  diutiimus  fecundum  datam  rationem  Ead  F.  Q^d  fuerat  requiGtum. 

CoroUarmm. 

pOGta igitur  refla  NO  diuifa  in  quatuor  partes  zquales  in  A,P  jc  C . G diuiJatur 
'^refla’NO,  in  G vtquadratum  AG  multiplicatum  per  GO  adquadratum^GC, 
multiplicatum  per  G N proferat  rationem  datam  E ad  F,  diuiGi  erit  fphzra  fecun- 
dum rationem  datam.  Archimedes  quidem  paulo  aliter  fuaiti  prfparaiionem  con- 
ftruit.quam  non  minus  impetfcflam  reliquit,atqoe  ea  e(l  quam  noS  cxhibuimus.Le-  ■ 
dlori  proinde  non  ingrata  fore  exillimo,  quz  hic  deduximus,  ^ 
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PARS  SEXTA. 


De  Sphtroide. 

Cjlinilri  & Iphxrt  nomiitLa  froftrtiones  earumji  partium  conati  fimus  huevfiue 
explicare;  & qma  ad  rem  noflram  non  parum  facit  materia  Spharoidica  iy  fonot, 
dica  cuius  redu^io  ad  magnitudines  cttlncat  dciradi  quadratura  maxime  depen- 
det,hinc  eammtaSampratermittere  nefas  eziidetur : conal/imur  itaque  hoc  paruo 
trailatu proprietates  Spharoidu  magis  ol/uiasacncccjfinas  inuejligare  ac  demon- 
shore. 

DEFI*NITIO  P;<1UA. 

OEmicIlipfeos  alter  axium  ita  intelligatur  conftitutus  vt  circa  eum 
O immotum  ipla  icmiellipfisin  orbem  agatur  donec  in  eundem  locum 
redeat  a quo  moueri  carperat,-  fblidum  ex  hac  rcuolutione  formatum 
Sphatroides  vocetur.  ' 


DEFINITIO  SECVNDA.  ■ 

Axem  Spharroidis  voco  lineam  qu^  in  ciufdera  formatione  immota 
manli t^ellq;  (imul  axis  eliipleos  qu?  conoides  genuit. 

DEFINITIO  TERTIA. 

Centrum  Spheroideos  dicatur  pundum  quod  in  formatione  centrum 
fuitellipfcos,  (imulquceft  centrum  omniufai  figurarum  qux  per  ipfum 
tranfeunc.  ‘ 

Schohon. 

"^^Otatn  dignum  ■videtur  duplex  eJfeSphsroidei,vnum  qutdformstur  fupeiOtxe  mtiore  el-  * 
' lipfeoSytUerum  quod  fit  fuk  minore,  quod  quoniam  lenticuUrU  for  me  fgurem  exhiket,  i 
Ceomeiris  videtur pretermijjum qui ouslem  figurem  cumeUiptice  confundere  confueuerunt-. 
que  igitur  ferentibus  propofitionibus  adducemus  ,vtrique  Jpheroidi,  efr  ouah  (fi  lenticulari 
communia  ejfe  volumus.  • 

DEFINITIO  QVARTA. 

Similes  clliplesdicanturque  axes  habentproportionalcs. 


PROPOSITIO  CV.  LEMMA. 

ELlipfiracuius  axis  AC  contineat  circulus  ABC,  contingenx  in  A 
8c  C,du£tadeindequouisFG,quqoccurrataxiinH,  ponatur  qua- 
cunque I K ordinatim  ad  axem  A C (ecans  F G in  L.  Denique  per  H 
ponatur  H E ordinatim  ad  axem  AC,  & per  F refla  MT  ordinatim  ad 
A C , dnlucatur  M H B occurrens  reflx  I K in  O. 

pico  SH  quadratum  ad  EH  quadratum  eam  rationem  obtinere 
quam  P O V reflangulum  ad  1 L K. 

' Demen- 
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*Demonfhatio. 

\7T  MTaJFT.hocefiA^tRRad 

O R a<t  L R > ciim  igitar  fit  vt  t^ifn 
totum  IR,  ita  ablatura  OR  ad.XR  i 
abiy^m  etittefiduam  PO  ad  refiduura . 1 L>  / 
nt^tura  P R ad  totum  1 R,  lioc  ell  vt^  .S'H ' 
ad  E H.  Deinde  iam  oficnlltn  ell  O R elTe  ad 
LjR.  V PR  '3*^  1 R'*'  hoceft  »t  V R ad;KR. 
ergo  componendo  V O ell  ad  OR,  vt  g,L  ' 
ad  L Ri  Se  permutando  V O ell  ad  Kt  j vc 


KL.  boc  ell  ratio  te^angulorum  POV.ILK, 

cit  duplicata  rationis  SH  ad  EH,  bocSIl',  eadem  eam  ratione  quadrati  SH  ad 
EU.t^odfuit  demonlltaadum.  ‘ * 

PROPOSITIO  C VI.  LEMMA.. 

Iirdem  pofitis!  i 

Dico  redbangulutn  FLG  ad  FtlG  re£tangulutn  eam  obtinere 
lationem^aamreiliangulum  ILKadEHD  te^ngulum. 

N DemonftrAtio.  ■.  - ■; 

RAtiorettangulipLGadFHG  rcAa^uIuracoponitur  ex  ratione  FLad  FH, 
hoc  ell  M O ad  M H,  & ex  ratione  ‘ad  H G,  hoc  ell  OB  ad  H B>  led  ex  iif- 
dem  rationibus  componitur  ratio  reAanguli  MOB  ad  rcAanguluffl  M H B ergo 
tatinre&angulorum  FLG.FHG  eadem  ell  cum  ratione  redtangulorum  MOB, 

MHB'  led  ratio  rcAangulorum  MOB.MHB  eadem  ell  cum  ratione  POV  ad 
S H quadratum,  ciim  tam  redangula  b MOB.POV,  quirareflangulum  MHB.  ^ 

, & quadratum  SH  fine  saqualia.  igitur  etiativtatioFXlG  ad  FMG,  eadem  ell  ^ 
'cuinratione  POV  ad  SH  quadratura,  fcd  ratio  ^ P OV  ad  S H quadratum,  ea- ^ , 

dem  ell  cum  ratione  ILK  ad  HE  quadratum.  Igitur  redangulum  FLG  ad  ^ *' 
FHG,  cIlvtlLR  redangulum  ad  redangulum  EHP^C^itodcraidenionilraii- 
dum. 

P RO  P"o  S I T I O ' CVH.’  LEMMA. 

Illdctn  pofitfs:  ' , " 

Dico  FLG  re£langultim  ad  rcflangulum  I L K eam  habere  ratio- 
nem quam  quadratum  FH  ad  H E quadratum. 

DtmonflTatio. 

■pSt  enim  J redangulum  F L G ad  FHG,  vt  ILK  ad  EHD.  Igiturperraoran- 
JC-do  vtFLG  ad  ILK,  «a  ell  FHG.hocell.FH  quadratum  ad  EHD.hocelltl"'”' 
quadratum  EU. 


Dk. 
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PROPOSITIO  CVIU.  LEMMA. 

^^Int AB, CD  axes  elUpticijteAa  ve- 
|3  ro  EF-xquidiflans  axi  fecans  CO 
jnO.diuifafitrurfu»  in  H,  vt  cfI4iui(* 
j ABjn G>&ponanturIGK,LHMor- 
■ dinatimadaxem. 

Dico  redangulutn  L H M ad  C O D 
red}angulutn  (aro  habere  laiioncroqua 
’ 1 G quadrarum  ad  G Nqiudracuin. 

DemmfirMtio. 

TTSteninquadraram  IG  ad  Cii  quadra» 
A^um,vtaACBreflaDguluinad  redingu» 
Ium  ANB,  hoceft  quoniam  AB) EFifimili» 
ter  iunt  diuiiittvc  reftangulfi  £ H F ad  EOF. 
fedvt  EHF  rcOanguIum  ad  EOFi  ita  cll 
bLHM  ad  COD.  redangulum.  iguur  vt 
'LHM  rc&anguluinadreAangulutn  CQDt 
ita  cft  IG  quadratum  ad  CN  quadratotiu 
Q^od  erat  demonfiraodum. 


PROPOSITIO  CIX. 

OMnis  fe£tla  (ph^roideot  per  axem  fadbt  exhibet  ellipGa  a qoa 
loides  formaturo  eft*  < > 

Dtmot^rAtio. 

NOnindigetprMofitio  rkeriore  dcmonflratione  qo^m  el  qux  ex  dcEqitione 
prima  poceft  aOumiicdm  enim  pereilipfis  determinaex  circulationem  roper  axe 
immoto  rpbetoides  formetur, igitur  in  omni  parte  citculationis  eadem  ellipuatepc* 
tiecur  qnX  ^xroidet  cfFormat. 

PROPOSITIO  CX. 

/^Mnit  TedUo  fphaeroidis per  centrum  fada  reda  eft  ad  aliqoodpU» 
per  axem  Qducroideos. 
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Clt  ABC  Tedio  per  cenmim  ^tusfeidepi 
ofa/iaua  ad  axem  eF  t ( nam  de  redla 
dubium  euc  nonpoteA)erigatucigit4r>exD, 
Icentro  normaliter  ad  planum  ABC  reda  DI> 

8c  per  ID.  & axem  £F  planum  &CF  eon- 
ftiiuatur.  Dico  planum  ABC  redum  cile 
ad  planum  EDGF  > qaod per  axem  cranfict 
aam  I D cilm  lic  ex  cenArudione  rcdy  ad 
planum  A B C > igitur  !■  etiam  planu  EDGF. 
peripraoidadumredumeAadplanii  ABC. 
Qu<^  cratpropoficum.  • 

PROPOSITIO  CXI. 

OMnis  (cdk>  Iphctoidis  perccn» 
erum  non  traoliens  refla  ell  ad  ali- 
ajuod pUnum  auod  per  axem  Tphaerbi* 
deos  duci  poecu. 

* 

Dmonftmu. 


Sit  ABC  ledio  rpbzroldis  aon  per  centrum adat fit  autem  J3EP  > pef  cen- 
trum polita  xquidiRans  plano  A B C.  Quoniam  oAenrum'ed  plano  DSPali- 
quod  per  axem  polTe  cooftitui  qnod  cid£  otmogonalicerinfiftat.igitur  plano  ABC. 
squididamiidem  planum  orcbt^ooum  erit,  fieri  itaque  poteft,  quod  ptopofitio  af- 
fcdt, 

PROPOSITIO  CXII. 

OMnis  feflio  (phxroidis  normalis  ad  axem  qoi  in  conjfkaAione 
Iphxroidcosiminaotasfiiucuculmnuhibcc. 
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Demonfiratu. 

citfphxroides  ABC  cuius  axcm  InuncitBin 
^AC  dioMat  fcaio  HFl  orthogon aliter. 
Dico  illam  circulum  e(Te.  fiat  feflio  per  AC 
axem  fcilicet,etit » haec  ellipfis  illi  fimilis  a «jna 
fpheroidesproduaumelhfit  autem  communis 
feaio  plani  A B C D.  & plani  H 1'  I reda  H I, 
tandem  per  pundum  F,  quoduislniiiperficic 
iphatroidis aiTumptum, & axem  A C .planum 
agatur  AFC  occurrens  plano  H F I . fecun- 
dum lineam  KF.  erit  fcaio  AFC  ellipCl 
ifirotiis  8c  zqualis  ellipfi  ABCD.  Etqno- 
niamexhypothefi  axis  AK  redus  eft  plano 
HFI.  dem.},  vndecimietunt  KF.  KH  nor- 
males axi.^c  proinde  ordinarim  pofitf  ad  axem. 
Quoniam  igitur  ad  idem  punaumaxetiis  com- 
munis elliplium  «qualium  Si  fimiliumEntot- 
dinatim  dua*  K H.KF  erunt  intet  fe aequales» 
eft  veri  & IK  «qualis  KH.  ergo  KH.KF. 
KI  ajqualesfunt.  feaioigitur  HFl  circulus 
eft.  Quod  erat  dcmonftrandum. 


PROPOSITIO  CXIII. 

kMnis  feaio  fphaeroideos  cllipfitn 
/exhibet  li  obliqua  eft  ad  axem. 

Demonjlratio. 

SEcetnr  fphscroides  ABC  feaione  DEF, 
quz  Et  obliqua  ad  axem  AC.  Dico  illam 
elTc  veram  ellipfin,  intelligatur  faaa  feaio 
ABC  per  axem  AC,  qu«  1‘treaa  ad  planum 
D E F quod  fieri  pofle  demonlltatum  eft  f.De- 
indeexpunao  I interfeaionis  plani  per  axem 
A C cu  m plano  D E Ferigatur  normali  tet  1 E, 
etitergoIE,  linea  in  plano  DEF; quoniam 
cx  fuppofitione  orthogonaliier  infiftit  plano 
ABC.  per  rcaam  igitur  lE  planum  agacot 
H E B,  quod  fit  reaum  ad  axem  A Craflumpto 
deinde  quouis  N punao  in  communi  inrcr- 
feaione  planorum  ABC.  D E F, erigatur  NL 
parallela  lE-erit  liarc  N L inplano  D E F.quod 
eft  ex  conftruaioneorthogonum  ad  planum 
A BC.pet.NX.dcniqucagatur  planum  KLM 
parallelum  BEH.  Quoniam ‘HEB.KLM 
circuli  funt, igitur  HI  B rectangulum  eft  ad 
KNMrectaneiilom  .vteft  quadratum  lE  ad  N L quadratum  fed  vt  c rectangu- 
lum HIB  ad?ectangulumKNM;itaeft  teaanguluinDlF  ad  DNF  rpet^angu- 

lumdgiturvt  quadrati  lE  ad  NLquadratumj^taeftDIFrecrangulumadre- 
cnngulum  D N F/luate  veta  ellipfis  eft  fectio  D E LF.Quod  fuit  dcmonftrandum. 
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PROPOSITIO  CXIV. 


SPhxroidcs  feifluiT!  plano  per  axem 
feceturfic altero  plano  per  centrum 
priori  ad  angulos  re6'Ios.  , 

Dico  communem  interfe-flionem 
horum  planorum  ab  axe  bifectam  elTc. 

Dcmonilratto. 

CIc  planum  ABC  per  axem  AC.alcerum 
uoque  planu  m B D E.  per  centrum  Fcon- 
Iticucum  priori  ad  rceros  angulos , producat 
communem  inierreciioncm  B E.  Dico  illam 
in  F bifectam  clTe.  nam  B FE linea  cll  non 
minus  in  plano  ABC  qua  Gc  in  plano  BDE- 
fed prout ell  in  plano  ABC  elliptico  tran- 
iit  per  F centrum  ellipfcoS)  ac  proinde  bifa- 
riam in  F diuilaelb  igitur  etiam  prout  ell  in 
plano  B D E,  bifccca  cft.  Quod  fuit  demon- 
firandum. 


A 


PROPOSITIO  CXV. 


* 


PLano  per  centrum  Iphzroidis  polito  Ii  aliud  normaliter  per  axem  illi 
infiRac.communisWerlciltio  exhibebit  axem  Icdlionisqu;  per  axem 
(phzroidcos  non  tranfit. 

DemonHraiio. 


CEceturfphiroidcs  AB  C plano  BDE>pec 
^centrum  fphzroidcos  F;  agatur  deinde  pla- 
num per  AC  axem  (phactoidis  quod  norma- 
liter plano  BDEinIillat,  exhibens  commu- 
nem imcrrcctioncm  rectam  BE.  Dico  BE 
axemeirc  fcctionis  BDE.  per  centrum  F 
ponatur  planum  CDH  rectum  ad  axem 
A C icrit  a lioc  circulus,  Sc  quidem  b plano 
ABC  rectus,  fic  autem  DFJL  communis  le- 
ctio plaoorumGDH.BDE.  quia  vero  ABC 
cIlipGs  ed  cuius  Fed  centrnm.ergo  recta  BF 
xqualised  FE,  cd autem  etiam  FU  zqua- 
lisLF  vtpote  in  circulo  GDHL,  per  cen- 
trum acta,  deinde  quia  plana  B D E , G D H, 
rectafunt plano  ABCiCrit  c DFLcommu- 
nis  eorum  fectio  recta  plano  ABC-  quare 
cdm  DL  Gtdiuifa  bifariam  in  F)diuidaiqne 
BE  bifariam  ad  angulos  rectos, neceflario 
BE  ic  LD,  axes  erunt  Tectionis  BDE>qoa; 
veta  ellipCs  odcnla  ed. 


H 
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PROPOSITIO  CXVI, 

OMnis  linea  in  quouis  plano  polita 
quod  per  centrum  Tph^roidcos 
traglicbirecaturaceniro  fplia;roidis. 

‘Demonfiratio. 

CIt (phzroiiies  ABC  teduin  plano  BDEi 
^per  centrum  F>  duAa  ver6  fit  in  plano 
BDE  re£ia  BE  per  centrum  F.  Dico  illam 
bifedam  elle  in  pui(Qo  F.  Agatar  enim  pla- 
num per  AC  axem  fphzroidros  ABC  quod 
rcAum  fit  ad  planum  BDE,  erit  BE  ho- 
rum planorum  communis  intetrectio,  quam 
exii4.hiiius  perfpicuum  cftbircccam  ellc  in 
centro  F.  Quod  erat  propolitum. 

PROPOSITIO  CXVII. 

SEftio  fcdlioni  per  axem  fadtx  11  x- 
quidillans  fuerit,  eidem  llmilis  erit. 

Dmonftratio. 

pOnanturioj{4ixroideABC  duoplaba 
'parallela  PGE,  BID..  Vnum  fcilicet 
per  centrum  BID, alterum  eidem  zqui- 
didans.  Dico  illas  redionesincerfe  (imiles 
efle.  Agatur  planum  ABC  per  axem  fphz- 
roideos  redum  ad  plana  parallela , occur- 
rens illis  fecundum  lineas  PE,BD>  eruat 
igitur  PE  , BD  axes  > fcflionum  pet 
centrum  fphzroideos&  fefiionis  PGE, 
crigaturnormaliier  ad  planum  ABC  re« 
da  DI,  diuisi deinde  PE  bifariam  in  K, 
agatur  planum  per  K quod  tranleat  perLI 
lineam  nimirum  FGIH,  exhibens  KG 
communem  interfedionem  cum  plano 
PGE,  cum  plano  autem  per  axem  iludo 
ABC,  intericdionem  F H , qu; c erit axb 
ellipfcos  FGH,  erit  itaque  KG  normalis 
ad  PE,  cum  fit  zquidiftans  1. 1.  vnde  re- 
dangulum  F K U,  eft  ad  redangulu  F L H 
vc  d PKE  rcdangulum  ad  rcdangulum 
6LD-  led  vt  rcdangulum  F K H ad 
FLH,  ita  ell quadratum  KG  adLlqua- 
dratum,cum  fcdio  F G H Iit  elliptica  cu- 
ius axis  ell  FH-  Igitur  vc  redangulam. 
PKE  ad  BLD,  ita  ell  quadraturo  KO, 
ad  I.I  quadratum,  igitur  vc  P£  ad  BD,' 
ita  ell  KG  ad  Ll.funt  autem  PE.KG  8f  BD,LI  axes  ellipfeon.  Quate  Cmr- 
les  liuulue  lediooes,  quod  demonibate  oportuit. 
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Ati  fphxroidis  axem  exhibere. 

ConJlritHio  O"  demonfirjuio. 

Olt  Iphzroidcs  ABC,  cuius  axem  opor- 
ccac  ‘exhibere,  fiar  Jc^io  quzcun<^uc 
£DB.  erit  ea  a aut  circulus,  aut  elliphs.  ln« 
uento  huius  fc<aionis  axe  EB.pcr  EB,  fiat 
fefiio  A B C ad  angulos  reflos  ii^ioni  EDB. 
cric  ea  rurfuselliplis.  Inueniatur  denique  fc- 
^lionis  ABC  axis  AC  Dico  AC  axem 
quoque  fore  Tph^roidcos.  cum  enim  fci^io 
A B C aci  angulos  rcflos  conflitura  fit  fci^io- 
ni  EDB  traniiens  peraxem  EB,  erit  ^in 
plano  ABC  axis  ^hfroidis,ac  proinde 
ABC  cJlipfis  erit  fafta  peraxenfa  qua  iph^- 
roides  formatum  efi^axis  ergo  cft  A C fphz- 
r^deos  A B C.Quod  erat  demonfirandum. 

PROPOSITIO  CXIX. 


A 


a IU  d* 

It  j.  kmmt. 


«xiif.aiM 

«M. 


TX  Ati  Ijih*roideos  centrum  affignare. 

Confhi^toXS' dtmtnfiritio. 

INuentut  axis  AC  (iiuidatur  bifariam  in  F.  OicoF,pundum  elTe  quzlittm),e(l 
'enim  hoc  ipfum  centrum  cllipfeos  ex  qua  tphzroldes  formatum  eft  per  quod  om- 
nis linea  fn  fphzroidc  pofica  biiecacur. 

* 

PROPOSITIO  CXX. 


OMnisfeflio  per  centrum  tranhcAs 
oblique  ad  axem  jclliphn  exhibet 
dilFimilcm  illi  qux  per  axem  fada  clF. 

Demonftratio. 

CIt  fcflio  ABC  per  centru  fpbzroideos  D ob- 
•‘^liqua  aci  axem. Dico  ABC  efle  clIipGm  dirti- 
icilem  EFG  feftioniquz^iSaeil  per  axem. 
Quod  ABC  GtellipGs  patecexii}.  huius. 
Quod  aurem  Gmilis  non  fit  inclinata  fcfbio 
ABC  feflioni  E F G fiue  EB  G,  fic  ollendo. 
Gc  E F G fcdio  per  axem  fpbzroideos  reda 
plano  ABC^GerienimidpoteGperiia.)per  , 
centrum  autem  Gatfeflio  HBF  ad  axem  EG 
reffa,  (per  18.  vndecimi  etiam  reda  erirpfano. 
EFG>)  faciens  cum  plano  ABC  communem 
fedionem  BD;  cum  plano  autem  EFG  fe- 
dionc  D F.  quoniam  igitur  plana  H B F.  A B C 
ambo  reda  fune  plano  EFG  > erit  per  19. 
vndecimi  communis  eorum  fedio  BD  teja 
plano  EFG  > ac  proinde  per  dcGn.}.  11.  etiim 


K 
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iiitlnhi  rc^aad  AC,  qua:  axi$>  eft  fcflionis  ABC.  ergo  BD  alter  axis  eftfcflionis  ABC* 
fimiliter  pcrf|ricuuin  efl  ED.DF  axes  eff»  ellipfeos  EFG.  quoniam  vero  HBF 
liit.ia-  i"  circulus  elt,  arquales  funt  D F,  D B.  his  politis  propofitum  ita  concluditurinon  elt 
i«i.  axis  ED' ad  axem  DF , vt  axis  AOadaxem  D B, hoc ell  DF.  Quod  tamen iuxiX 
dcHnitionem  3.cequiciturad  cllipfium  limiliiudiaem. 

CoroUariunt. 

demonitraris  pacet  axem  miisorem  rphacroideos  elTe  communem  omnibus  Ic* 
■^Gionibus  ellipticis  per  centrum  faddis . 

PROPOSITIO  CXXI. 


SEdIio  per  axetn  maiorem  maxima  cft  omnium  fci^ionum  , qua:  in 
(phzroide  fieri  poliunt,  ficuticdlioper  axem  minorem  minima. 


K 


Demonfiratio. 


c 


A 


C Inc  duo  axes  Tph^roideos  AB,CD&reflio 
*^per  illos  fada  exhibeat  ellipCm  ACBD. 
Dico  illam  elTe  maximam  omnium  (eclioimin 
qux  in  Iphzroide  fieri  poiliiot.  Erigatur  HF 
normaliter  ad  planum  ACB.  Deinde  per 
quamlibet  lineam  H E in  plano  AC  B , & 
lineam  HF icdlio  ponatur  EFG. Dico  illatn 
elTe  minorem  plano  ACB.  Pec  redias  AB, 
HF  fiatlciSio  A FB, erit  feflio  A FB  zqua- 
lisfedioni  ACB.lcd  AFB  Icftio  eft  maior 
ieAionc  EFG  cum  linea  AH  (it  maior  axis, 
ac  proinde  maior  quauis  diamecco  H£.  Igitur 
etiam  ACB  maior eft  fedlione  EFG- Igitur 
fcHio  per  axem  maiorem  maxima  efi  omnium 
fedionu quz  in  fphzroidefieri poliunt,  minU 
jpam  autem  elTe  CFD  manifeliius eliquant 
vtderoonftrari  debeat.  • 


PROPOSITIO  CXXII. 


DAci  quauis  IK  linea  qutfitininoraxc  maiore  fphsroideos,maior 
autem  axe  minore  ciu(dem,oportcacclIip(in  exhibere  in  Tph^roide 
, cuius  axis  zquaLs  fic  datx  linez  1 K. 

Confirufiig  e?  demaUratio. 

IWuencoaxerphqroideos  ACB  ducatur  ex  centro  eiurde  circulus  Internallo di- 
midio datsE  I K>  occurrens  fit^Uoni  ACB  peraxemfadiz  in  puncto  E,&iungan- 
lur  EH.  Denique  per  rectam  EHG,(ei3io  fiat  EFG.cecta  ad  planum  ACB.Di- 
co  EFG  cITc  quzficam  fcccionera.cumcnim  (ectio  EFG,  cectaiic  ad  ptannin 
«ii;.*«iiM.  ACB  quod  per  axem  ell.igiturcfectionis  EFGaxiseft  EG.quicumcxcondru. 
ccioae  zqulUis  (ic  datz  IK,pacec  perfectum  ellc  quod  problema  requirebar. 
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propositio  cx  XII r. 

OMnes  fcdiiones  per  centrum  fph.-croidcos  tranfeuntes  cam  inter le 
Ibrtiuntur  rationem  tjuam  continent  axes  maiores  inrerfe. 
Demonftratto. 

Sint  fpharroWeos  A B Cdii*  (efliones  BDE. 

F D G per  centrum  H duSf . Dico  illas  cam 
inter  fc  habere  ractonem  quam  duo  axes  maio- 
res inter  fc  mphxroidcs  lit  oblongum,  agatur 
enim  planum  ABC  per  axem  AC.  quod  rc- 
Sum  fit  ad  planum  BDE  exhibens  commune 
interfeflioncni  lineam  B E.  erit  “ igitur  B Eaxis 
lnaia^ lectionis  BDE  ; refla  vero  HD  qu* 
communis  ellintcrrcflioplani  BDEcum pla- 
no per  axem  ACi  axis  minorefl  >>  tiim  Iciflionis 
BDEtum  ABCvel  ADC.  fimiliier  commu- 
nis interfeflio  plani  F D G.cum  plano  i^uod  per 
axem  AC.  het  erit  axis  minor  cum  leflionis 
F D G.  tum  feflionis  per  axem  faflx.cum  igitur 
fefliones  per  centrum  onincr,  cordem  habeant 
axes  minores,  eam  inter  Ic  rationem  habebunt 
quam  axes  maiores,  cum  cilipfium  ratio  cx  ca>' 
tionibus  axiumcomponatur. 

Alitet  fic  breuius  propofituip  fic  concludo. . 
pet  Corollarium  lao.  huius  elliples  omnes  per 
centrum  tranlcunccs  , axem  minorem  habent 
communem  cum  (phxroide.  Quare  ciim  ratio 
cIlipGum  ex  axium  rationibus  componatur , c- 
tunt  cilipres  per  centrum  tranfituntes,  vc  axes  maiores. 

PROPOSITIO  CXXIV. 

IN  dato  fphzrbidc  cllipflm  exhibere, 

Cju-radelliplim  pet  axem  rationem  ha- 
beat datam  minoris  inzqualicatis  beq;  illi 
xquidiftans. 

Conftrttlho  fi  demo  nftratio. 

CIt  Iphxroides  ABC  cuius  feilio  per  axem 
A B C.  Oporteat  autem  exhibere  cilipfim  in 
ratione  duplicata  £ ad  F , quz  aiquidillct  axi 
AC.  liat  vtliadF.ita  AC  ad  B D , in  plano 
leflionis  per  axem  ABCi  1'cflioni  autem  ABC 
adrcflds  angulos  conftituia  lirqiizdam  fcdio 
per  B D.  dico  hanc  Icflioncm  cllc  quzfiram. 
namfimilisclllcflioni  quz  illi  fieret  parallela 
per  axem  fphzrmdeos  AC  , & confcqiienter 
fimilisteflioni  ABC,  aequi  fimiles  fefliones 
fune  in  duplicata  ratione  iaedrum  homologo- 
, ruro,hoc  eft  A C ad  B D,  hoceft  E ad  F.  lui- 
tur exhibuimus  quod  petebatur. 
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PROPOSITIO  GXXV. 

DAtam  cllipfim  in  datafphxroidc  cabibcrc quz  maiorem  proportid- 
nem  inter  fuos  axes  non  habeat  quam  ellipfis  qu^  fit  per  axem  fpbf  - 
roidis. 

Conjlruliio  iy  deraonfinut». 

CIc  D B G I TeSio  fada  per  axetn  Tpheroi- 
'^decs  & altera  ilata  cUiplis,  cuius  axis  ma- 
ior A e ad  minorem-  L B » non  maiorem 
habear  rationem  quam  axis  D Q ad  i>B- 
Oporteat  clIipITm  exhibere  in  rphatrnide. 
Fiat  axis  minor  fplixroi  dis  HB  ad  aliam  Z, 
vt  KB-ad  K A.  Patet  ex  hypothefi  Z non 
fore  maiorem  axe  H D.  in  Ipharroide  igitur 
exhibeatur elliplis,  > cuius  axis  maior  HE> 
fit  xquahsZihulus  b minor  axis  H M pare- 
rit  HB.  Quare  erit  HM  adHB,  Tt  KB  ad 
K A,Ergoper  definit. 4. huius  eilipfes  E M Fi 
ABC  Cmiles-funt.  Polita  deinde  OP  dia- 
metro coniugata  ipfi  diametro  E P,  fiat  Tt 
BH,  quadratum  ad  quadratum  AKi  ita 
redangulum  OHP  ad  ORP  reiSangu- 
lum,Sc  pet  puniSunj  R reSiofiat  S VT, 
quatzquidillctfeiftioni  EMF.Dico  SVT 
(c£)ionctflxqualem&:  (imilem  elTefeilioni 
A B C.Efl  enim  ABC  fimilis  feaiooi  EM  F. 
Sed  SVT  etiam  fimiliseftfeifioni  EMF, 
igitur  etiam  A BCfimilis  el{  legioni  S V T. 
Deinde  ellipfis  EMF  ad  ellipfim  ABCi 
eam  rationem  habet,  quam  qoadrattsnt  E H 
ad'AK  quadratam,  hoc’eft  ex  conftrufl.  quam  OHP  rcdlanguluni  ad  ORP 
retlangulum,hoccflrurfiim,  quam  quadratum  EHad  S R,quadranim.elliplis  er- 
go ABC  xqualiscUSc  fimiliscllipfi  SVT,  Igitur  perfecimus  quod  poftulMlua 
fuit, 

PROPOSITIO  CXXVI. 

IN  fphxroide  exhibere  feiSrionem  per  centrum  quz  fimilis  fitellipfida» 
tz  cuius  axe;  non  contineant  maiorem  rationem  quam«axi$  maior 
fpbzroidcos  ad  minorem. 

Consirudio  (s-  demonUrma.  . 

r\Ata  fit  ellipfis  ABC  cui fimilem  oporteat  exhibere  per  centrum  fphxroMeos 
■^datiDEF-  Polito  D G axe  in fphqroide fiat. fcdio  D EG , cuiusccnctum  H, 

' ereda  deinde  reda  H I normaliter  ad  axem  DG  qux  erit  minoraxis  fphxroideos, 
inucntilqi  axibus  AC>BL  ellipfis  datx,  fiat  vt  KB  ad  KA.icalHad  Hfi.pcrfpi- 
cuumcll  ex  hypothefi  HE  fore  minorem  axe  Iphxroidcos  maiori  HD.  cxliibca- 
cniaiH  curt  ergo  in  fphxroide  ellipfis  EMF  per  centrum  cuius  maior  axis  fic  HE.  Dico 
<TctM  ellipfim efle fimilem  ABC. nam  axis  EH  ad  HI,  hoc  elt  J HM,  cft  vt 

Ito.  Sxiiu.  axis  A K ad  KB,  ex  conllruflionc,iginitfimilesl'uoc  eilipfes  per  fimihumcllipfeon  ‘ 
dcfinicionem. 
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pAopositio  cxxvii. 

DKtx  (cilioni  in  fplixinide  alteram 
in  eodem  arqualem  conftiruccci 
, qux  dacxelllpfi  fit  Iimilis,  habenti  inter 
iiios  axei  non  maiorem  rationem  quim 
^ axes  inter  fe  habeant  ledlionis  per  axem 
fph^roidis.  / 

Coiifirucht  & detnonjlratio. 

pj  A ta  fii  fefiio  in  fpliiroide  A B C cui  Xqua- 
Oporteat  exhibere  ge  limilemdarxD- 
fiat  per  prxcedentem  quxdam  feftio  per  ceil- 
tcum  rpli;roldcos  EFG  fimilis  D.  Deinde 
fiat  > H I K feflio  parallela  E P G)qii9  adipfam 
EF  G reSionem  eam  h'dbeat  rationem  quam 
ABC  ad  legionem  eandem  EFGterii^uc 
perfe-aum  problema  »t  per  ft  manifcllum  eft. 

PROPOSITIO  cxxviir. 


I«4» 


A 


D datum  pundlum  in  (phxroidis 
fupetficie  contingens  planum  po- 

CoHfiruliia  &•  dmonftraito. 


Git  Apunaumdanimin  fupetficie  fphzrol- 
*^deo5  ABC,  ad  quod  oporteat  planum  ad- 
ponere  quod  fp  hzroides  contingat . inuenco 
*>  axe  C B, agatur  per  C B,&  A punAum  pla- 
nunl  ABC. petque  ea  qux libro  de ellipfi  do- 
cuimus , ponatur  A D in  plano  ABC.  con- 
tingens feflionem  in  A.ercaa  tjenique  A E 
normali  ex  A ad  redan»  AD,  qux  occurrat 
axi  in  E.  fiat  per  AD  planum  reaum  ad  fc- 
aioncm  ABC'  Dico  illud  fphzroides  con- 
tingere in  A.  QuonRm  EA  linea  reaaeft 
ad  D A , i!  fimul  ex  conftruaione  planum 
'per  AD  rcaum  ad  planum  ABC,  igitur  et- 
iam ea  rcaa  eft  ad  planum  pet  AD  poli- 
tum. Ciim  igitur  linea  £ A.  breuilllma'  fit 
oftcnfa‘add!iplim  ABC,  2( fimul  breuilfi- 
ma  ad  planum  orthogonum  per  A D,  necef- 
fario pianu per  AD  normalicct plano  ABC 
infiftcns,  contingit  fphattoides  in  A, ergo  pr;- 
fti  cimus  quod  fuerat  requiiltnm. 
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PROPOSITIO  CXXIX. 


.*  } 


SIntABC,  DEF  foflioncs  fafti  per  axes  fplia:roidcon  A B C,  D E F, 
cjuibusinfcribantur  parabol?  A B C,  D E F. 

Dicolphzroides  ABC  adfphzroidcs  DEF  habere  rationem  com- 
politam  ex  parabola  ABC  adDEF  parabolam, & ex  ratione  altitudi- 
nis B G ad  EH  altitudinem. 

Dcmonflratib. 

C Sc  enim  ellipripum  planum  ABC  da- 
DEF  planum  cJlipcicum 
infcdudlumvtcorpushabcns  bafim  ABC 
parabolam  & alcitudinem  B G>  ad  ibiidum 
lupcr  bad  DEF  parabolica  altitudine 
EHjhxccnlln  illts  zqualia  ellc  facile  col- 
ligetur ex  204:*  libri  dc  parabola  , & 
4$.  libri  dedudibus.  fcd  ticut  fc  habet 
AB  C > ellipticum  in  fe  dudum adDEF, 
ellipticum  cfu£kum  in  fc,ita quoque  ABC 
dudumin  orbem  ad  DEF, ellipticum  du- 
^um  in  orbem,  cum  quadrata  1 K ad  L M» 
eandem  rationem  contineant  quam  circuli 
radrjsillis  deferipti.  fgicur  etiam  fphzroi* 
des  ABC  adDEF, eam  habetrationem 
quam  parabola  AB  Cdu^a  in  altitudinem 
> B G>  ad  parabolam  DEF  dui^am  in  alci- 
radinem  E H*  Quod  lulr demonflrandum. 
4 Verum  quoniam  argumentandi  ratio  fub 
finem  huius  demnnflrationis  vlurpaca,  non 
adedfbrtaAe  plana  omnibus  videbitur  ,vc 
vlrenoveih  probationem  non  dclidereo^ 
adiungoldmma  vniucrfalchuiulrnodi.* 

Data Chtquiuis plana  ABC,DLF.Dl- 
co  folida  quae  hunc  ex  planis  ijlis  in  fc  du. 
^*s  eandem  inrer/c  rationem  habere, quaifi 
folida  qu^  procreantor  ex  ijfdem  planis  duflis  in  orbem. 

Ducaneqr  in  vtroque  plano  parallclce  inhniraf , I K , L M.  & concipiantur  fiiper 
»quadracis  IK, LM  conllicui  parallclepipeda  infinita inaincudinibiis  KK,MM.n)a- 
nifcftum  eft  hzc  parallclepipeda  infcripta  encfolidis  ,quae  hunt  cx  ducibus  plano- 
rum AB  C»  DEF,  in  fc.  intclligantur  deinde  radqs  IK,&LM  deferibi  circuli  in- 
finiti ac  iuper  i)S  erigi  cylindri  infiniti  in  altitudinibus  ijrdcm  K K,M  M.patct  hos  cy- 
lindros inferiptos  eflc  (olidis, qn^F  fiunt explanis  ABC,  D I.F  ductis  in  orbem,  lam 
Vero  quoniam  parallclepipeda  ^^‘cyhndri  habent  communes  alritudincs,  erunt  in- 
cerfcvtba(cs,(cilicccvtquadrata  IK  ad  circulos  radiorum  IK.  fcd  quadrata  fint>u- 
la  IK  fune  fingulis  circulis  radiorum  IK  proportionalia,  ergo  etiam  parailelepi- 
peda  fing'  la  fune  lingulis  cylindris  proportionalia.  Ergo  ri.  ^.vcvmim  parallclcpi- 
pedum  IK  ad  primumcylindrum  1 K, ita  omnia  parallclepipeda  ad  omnes  cylin- 
dros, pari  argumento  vc  vnum  parallelcpipcdiim  LM  ad  vnum  cfltndrum  LM, 
ita  omnia  parallclepipeda  LMac(  omnes  cylindros  L M.  fcd  vi  vnum  parallclcpi- 
peduBi  1 K,  ad  vnum  cylindrum  IK , ira  vnum  parallelcpipedum  LM  ad  vnum 
cylindrum  LM,cum  horum  quacuor  folidorum  ratio  eadem  fit  qua:  baiium  , quas 
pacet  cflcproporcionalcs.  Ergo  omnia  parallclepipeda  IK,  fune  ad  omnes  ^ylin- 
dros  lK,vtomnia  parallclepipeda  LM  ad  omnes  cylindros  LM,  & permutando, 
&c.  Vude  facile  iam  probabitur  iuxta  forcnamUifcurfuslibride  du.^u  plani  inpla- 
''  ■ , ^ num. 
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mim.propolicione4;>rollJaqu;  fiunt cx  dndibus planorum  ABC>DEF  infeipra 
lolidis  qux  procrcancur  ex  ijfdeni  planis  fn  orbem  dudis  ede  proportionalia. 

Hoc  igitur  vniuerlimdcmonrtratum  deinceps  alTumemus  in  particularibus  pro- 
pnfiiionuin  cadbuSjnon  aliam  adrrcntcs  probationem  przcer  hanc, quod /inc  vc  qua- 
drata parallelarum,  ita  circuli  qui  ijfdem  parallelis  vt  radijs  delctibaniur. 

Cor$Uawim^ 

'P^Cpropolitione  patet  Ii  altitudines  R G,EH  Gnc  equalcSsIplixtoideselTeldfphata 
^roidcs  vt  parabola  ad  parabolam. 

.PROPOSITIO  CXXX. 

Phzroides  ad  fplixroides  habet  ra- 
tionem compofitani  ex  ratione  el- 
lipfcon  qu;  per  axes  maiores  fiunt,&:  ex 
ratione  altitudinum  axium  minorum, 
vel  ex  ratione  ellipfeon  quas  per  axes 
minores  fiunt  & altitudinum  maiorum 
in  Tph^roidibus  lenticularibus. 

DemonBrattd. 

OStenGum  efl  in  przccdcnci  fphztofdes  ad 
Iphzroidcseamhaberc  rationem  quz  co- 

fionitur  ex  ratione  inferiptz  parabolz  fcmicl- 
ipli  per  axem  AEC  ad  parabolam  inferi- 
pcam  fcmicllipn  per  axem  DEF>  Araxis  £G 
ad  axem  £H-  ed  autem  parabola  inicripta 
ad  inferiptam  vc  fcmielliplis  ad  femiclliplin, 
fune  > enim  vt  triangula  maxima  inferipea.  Igi- 
tur cum  rationes  quoque  E GiEHfemiaxiuin 
minorum,  communes  Gnt  rationibus  diame- 
trorum parabolicaruminfccipcatum, reflat  vt 
ratio  AEC>  fcmiellipfeos  ad  femicIlipGn 
D H F.dudia  in  rationem  £ G ad  E H , eandem 
rationem  exhibeat  cum  ratione  parabola:  in- 
fccipcz  femiellipG  AEC  ad  parabolam  inferiptam  DEF>  duiSain  rationem  EO 
ad  £ H.  Cum  igitur  illa  eadem  Gc  com  ratione  fphzcoldis  ad  fphzroidesi  ergo  et- 
iam hzc  cdvt  fphzroidesadfphzroidcs.Quodfuicdemondrandum^, 

•PROPOSITIO  CXXXI. 

Phxroides  ad  fphxraminrcriptam  eam  obtinet  rationem  quz  intei 
axes  repetitur. 


A 
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fcripcobigicurTt  AE  ad  DEt  ica 
fmc  demonlitandiUD. 

PR  O P O S 


DemdnUratto. 

SPha:roiHcs  ABC  fccapcr  BE,  a*emmi- 
norem  pUno  a>t  axem  AC  rcdo,lcflib 
BFG  circulus “crjt.iiilcribaiurrupcr  circulo 
GKB.femifphxra  DBFG.  dudloautcrapct 
axem  A C plano.cxhibcatur  iefliones  A H B, 
DKB.&  inferibarur  cuique  1'cinioni  luapara- 
bola  ABE.DBE.  Oltenfum  >>  cft  A BE, 
duflum  in  (e  ad  D BE  diifluni  in  (c  eam  ha- 
berc  rationem  quam  parabola  iiilcripta  A BE 
adinrcriptamDBE.  led  parabola  ABE  ad 
DBE  parabolam,  (quoniam  axesBE  com- 
munesliint)eftcvt  AE  ad  O Ei  igitur  etiam 
ABE  ellipticum  du(2um in fe ad  D BE,  cir- 
culare duaum  in  fc  cft  vt  A E ad  D E , led  vt 
AB  E ellipticum  du3um  in  fc  ad  DBE,  cir- 
fulatc  dudumin  fe,  ita  cft  A B E , ellipticum 
'dufiumiD  orbem  ad  DBEcircuIarc  dudum 
in  orbem;  cumdquadrata  Hlad  K Iquadra- 
taeam  rationem  contineant  quam  circuli  ra- 
dijs  HI  deferipti  ad  circulos  radijs  KI  de- 
ilirphaeroidcs  AB  E ad  Tphierain  D B E.Q““d 


ITIO  C X X X 1 I. 


OMnei  coni  maximi  fphxroidi  inferipti  infiftcntcs  alipui  fe£Uoni 
qux  fit  per  centium  intee  fc  fime  ;qualc$. 

Dewonflratio. 


SInc  duo  maximi  coni  ABGC,  DEGF  in- 
feripti  Tphatroidi,  inlidentcs  IcdtionibusBGC, 
EGF  per  centrum  faSis.  Dico  illos  inter  fe  ae- 
quales clTe.  triangulum  per  axem  coni  EDFeft 
aequale  triangulo  per  axem  coni  ABC,  per  ea 
qu; libro deellipudemonllraca  cfunt.igitut 
HC  ad  HF,  vt  reciproce  D I ad  AH.  fed  vt 
MC  ad  HF,CcE elliptica  bafis  BGC  ad  baCtn 
ellipticam  EGF.  ergovcBCrC  ad  EGF, ita 
reciproccDl  ad  AH.  ergQitconiEDFjBAC 
xquamur. 

• V. 

PROPOSITIO  CXXXIII. 

Sit  conus  ABCD  fph;roidi  inferiptus 
& per  E centium  & verticem  coni  A du- 
Aum planum  exhibeat tiiangulum  ABD, 
cui  inferipta  fit  parabola  A F B verticem 
habens  A,  altera  vero  inferipta  fit  ellipfi 
AKBE  cuius  vertex  B. 
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Dico  conum  infcriptum ad  fph^roi-'  ' ■' 

des  cam  habete  racionem  quam  habet 
parabola  A F B E ad  fpacium  parabo- 
licum  A G B E.  • 

T)tm6nfttAtio.  ■ , 

OStetifum  cft  » quod  AGBE  duaum  irt 
alcicudincm  BE  xquciur  AHBE>du- 
doinfe.prxcercadcmonllracuincftb  AIBE  S 
in le  dutiumzquari  AFBE  Hudloin  B£>cR 
aucem  BEalcitudo communis.IgicurA  H BE 
duAum  inle  ad  AI  B E « dudiumin  ici  cR  vt 
parabola  AGBE  ad  Ipacium  parabolicum 
AEBE-  fcd  ficuc  rcbabec  AHBEdutium. 
in  fe  ad  A I B 1-^  in  fc  du^um  i ira  fe  habet 
(phzroidcs  AB-CD  ad  conum  AIBCD» 
a ciini  quadrata  H K ad  quadrata  1K>  ean- 
dem rationem  obtineant  quam  circuli  radio- 
rum HK  ad  circulas  radiorum  IK-  Igitur 
Iphzroidcs  ABCU  ad  inicriptum  conum 
camdtabet rationem  quam  parabola  AGBE  adrpaciumparabolicumAFBE.' 

PROPOSITIO  CXXXIV^; 

SEcetur  Tph^roides  fe£tione  ad  axem  re£Ii  exhibente  circulum  futrer 
quovtbali  infcribatur Conus  parti fphfroideos  A BC  Orpolicoque 
per  axem  plano  A B N,  ponantur  A M,N  M parallelx  axibus  A R,R  N te. 
paraboi;  infcribanturAHhi,  AKOpatallelogrammis  ARN,  ALD, 
quarum  vertices  fint  N,& A. 

Dicoparcemrphzrotdcos  ADCB,  ad  conum  inicriptum  rationem 
habere  compolicam  cx  ratione  qua  hahet  fuperficies  parabolica  F H A L' 
ad fupcrhcicmparabolicam  OKALj&ur 
ratione  quam  habet  altitudo  A M ad  alti- 
tudinem D L. 

Demonflratio. 

DVeaeur  quxuis  OP  quz  zquidiRet  AM> 
ollcniiimcit  aproportionaleselTclineas  OPi  ^ 

G P.  H P.  iimilitcr  fi  ex  D punfto  ponatur  D S 
quziit  parallela  MMt  demonllratum  e(l‘  TP, 

I P.  K P elPe  proportionales,  quare  A G D L fu- 
perficies in  Te  dutlazquaturf  Iblido  quod  habet 
balim  AHFL  . & altirudincm  AM.  Iimilitcr 
fuperficies  triangularis  AIDL  in  fe  dufta pyra- 
midetn  exbibebiraiqiialcm  g magnirudini  cuius 
bafis  cft  Ipacium  parabolicum,  A K D L.  St  altitu- 
do TPifcdhz  magnitudincshabcnt  rationi  cO- 
pofira^iex  ratione bafeosparabolicf  A HPLad 
parabolica  A K D L,3c  cx  altitudine  M A ad  S A, 
fiue  OP.idTP.  Ergo  corpora  illis  zqualia.ni- 
mirum  A G D L dultuffl  in  fc  , er  AI  D L m fe 
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ductum  habebunt  rationem  ex  ijfdem  compolitaui.  f'ed  qii.im  rationem  habet 
AGDL  ductum  inic  ad  AI  DL,  in  fc  diidum, eandem  rationem  babctpats  fphf- 
/«iiski»'  roideos  A B C D ad  conum  inferiptum  A 1 1)  C B;  ciim  quadrata  G 1’ , IJ  L " can- 
dem habeanttatiohem  quam  circuli  radijs  GF,  DL  deferipti.  Igitur  ctiampars 
fphatroideos  A B C D ad  conum  infcripttim  A I D C B . habet  rationem  compoll- 
tam  ex  ratione  parabolae  A HFI.  ad  AKDL,  & exaltirudine  OI’  Icu  AM  ad 
DX,  aIritudincm.QuodfuitdcmonlIrandupt. 


• PROPOSITIO  CXXXV. 

SPhatroides  A B C D fececur  per  axem  fcdionc  A B C;  atque  h?c  ipfa 
feAio  fccetur  duobus  planis  parallelis,  vno  per  ccncrum,altcro  fupra 
tenerum  vel  infra  exhibentibus  circulos  DIB,GFli,in  plano  autc  ABC 
defcribacur  parabola  ALB,  cuius  vertex  fitB. 

* Dico  fegmentum  fphxroidicum 

ABIDadAEFG,  fegmentum  fphi- 
roidicurneam  obtinere  rarionem,quam 
fuperheies  A L B K ad  A L H. 

^tmonSlratio. 


s riiiti;. 
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' C St  enim  AEBK  in  fe  ductum  ad  AEH, 
Abductum  in  fe.vcfapctficies  ALBK  ad  fu- 


. ftraiionci};.huius. fcdvt  AEBK  ductum  in 
fead  AEH>  ductaro  in  fedtaeftAEBKdu- 
ctum  in  orbem  b ad  AEH,inorbemductumt 
quadrata  £H,  BK  eandem  rationem 
fetuent,  quam  circuli  radijs  E H,  B K deferi' 
pci.  Igitur  etiam  fphxraidcs  A E B I D ad  par- 
tem A EF  G > eandem  rationem  feruac,  quam 
A^LBKiuperficiesparaboIica  ad  fupcrficiem 
'ALH.  Quod  fuit  demonfirandum. 
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PARS  SEPTIMA. 

DeConoideParaholico. 

Explic/U^Sjihttoidu  naturaem/^tie  firofrietiUibiu,  breuietiam  totnptadio  fropqoi 
mtendtmiuConoidicta  magmtudt/tes , quttrum  dufUx  tfi  dtffirtntii:  tlucetentm 
magmtudines  oriuntur  a pStone  paraboU-,  alut  ub  hjporboU-,  quodque  i pdrubebt 
gignitur,  conoidei parabolicum  Appelletur : 'quod  'Vero  ub  byperboU,byperbolicum, 

DEFINITIO  PRIMA. 

Onoidesparabolicutn  vocofolidum  cs  fcmiparabolx  circula- 
tione produdium  fuper  axeciufdem  parabolf  quiefccnte. 

DEFINITIO  SECVNDA. 

Axii  conoidis  parabolici  linea  eftqu;  in  formatione  conoideos  azii 
paraboi;  fuit,  & fecat  omnes  lineas  ban  conoidis  parallelas  bifariam. 

DEFINITIO  TERTIA.. 

Figura  conoidibus  infcripta  vocetur  .maxima  figurarum  qu;  illis  in- 
fcribi  potcli. 

EX  PLICATI  O. 

CV^m  plurima  triangula  paraboi;  verbi  gratii  iiifcribi  pollinttillud  an- 
tonomafiicc  dicatur  inlctiptum  quod  maximum eft  triangulorum 
quz  parabolz  fuper  bafi  infcribi  polTunt.  idem  efto  do  corporibus,  qux 
conoidibus  infcribuntur. 

PROPOSITIO  CXXXVl. 

OMnis  fcdlio  conoidis  para- 
bolici per  redIamTadIa  qu; 
informatione  conoidis  immobi- 
lis fuit  parabolam  generat. 

Demonftratio. 

• 

Sit  Igitur  remiparabolx  ABC  quz 
conoides  fotmauit  (iia  gyrationc, 
axis  AB  : rccundiim  quem  fiat  fectio 
ABP>alTumacurq;in parabolz  ABC 
perimetro  duo  puncta  G 8r  C > ex 
quibus  demittantur  perpendiculares 
ad  rectam  AB, line;  G H,CB,& planum  ACB  volaatoteovfque In orbeOidoneC 
perueneric  ad  punctum  E Tectionis  AEF.  igitur  HG  zqualiseft  HE  > fimiliter 
BC  zqualis  B F,  ciim  fint  ezdem  line^  foti  ntns  gyracione  mucatz,  quare  vt  G H 
ad  BC,  iHcft  HE  ad  BF,  &vcqiiadratuin  GH  ad  CB  quadratum»  iueft  qua- 
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drarum  HE  ad  BF  quadratura  , cft  autem  cx  fuppoGtionc  ABC  parabola.ad 
cuius  axem  AB,  ordinarim  poGiz  luiu  HG,BCj  igitur  vt  quadratum  HG  ad 
B C quadratum , hoc eft quadratum  HE  ad  BF  , ita  linea  AH  ad  AB  lineam. 
ai.FwaS,  aquarcctiam  AEF  cflparabnla.  Quod  erat propoCtum. 

Corollarium.  ' 

NOn  folljm  condat  ABF  parabolam  clTcifcd  eodem  difcurfu  patet  parabolas 
ABF, ABC  clTe^qualejacfimiles.acpromdcIatusrcSuinquodaxi  ABdc- 
Icruit  commune  clFe  vttique  Icdioni. 

PROPOSITIO  CXXJfVlI. 


« 


h lA.rM* 
itilm. 


OMnis  (e£Iio  conoidis  parabolici  ad  axem  conoidis  icdla  circulum 
fotmar. 

. . - Demonjlratio. 


'CXparabolici conoidis  definitione  linea  £D  quxbafis  edfemiparabolz  ADE> 
■*.-rotmantisconoides,  defetibit  circulum  ECF,  Sequia  ED  ordinarim  eft  collo- 
cata ad  axem  ADiorthogonalitcrilli  infidit,  polito  igitur  quouis  plano  ABC  per 
axem  'AD,  erit  CD  .zqualis  DE  per  Corollarium  przcedens,  cum  fiteadem pa- 
rabola ABC  cum  ADE  : erit  infiipcr  CD  rcida  ad  AD.  ado  deinde  plano 
quocunque  GBH  quodzquididet  E C F, exhibens  communesinterfeAiones  IB, 
lH,planorum  ABC,  AGE  jc  GBH.  erunt  normaliter  crei3z,adeoque  ordina- 
tim  pofitz  ad  axem  A I,  linez  I B Sr  I G : quia  l>  parallelz  fiint  I G,  D E,  & I B, 
C D.  Ciim  autem  parabola  ABC  eadem  fircum  parabola  AGE,  hinc  IG  efl 
ad  D E,  vt  1 B ad  D C,  & D E ad  D C,  vt  G I ad  I B : ciim  autem  zquales  fiat 
DE,  D C,  sequales  quoque  funt  1G,IB.  pundaigituf  G B H in  femicirculo  ex- 
idunt  non  mimis  quam  ECF.  Quod  fuit  demondrandum. 

PROPOSITIO  CXXXVIII.  LEMMA. 


INccrfeccnt  parabolam  binx  parallel;  A B,  <^D  & E F,  G H 'occurren- 
tes fibiinuiccm  in  pun&is  I & K. 

Dico  rcdangulum  ElFadGKH,  eandem  habere  rationem  quam 
habet  CIO  redangulum  adrcdlangulum  A K B. 
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Demonjlratio. 

T)Er  punda  I & K«  ponatur  reda  occurrens 
perimetro  parabolx  in  pundis  LM.  erit  er- 
go redangulum  EIF  ad  GKH  redangulum, 
vt  L I M ad  L K M redangulum , vt  eft  oden- 
liim  lib.  de  parabola.»  icd  eodem  modo  eft  re- 
dangulum CID  adAKBi  vtLIMadrc- 
dangiiliim  LKM.  Igitur  vt  EIF  redangulum 
ad  redangulum  GK.H,  ita  CID  ad  AKB  rc- 
dangulum. 

PROPOSITIO  CXXXIX. 


SEiflum  lic  conoides  quouis  plano  obli- 
que ad  badm. 

Dico  per  axem  fieri  pofie  rectionem  quz 
re£Ia  fic  ad  planumdu<Stum. 

Demonjlratio. 

Cit conoides parabolicum  ABC  fedum  ledione  / 
‘^DEF  obliqui  ad  bafim  AI  C,  igitur  axi  occurret 
in  aliquo  pundo  G,  cum  fcdio  D E F axi  nnn  zqui-  > 
diftet,  erigatur  ex  G tinea  G H normaliter  ad  pia- 
ntimD  EF,& per  HG>& lineam  G B planuip  po- 
natur: etic  illud redumadDEF  planum, ciim om- 
nis (edio"per  lineam  GHi>feda  lir  ad  planum 
DEF. 


o 


PROPOSITIO  CXL. 
Mnis  fedlio  conoidis  parabolici 
ad  axem  obliqua  cllipfim  formae. 

Demonliratio. 


Cit  conoides  parabolicum  ABC  plano 
"^DEF.  oblique  ledumadaxem  AG  Dico 
DEF  ellipfimeire.  Agatur  enim  per  axem 
conoideos  planum  quod  redumfir  ad  pla- 
num D EF , exhibens  communem  interfe- 
dionem  D V,  ex  pundo  vero  I.  quod  com- 
mune eft  axi  & lineq  DF.erigaturnormali- 
(cr  lE  ad  planum  ABC,  quod  fadum  fuit 
per  axem  redum  ad  DEF  planum,  pona- 
tur denique  per  lE  planum  HEK  , quod 
arquidiftet  baft  CLB  , faciens  in  planis 
BAC.DEpredioncs  KlH,ElM.F.tquo- 
niam  lE  reda  eft  plano  B AC,Jperpendi- 
culariseftad  DF  ,KH.  Igitur  circulus  eft 
afedio  HEK  quarelinex  IK.lEi  IH.IM 

zquales  funt  inter  le.  Tandem  ponatur  planum  N R O parallelum  H E Kmccurrciis 
plano  X)EF,  fecundum  communem  iiitcrfedionem  P R. Et  plano  B A C fecundum 
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*ij  Wit-rcflamOPN.  erit  (tenuo  N R O circulus,  & quin  P R parallela  cH  ad  IE,ac  rtSti 
lEexconftrua.notmalisad  planum  ABC,  erit  ic  refla  PR  b normalis  ad  planunl 
‘vwdn.  B A C>  ac  proinde  normalis  adreflas  DFicON.  Igitur  rcflangulum  HIKcflad 

N P O rcflangulum  vt  quadratum  I E adP  R quadrarum,  (cd  vt  rcflangulum  H 1 K 
ad  rcflangulum  N P O > ita  rcflangulum  D I F,  a,l  teflanguUim  ■ IJPF.  ergo  re- 
flangulum  DIF  eft  ad  rcflangulum  D PF>  vcquadratutu  lE  ad  quadrarum  P R: 
Quare  ieflio  D E R Felliplis  efl,  Quud  erat  ,lemon(lrandum, 


PROPOSITIO  CXLI. 

^^^MnislcAio  uiconoidiiparabolici  (quidiftani  paraba!ahicxbibcc< 

DcmonftraiiOi 


BD  aeqaidi/laos.  Quodtuudeinooltrandom, 


fa  Sto  conoideos  ABC, cuius  axis  B D , feflio 
T^EF  G *quidiftansBD.  Dieofeflionem  EFG 
clTe  parabolam,  agarur  per  axem  B D planum 
CBA;  quodreflum  litadrectioncm  EFG  , ex- 
hibens communem  interreerionem  E-F.  Deinde 
«gatur  aliud  planum  H R L quod  zquidiEer  bali 
AGC,  cuius  communis  inrcrfeciio  cum  phmir 
EFG  (itlincallC,  linea  vero  FG  iit  communis 
eiufdcm  interfectio  cum  plano  A G.C.  Quoniam 
plano  ABC, planaEFG&HKL orthogonalt- 
tcr  inGilunt,eric  K I communis  eorum  fectio  < re- 
cta plano  ABC.  iimilirer  Se  FG  recta eil plano 
ABC. ergo rectangulum  HIE  zqualc  eft  qua- 
draro IR;  & rectangulum  APC  quadrato  FG 
eft  zquale.  quia  verd  etiam  ABC  planum pec 
axem  BDpofitumcftiparabolaleftABC  fectio| 
demonftratum  vero  eft  libro  de  parabola  g quod 
rectangulum  quoque  HIL  ad  AFC  reccangu- 
Ium  eam  rationem  obtinear  quam  linea  E I ad 
, EF  linearo, igitur  etiam  quadratum  1 R ad  FG, 
quadratum, eam  rationem  habet  quam  linea  E I ad 
E F lineam,  quare  t>  parabola  eft  fectio  EFG  axi 


PROPOSITIO  CXLII. 


T^Arabolxomnesqu*  generantur  in  conoidc  patabolico  fc£liontbus 
JL  axi  parallclis‘,aEqualc  latus  rectum  habent  quod  omnium  axibus  in- 
feruit : fiuezqoales  ac  fimilesfunt  omnes  parabolzaxi  zquidiftantes. 


Dmonjlratio. 

IN  conoide  ABC  ponantur  tres 
fectiones;  altera  per  axem  BD; 
fcilicei  ABC,  relique  dux  eidem 
ad  angulos  reccos,vna  quidem  nem- 
pe*G  E F,parallela  axi , altera  verd 
DBI  etiam  per  axem  : facientes 
cum  plano  baleos  communes  lectio- 
nes FG,Db  quae  pcriy.vndecimi 
nor- 
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■normales  erunt  ad  planum  ABC> 
acproindc  per  dcfinic.;.  vndec.  nor- 
males ad  AC.  Per  pratcedentem 
EFG  iBDlparabolx Tunc Sr axes 
caru,  EF,BE>- Itat  rcAx  EFxqua- 
lis  BK  • & ordinarim  ponatur HK 
quperit  parallela  O I>  cum  Iit  B D 1 
parabolaj  igitur  vt  a B K ad  B D,  ita 
cH quadratum  HK  adDI  quadra- 
tum. quia  fimiliccr  ABC  parabola 
eft,  rcaaiigulum  b AFC  ad  AT)  C 
cH,vt  linea  E Fad  B D lineam,  hoc  cIT  ex  conllruflionc  vtBKadBD.  fedvtre- 
fiangiilum  AFC  ad  reSangubim  AD  Ci  ita  quadratum  FG  ad  quadratunjJJI.  (Cu  a 
eniniFG.Dl  fint  normales  ad  AC  quadrata  reaangulisfuntxqualia.)  IgitdrFG 
quadratum  ell  ad  quadratum  p I,vt  linea  BKad  BD  lineam, hoc  eft  KH  quadra^ 
tumadD Iquadratum. Igitur  FG linea xqualis  eftiinex  KH.  fed  Sc  linea  £Fx- 
qualis eftex  conllrufiionc tcAx BEiigiturfunc xquales  dclimiles  parabolx  EFG  - 
& B K H,  St  xqualc  habent  latus  rcflum  quod  axibus  B K & E F mretuit.  Eodem 
difcurfu  oftendam  quamlibet  aliam  parabolam  axi  parallelam  xquaretnclTe  ac  fimi- 
lem  parabolxper  axem.  Omnes  igitur  parabol;axi  conoideos  parallclffuncxqua- 
les ac fimilcs,uue latus  rcftumaxibusinicruienshabenc commune.  Quod  eraede- 
'-«lonfirandum. 


PROPOSITIO  CXLIII. 
Ati  conoidis  parabolici  axem  prxberc. 


Cmihiilho  dcmonllrMio. 


Cltconoidetparabolicam  ABC  cuius baCs  AEC.  InucntocentrobafeosD.ex 
‘-^eodem erigatur normaliterad planum bafeosreaa  DB.  OicoBD  foreaxcm.af- 
fumptoenimquouispunAoI  in  linea  DB,  fiaifedio  FIGH  qux  xquidiftet  bafi 
AEC.  Deinde  fecunddm  lineam  BD  fedlio  altera  facftns  communes  feftiones 
1 G D E,  qux  if.vndecimi  erunt  parallelx.iiaque  I H , I G,  I F equales  funt,  8c  fimi- 
liter  D C,  D E,  D Aifed  etiam  I L xqualis  eft  I G.  quemadmodum  & K D xqualis 
PE.  Igiturquia  DB  iecatomneslineasinpIanoFGHplanobafeos  AECparal- 
lelas  bifitriam.axit  erit  cseioideos  paraboiiei  per  definidoaem  axis  quam  pofiiimus. 
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DefLtnu  payatlctu  qua  conoidts  parabobcum  interpCAnt* 

PROPOSITIO  CXLIV. 

Ediones parallel?  in  conoidc  parabolico  fimilcs  figuras  exhibent  qu* 
*axi  occurrunt. 


tm. 


lipleon  fimilium. 
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Dtmonftfatio. 

C 1 3C<5ui<lIftant  baG  fcilioncSiCircuIi  a funtaSt 
^confcqucnyr  figura:  fimilcs,  G cum  bafi 
concurriinCi  crunc  cllipfes.oftcndcntium  au- 
tem ell  illas  effe  fimiles.fiat  planum  A C F per 
axem  conoideos  reftum  ad  plana  parallela 
ABC.DEF.cruncrea*  ACiDFaxesfcaio- 

num  A B C,  D E F.diuifis  itaque  A Ci  DF  li- 
neis proportionaliter  in  H fir  G i erediilquc 
H B.  G E normaliter  ad  planum  A eF.lecan- 
dil  m illas  reflas  H B.  G E plana  ponantur  bafi 
conoideos  parallcla.ac  proinde  refla  ad  planu 
CAL:  nempe  plana  IBK»  LEM.  quatefit 
per  defin.3.vndec.  erunt  B H i E G normale» 
•adreflas  KD,AC,ML,DF.  reflangiilum 
«AHC.eftad  DGFreflangulueteftlHK 
ad  L G M reflagulum,  hoc  eft  quonianv  BH, 
EG  normales  funfad  diametros  D K.  LM,  vt 
quadratum  HB  ad  GE.  1'unt  igitur  ABC> 
DEF  ellipfes Smiles luxta  definitionem  el- 

ITIO  C XL  V.' 


# 


ai(.'M*r. 


f x%.mda. 


PLanum  pet  axem  conoidis  rcclutn 
ad  quamlibet  aliam  ieiflionem  , il- 
lius fcdlionis  axem  exhibebit. 


Demonflratio. 


DVplex  hic  eftcafusialtcrquofcflioadqiij 
planum peraxem  cS  reflum,  axi  atquidi- 
ftat;  alter  quo  axi  conoidis  occurrit. 

Ponatur  primum  feflio  G C Efad  quam  pla- 
num peraxem  K A I reflum  ell , atquidillare 
axi.pcr  axem  pooaiurplanu  F A H,  parallelum 
plano  G CE,  erunt  ergo  A B,  C D commune» 
leflionesplaniKAIcum planis  FAH.GCE 
i paralleIf.Qiiare  cum  A B,  vtpote  axis  reflus 
fit  plano  K F i , erit ' St  C D refla  eidem  pla- 
no. ergo  C D normaliter  feeac  HG  • quqcll 
communis  feflio  planorum  G C E,  K F I .Infu- 
per  planum  F A H.  l reflum  eft  plano  K F I . 
ergo  planum  G C E ■ eidem  parallelum , plano 
KFlreflumcli  : cfiuutcm  fit  planum  KAl 

rp^um 
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reiftum  pUno  GCE-  ergo  communis  eorum “(cflio ID  Ki  refla eft  plano  GCE-”’-'’*'- 
crgo>lenn.j.vndcc.lDK  rcflacftadEDG.  Qnare  cum  ID  K fit  diameter , paret 
EG  bifeflam  efle  in  D.  Et  quidem  vt  fiipta  oftendi , ad  angulos  reflos.crgo  C D eft 
nxisfeflionis  CED. 

Secundum  quoque  cafiim  fic  demonflrabimus.  Sit  iterum  Teflio  ABC  • plano 
A D C per  axem  D Eoccurrens  fecundilm  lineam  A C ad  angulos  reflos.  Dico  A C 
axem  effe  cllipfeos  A B C.ex  punflo  F.  quo  axis  D E occurrir  plano  ABC.  erigatur 
tiormalitec  F B ad  planum  A D C.  igitur  fi  fecundum  i,F  B fiat  feflio  GB  H bafi  co-  * 

ooidis  zquidillant.crit  circulus  £rqpidemreflusc  ad  planum  A D C,  ac  proinde  F I 
aequalis  F.B.quarecum  FB  refla  firadpianum  AD  C, refla  quoque  erit  definit  j.en- 
decim.ad  reflam  AC.  vnde  ciima  refla  A C diuidatur  bifariam  refla  BI.  ad  angu- 
los reflos , patet  reflam  A C axem  efie  feflionis  ABC. 

PROPOSITIO  eXLVI. 


I dua;  feftiones  in  conoide  parabolico  axi  occurrentes  xquidid.antes 
fuerint,  linea  per  vtriufque  centrum  iSti  axi  conoideos  zquidiftabit. 


Dtmonjlratto. 


CIncplanaparallela  ABC.DEF.  quoriim centra H&I.  DicoIineamHI  xqui- 
‘-'diftare  axi  conoideos,  ollenfiim  «f  eft  fefliones  AB  C.D  EF  fimiles  efre,pra:tereadi44.i». 
demonftratum  eft  ' planum  per  axem  conoidis  reflum  ad  fefliones  ABC,  DRF^' 
axes  earundem  exhibere,  planum  igitur  per  axes  AC.DF  feflionura  ABC.DEF^’*  *^ 
tranfiens  eft  planii,  quod  per  axem  conoidis  tranfic.fir  igitur  planum  hoc  D A G C F. 

Igitur  DAF  parabola  eft  quq  per  axem  tranfit  ac  proinde  refla  GHI.  quz  bifa- 
riam diuidit  ACiD  F, quz  Id.  vadccimifuncparallelz,  feflionis  DGF  per  axem 
conoidis  faflz  diameter  eft.  Sunt  autem  omnes  diametri  axi  Tectionis  zquidiftantes. 
igitur&  GHI  axi  Tectionis  zquidiftat.icd  Tectio  DGFeumdem'babet  axem  quem 
conoides.  ergo  G H 1 axi  conoideos  zquidiftat.  Quod  erat  propofitum.  . 

PROPOSITIO  CXLVII. 

DVx  fediones  axi  conoideos  zquidiftantes  (brtiuntuc  balium  fu»- 
ruin  triplicatam  rationem. 
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Demonflratio. 

CInt  Juz  feflioncs  DBfe  maior  & mi- 
*^norFGH,<iuarumaxcsGnt  BEiFH; 
fafla^ue  BI  scquali  FH>  ponatur  IK 
asquiiiiftans  ED:  erit  itaque  BIK  para- 
bola a:qualis  FGH,  vt  oftenium  cilfu- 
pra »: fed parabola  BED  ait  BIK,  pa- 
rabolam triplicatam  habet  rationem  cius 
quam  habet  refla  >>  ED  ad  I K , hoc  eft 
HG.  Igitur  manifcilumeft  Icfliones  axi 
.parallelas  triplicatam  habere  rationem 
fuarum  balium.  Quod  erat  dcmonftraa- 
dum. 

Propositio  cxlviii. 

COnoidesparabolicum  (BAG)ad 
conoides  parabolicum  (EDH) 
eandem  rationem  habet , quam  trian- 
gulum BAC  dudlum  in  rcdtangulum 
AC  BI,  ad  triangulum  FDE,  dudlum 
in rediangulum  DFEK,  hoc cft quam 
prifma  balimhabcsrriangulum  BAC, 
altitudinem  C B,  ad  ptilma  balim  ha- 
bens triangulum  F D E, altitudinem  F £. 

Demonjlratio. 

'pEr  ea  quae  demonlirauimus  prop.iZ9,  huius, 
* conoides  cll  ad  conoides , vt  corpora  que 
fiunt  ex  duflibus  parabolarum  in  reipfas.  Ted 
hateatquantur  tfohdis.quz  fiunr  ex  triangulis 
BAC,  FDE  duflis  in  reflangula  ACBI, 
DFEK.  Etgoconoidium  ratio  eadem  cil  qu; 
folidorum  fafloriim  ex  diiflibus  iriangulo- 
fum  BAC  , FDE  in  reflangula  ACBI, 
DFEK.  Quod  erat  dcmonftranitum. 

CoroUanum. 

DArteS  conoideos  parallelis  ad  balim  planis  abfcilTz,  eam  feruant  rationem  quam 
**  partes  patabolz  per  axem  ijrdcm  planis  intercepta^,  in  (e  duflz  ,fiue  quam  parces 
trianguli  BC  A duflz  in  altitudinem  AI  fcu  CB. 

Dcmohftrabicur  difeuefu  omnino  limili. 

PROPOSITIO  eXLIX. 

tOnoides  parabolicum  ad  conoides  parabolicum  rationem  habet 
Jfcompodtam  ez  altitudine  ad  altitudineTn,&  ex  bali  ad  balim. 


Vemon- 
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Demonfiratio. 

Ctnciluo  conoides  AB  C>G  EF.oftcndcn- 
^dum  c(l  conoides  ABC  ad  concides 
CEF  > habere  rationem  compoiitam  ex  ra- 
tione baCos  AKC  ad  baCni  E1G>  & ex 
ratione aliitudinisB D ad  F H altitudinem, 
procedenti  propolltionc  dcmonftratum  cft 
conoides  ad  conoidea  eam  habere  rationem 
quam  prilina  habens  baiim  triangulam 
BDA>  .V  altitudinem  DAadprilinaex 
bali  triangula  FH  E & altitudine  HE.  fed 
ratio  illorum  prirmatum  componitur  ex  ra- 
tione altitudinum  DAiHE.&rex  ratione 
triangularium  balium  B D A>  HFEilioceft 
rutfuin  ex  ratione  DA  ad  HE,&exratio- 
ne  BD  adFH.ergoratioconoidium com- 
ponitur ex  ratione  DA  ad  HEbisfumpcai 
hoc  ell  ex  ratione  circuli  AKC  ad  circu- 
lum EIGi  Scex  ratione  altitudinum  conoi- 
dicarum  B D>  HF.  Quod  erat  demonUran- 
dum. 

PROPOSITIO  CL. 


conus  inferiptus  ad  conum  inferipeum. 
Demonftratio. 

Clntconoidibus  inferipti  coni  A B C » D E F. 
‘^Dico  conoides  ad  conoides  eam  habere  ra- 
tionem quam  habet  conus  ABC  adDEF. 
Conus  enim  ad  conum  rationem  habet  com- 
poEiam  ex  bali  circulari  AKC  ad  balim 
DGF>  & ex  altitudine  B H ad  EI.  fed  prae- 
cedenti propoCtione  idipfum  ell  demonllra- 
tum  de  ratione  conoidis  ad  cohoides.crgo  co- 
nus inferiptus  ad  conum  inferiptum  eam  ha- 
bet rationem  quam  conoides  ad  conoides,cdm 
altitudines  & bafes  communes  exiftant. 
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PROPOSITIO  CLI. 

COnoidis  ABC  fccctur  plano  per 
axem  BPA,&  alijs  planis  EFG, 
H I K bafi parallelis,  occurrentibus  pla- 
no A P B fecundum  communes  inrcrfe- 
dtiones  L H,  M E. 

Dico  parces  conoideos  eam  fortiri  inter 
fc  rationem  quam  partes  trianguli  inferi- 
ptiPBA. 

Demonjlratio. 

CEgmenca  illa  conoKIica  parallelis  ad  bafim 
'^planis  abldlTaeain  inter  fe  raiiunem  habenr, 
I quam  prifmata  qua;  fiunc  cx  partibus  trianguli 
interceptis  ijfdem  planis dudis  incommunem 
altitudinem  AP.  fed  harc  fune  vt  parces  trian- 
guli. ergo,  & illa.Quod  erat  propolicum. 

Propositio  clii. 

SEceturaziseonoidisparaboIiciin  £,F,  G in  parces  xquales,  adlaque 
per  axem  plano  ABC,  ponantur  E H , F I,  G K parallelq  bafi  A C Cc 
legiones  fiant  diuidentes  conoidet. 

3 Dico  partes  conoidis  planis  illis  ab- 

fcilTas  rationem  continuare  qux  reperi- 
tur inter leriem numerorum  i.}  S-7.  Sic. 

DmonSiratto. 

CVnt  enim  partes  conoidis  inter  fc  demon- 
*^ftrat*l> eandem fcruarc  rationem  qua:  repe- 
titur in  partibus  trianguli  A BD.  fed  partes 
ABD  facile oftenducur  rationem  continuare 
qux  inter  feriemnumetotu  i.;. 5.7.9.  Scc.  repe- 
iituriigitur  etiam  parces  conoidicx  eandem  fc- 
riem  continuant.  Qiiud  fuic  dcmonAcandum. 


propositio  CLIIl. 

DAcum  conoides  parabolicum  diuidere  (ccundum  datam  rationem 
fe£lionc  bafi  parallela. 

ConflruCiio  demonHratio. 

CIt  conoides  parabolicum  ABC  diuidendum  fcAionc  qux  bafi  AMC  xquidi- 
'^(IcCifccundum  rationem  K ad  L.  fiat  per  axem  BI  fciUio  ABI , ducUqnc  AB 
diutdatur triangulum  ABI  refla  KG,quxreSa:  ACiXquidillccfccundumratio- 
nemKadL,  &pccHGplanum ponatur  D£F,qaodballAMC  xquidiftet.Dico 

conoides 
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conoijcs  ABC  ad  conoideos  partem 
DBF, eam  rationem  continere  quam 
KadL.  oftenfumcnim  cft  a conoides 
ad  partem  Tui  paraliclo  ad  baiim  piano 
rcfcclam  eam  rationem  obtinere  quam 
triangulum  per  axem  ad  partem  Tiii:  fed 
ex  coilruftione  triangulo  ABI  ad  trian- 
gulum GBH.eftvt linea  KadL.  Igi- 
tur ic  conoides  ABC  ad  partem  ab. 
latam  DBFE, eandem  rationem  Kad 
X dbtincr.  Fadum  igitur  quod  poftula- 
lum  luit. 


PROPOSITIO  C L,1  V. 

COnoides  ad  partem  fui  parallelo  bafi  plano  ablatam  eam  fortitur  ra- 
tionem,qua;  eft  duplicata  axeos  totius  ad  partem  axeos  ablatam. 

Demonjlratio. 

"D  Eponatur  przccdentis  propofitionis  icema  quo  ABC  conoides  diuifum  ell  pla- 
i^no  DBF  parallelo bali  AMC.  dcmonllratumiameft conoides  ABC  adpar- 
tem  DBF.  habere  rationem  eandem  cum  rationt  trianguli  ABI  ad  GBH.quatn 
ciim  ex  clementis  condet  efleduplicatam  rationis  BladBH,  manifeftum  ed  co- 
noides ABC  adfuipattem  DBF  , duplicatam  habere  rationem  altitudinis  BI 
ad  BH. 

Conoidu pitraboltci  cum  alijs  corporibus  comparatio. 

PROPOSITIO  CLV. 


PAraboIam  A BC  cuius 
axis  A D , contingat 
refta  AK,  axis  parabola: 
A G Ctperfcifto  deinde  re- 
(langulo  HK  , ponatur 
diagonalis  AC. 

Dico  parabola  A B C_H 
in  fe  dutSam  ad  triangu- 
lum AECH  , duiftumin 
fe,  eam  habere  rationem 
quamfexadqiiatuor. 


3C. 


Demonjlratio. 


DVcantnrparallelzFBEG  ad  ordinarim  applicatam  CIL  C^oniam  odenfum 

bed lineas  FD.BD.ED  proportiopales elTe, fimiliter  odeniumed  ptoportio-e  4,.  s, 
naleselTecFD.ED.GD.ctgo  ABCH  duaurainfe  atquattir  d AECHduao 
altitudinem  AK.Sc  AECH  duaum  in  fe atquatur 

AK  leitur  quam  rationem  habet  ABCH.  duauminlcad  AECH  infc  duSum 
eam' rationem  habebunt  fuperficies  AECH.AGCH  duflz  in  altitudinem  A K. 

X igUur  duo  corpora  genitaex duSibus  planorum  AEC H.A  GC  H incommu- 
nem altitudinem  AK.rorcianturbafiumfuarumproportioiiem.etiam  ABCH,  m 

feduaumcum  AECH  dudo  in  fe,  habebit  eandem  bafium  proportionem , trian- 

T T j 8*^ 
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giili  nimirum  A E C H ad  fpaciuoi  parabolicum  AGCH>  fed  hanc  efle  rationem 
lex  adquatuor  facile  deducitur  ex  Corollario  i5S;de  parabola.  Quare  etiam  para- 
bola ABCH  duda  in  fc  ad  triangulum  AECH  in  fc  duifum  rationem  continet 
quam  lex  adquatuor. 

PROPOSITIO  eXLVi. 

COnoidesad  inferiptum  conum 
eam  rationem  obtinet  quae  cft 
interfex  dc.quacuor. 

Dmonjlratio. 

OStenfum  eff  praecedenti  propoCrione 
parabolam  A D RG  dudtam  in  fe ad 
triangulum  A F B G,in  fe  du£f um  eam  ha-* 
bcre  rationem  quam  fex  ad  quatuor;  fed 
quam  rationem  habet  parabola  ADBG> 
dudia  in  fe  ad  triangulum  AFB  G in  fe 
duftum  >cam  quoque  obtinet  conoidea 
AB  C ad  conum  inferiptum  A B C >ciim  quadrata  parallelarum  balt  inparabola  ad 
quadrata  parallelarum  baC  in  triangulo  eandem  inter  fc  contineant  rationem, quam 
circuli ijfdem  parallelis,  vtradijsdcfcripti.  ergo  fimilifcredifcurfu  quo  TlHumua 
prup.iaj.huius,  concludemus  propofitum. 

PROPOSITIO  CLVII. 
^^Onoidcscylindriquo  continetur  dimidium  eft. 

T>emonflrati»i 


CYlindrus  ABC  cuius  balis  DEC, 
beat  inferiptum  conoides  DFC.  In- 
ucto  cylindri  axe  F M.  qui  & conoidi  com- 
munis cll,  per  eundem  fiat  fe&io  exhibent 
parabolam  DFCi  deinde  deferibatur  para- 
bola DIFhabensaxemADiducanturque 
GHIMKL  parallelz  ordinarim  politae 
CD.  ex  ijs  quq  libro  deparabolafuncde- 
monllrata' erit  quadratum  GI  zqualcre- 
flangulo  GHL,vnde  pcrquadragelimant 
quintam  libri  de  duffibus,  GHduffum  in 
H L,  zquale  folidum  formabit  magnitudi- 
ni quz  fit  ex  dui^ii  GI  infeipfam,  hoc  cll 
ex  ductu  HM  infcipfum  cum  HMiI  Gpa- 
rabolz  ezdem  fint.  Atqui  GM  doctum  in 
ML  zquale  corpus  profert  illis  quz  fiunt  ex  ductu  GHinHL,  & ex  HM  in 
M K I quod  colligitur  ex  ^S.de  ductibus, ciun  rcctangulum  GML  zquetur  rcctan- 
gulis  GHL,HMK.  Igitur cdm  GH  in  HE,  zqueturHM, ducto infeipfiimfius' 
in  MKipatec  GM  ductum.in  duplum  cfTe  HM  ducti  in  MK,  fiucinfeip- 
lEati/-  fed  eandem  habet  rationem  i>gM  ductum  in  ML,  ad  HMductumin  MK, 
«,/•  ii>.  habet  cylindrus  G L ad  conoides  H K,  cum  quadrata  GM  ad  quadrata  H M, 
eandem  rationem  contineant  cum  circulorum  ratione  qui  fiunt  radijs  G M dc  H M>  ' 
Igitur  etiam  cylindrus  G L duplus  eft  conoidis  infcripti.quod  demonflrandum  fuic. 
Breuiiis  ex  przcedenti<  idem  demonllrabicur.  Cylindrfsa  ambiens  coni  inferipti 

triplus 
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triplus  cll,  conoidcs  «ero  ciufiienircrquialtcr.  igitur  Ccoausponatur>  2.  eticconoi- 
dcs  j.cylindrus  autem  6.  Ex  quo  patet  propolttum. 


PROPOSITIO  CLVIII. 


COnoidi  ABC  inlcribaturtjuicun- 
que  cylindrus  D G H F. 

Opotteac  rationem  conoidis  ad  cy< 
lindrum  inferiptum  notam  facere. 

Demonjlratio, 

/^Stcnilim  e(l  cylindrum  cui  conoidcs  in- 
'-^lcribitur,"dupiii  efle  conoideos  inferipei. 
Igitur  ratio  cylindri  fupet  baC  A I C > & alti- 
tuiinc  KB  ad cyliiidru, cuius bafiscflDGH) 
&;  altitudo  l'H>  dupla  a cll  eius  quam  habet 
ratio  conoideos  ABC  ad  eundem  cylindrum 
inferiptum.  nota  igitur  cll  ratio  conoidis  ad 
inlcriptum  cylindrum,  ciim  notalitratio  cu- 
'iuluis  cylindri  ad  quemuis  cylindrum. 

PROPOSITIO  CLIX. 


S 


Sit  conoidcs  ABC  cylindro  ADSE 
inferiptum , St  plano  F H G pofico, 
quod  xquidillet  bafi  AD  C , nat  cy- 
lindrus FHGI,  continens  conoides 
FBG,  Stfiatfcclio  dfBC  per  commu- 
nem axem. 

Dico  cylindrum  ADCEad  cylin- 
drum FHGI  habere  quadruplicatam 
lationem  A C ad  G F lineam.  ■’ 

Demonliratio. 

CYlindrus enim  ADCE  ad  FHGI, ra- 
tionem habet  comptditamexbali  ADC 
ad  baftm  F H G , qu*  duplicata  eft  rationis 
A C ad  F G,  & ex  tatione  altitudinis  C E ad 
GI,  hocellKB  aif  B I. , qu?  efl:  puiter  du- 
plicata ,b  rationis  AC  ad  FG,  ciim  le&io 
per  BK,axem  conoidis  exhibeat  parabolam 
AB C.vndecdm ratio  BKadBL,duAain 
rationem  duplicatam  AC  adGF,  producat 
quadruplicatam  AC  ad  GF,  manitellum  fit 
cylindrum  ADCEad  cylindrum  FHGI, 

quadruplicatam  quoque  habere  racioDcm eius  quaia  AC  habet  ad  FG. 


• Kfnfm. 
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Sic  quzuis pars conoidis  parabolice  ABC,  habens  balim  ellipticam 
A G Cjfuperqua  cylindrus  conftruacur  concinens  conoideos  partem 
ablatam  ABC;  & fuper eadem  bafi formetur  conus  inferiptus  conoidi; 
hat  deinde  quzuis  fedio  qux  xquidiRet  bah  ellipcic;  ',  formans  ternas 
fe<5liones,  vnamin  cylindro  H I K,  fecundam  in  conoide  L M N.tertiam 


in  cono  O P . 


Dico  tres  lias  fciliones  elTe  in- 
ter fe  fimiles. 

‘Demonnratio. 

folidum  AGCF  rup|>onatut 
'“'cfle cylindrus, (cJlio  AGC  iitnilis 
At  ztjualis  cricrc&ioni  HIK;  Ced  quia 
dcmonllracum  cll  3 omnes  fcAiones  in 
conoide  parallelas  (imites  cITe,  etiam  fe- 
^io  LMN  limilis  c(ire£lioni  AGC:. 
quia  vero  etiam  deroonftratum  eft  in 
cono  fcdiones  parallelas  qua:  exhibent 
cilipres,  fimiles  exiRere  , etiam  fedio 
O PCi_fimiliseritfeaioni  AGC.  Igi- 
tur omnes  tres  HIK,  LMN.OPQ. 
fissiones  fimiles  fiint  bafi  AGC,  & 
conrequentec  inter  Cc.  Quod  erat  dc- 
moafirandum. 


PROPOSITIO  CLXI. 


^^Ilntduxparabolxquaram  vna  ABC  Ht  reda, habens  nimirum  or- 
|3  di  natim  politas  ad  angulos  redost  altera  OEF  obliqua  cuius  nimiru 
ordinatim  policx  ad  diametrum  £H , non  faciant  cum  diametro  redos 
angulos.  line  autem  tamdiametri  BG,  EHquam  C A,  DF  ordinatim 
ad  eas  conftitucz,  zquales  inter  fe. 

Dico  B G C dudum  in  fe  ad  angulos  redos,ad  EOFH  duduminie 
ad  angulos  obliquos  EHF,  eam  forciri  rationem  qux  compoIicaeR 
cx  triangulo  A B G ad  D E H , & ex  A G feu  G C ad  F I , normalem 
adEH. 


Dmue- 
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Demon/lratto. 

FOrmetur  parallcIcpipeHum  cx  <tu£ta  „ 

KEHF,  in  ELUH;  habebit  illud  ba- 
CmKEHF,  & alcitiulincm  FI.  fimiliter 
fi  conliruatur  patallelepipcdum  cx  redan-  ^ 
gulo  MBGC  II)  BN  A G. habebit hoeba- 
lim  BGCM  fc  altitudinem  GC.  Igitur  j 
h*  magnitudines  compolitam  habent  ra- 
tionem cx  ratione  bafis  MBGC  ad  bafim 
KEHF.  hoc  cll  cx  ratione  trianguli  A B G 
ad  triangulum  DEH,&:cx  ratione  altitu- 
dinis CG  ad  altitudinem  FI.  rcdMBGC» 
dudum  iii  BNAG  atquatur  folidis  , quz 
fiunt  cx  duftu  plani  MBQ.C  in  planum 
C Q_B  N A Cmu!  cum  Iblido  quod  fit  ex 
dmau  B Q_C  G in  pUnum  B R A G ; fi- 
mili  paSo  magnitudo  cx  duati  KEH  F 
in  E L D H , zquatur  folidis  qua:  o- 
riuntur  ex  du£lu  plani  KEOF  in  pia- 
, num  F O E L D,  & cx  dui2u  plani  EOFH 
inEHDP.  Diuidanturiam  BG.  EH  in 
partes  zquales  in  pundisX,  Z.  Er  quia  z- 
quantur  G B,  H E,  etiam  X B,  Z E pares  c. 
tunt:  dticanturq;M  Q_XR  S.ScTOZPV 
parallelz  ad  C A,  F D.  quadratum  F U (hoc 
e(l  ex  hypothcli  quadtatum.C  A)  cIl  ad 
quadratum  OP  . vt  HE  linea  ad  Z E . '-ut 

hoc  clI  , vt  GB  ad  XB  , hoc  eft  vt 
lurfus  quadratum  C Aad  quadratum  QR.  Zquantur  igitur  quadrata  OP  > Q.R. 
ergo  rctftz  OP.  Q_R.  adeoque  4c  OZ,  Q_X  zquales  funt.  funt  veroSc  MS. 
T V"  adeoque  & MX  , TZ  zquales:  demptis  ergo  zqualibus  OZ  , QX, 
reliqii?  T O.M  Q zquales  funt  ;4c  quia  totz  M S.T  V.xqualcs,  etiam  QS.OV 
zquales  erunt,  rcbtangula  igitur  MQJ  annuantur  reiiangulis  TOV,  zquantur 
amem  Sc  quadmea  OP.  QJR.  ergo  omnia  teftangiila  M QS  funt  ad  omnia  quadra- 
ta vtomniarcflangula  TOV  ad  omnia  quadrata  OZ.  ergoMCQ^  du- 
auinin  BQ.C  AN  . edad  BCLCG  in  BRAG,  vt  KFOB  in  EOF^  . ad 
E OF  H in  E P D H.  Ergo  M C QB  in  B QC  AN.  vna  cum  B Q.CG.in  BRAG, 
(hoc  vt  la  odcndi.parallclcpipediicx  M G in  G W cftad  M C Q.B  tn  B Q.C  A N.vt 
KF  OE  in  EOFDL.  vna  cum  EOFH.in  EP  D H (hoc eft  vt  parallelcpipedum 
ex  KH.  in  HL)cftad  KFOEinEOFDL.  igitur  permutando  vt  totum  paralle- 
pipedum  cx  M G in  G N. eft  ad  totum  parallelcpipedum  ex  K H in  HL,  ita  ablatum 
MCQ.B  In  B QC  AL  , ad  ablatum  KFOE,  in  EOFDL.  ergoJi  reliquum 
BQC  G in  B R A G.  eft  ad  reliquum  EOFH  in  EPDH,  vc parallelcpipedum 
ad  parallclepipedu.hoc  cftfvt  oftedi  fiipra)in  ratione  com  polita  ex  ratione  trianguli 
A BGail  triangulu  D E:  H.&:  cx  ratione  iplius  A G.ad  Fl.I^od  eratdcmonftcandii. 

Schohoti. 


XA  Smiir  fnm  libro  it  fitroboU  itmoK/lrolum  tJ]t,r>«UdS  dori  ptrtbol/U  ineUrutru 
^'^finfii  haim  fropofilioaa  vidtt»r  rtfugnorf.  rum  fi  mnl/ip/icttu  ptrtboU  B C G w 
VtG  h,  per  d«chim/kcla  ^ui  quodroiaprodiirit  fiot  circiiUriter,(fi(ompDrtturfrodMll»rrt 
com  mtgnitodme  F H E ipo*  etum  mohipUcdtione  circoUriformohitoliqoeifoUdom , tunc 
vtrd  fiet  comporotio  conoideot  eum  eonoide,  num  h Q_C  G duUum  in  orbem  producit  verum 
ceneidei;Vnie  etum  £ F H duBum  ebli^uu  incUnutient  in  orbem  exhibebit  inclinutum  co- 
ncides, nihilominus  vtrumque  fishfiHstjeile  fciticet  uKrsosttur  non  duri porubetuo  inclinetns, 
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ume» cMcedi fttt/l  eUricemides  elJ^iuJ iKcliiu/um.verim  vlleriis mcliiuiuaem  iSam 
ne»  frefequimiir,cim  ule ceneUlesnnIlittiJit  vfHS,&  excladeter  • dtjinitiene /jatm  iniiie fe- 
fumus. 

PROPOSITIO  CLXII. 

Sit  pars  conoidis  ABCD  habens  bafim  cilipticara.inclufa  cylindro 
A B C E,  & alterum  conoides  FG  H I , fuper  bali  circulari, inclufum 
cylindro  FG  HK. 

Dico  conoides  ABCD  ad  conoides 
FGHI  eandem  habere  rationem  quam 
cylindrus  ABCEadcylindiuFGHK. 

Demonliratio. 

Flat  enim  ejuxuis  fcAio  KLM  pacallcU 
A B C I occurrens  axi  obliqui  cylindri  in  Q, 

& formas  in  conoidc  ADC  fcdioncNOP. 
Kdiuifo  deinde  axe  I A in  Z fccundu  ratione  D 
ad  Qliparallela  FGM, fiat  per  Z IciSio  R S T,  , 
exhibens  fediooe  V X Y in  conoidc  FGHI. 
crut  igitur  fcfliones  1 K L M,N  OF  fimiles,  vti 
Je  R S T,V  X Y . infuper  quadratum  C i,hoc 
elt  M Qj  cft  ad  quadratum  P Q^vt  iV>  eft  ad 
QD,  hoc  cft  ex  conftruftione vr  Al  ad  ZI, 
hoccftvtquadratum  HA  ad  quadratum  YZ, 
hoc  cft  vr  quadratum  TZ  ad  quadratum  Y Z. 
cum  igitur  fit  quadratum  MC^  ad  quadrarum 
X P Q>  vt  quadratum  T Z ad  qu^ratum  Y Z,  Sc 
elliples  oftcnfx  fine  fimiles , cric  cllipfis  NO  P 
ad  K L M , Tt  cft  circulus  V X Y ad  circulum 
R ST,  vnde  cum  hoc  fit  rniucrfaliicr  rerum, 
fadtisquorcunque  fedionibus,  facile  iuxta  for- 
ma dilcurfus  quadragefimx  quinrx  propofitio- 
nis  libri  de  DufHbus  concludemus  cylindrum  AB  CE  clTead  conoides  inclufiim, 
rr  cylindrus  F C H K eft  ad  conoides  inferiptum. 

PROPOSITIO  CLX  III. 

ABC  conoides  a quo  dematur  obliqui  fcdione  ad  axem  B H, 
pars  D E FB.faAi  deinde  (ediione  ABC  per  axem  B H,  quz  rei^a 
Iit 30 planum  DE  F;  diuidatur  communis  interrcftto  O F in  I bifariam, 
&erigatur  I Kparallela  axi,  ponaturq;  K L normalis  ad  O F. 

. Dico  conoides  AGCB  ad  partem  DEFK,  habere  rationem  com- 
poEtamexbali  A GC  ad  balim  DEF,  & cx  altitudine  B H ad  altitu- 
dinem KL. 


Demntr 
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Dcmonjlratto. 

DEmonllratiim  a cft 
conoidi*s  AGCB 
inclusu  fuo  cyHndro, 
eam  rationem  conti- 
nere ad  panem  co- 
noideos DEFK  in- 
clufam  fuo  cylindro 
fiipcpKiriDEF.quam 
Cylindrus  ad  cy lindrij: 
fed  cylindrus  fuper 
A GCbafi  Se  altitudi- 
ne BH.  ad  cylindrum  __  AZ-K-a 

ex  altitudine  KL  8c  bdfi  DEF,  rationem  habet  compofita  ex  ratione  bafeos  AG  C 
ad  baCrnDEFjSc  ex  altitudine  BH  ad  altitudinem  K L.  Igitur  etiam  ratio  conoi- 
dis  AGCB  ad  partem  DEFK  tx  i)fdem  cft  compofita.  quodautem  KL  fit  alti- 
tudo partis  abfcillx  DEFK  inde  patet,  quod  IK  fit  diameter  feaionuFKD  bifa- 
riam lecansDF , Sr  confcqucntcr  KI  maxima  linearum  qux  axi  xquidiftant  i vt  pa- 
tetex47  parabol.r  8c  ya.  ac  proinde  etiam  K L longiffima  normalium  qux  exquo- 
uis  pun«ao  perimetri  FK  D ad  FDpolTunt  demitti- 

PROPO_  SITIO  CLXIV. 

Sit  conoides  A B C feilum  duobus  planis  narallelis  D E F,G  H l fed  in- 
cbnatis  ad  axem  ; dudo  deinde  etiam  altero  plano  ABC  per  axem 
B K quod  iit  redum  ad  plana  D E F,  G HI.  exhibens  communes  intctfo- 
■diones  F D I G;  quibus  in  L & M bilcdtis  ponantur  B L M,  & F B. 
DicoparUseonoideos  BDEF  & BG  H I,  eam  fottiri  rationem, qua: 

eft  inter  triangula  B M F,  8c  B L N._ 

‘Dtmonjiratio. 

■nF.rficiaturparallelogrammumMT , Se  pona- 

Jf  tur  quxuis  P S R Qi q"»:  xquidiftct  F M.  erut 
fc itaque  O L.  1 L.N  L ; item  P Q/  S Q.. R CL 
propottionalcs.quatc  per  propofitiooemquadra- 
eefimam  quintam  libti  de  duSibus  magnitudo 
conflans  bafi  triangola -F BM,  Sc altitudine  ob- 
liqua FM  , xquabiturfolido,  quod  emergitcx 
duduBlSFM  in  Ic  fecundum  eandem  obli- 
ouitaicm  anguli  BMFr  vnde etiam  pars ma- 
cnitudmis  conflans  bafi  triangula  BNLScalti- 
wdine  obliqui  FMxquabitur  folido,  quofi  fit 
ex  fiipcrficic  B I L in  fc  diifta  fecundum  eandem 
obliquitatem.  Ciim  igUuthqcprifmata  conue- 

‘niant altitudinibus, inictfe rationem  cofcqimn- 
tur  qii?  inter  bafes  triangulares  inneniturj^Vnde. 

eanSabmcLoidispats  BDEFad pariem  conoidis  BGHl  .fluia 
^11  f.cDFFadellipGm  GHl,  vclad  quamcumque  aliam  eidem  parallelam ean- 
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inicrmedium.  Igitur  fimili  ^curfu  qoo  vfi  fumus  in  19.  huius  patet  conoidis  partem 
B D E Fad partem  B G H 1 eam  rationem  obtinere  quam  triangulum  B M F ad  B L N 
triangulum. 

PARS  OCTAVA. 

DeConoide  Hyperbolico. 


DEFINITIO  PRIMA. 


Sit  {lyperbola  A B C > cuius  axis  B D , (iipcr quo  immoto  intelligatar 
circumduci  in  orbem  pars  A B D pergens  ex  A in  C & E,  donec  tan- 
dem reuertatur  in  A punifium.  exhibebitur  Hgura  corporis  quod  conci- 
des hyperbolicum  dicimus.  Cuius  axis  B D & vertex  B punctum. 

DEFINITIO-  SECVNDA, 

lifdem  politis  Iit  hyperbdlz  AB  C centrum  F,  ex  quo  afymptori  po- 
nantur figurx  ABC;  fcilicct  F G,  F H,  & produda  DC  in  G agatur 
FDG  triangulum  in  orbem  delcribens  conum  HIGF.  Appelleturco- 
nus  hic  alymptoticus  conoidis  A B C. 

DEFINITIO  TERTI.  A. 

- Similes  lwperbol;funcqu;  reflas  &tranruerlas  diametros  proportio- 
nales habent. 

PROPOSITIO  CLXV. 

OMnis  lefHo  concidis  hyperbolid  per  axem  fafla  hy  perbolam  ge-s 
nerat  eandem  cum  illa,  qui  in  formatione  conqicUs  vh  fumus. 


T>emon- 


• • 
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' Demonftratio. 

CIc  figurj  A DC  hypcrbola  cx  qua  formatum 
coiioidas,&  axis  (ic  D E : quo  produco  iu- 
ucniacurhyucrbolz  ADC  ccnctum  F.  fcdio- 
ncdeniqucrada  DBE  per  axem  , 5:  aflumpto 
quouispuhdo  G iu  perimetro  A D C > dcmic- 
* ntur  ex  et>  normalis  ad  axem  D E qtiz  Iit  G K; 
csKauteinlic  KH>  normaiis itemad ai(em , X 
agatur  hyperbofa  DE  A in  orbem  > donec  per- 
ucncritadieffionem  DHB'  quoniam igiturhy- 
pcrbola  CDA  genetatex  hypotheli  mfum  co- 
noides.  pateclineam  KO  folo  fitu  differre  a li- 
nea K H;  ell  vero  Sc  E A zqualis  BE.cumam- 
bz  fine  femidiamecri.Ergovc  quadratu  EA  ad 
quadratum  KG>'Ccquadratum  B E ad  quadra- 
tum H K.  fed,  quia  A D C ex  hypothefi  eft  hy- 
pcrboRi,  vt  quadratum  E A ad  qiiadratumK  Gt  fic > teffangulum  FED  ad  reflan- 
gulum  F fC  D.  ergovt  quadratum  B E a^  quadratum  H K ■ dc  redangulum  FED 
adreffangulum  FKD.  Ergo  DHBhypetbal) eft eadem  cum  A DC>quzforma- 
uit  conoides.  Quod  erat  dcmonftrandum. 


PROPOSITIO  CLXVI. 

OMn^s  fcctio  in  cpnoide  hypeibolico  bab  zquidiftans  circulum  for- 
mat. . 

DemonHratie. 

• 

CIt  conoides  ABC  D > icfefliones  per  axem  ADC&DHB;fcftipaueempatal- 
'^lela  bafi  fit  G H I : ex  didiis  propof  r£{.  pacet  K G zqualem  efle  K.  H,  Sc  eodem 
modo  offendam  reliquas  omnes  quz  ex  K adperimetrum  GK  ducuaclir,  zquales 
cfTc.  ergo  GHFcitculoselt. Quod vatdemoaflrandum. 

PROPOSITIO  CLXVI  I. 

COnoides  bypcrbolicum  fc- 
cctur  plano  inclinaro  ad 
axem.  ‘ 

Dico  per  axem  conoideos 
polTe  duci  planum  quod  rectum 
Hc  ad  planum  datum. 

Demonftratio. 

CIt  conoideos  ABC  planumDEF.fecansobliqucaiieiriBIinG  : itedl  dcitidt 
*^normaliter  GH  ex  Gad  planum  DEF.eruntGH&GB.  in  eodem  plinoquod 
pci  iS.vndecimircdfum  erit  plano  DEF.  Ex  quo  pacet  propofitum. 


VV  J PRO- 
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PROPOSITIO  CLXVIII.  LEMMA. 

Sit  ABC  hyperbolaquamfeccntdii^xquidillantes  DC, EF,  pona- 
tuiquc  tertia  A B,  quz  parallelis  occurrat  in  punctis  H & G,  neque 
per  I centrum  tranfeat. 

Dico  reilangulum  E G F ad  D H C 
eandem  habere  rationem  quam  habet* 
1 T,  rec(angulum  AG  B ad>A  H B rectan* 

gulum. 

Dempnfiratio. 

EX  centro  hypcrbolz  demiflis  diametris  re.. 

darum  AB  , EF,  quz  occurrant  perU 
metro  hyperbolfinpundiis  N St  M,  ponan- 
tur contingentes  NO.MO  concuitenr  hz 
in pundo  quodam  O-nain  zquidif)antes funt 
^ •o/dinatim  applicatis  ab,  £F  i qua;  libi  oc- 
* currunt  i etitque  per  17.  tertij  conicorum 
rcAangtilum  AGB  adEGF.vteft  NOqua- 
. dratuni  ad  M O quadratum,  fed  etiam  per 
eandem  propolitionem  eft  reflangulum 
AHB  ad  DHC.  vc quadratum  NOadMO 
quadratum.  Igitur  Ttredangulum  EGF  ad 
DHC  , ita  eft  AGB  ad.AHB.Q“*><i 
demonftrandum. 

LEMMA.  PROPOSITIO  C L X I X. 

Sint  in  hyperbola  bin?  pa- 
ralleItAB;CD,&EF,GH 
libi  occurrentes  in  i & K. 

Dico  rcctangulum  C I D ad 
AKB,  eandem  continere  ra-’ 
tionem  quam  rectangulum 
E I F ad  G KH  rectangulum. 

\DetnonfirAtto. 

IVngantnrpunaa  TK  refla  linej, 

**  ^qux  conucniat  cum  perimetro  ia 

L 8c  M.  erit  itaque  pet  przcedentem  Tt  reflangulum  L KM  ad  rectangulum  L 1 M, 
itatamrcflangulum  GKHadEJF.  quam  AKB  rectangulum  adC  1 D reflangu- 
lam.  IgiturvtreflangulumCIDad  AKBteflangulum.ita  eft teflangulum  EIF 
ad  GKH  teflangulum.  . , • 
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L E M*M  A.  PROPOSITIO  CLXX. 

SEcenc  hy pecbolain  inter  afyinptotos  con{litutam  quzuis  recc;  A B, 
HR  afympcocoparailelf.ponanturautcm  ex  A8c  H,recc^ contin- 
gentes feccioneniquxconucniant  in  C,D,  Pcum  afymptotis:cr  centro 
denique  G dux  diametri  ducantur  GAM  & GHI  , &AatvtGA  ad 
GM,  ita  G H ad  GI,ponanturque  ordinatitoMFSad diametrum  G A, 
& INQ  ad  diametrum  GH. 

Dico  lineas  QO  S K proportionaliccr  lectas  efle  in  N,R,  1 6c  F,E,M. 

Demot^ratio. 


deinde,  HVi  AT  quxxquidiftentaiyinptoto  G C,  erunt  iterum  QV  & ST  pto- 
portionaliterred^icumut  R1  ad  IQ.,  hoceft  VI,  ad  I Q,velut  cil  EMadM  S> 
hoccd  MT  ad  M S iTunt  autem  tres  quantitates  SF,  SE,  SK  Staliztres  QN, 

Q R>  Q_p  a proportionales,  ac  proinde  cum  Cnt  F E zquates  T K & N R,  V O, 

(nam  FM  zqualised  MK  & EM,MTi&  NI  zqualis  IO,8tIR  xqualisIV,) 
etiam  bquantitates  SF,FE,ET  tt  Q.N,NR,RV  funt  proportionales.  quare^gM- 
cum  fit  QJR  oilenfaad  RI , eandem  habete  rationem,  quam  habet  SE  ad  EM, (»11 
etiam  QN  ad  NR,  hoceft  VO  eandem  habebit  proportionem  quam  SFadFE, 
hoceft  T R.quare  totz lincz Qp,  S K in  pundis  N,R,I  & F.E,M  funepropot- 
tionalitcr  fcEtx.  Quod  fuerat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXI. 

OMnis  fedlio  conoidishyperboltci  ad  axem  obliqua  cilipfim  exhi- 
bet. 


Demo»- 
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Demorifiyatio. 

“ I , /^Ccurr»i  plinuit)  DEF  i<i  angulos  obli- 

' V^quosaxi  BG4  Dico (eftioncm  DEF-'c|- 

‘ , lipticamcflc.  ponatur  pianmti  A B Cperaxcm 

' • ‘ BG  quod  fit  reflumaJ  planum  DE  P,  cxhi- 

• . i . benS  communem  intcrfeftioncm  DF,qu»-oc- 

cUrracaxi  in  pundo  quouis  H , eccdS  deinde 
normaliter  HEad  planum  ABC  fiat  feflip 
perHE  parallela  bafi  AlCi  Icilicct  KEL, 
qua:  erit  circulus,  deinde  ponatur  planum 
MNO.bafiquoqiiczquidiftans  produces  cir. 
Culum  M N O ac  Cgnans  communem  iiiterrc- 
dionem  cum  plano  DEF  rcdlam  TN-  ctit 
• igitur  PN  parallela  HE.acproinde  •>  refla 
plano  ABC.  quia  ergotamHE  , quam  PN 
lunt  reflz  plano  ABC>  definit. j.  vndec.  erit 
H E normalis  ad  DF,  KL ; SePN  normalisad 
D F , M O;  ac  ptoiirde  H E,P"N  lunt  ordina- 
cisct*-  DEF ific  quadrata  HE  > PN  reflangulis  KHL, 

1^. . M P O zqualia  fiint.  Deinde  ollcnrum  c(l  ‘ rcflangulum  K H L ad  M P O,  eandem 
habere  tationem,  quam  rcflangulum  DHFad  DPF  rcflangulum.  igitur,  ciim 
reflangulis  KHL,MPOparia  finequadrata  HE,PN,ctiamquadratumHE  ad 
pN  quadratum  eandem  htbet  rationem  quam  rcflangulum  D HP  ad  DPF  rc- 
flangulum. Quarefeflio  DEF  ellipfiscfl  , cum  linea  HExqualis  fit  HK,  refla 
verdHF  maiot  HL»  Cue  HK. 


PROPOSITIO  CLXXII. 


s Mn is  fciflio conoideos  qua;  crviTeat  per  centrum  hypcibold;  fa£tx 
fper  axem  conoideos,  hyperbolam  exhibet. 


DemonUratio. 

Clt  conoides  ABC,  cuius  feflio  per  axem 
‘^habeat  pro  centro  punfliim  D,  per  quod 
agatur  planum  DBG.  Dico  BEG  efie  hy- 
pctbolam.  fiat  enim  per  axem  DH  leflio 
quzfic  refla  ad  planum  BEG,  fitque  id  pla- 
num ABC,  erit  igitur  lil  Communis inter- 
feflio  planorum  ABC,  &:  BEG>  diameter  in 
Icflione  ABC:  alTumptis  autem  punflis  K 
5t  Lin  diametro  D I,  erigantur  K E,  LF  nor- 
maliter ad  planum  AB  C<erirnt  igitur  hz  I>- 
nez  in  plano  BEF  quod  orihogoiiabter  pla- 
no ABC  inftftiti  politis  deinde  in  Icflioiic 
ABC  ordinarim  reflis  O LP,M  K N addia- 
metrum  DI, fiant fcflioiics  pet  KE, Etquz 
bafi  AGC  zquidiftcnt  occurrentes  plano 
ABC,  fecundu m reflas  Q^K R , T L S.  cum 
imturdcfin.j.vndcc.reflz  KE.LF normales 
fint  diametris  circulorum  QE  R ,TF  S,  erunt 
quadrata  K E,LF  reflangulis  R K Q.>  S L T 
® zqualia.erit  igitur  vt  rcflangulum  Q_K,R  ad 
TLS>  ita  quadratum  KEad  EF  quadia- 
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tum.fed  vr cft  Q_K R rcAanguIiim  ad  reQangulum  TLSi  itaefla  rei^tangulumaKtls- 
MKN  ad  OLP  rcibangiilum ; igitur  vt  rctlanguium  M KN  lioc  cftquadratUm™'  . 

M K, adrcAangulum  OLP,  hocdtguadracum.OL, ita cll quadratum  KE ad L K 
quadratum.  c(i  autcmqiiadratum  M K ad  OL  quadratum,  vtrc£languluni  VKB 
(faula  prius  D V xquali  DB,)  ad  VL  B rc^Vangulum.igitii^t  quadratum  K E ad  L F 
quadratum, ita  dl  rcdlangulum  V K B ad  VLB  Ell  igitur  Icftio  BE  ptlhyperbo- 
la  cuius  axis  B 1 Sc  latus  tranluerfum  B V. 


^Va:  hyperboliein  conoparallclsiti-. 
tcrlclimilcsfunt. 


‘Demonifraiio. 


CIt  conus  ABC  fedlus  planis  parallelis  D R E. 
“^OHI  qux  hypcrbolas  exhibeant.  Oportet 
oftenderc  eas  fimiles  cfle.  faflo  per  axem  coni 
plano  ABC  quod  fit  reSum  ad  legiones  pa- 
rallclas,criint  O K»  C,  L earum  latera  tranfiicrlli' 
comunesintetlcaionesplanoriim  cu  com latere 
A B cocurrcnrcs.dein  cx  B coni  vertice  ponatur 
B F fy-cans  bifariam,  tranfuerfas  diametros  G L, 
D K.criit  ergo  B Z,  B F diametri  b refl^.His  pofi- 
tis  quia  K D.L  G<  lunt  parallcIx.K  D eft  ad  L G 
vtBDadBG.hoceftvt  BZadBF.  Ergo  per 
dcfin.j.  hypcrbolx  DEF,  GHI  fimiles  funr. 
Quod  erat  demonllrandum,  , 

PROPOSITIO  CLXXIV. 

PMnes  hyperbola!  inter  cafde  afym- 
ptotos  confticut.-e  fitnilcsfunt. 

Demonjiratio. 

ClntDAE,  CAO  afymptoti communes  dua- 
^bus hypctbolis  FGH,  IKL.  Dico  illas efle 
inter  fc  fimiles.  Ponantur  enim  contingent*^ 
MGN,  OKE  ad  axem  communem  AGKs 
qui  angulum  afymptotorum  bifccat ; erunt  ergo 
AK,AG,  dimidia  laterum  tranfiierforum. O E 
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PROPOSITIO  CLXXV. 

^Ic  A centrum  hypcrbol* 

, • O B C L fact.t  per  axem  co-* 

• noideos  CF  & eiufdcm  hypcr- 

^ bolx  in  eodem  pUno  fic  a/ym- 

ptocos  A E nux  in  orbem  aiia 
fuperaxe  AF,  immoto  conum 
E HG  Adcicribat. 

Dico  conum  hunc  cum  co- 
noidc  BCL  non  concurrere, 
quamuis  dJto  quouis  intcruallo  . 
propius  accedat. 

‘Demonjlratio. 

Flac  enim  qazuis  fc6bio  per  axem 
conoidis  EAG,  habebit  hxc  pro 
afymptotis  AE^AG  Iincasqu^ cum 
Ted^ione  conoiiiica  per  ciin dem  axem 
A£  fa^a  nunquam  conueQicnt;ac- 
cedene  ramen  ad  iocctuallum  daco 
minus  ex  natura  linearum  al)'^mpco- 
too:  quare  cum  omni  (cflioni  per 
• axem  fa^x  hoc  ccmucnuci  manife- 

ftotn  eft  fuperlicicin  conicam  nonquam  eum  conoidc  conucnirc, licet  ad  imcrual- 
lunrdato  minus  perueniat.  C^od  fuit  dcmon(lrandu  m. 

A ■ 

PROPOSITIO  CLXXV  I. 

^It  iterum  conoides  ABC;  fcflion  m 
O ABC  per  axem  fadat  centrum  Iit 
D,  & aiymptoti  DE,DF  in  Tupcrficie 
aiy  mptotici  coni  D F E.  fiat  autem  fe-  • 
£lio  GN  i,quzrc6lafit  ad pianu  ABC 
« per  axem  conoideos  & parallela  axi  co- 
■ noideos  B O,  exhibens  communeih  in- 
, tcrfcftioncnx  N I M,  cum  plano  bafeos 
EP F : dufta  deinde  DL  quatdiamctro 
A C bafeos  conoidis  arquidiftet,  duca- 
tur L M linea  vt  angulus  N L M fit  di- 
. midius  anguli  que  continent  afyraptoti 
. E DF,  par  nimirum  angulo  OD  E. 

* Dico  fedFionis  G N 1 afymptoton  clTe 
tedlamLM.  ■ 
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Demon/lratio. 

"PX  O centro bafcos ponatur  OP»  <]ua:  fit 
^parallela  N M,  & jungantur  D P,P  M.quo- 
niam  plana  FPE>  LNM  reiSa  fune  plano 
£ DF,  erit, communis  eorum  fedto  MIN 
te&i  plano  EDF  , aHeoque  ad  lineam 
FE.  ergo  PO  parallela  ad  MN  > etiam  re- 
flacllad  FE.  infupet  quia  DP  eftinfupcr- 
ficie  coni  alympiotici,  ent  angulus  PD  O par 
angulo  EDO.hocell  MLN.iuot vero Sc an- 
guli p O P,LNMrc(3i  vt  facile  ex  hypoih. 
colligitur,  quare  cum  lacera  D O > LN  etiam 
fintxqualia  . erunt  quoque  i>0  P>NMxqua-- 
Ics. igitur  N O.P  M,  iungunt  O P , N M xqua- 
Ics  & parallcXas.  ergo  Sc  ipEe  funcparallclx. 
ergoedm  angulus  PON  ollenfus  fit  reftus, 
etiam  O P M rcAus  erit,  ergo  ‘ M P tangit  cir- 
culum, planum crgoDPMtaogitconum;  de- 
indequiaiain  oftcndiMPefle parallela  NO> 
eft^iue  etiam  exhyp.D  L parallela  N 0.erunt 
1.  D)  M P paraJIelq.  ergo  £ M,  io  vno  d plano 
ell  cum  retiis  M P,  P D,  D E,  in  pJaifo  fcilicet 
conum  tangente : & quidem  parallela  ad  DPjCilm  LM,DLiungant  DL.PMx- 
quales  ac  par.illelas.  ergo  LM  non  concurret  vnquam  cum  D P > qux  cll  plano  tan- 
genti St  (upcrficici  conicx  communis  ; ac  proinde  , quia  planum  tangens  cum  co- 
no nonconuenicc  vnquam  nili  in  fola  linea  DP,  patet  L M cum  fuperficic  coni  non 
concurrcre.Atquiper  ptxccdcnc.ruperitcics  coni  nunquam  concurrit  cum  conoide. 
Ergo  L M multo  minus  vnquam  cocurrec  cum  conoide  , ac  proinde  neque  cum  co- 
DoiJcosfcfljoac  G N I.  quod  autem  accedat  ad  inceruallum  dato  minus, fic  oilendi- 
tur : planum  tangens  fi  vetius  bafiin  vnacumcono  producatur,  ad  conum  accedit  ad 
intetualluiki  dato  minus;  namfadis  fciSionibus  circularibus  bafi  parallelis,  cunS  cir- 
culi fianc  maiores  daris  quiburcuaque,anguli  concaduum  MP  R nent  daris  minores, 
accediraurem  te  conica  fiipcrficicsad  conoidem  ad  inceruallum  dato  minus  ergo  te 
planum  tanges  accedit  ad  conoidem  ad  intecuallum  dato  minus.crgo  8c  linex  LM, 
GN I,  ad  inuicem  accedunt  inccruallo  dato  minori.Patct  ergo  pcopolitum. 


X 
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PROPOSITIO  CLXXVII. 

Ilfdetn  poficis: 

Dico  coni  afymptorici  D F E Icdiioncm  QS  R inter  alymptoton 
L M cfleconfticucatnjliuc  L M etiam  efleafymptQton  fc^ionis  Q_S  R.  * 

Demanfiratie. 

C St  enim  angulus  N L M ex  conftru3ione  dimidius  anguK  F D E,  quem  alympto- 
^ticompIcSuntut;  vnda  fi  ponatur  Q_T  normalisad  LQ.  ?c  RX,  contingens 
ABC  fcftjonem.crit  D B ad  B X,  vt  L Q_ad  Q_T,ftd  vt  B D adB  X.itaeft  QJL 
ad  LD,  igitur  Q^T  8c  L D xqualesrunc,clt  autem  LQjlimidium  diametri  iranf- 
uerfx,&LD  hoceft  Q_T dimidium redq.  IgnurLTM  afymptotos  ell  hyperbo- 
le Q.S  R.ldcm  patcccxdemonflratis  in  prxccdenti  , illic  enim oficnfiim  cll  LM 
non  concurrere  cum  fiiperficie  coni.quare  neque  cum feSioue  QS R,quaftft  in  co- 
ni fijpetficic,vnquam  conuenicc. 

XX  i Corol- 
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CONOIDES  HYPERBOLICVM. 
CoroUtmum. 


TTYperbol*  Q^R,  GNI  fimilcs funt , nam  ijfjem continentur alymptotispct 
177.  ergo  per  I74.11aiilcs  funt. 

PROPOSITIO  CLXXVm. 

Slcconeidescono  arytnpcoticoinclurum,  & Ijat  frdiio  KI  G axi  pa- 
rallela, qux  redla  Hc  ad  planum  ABC  dui5tum  per  axem  , exhibens 
hypcrbolam  K L G in  cono  D E F;  8c  fcdlionem  B N H in  conoidc  hy- 
pcrbolico : Si  ducatur  O N M P parallela  1 G Y. 

Dico  quadratum  O M excedere  quadratum  ON  eodem  exccltu  quo 
quadratum  IG  excedit  IH  quadratum. 

DmonftraitO. 

^ ■ pOnaturpIanum  R M S bafl  DG  Ff  sequl- 

■*  di/lans, exhibebuntur  <iuo  circuli  TNV 
& RM  Si  parallelicirculis  A HC  . D GF. 
eritque  quadratum  ON  atquale  T OV  tc- 
^angulo;  quadratum  vero  OM  xquale  rc- 
Aanguio  ROS.  quemadmodum  etiam  qua- 
dratum IH  zquaie  reclangiilo  A ICiSr qua- 
dratum IGiXquale  D IF rcilangulo.fed re- 
ftangula  RT  SiFCD,  funt  cxcelTus  redlan- 
guloru  R O S,  FI  Dilupra  rcAanguIa  T O Vr 
CIA.  ergo  redangula  R T S • F C D etiam 
runtexcelTus  quadratorum  OM,  IG  > liipra 
quadrata  ON,IH.  l'ed  redanguIuorR  T S 
zquale>eR  reilangulo  FCD  , igitur  etiam 
cxcclTus  quadrati  OM  quo  excedit  quadra- 
tum ON.  zqualiscil  cxcelTuiquo  quadrati! 
IG, excedit  quadratum  IH.  (foderat  de- 
monftrandum. 

Aflumpfi  in  dcmonflrationc  CeAanguIa 
R T S,  F C D . exceffus  efle  redangulotum 
ROS,  FID.fiipra  tedangula  T O V.C  I A. 
hoc  autem  iic  dcmonilro.rccizguhim  ROS, 
zquatur rcdlangulis  RTiOSdcTO,  OS. 
fcd  teftangulum  T O,  O S , xquaturteSan- 
gulo  T O V',  & reflangulo  T O,  V S,  boc  cft 
bCwdCij. bRTO.  ergo reiSanguIum  r o s zquatur  rci3angulis  RT  O S,T  O V, R T O, 
fcd  rcctangula  RTOS,  RTO  zquantur  rediangujo  RTS.  ergo  rcctangulum 
ROS  zquatur  rectangults  R T S,  T O V.  Ergo  rcctangulum  R T S eft  dilfcrcntia 
rccungutorum  R O S , T O V. 

PROPOSITIO  CLXXIX. 


• ii.tl7. 


OMnisTcdlioconoidis  kyperbolici  axi  parallela  exhibet  hyperbolam 
illi  (imilcmquz  fit  per  axem.  . 

'Demon- 
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CONOIDES  HY^ERBOLICVM.  <oSi 
Detnonfiratia. 

Ii  Epetaciir  przccdcntis  propodclnnis  programma  licqiie  iuxta  177.  XY  ifytA- 
■^^ptotos  KLG  hypcrbolZj  qused  in  cono  D E F.  Oflenfum  eft  quoH  quadra- 
tum IGcxccdic  I H quadratum  zquali  exccdui  quo  quadratum  MOcxccdicqua- 
draiumNOdedquia  X Yed  aTyiViprotos  liypcrbolx  KMG(  etiam  quadrarum  lY 
excedicquadratum  IG  zquali  cxccllu  quo  quadratum  OP>cxccdic  quadratum 
OM)  ciim  quadrata  lY  Sr  OPt  excedant  quadrata  I G 8c  OMi  teclangulisfub  YG 
& dupla  Y(  i & (ub  PM  &:  dupla  P 0>  qua:  per  18.  hypcrbolz  zqualia  funt.  Igitur 
cxcelius  quadrati  1 Y (uper  quadrato  1 H,  xqualiseltcxccITui  uuoquadratum  Ol^ 
excedit  quadratum  ON.  Se^io igitur  BNH  axi  parallelai  c(l  nyperbola. 

Q^od  autd  iimilis  iithyperbola  B N tI>byperboly  A B C quf  per  axem  fa6ia  ed.pa- 
tet  ex  eci  quod  BNH  hyperbola  afympiotis  clauditur  ijfdcm,  quibus  clauditur  hy- 

ficrbola  K I G«vc  oltenAim  elt  fupra.Ergo  per  i74.huius  hyperbola  B N H axi  paral- 
ela  dmilis  e(l  hyperbolz  per  axem.Quod  erat  dcmonlhandumi 

CortUanum  primum. 

OMnesfefiiones  cotioidls  quz  axi  runrzquidtdanteSabgulum  af}imptotts  com- 
prchciilum  zqualcm  contiaenr.patcrex  ty^-buius. 

(proHarium  ficundum. 


t_l Inc etiam  manifellum  elt , omnium  Tcdlionum  minimaiti  elTc  hyperbolatil  pet 
^ '^axem,  (i  comparetur  cum  quauis  hyperbola  quz  fit  eidem  fedioni  parallela> 
cum  cnimodenlum  Iit  omnes  illas  hyperbolas  afymptotisvti  ,qui  funcciufdem  an- 
guli. Igitur  quo  maiores  euadenr  diametri  tranfuerfz.eo  etiam  maiores  cuadent  hy- 
perbolz; diameter  autem  tranfueria,miaiindillaeft  quZperaxemtraalitaVC patet 
curioliiis  bas  Uiatetias  conliderami. 

PROPOSITIO  CLXXX. 
^**Ecctufconoides  plano  per  a*ctret- 
hibens  hypcrbolalntinuentis  dutem 
huius  feclionis  afymptotiSiiiac  fc£Iio  co- 
noideos  alteri  alymptoton  parallela. 

Dico  parabolam  hac  fectione  producit 
Demonfiratid. 

Clt  A B C planum  per  axem  F B K conoideos 
‘^hyperboiici  . exhibens  hypetbolam  A BC, 
cuius  centrum  F.afyroptotiverbFGiFH.poii- 
ta  deinde  redd  BU  qufzquidilletalympcoto 
F'  G.  hac  per  eam  (c&io  B D £ rctRa  ad  planum 
A B C Dicofigura  B DE  elTe  parabola  ad  FBK 
axem  commune coOoiideoS  Sc  fedlionis  ABC* 
conflicnanciir  ordinarim  reS^  L M*qu?  produ- 
£tx  cum  aTymptotis  & cum  IcAione  concurriti 
ponantur^;  B t arymptoto  F H zquidibans « 8c 
X B S tangens  fedlonem  A B C in  B-  Denique 
fefliones fiant  L R V<  quq  fint  reftz  ad  planu 
per  axem  quarum  communes  legiones  NR 
■ cum  plano  B R E*i?.7ndec.8c  definit.j.  vndec. 
rcfifctuntad  lincasLQ,BD.  quoniam  igitur 
FG)BD  xquidifiant  PN  zqualcj  erunt  SB 


XX 


coci. 
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io8t  CONCIDES  HYPERBOLICVM. 
contingenti,  hoc cftBX,  hocedreflis  OQ;Cric^ticc|uadracum  PM  zquale  qtia- 
draiis  1’ N,N  M,  Strcidangulis  PNM  bisiiiaiptis , hoced*  rc^angulia  PLQ_fi- 
mul  cum  quadratis  NM,  Se  vna  cum  rccdangulis  PNMbisrumptis.  Icd  etiam  qua- 
drata PM  zqualiafunt  re&angiiIisPLQ.>LNV  vnacum  quadratis  NM.  ablatis 
igitur  communibus  PLcy,  redangulis  Se  NM  quadratis,  remanent  redangula 
PNMbisiiimpta  zjualia  L N V.ledijfdem  reaaneulis L N V zqualia  fune  quadra- 
ta NR,qn6dNRCntredzad  diametros  circulares  LV.  Igitur  N R quadrata  z- 
qualiaiuntrCidangulisPN M bis  fumpeis.  quare vt retdangultim  PNMadPNM, 
hoc  eflvt linea  NMadNM,hocellvcNBadNB,icacdquadracum  NRadN  R 
quadratum.quareBRE,fe&io  parabolaed.Quoderatdemonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXXF. 


Sit  ABC  conoides cono  (lio  D E F,  afynnptoticoinclufDm,fadi de- 
inde fedionc  D E F per  communem  axem  coni  & conoideos,  fiat  al- 
tera GHl  afymptoto  quidem  EF  zquidiflrans  led  normalis  ad  planum 
OEFcxhibcns parabolas BH  K,  G Hi. 

Dico  bas  parabolas  elTe  parallelos  icu  gaudere  communi  latere  redo. 


Dtmonliratio. 

'Clat  feccio  LMN  parallela  bafi  exhibens  in 
cono Seconoide circulos  LMN.OP  QJ^ 
producens  in  plano  GHI  communem  inter, 
lectionem  R M,  qu;,quia  ell  communis  fecrio 
duorum  plandrum  LMN  , GHI  rectorum 
plano  DEF  > erit  19.  vndecimi  recta  plano 
DEF,  ac  proinde  defin.).  vndeciminomiaiis 
ad  Itneam  N QO  L, reccangula  igitur  N R L, 
Q,ROzquamur  quadratis  RM,  RP. pari  ar- 
gumento rectangula  FHD,CHA  zquantur 
quadratis  HI,  H K.  Quare  ciim  rectangula 
N QLiFCD  llntdifFcrcntiqlirectangulorum 
NRL,Q_RO  ScFHO,  CHA, erunt  quo- 
que eadem  reccangula  N Q.L,FC  D.  difFeren- 
^ tizquadratornm  RM, R P & HI,HK. Atqui 
1 rectangula  NQL.FCD  tzquaiialunc.  Igi- 
' lurexcclTus  quo  quadratum  R M fuperatqua- 
dratum  R P zquatiscft  exccfliiiquo  HI  qua- 
dratum excedit  H K quadratum,  funi  igitur 
per  ea  quz  lib.  dc  parabola  diximus  i parabolz 
BHK  Ac  GHI  patallelz  , gaudentes  eodem 
latere  recto  ad  communem  axem.  Quod  fuit 
demon  lirandum. 


PROPOSITIO  CLXXXII. 


Sit  conui  redus  afvmptoticui  ABC fedus  plano  per  axem  exbibens 
triangulum  ABC, Seponantur  duo  plana  DE  F,  GHI  normaliter 
condicuca  ad  planum  A B C.quarum  communes  interlectiones  E D,H  G 
cum  triangnlo  ABC  xquidilUnt  lateri  B C. 

Dico  parabolam  DEF  minorem  eflfe  parabola  G H I qu;  remotior  cfl: 
ab  afymptoto  BC. 


Demom- 
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Demonliratto. 


Sint  communes  inierfeaiones  bafi»  A IC)  & 1 a J , -V^.- ^ i. 

phnoruitl  DEFi  H GI  rcAx>DFiG%<)ux  ' 

erunt  normales  ad  diametrum  AC  ex  i9i  Tndec-'  //•A*' 

acdefin.i.ciurdcm,  duSaVeto  GB>  occurratre-  /*.■  / \ ;• 

Ox  DE  in  K.  ponatutc|ue  per  punOam  K . / / \ ■■ 

planum  MLN.  parallelum  baG  exhibens  L K.  ^ / \ ' 

communem  interledionem  cum  plano.  EDFi  A •/  \ 

ijux^ormalis  cft  ad  mN.  rc<3angulum  igiiut  /l  \ / \ 

NKM  arpiale  cG  quadrato  LKi  & reflangu-  1 ^ 

lumCGA  mqualc  quadrato  GI.  Igitur  vt  eft  7\ 

rc£tangulnm'M  KN  ad  AGC,  ita  eft  quadra-  / r-Ay  | \ 

tum  KL  ad  quadratum  GI.  led  quia  ratio  ^ K / \/I<\7  \c 

ad  C G. eadem cft  cum  ratione  KM  ad  G A.re-_.4_lL — V—  ^ i 

fiangulum  MKN  eft  ad  reftangulum  CGA,  r \ / j' 

in  duplicata  ratione  N K ad  C G,  hoc  eft  BK  ad  's^\/  \/  ^ 

BG.hoccft  KK  ad  GH.  Igitur  etiam  quadra-  ^ ^ — ■" 

tum  KL  ad  quadratum  G I , eft  in  duplicata  ^ 

ratione  X E ad  GH.  ergo  vt  quadratum  KL  ad 
GI  quadratum,  ita  eft  quadratum  KE  ad  qua-‘ 
drarum  GH.  funt  itaque  Gmiles  portiones  pa- 

rabolicx  E K‘L  de  GH  Mediatus  rcftu  portionis  H GL  maius  eft  latere  refto  por- 
tionis EKL,  cum rcflangulum  HGI  maius  Gt  redangulo  EKL-  Igitur' verum 
eft  quod  remotior  a vertice  maior  Ct  parabola  quam  qux  propinquior  eft. 


POnatur  conoiJes  hy  pcrbolicum  A BC 
fcdlum  planis  parallelis  exhibentibus 
parabolas  B D E,F  G H,-  oftendendum  eft 
fctftionem  B D E minorem  efle  fciftione 
F G H. 

Demonfiratto. 

■pEtGciatiir conus  afymptoticus  LIK,  dcplanu 
per  axem  duftum. exhibeat  hypcrbolam  ABC 
ciuIqucafymptotosLI.IK, quarum  IK  xquidU 
flabit  parabolis,  vt  patet cx  iSo.huius:  plana  vero 
D B E,  G F H produfta.producat  Gguras  M D N, 
O G P,qux  vtique  parabol; exiftent  cG  plana  illa 
aiymptoio  I K .xquidiftcnt.  oflenfumeft*  para- 
bolas MDN,  RDE  xqualcs  efle;  Gmiliter  & 
O GP.F  G II.  Igitur  cum  oftenGim  etiam  Gt 
b parabolam  D MN  vicinio»cm  IK . minorem 
effe  parabola  OGP  remotiore  , etiam  BDB 
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CONOIDES  HYPERBOLICVM. 

PROPOSITIO  CLXXXIV. 

OMnes  feifliones  conoidis  hyperbolici  axi  arquidiftantes , fi  inter  fc 
quoqucxquidiRent,  cencraliabcne  in  lincaquaaccntro  hypctbo- 
1*  per  axein  conoidis 'produft^  , normalis  ad  parallela  hypcrbolaruni 

f lana  ducitur. 

• Demonfiratio.  ^ 

Cltigitiit planum  ABC  per  axem  conpi- 
*^dcos  inclull  cono  UEP  alynjptocico.ad 
quod  aliuti  ponatur  BGH  au  rct^us angu- 
los , tjiioti  xquiiiiflccaxi  conoideos.  Dico 
fcflionis  BGH  cenirum  efle  in  El.quxi 
centro  hypetholx  ABC  ducitur  normalis 
ad  planum  B GH. planum  enim  BGH, 
producum  iecet  conum  , & exhibeat  hy- 
perbolani  KGI.i  huius  centrum  erit  in 
reflaEI.  Atqui  hyperhola  BGrt.ijfdem 
aCyraptoiis  clauditur  quibus  hypcrbola 
KGI.jVt  patet  ex  lyC.Sc  .77. huius.  ergoSe 
centrum  cum  ea  habet  conihiune  in  rc6ba 
EI.  fimiliter  oftendam  omnes  hyprrtolas 
ipfi  BGH  patallelashaberetentruminre- 
aaEI.  Liquer  ergo  propolltum. 

PROPOSITIo‘CLXXXV. 

SEcerurconoides  hy  perbolicu  ABC 
Ilione  per  axem  & altera  B D P, 
qux  redla  fit  ad  planum  peraxcm.con- 
curracque  cum  lateribus  trianguli  pet 
axem  coni  afy  mptotici  extra  conum. 

Dico  fectionem  B DE  efle  hyper- 
bolam  qu?  cim  fectionc  coni  F D O, 
non  concutiet,  quxiii  eodem  plano 
exiftic, 

..  Demonfiratio.  ' 
/^Voaiam  planum  BDE  rcaiim  eft  ad 
''^planam  per  axem  ABC,  Sc  concurrit 
cum  lateribus  trianguli  per  axem  extra  co- 
num, igitur  fc^io  F D O coni  HMGI. 
hypcrbola  cll , cuius  centrum  Tuppoiiatiir 
pundlum  P. ex  quo  alymptoios  diicatutPQ. 
poficiiginirdiamctro  P D . airomptoque  ui 
ea pimfto quouis  R erigantur  R S.D  (^que 
lint  nonnalcs  ad  planum  trianguli  ABC 
per  axem, St  fecundum  R 3,D  (^IcAiones 
fiatubaC  conoidis  parallclx,cxhibcbunt  hx 
leSiones  circulos  O T Y,AEC  Sc  Z.VX, 
LGMex  19.H.&: definit. 5. II.  patet  RTV 
reftisPD.XZ,  acDEC  leaisLM.PD. 

effe 
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CONOIDES  HYPERBOLICVM.  i»8j 

tfle  normales.  vn<ie  reflangulis  O R Y)  A DC,t'-juan[«r  quadrata  RT>DE;ce<aaii- 
gulis  infuper  Z R X,  L D M quadrata  R S,  D G,  4:  quia  H Mj  HL  afymptoti  liint 
fcRionis  A B Ct  etiatn  Z O X,L  A M re&angula  inter  fc  lunr  *arqualia;vn>iccxccllus’  '* 
quadrati  R V quo  (uperat  quadratum  RTzqualisell  excelTiii  qiio  quadratum  D G 
excedit  D E*" quadratum  : icquia  P Qjilymptotos  cftfcaionisFDG.exccirusqua-^’**^ 
dratiRSfuper  RV  qiudtato  xqualis  cll  exceffui  equo  d.lfcrt  quadratum  DQ^acij,.*». 
quadrato  D G>  ad  proinde  quadratum  R S excedit  quadratum  R T eodem  exceliu 
quo  D Q.  quadratum  (uperat quadratum  DE.  Cuncigirur  B TEad  hyperbolamcu- 
iusa(ymptotos  cftPQ;_Quatccum  duarum  liypcrbolarum  F V G>  BTE  altera  (it 
in  (upcritcieconi,  altera  in  luperficieconoidisjquarlupetficies  nunquam  d concur-  di/j.  i», 
runt,  nccipfai  fcdlioncs  concutrent.Qjiodcrat  demonftrandura.  *«• 

PROPOSITIO  CLXXXVI. 

SEccturconoidcs  duobus  planis  parallelis  quq  ellipres  forment  B N E, 
DOH. 

Dicoillas  cilipfcs  cfTc  incer  fc  (imiles. 


Demonjiratio. 


AGamr  ABC  planum  per  axem  concidis 
quod  fit  tcflum ad  (e<aiones  BFEi  DGH 
exhibens  communes  InterfeiUioncs  B£,DH. 
erit  igitur  ABC  liypcrbola.  ponatur  autem 
diameter  M I .qua:  diuidat  BE,DH  bifariam 
in  K & I,  St  1'eaio  fiat  per  M L I qux  teda  fit 
ad  planum  ABC  exhibens  communes 
(edioiics , K N(  l O,  quz  per  t9.11.  ic  defin  3.  1 1 
erunt  redz  ad  lineas  E B,  H D.  ac  proinde  EB. 
KN.HDiIO  funt  axes  ellipfium;  erit  aurem 
per  ea  quq  demonfirata  (unt ' LN  O hyperbo- 
la  culus  latus  rranfiicrfiim  M L,  commune 
hyperbola  A B C.  quare  »t  tcdangulum  M K L 
adMiL  rcdangulum. ita cfi quadrarum  KN 
ad  lOi&quadratiim  KB>  ad  quadrarumID. 
ac  proinde quadracunq  KN  ad  quadratum ICV 
vtquadratum  KB  ad  quadratum  ID,  vndevt 
EB  ad  KN,  ita  HD  ad  IO,  fune  igitur  fimi- 
les  eUipfes  B NE,  DOH, 


PROPOSITIO  CLXXXVII. 

SI  fectiones  parallelae  conoideos  hypcrbolicihyperbolas  produxerint, 
fimilei  erunt  hypcrbol*. 


V V Dmoa- 


io8«  CONOIDES  HVPERBOLICVKt 

Dcmonflratio. 

K ' Otnt  ABC,  DEF  fcilionesconoiJeo» 

‘Jparallel*  producentes  hyperbolas.  Di= 
co  illas  inter  fe  ilnsilcs  clTc  : pcrfedlo  cninl 
cono  aTymptoiico  L K M producatur  plana 
ABC  > DEP  donec  occurrentia  cono 
forment  hyperbolas  N B O , T E Qjoften- 
(um  ell  > hyperbolam  N BO  parallelam 
PEQ^  fimilem  quoque  eidem  efle.  de> 
monftratu  infuper  ell  l hyperbolas  NBO, 
PEQ_fimiles  efle  hypetbolis  ABC, 
DEF-igitur  etiam  hypetbola:  ABCr 
DEF  funt  flmiles  inter  fe.  Quod  demon* 
(trare  oportuit. 

PROPOSITIO  CLXXXVm. 

Sit  conus  ABCreftusfc(2us  pla- 
no per  axem  exhibente  fcdiio- 
nem  hypetbolicam  DEF  cum  a- 
lympcotiseiurdem AB,  AC.  banc 
fediones  G H N per  verticem  D,  & 
alix  B I C quz  finc  redFx  ad  B A C, 
planum  per  axem  , xt^uididantet 
contingenti  G D N 8c  exhibeant  in 
plano  B A C fedliones  G N,B  E F C: 
erigantur  denique  F I normales  ad 
CB. 

Dico  rectas  F I xquales  e(Tc  rectx 

DN. 

Tytmonftratio. 

CVnt  enim  reAanguIa  BFC  xqualia 
^'quadrato  DN,  fed  etiam  reftangu Ia 
BFC  aquantur  quadratis  FI,  quod  F I 
finc  TC&x  ad  circulares  diametros  BC. 
lunt igitur  FI  quadrata zqualia  quadra- 
tis DN.  ergoredz  FI,  DN  etiam  zqua- 
les  funt.  Quod  erat  demonflrandum. 

PROPOSITIO  CLXXXIX. 

Ilfdem  politis: 

DicofpatiumNCIBGD  conoides  hyperbolicum  cingens  xqua- 
ti  cylindro  cuius  bafis  eft  circulus  G H N , & altitudo  D L. 


'Demon- 
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CONCIDES  HYPERBOLICVM.  1087 
‘Demonftratio. 


T)  Edan^ulumCFBzqualc  cflquadra- 
UN.hoc  cft  [icr  prxced.  quadrato 
F iihoc  cH  quadrato  K L>&  confequcntcr 
circulus  radio  DN  defcriptus  ell  zqualis 
fpaiio  circulis  parallelis  contento  BICi 
lEMF.  vndccu  bales  femper  lintzquales 
ic  altitudines, facile  pcrcylindrotuinlcti- 
ptiones  demondrabitur  cylindrum  qui  ba- 
ilm  habet  circulum  GHN  , & altitudi- 
nemiD  L zquari  fpatioquod  conoides  by- 
perbolicum  cingit. Quod  fuit  dcmonilran- 
dum.  > 

PROPOSITIO  CXC. 

,T Ifdem  politis: 

J.  Dico  fpatia  conoides  hyperbo- 
licum  cingentia  qu^  planis  paralie^ 
lis  contingenti  GHN  intercipiun- 
tur eandem  rationem  obtinere  qua 
altitudines  DL,  LL. 


A 


tti. 

<»/. 


Demonjlratio. 

PRzccdcntienim  odenfumefl  fpatia  illa  zquari  cylindri  partibus  qui  habet  ba- 
Cm  circulum  G H N:  fed  partes  cylindri  eam  mter  fefottiuntur  rationem  quam 
altitudines  D L,  L L.  igitur  etiam  fpatia  illa  inter  fe  eam  rationem  habent  quam  al- 
titudines DL,LL,quzcum  altitudinibus  cyUndficis  funt  communes. 


PROPOSITIO  CXCI. 

Sit  denuo  conus  rectus  ABCD  fcctur  per  axem  exhibens  triangulum 
AB  O, cuius  latera  Iint  afymptoti  hyperbola;  FEH  per  axem  factz 
conoideos  £ F G H : ducta  deinde  contingente  L I fcctidnem  in  E quz 
atquidiftet  B D,dcfciibatur circulus  radio  L E,  &fuperban  I KLponal 
turcylindrus  IMNO. 

Dico  conoides  E F G H zquari  fpatio  coni  quod  cylindru  I M N O L, 
circumcingit. 


Y Y 2 T)emoa- 
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Demonfiratio. 

P Sccnim  fp-itiiim  coni  rcfciiTum  I B C D Li 
^aiqualeconoidiiiuiul  cum  (patio  quodco* 
noidcsambit: rurfus idemrpatium coni  zqua< 
Ic  clt  corpori  cylindrico  (imul  cum  /patio  /blt* 
doquod  cylindrum  drcundac;c(l  aurem  a de- 
monflracum  /parium  quod  conoides  cingit 
quari  cylindro  IMNOL  , igitur  ablatis  x- 
qualibus  remanent  conoides  & /parium  quod 
cylindrum  ambit  xqualia  inter  Ic.  Quodde- 
monArandum  fuit. 

PROPOSITIO  CXCII. 

Iirdetn  po(itis; 

Dico  conum  abreiflum  A I K L ad 
fpatiu  <]uod  circundat  conoides  E F G H 
habere  rationem  componcam  ex  ratio- 
ne altitudinis  AE  adaltitudinem  E P, 
tc  ex  ratione  I L ad  triplam  reda;  I L. 

Demonfiratio. 

/^Stenfum  enim  cum  fir,  cylindrum  IMNOL  (quarirpaciorolidoqnod  ambit 
'^conoides  hypetbolicum»  igitur  quam  rationem  habebit  conus  AIKL  ad  cy. 
lindrum  IMNOL>  candemquoque  habebit  ad  corpus  cingens  ipfum  conoides. 
fcd  ratio  coni  AIKL  ad  cylindrum  IMNOL.  componitur  ex  ratione  A Ead  EP. 
& cx  ratione  I L ad  triplam  I L : igitur  etiam  conus  AIKL  ad  corpus  ambiens  co- 
noides habet  rationem  cx  ijidcm  compolitam. 

PROPosiTia  exem. 

REdoconoidi  inclufus  fit  conus  A B D C facta^  per  axem  A E fcctio- 
netriangulari  ABC  & hypcrbolica  BRAOC,  diuififq;  AB,  A C 
bifariam  in  F iSg  : ductaque  F G qu;  lectioni  hypcrbolicx  occutrac  in 
H & 1,  fiat  rcccangulo  HFI  xquale quadratum  KL,  &perAEaxcm, 
& L K femiaxem  defcribaturelliplis.  Deinde  Hac  rcctangulum  fub  E B & 
MK  xquale  quadrato  LK,  & deferibatur  paYabola  AME,  cuius  axis 
M K facto  denique  rectangulo  fub  E B & K N , xquali  quadrato  K G 
feu  F K delcribatur  parabola  A N B,  cuius  vertex  A. 

Dico  conoides  hypcrbolicum  ad  conum  inclufumeam  obiiners  pro- 
portionem quam  fuperficies  AMEBN  Aadfuperficiem  ANBEK  A. 
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Demonjlratio. 


gVpcrficies  AIICFA  duiSainfuperficiem  AFCBIA,  zquale>  fbliJum  pro  »4»-i>»* 
*^ducic  magnitudini  quq  oritor  ex  du^bu  fcmielliprcos  ALEdudlzmfe.cum  cx  hy- 
poihcG  redangulum  HFl  , zquetur  LK  quadrato  , Jc  qiiodiibct  reaanguluoi 
OPR  (dummodo  OR  zquidiKct  HI)  zquetur quadrato  Q^S •cuin reflangula  • 
HFI.OPR.&c.  fint  quadratis  L K>Q_S,  &c.  proportionaliatcft  enim  per  ifiS.hu- 
iiisrcaangulum  HFI,  adreflangulum  O P R . v^t  ret^angulum  AFC ad  APCc4f.i>»«. 
hoceftredlangulum  A KE  ad  A S E.Iioc  eft  ellipi.  vt  quadratum  KLad  quadra. 
tumSQ.  fcd  APLE  duflum  in  fc  zquaturiblidoquodiiaberbafimparabolam 
AME.fic  SaltitudinemE  B,  cum  ex  hypotheriredlangulum  fub  EB  . & MK  x- 
queiur  quadrato  LK  , igitur  etiam  AHCFA  (flpcrficics  dudlain  planum  AFC 
BIA,  qquatureidem (blidoquodhabet bafim  AME&  altitudinem  EB. 

Simili  ratione  triangulum  AFC  E duaum  in  fe  xquatur  folido  habenti  balim 
fpaciutnparabolicumANBE.&altitudincm  EBiCumKN.KG  (hoceft  FK) 

EB  (in  t proportionales  cx  hypoth.&quqcunqiic  S V,  S T,  E B.modd  S T fitpa- 
rallcla  EB,  fimili  ratione  proportionales  fint.  Quareciirntotum  AOCEduaum 
in fexquetur  A O CF  A dufloin  AFC B I A. fi£ fimul  triangulo  AFCB  duiSoin 
fefiuc  in  triangulum  ABE  , cumquadrata  HK,  zqiialia  (ini  rcflangulis  HFI, 
FKG;  etiam  totum  AO  CE.  dudum in  fc xquatur  folido  habenti  pro  balc  fuper- 
ficies  AME  ic  ANBE,  hoceft  fuperficiem  AMEBNA,  Sc  altitudinem  EB. 
fed  folida  illa  quq  ali  itudinem  habent  E B , eommunem,  funt  vt  bafes  A M E B N A, 

AN  BES  A.  ergo  & hyperbola  A O CE  dufta  in  fe  cft  ad  triangulum  AFCE, 
duftum  infe  «t  (uperficies  AMEBNA  ad  fuperficiem  A NB  ES  A.  Sed  (icut  fe  j b»,,». 
habet  AOCE  duftumin  fe  ad  triangulum  AFC  E duiSum  infe, ita  quoque  (e  ha- 
bet  4 AOCE,  dubium  in  orbem  ad  triangulum  AFC  B,  dubium  in  orbem, hoc 
cfteonois  fabla  pergyrationem  hyperboles  AOCE  ad  conum fablum  ex  circum- 
du^u  trianguli  AFC  E , cum  quadrata  HK  ordinatim  pofitarum  ad  quadrata  FM 
ordinarim  pofitarpm  eandem  rationem  contineant  quam  circuli  quorum  radij  funt 
HK  ad  circulos  quorum  radij  fnncTK.  ergo  patet  conoides  ABDC  ad  conum  in- 
fetiptum  AGBDC.eam  habere  rationem  quam  fupctfides  AMEBNA  ad  (ii- 
pcrficieni  A N B E S A-  Quod  demonft randum  fuit. 

‘ PROPOSITIO  CXCIV. 

SIteonoides  ABCD  inclufum  cylindro  E FCDG. 

Oporteat  autem  rationem  corporum  affignare  cylindri  fciliccc  Sc 
conoideos. 
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Ctnfiridlia  dtmonflratio. 


DVcaturperaxemcommanem  AH  plannm<]uod  exhibeat parallelogrammum 
tedangulum  GBr&hyperboIam  BAD.  dud^que  redi  DA  ponatur  lincf 
IL  parallela  DB.quf  bifecec  AD  in  K,  & redangulo  IKL  hac  f quale  redan- 
guIumTuper  HB  8c  NM;  & «lefcribatur  parabola  ANH  cuius  axis  NM.  Deni- 
que hac  redanguliini  hiper  HB  t & MO  zquale  quadrato  KM,St  defcribacut 
AOBM  parabola.  Dico  cylindrum  EFGDCB  ad  inClufum  conoides  hypcibo- 
liciimeam  rationem  obtinere  qiym  tedangulum  AEBH  ad  hiperhcicparaboli- 
cam  ANHBO  A.  Inptxcedentioftenfilmcfthyperbolam  ADH  dudainlnfex- 
quari  plano  ANHBOA  dudo in  altitudinem  HB.  Ergo  quod  hcex  redangulo 
G D H A,  dudo  m eandem  altitudinem  H B ell  ad  hyperbolaro  A D H duda  m ia 
fc  vt  GDHA, huc  AHBE  ad  planum  ANHBOA.  fed  quam  rationem  habet 
AGDH  duduminheGuein altitudinem  HB  ad  AIDH  infe  dudumcamquo- 
quc  fcruac  corpus  cylindricum  ad  conoidicom  cum  quadrata  linearum  rcdanguli 
y A G D H ad  quadrata  ordinatim  pohtarum  in  hyperbola  ad  axem  A H > eandem 
habeant  rationem  quam  circuli  radijs  earundem  linearum  defcripti.  Igituta  manifc- 
ftum  eh  cylindrum  ad  conoides  habere  rationem  quam  tedangulum  AEB  ad  ht- 
perheiem  ANHBOA.  Quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CXCV. 


Oint  AB  , A C aljrraptoti  angulum  re£Ium  continentes  hyperbol* 
O EOF,  cuius  vertex  D^axis  ADH.  ponaturautem  D Gconllituens 
angulum  H D G femiieflum.  Ducatucdcindcparabola  DIK  cuius  la- 
tus rciftum  (it  zquale  diametro  tranfuertp  D L. 

Dico  conoides  hyperbolicum  DEOF  zquari  conoidi  parabolico 
D P NK,  (imui  cum  cono  O G. 
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Demonflratio. 


lofi 


bonaturenim  RT  parallela  HF.Quortiam  ^ 
angulus  BAC  reftus ponitur,  igicur  tranf.  ’ 

;rfj  diameter  4c  refla  hyperboi*  DE F X-  • - 


»10^ 


tt-ftoU. 


nerfj  

quales  > Tunc  inter  Te.  Vnde  reflanguluLHD 
arquale  efl  l quadrato  HF  , «£  reflangulo 
I-RD  zquale  RT  quadratum  , quia  vero 
diameter tranfuerfa  L D eft  pa*boli  DIK 
latus  reflum  ex  conftruflione;  igitur  reflan> 
gulo  LDR  zquatur  quadratum  RI,  & rc- 
flangulum  LU  H zquatur  H K quadrato.fed 
reflangula  LHD,L  R D,xquantur  c reflan- 
gulis  L D H,  L D R,  cum  quadratis  D H.D  R. 
ergo  quadrata  FH.TR  xquantur  quadratis 
KH,1R  cum  quadratis  DH.DR.hoceftcum 
quadratis  G H,  S R,  funt  enim  D H,  D R pa- 
res G H,  R S j.primi,  quod  angulus  G D H.  ex 
hypotliefi  Iit  (cmireflus  , anguli  vero  SRD, 

GHD  refli.  Cum  igitur  quadrata  RT  ,FH 
xqualia  lint  quadratis  I R.  S R ,&  KH.  GH: 
igitur  DTFH  duflum  in  fe  , zquale  eft 
DIKHdufloin  fe  limul  cum  DSGFI  in  fc 
duflo,  vt  patet  ex  difeurfu  quadragefimf  quin- 
tz  libri  de  duflu  plani  in  planum,  fed  ficutfe 
habent  quadrata  T R,  F H,  ad  bina  quadrata 
1 R,  S R & bina  K H,  G H,  ita  fe  habent  circuli  quadratorum  illorum  lateribus  tan- 
quamradijs  uefcripo.  Igitur  etiam  conoides  hypetbolicum  DBOF  Zqualedeft 
conoidi  paraboheo  D P N K.fimul  cum  cono  D Q.M  G.Qiuod  fuit  demonfttandum. 

PROPOSITIO  CXCVI. 

^^Int  AB,  AG  afymptott  ligurx 
O D 1 F cuius  axis  DF,  & diameter 
^^anfuerfaD  H.Conftituta deinde  AC 
«juq  cum  axe  A F angulum  fcmircAuin 
conftituat,ponatur  eidem  A C paralle- 
la D M O : deinde  ponatur  DEE  hy- 
pcrbolacuius  afymptotos  AC,5datus 
tranfuerfum  HD,&fimul  ponatur  pa- 
rabola D L F , cuius  latus  rei3;um  quo- 
que fit  DH,  tandem  fiat  vc  FE  ad 
F L,  ita  FI  ad  FK  , Be  per  punfta 
D K delcribatur  linea  , ponatutque 
DN  parallela  A G , & circumuolutio 
DIF, DKF,  DNF  producat  conidea 
& conum’,  cuius  bafes  circulares  fint 
IT,KK,NS. 

^ Dico  conoides  hypetbolicum  DIT 
aequari  conoidi  parabolico  DKK  fi- 
mul  cum  cono  D P N S. 


ID^l 
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HYPEFlBOLlOVM. 

Demonjiratto. 

CVm  daz  hypetbolz  DEE  t Dll  ul 
eandem  diameirum  Cranfticrfaqii.DH 
confticmzfinc,  ordinaiim  applicacz  TOiUSj 
fcilidet  IF  ad  IP  eandem  rationem  obti- 
nent 1 com  ratione  ordinaiim  applicaeariicb 
'alterius  PE  ad  PE- i'ed etiam  ex  eo  quod 
EP  ad  LF  > eandem  rationem  habeant  ex 
conftrudmne  quam  tc&z  1 F ad  K F>etiam 
conflat  D KK  efTc  parabolam  per  ea  qnz  li- 
bro de  parabola  przmifimus'  Quoniam  igi- 
tur efl  quadratum  IF  ad  F£  quadranUD  vc 
circulus radij  IF  ad  circulumradijFE-igi- 
turvteonoides  IFad  FE  conoides  i itacib 
conoidea  K F vna  cum  cono  Pp  ad  conci- 
des F Lvna  cum  cono  FM4eft  autem  pro- 
poCtione  przcedenti  detnooftrata  zquali- 
tas  inter  conoides  £F  Sc  conoides  £Pcum 
cono  M F.  Igitur  manifefla  efl  etiam  zquq^ 
litas  conoidis hyperbolici  IF  cMn  conotdte 
KF  &cono  PF-  Quod  erat  demonftraii- 
dum. 

"propositio  cxcvil 

ellipfis  ABC  producens  hyperbolam  ED  A,  iuxta  caqux^libro 
O de  hyperbola  przmifimus,  &hyperbola  conoides  produxerit  A D E, 
ellipfis  vero  fphxroides  AB  C,  triangulum  quoque  A I E C produxerit 
conum  AIE  C; 

Dico  conoides  hyperbolicum  A D E C «quale  efle  fphzroidi  A B C fi- 
mul  cum  cono  A I E C. 

t>emonflratio. 

DVflis  ordinaiim  ad  A C axem  teftis  D I B H , po- 
nantur A B , erunt  A B ex  conflriiflione  pro- 
polltionisfupra  citaiz  in  libro  dc  bypctbola  zqua- 
lis  reftis  D BH,  & re3a  EC  zqoalis  axi  A C.  efl; 
autem  quadratum  AB  zquafc  quadratis  AH  8c  BH* 
Igiturctiamquadratum  D H ijfdem  quadiatis  A H,BH 
xquale  eft.fed,quia  A C ,CE  zquamur  , etiam  AH, 
IH,adcoquc  &:  quadrata  AH,IH  zquantur.  ergo 
A quadrata  DH  zquantur  quadratis  IH  dc  BH  iimul 
fumptis.  Quare  fuperficies  byperbotica  D H duSa , in 
fe , zquale  corpus  formabit  illis  magnitudinibus  quz 
fientexdudu planorum  HB  St  HI>  infeipra.  Quare 
cdmcirculifuper  quadratorum  illorum  lateribus  tan- 
quam  radijs  defcripti  eandem  rationem  inter  fe  feruentquam  ipfa  quadrata,  etiam 
d conoides  ex  reuolutione  fuperficiei  DH  zquabitur,SefpIizroidi  ABC  Sc  cono 
AlBC.  Quodfuitdemonftrandum. 
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Sic  conus  plano  per  axem  fedtus  exhibens  tiianeulum  ABC,fecetur 
autem  & alccro  {>lano  D F £ quod  re£tum  Iit  ad  planum  ABC  pro- 
ducens in  plano  B AC  ledionem  parallelam  AC,  iungaturque  E F. 

Dico  coni  partem  A F E O ad  py^amidem  A F E D cuius  balis  ell  crian-^ 
gulum  O F E,  vertex  A habere  rationem  quamquatuor  ad  tria. 

DemonUratio. 


It 


QVonlam  feflio  F D E eft  parallela  lateri  A C & reda  plano  B A C.  erit  parabo- 
la, qo*  quoniam  ad  triangulum  fibi  inrcriptuin rationem  habet  eandemquaiti 
quatuoradtria.manifeftumeft etiam fegmentum  conicum  AFED, cuius  babseS 
parabola,  ad  pyramidem  inferiptam  cuius  bafis  cft  triangulum  D F E,  eandem  obti- 
nere rationem  quamquatuor  ad  «ia,  quod  inferiptis  pyramidibus  , dilcurfu  illo  or- 
dinario elementi  duodeciibi  nullius  qegocij  eft  demonilrare.  liquet  ergo  propoCtu. 

PROPOSITIO  CXCIX. 

H Abeat  conus  AB  C & cylindrus  C E communem  bafim  A D C,  cu- 
ius diameter  ACdiuifafitvtcunquein  N.  faaaautem  CKaiquali 
re&q  AN,  fiant  fciftiones  parabolicq  l4  MO  & KLD.  denique  ponatur 
planum  per  reftam  K D,  xquidiftans  axi 'cylindri  fcilicet  RD  G ; fecetur 
tandem  cylindrus  plano  A H F quod  fit  teaum  ad  planum  per  axeni 
A C F formans  in  plano  K DG  fedtionem  I H. 

Dico  partem  coni  A B M O N ad  partem  L K D C,  eam  habere  tatio- 
nemquam  pars  cylindri  K DCFH  ICad  refiduum  IH  FG- 
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DmonftrMto, 
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pRohuiusreidemdftraiioncftatuttnr  cylindrus  quicunqueiltc  Cc  AEGFC  fe- 
'^Aul  plano  per  axem  exhibcmc  rcdlangulum  ABF  in  quo  duAa  diagonali  AF 
iiacre^ioAHF.  quxrcAaCcadpIanumAEF.  Oeinderuperbali  A DC>  ponatur 
conus  verticem  habens  A>  qui  iiilcriptus  erit  parti  fcmicylindri  AECLB  Sc  tan- 
getur a plano  AEC  Tecundum  reAam  A C.  Fiat  deinde  feflioFE  D H reda  ad  pla- 
num ABC  exhibensincylindroredangulumFF.Diin  cono  vero  parabola  FGD. 
Pari  modo  fada  CM  xqoali  GH,  duc  planum  ad  planum  ABC  redum, pro- 
docens rcdangiilum  KILM  , 8c  parabolam  KNL.  Vt  FGDH  parabola  ad 
parabolam  KN  LM  hoc  eft  PF Q.O  >itacHre&angulumFEDH,adrcAangulutn 
KILM,  hoc  eft  Ita  e(l  parabola  MNO  in  cono  ABC  ad  parabolam  KLD:dc  hoc 
tam  in  omnifubdiuiiione  linearum  B H,  M C in  cylindro  quam  in  ooini  rubdiuilio^ 
ne  redarum  A N.  K C in  cono.crgo  omnes  parabolx  in  parte  coni  ABblOad  pa- 
rabolas in  parte  coni  K L C D>  vt  omnia  rcAangula  in  p^rte  cylindri  A F E D H ad 
reAangula  in  parte  cylindri  IKCL.Scvt  parabolx  in  parte  coni  ABMOad  re- 
dangulain  parte  cylindri  AFEDH,  ita  parabolq  in  parte  coni  KLC  D ad  rc£Ian- 
gulain  parce  cylindri  KILM  C,ergo  vtpars  cylindri  ad  partem  cylindri, ita  quoque 
parsconi  adpartem  coni,  ciim  bales  rempetrinc  in  eadem  ratione  8c  altitudines x- 
quales,  vel  in  vna  eademque  racione.Qui  accuratiorem  huius  rei  dcmonllracioncna 
iequirit,Iubdiuidat  AN  & K C,lineas bifariam  io  infinitum  quxfunt in  cono, ScG- 
milicer  lineas  BH,MC,  in  cylindro  &fedionibus  faflis  per  cadepunda  inlciipcas 
Ggurasinterfe  comparet, quarum  infcripiiond  h!c  jc  alibi  breuitatis  caufa  omilimus. 
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SItiriangulumpcraxcmABCad  conibafimBDCre£bum,  fumptif- 
que  in  communis  interfciftioncBCpunftis  G & L,  erigantur  G t,LI 
quxzquidiBenc  lateri  AB  ;&  duflis  GD|  LHordinatim  ad  BC  fiant 
feOiones  fecundum  lineas  EG  D & I LH. 

Dico  rationem  folidi  A DEF  adfoliduna  AHIK  triplicatam  cfle  ra- 
tionis D F ad  H K. 

Demon/lratto. 

COIidaADEF.  A'H1K  fanc  ad  t pyramides 
^iibi  inferiptas  vr  4.  ad  j.  ergo  Ac  eaodem  ha- 
bent rationem  quam  pyramides,  fed  hz  compo- 
liram  habent  ex  ratione  triangulorum  parabolis 
DEF, HlKinfcripiorum,  ( boceft  ex  ^one 
b ipfarum  parabolarirm  DE F,H  I flc  cx  ratio- 
ne altitudinum  UGsB  L.  ergo  lolida  ADEF» 

AH  IKracionem'habcnccomponcam  ex  ratio- 
ne parabolarum  D E F,H  I K»  & cx  ratione  alti- 
tudinum 6G,  BL.  Tcd  rado  parabolarum  com- 
ponitur ex  ratione  altitudinum  G E^ILi  (hoccll 
cx  ratione  GC  ad  LC)  &:  ex  ratione  balIumDF> 

HK,  fcu  D G,HL.  ratio  igitur folidoru  ADEF, 

AHIK  componitur  cx  rationibus  BGad  BL, 

&GC  ad  LCt  A'  GD  ad  LH.  Icd  rationes 
B G ad  B L>  G C ad  L C>  componunt  rationem 
rctilangiili  B G C>  ad  rcftangulum  B LC>hoc  cft 
xactonem quadrati  DG  ad  HL,  hoc  cft ratio- 
nem duplicatam  DG  ad  HL-  ergo  ratio  foli- 
dorum  ADHF>  AHIK  compolira  cll  ex  ra- 
tione duplicata  rationis  D G ad  H L»  & cx  ratio- 
ne DG  ad  HL.  hoccll  ratio  (olidorum  triplicata  c(t  rationis  DGadHI/»fiad 
DF  ad  H K>  Q^od  erat  dcmonllrandum. 

• PROPOSITIO  CCI. 

SEcetur  irerum  contis  per  axem  fcdione  rcifta  ad  haHin  exhibente 
triangulum  ABC,  & pungis  L & D in  communi  intcrfcdbioncaf- 
(iimpcis erigantur  Ll,  DE,  paralleiq  AB, &pof4isLK,DG  ordinatim 
adAC,  fiancfct^ioncsparabolicspcr  ILK  & EDO. Deniqueplanum 
agatur  per  B,  & rc(^lam  G F occurrens  parabolx  H I K fecundum  rc6bam 
N O M. 

Dico  parabolam  FEG  ad  MIN  habere  duplicatam  eius  rationem 
quam  habet  F G ad  N M. 


Z Z t ^mon- 
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i9^(  CONOIDES  HYI^ERBOLJCVM. 

^cmonFlratio. 


VTeft  CFad  NM.itaeftBD.id  O B,  hoc 
eft  DEad  OI,  igitutvt  cft  GFadNM  ■ it« 
clV  DE  ad  Olfimllia  igitur  funt  triangula  maxi- 
ma GEF  & NIM.  parabolis  inCcripta, ac  pro- 
inde eorum  ratio  ell  duplicata  rationis  laterum 
GFiNM.rcdinlibrode  parabola  demondratu 
cd  sparabolaseamintcrlehabcre  raiionemc|u:a 
triangula  maxima  inrcripta.  ergo  etiam  para- 
bola GEF  ad  parabolam  NIM  in  duplicata 
ed  ratione  GFad  N M Quod  autem  triangula 
przdifia  lint  maxima.quz  mfcribi  pedunt  para- 
bolis N IM. GEFi ilcodendo.L E DE  dint co- 
munes  feSiones  plani  ABC  redi  ad  balim 
AGGjCum  planis  K H I>  G E F>  etiam  rc^is  ad 
bafim.  ergo  19.  11.  LI  > DE  funt  rcflz plano 
^ A G # ergo  dedn.  3.  ii.  etiam  re&z  dint  ad  li- 
neas KH,FG.  ergo  funt  axes  parabolarum 
KIH,  GEF  ; liquet  ergo  b (riangiiU  NIM. 
GEF  maxima  ede. 


PROPOSITIO  - CCII. 


Sit  A B C triangulum  per  axem  coni  dudlum.rcdtum  ad  barup  B D C, 
& fediiones  parabolicxDLE.F  IG  exhibentes  communes  cum  trian- 
gulo B A C feftiones  K L,H  I.  Deinde  planum  agatur  per  A &c  redtam 
F (a,  producens  in  parabola  D L E fectionem  M N. 

Dico  partem  coni  A M L N ad  partem  A F 1 G , habere  triplicatam  ra- 
tionem BK  ad  BH. 

. Demonjiratio. 

y^Stenfumedin  przcedenti  racinnem  p.-;i- 
'bol*  MLN  ad  parabolam  FIGeffe  du- 
plicaram rationis  F G adM  N)  Aie  J-Oad  IH. 
boccd  rationis  A L ad  AI.hoccdrationisBK 
ad  B H.  fed  manifcdillTi  quoque  ed  partem  coni 
AMLN  ad  partem  coni  AFIG.rationem.ha- 
berc  compodtam  ex  ratione  baCs  ad  badm.  &; 
ex  ratione  altitudinis  BH  ad  aJcicudincm  BK. 
Igitur ddupifcatz rationi  BK  ad  BH.alcera  ra- 
tio BKad  BH.  addatur  in  fcndi  multiplicatio- 
nis . refultabit  ratio  triplicata  rationis  B K ad 
B H.Quod  fuit  demondrandum. 

PROPOSITIO  cent. 

TRiangulam  A B C per  axem  coni  fa- 
_ ctum  fecet  normaliter  bafim  B E C< 
& ex  centro  baftbs  D erigatur  D F,  paral- 
lela AQ  fimilitcr  cz  quouis  puncto  dia- 

. metri 
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CONOIDIS  HYPERB 
metri  B Cerigaturreda  H G icquidiftans 
(imilicer  A C > duccifque  perpendiculari- 
bus H I,  D E fiant  fcctioncs  F D E,  G H I. 
dcqique  ponantur  per  rectas  DE,HI,pla- 
na.AOE,  A H f.  his  pofitis  fupponatur 
quoque  vngnia  D B K E,&  planum  G H I 
productum  Gicct  vngulam, exhibens  com- 
munem lectionem  rectangulum  H I L M. 

Dico  eandem  cUc  rationem  folidi 
AF  E D adfolidum  AG  III,  qux  eft  vi»- 
guls  B D E K ad  partem  B H 1 L M K.  . 

T)emonftriiUo. 

/^Stendimus, rationem  foli.li  AFED  adfo- 
'-'Inium  AGIH,  cHi;  triplicatam  cius  quam 
habet  D E linea  ad  lineam  H I.  fcd  etiam  de- 
monflratum  cfl  bvngtilam  BDEK  ad  partem 
fuam  BHILK  habere  triplicatam  rationem 
eiufdem  DE  ad  H I.  Igitutmaniteltamell cor- 
pora hzc  intcT  fc  elVe  proportionalia.Quod  erat 
demonllrandum. 


PROPOSITIO  CCIV. 

‘ Olt  ABCbafisconi  AGC-,  fumptis  autem  punctis  DE  in  diametro 
O xqualitcracentrodiftantibus,  erigantur  EH,  DI  qui  iquidiRent 
G C lateri  trianguli  per  axem,  & per  I D,  H E fiant  fcctioncs  parabolicx 
I D B,  E 1 1 F aganturqiic  plana  fecundum  D B & G,  item  E F & G. 
Dico  Iblida  F G H E & B G I D,  inter  fc  iqualia  cITc. 

Demonflratio. 

pOnatur  per  centrum  baEcos  L planum 
K.LM,  quod  zquidiftct  planis  IDB, 

H EF,  ponaturque  planum  per  G & re- 
dam LM.  eric  c ratio  folidi  GKML  ad 
Iblidum  G I B D triplicata  L M ad  D B. 
fimiiiter  conflat  d ratione  folidi  GKML 
adfolidum  GHFE  elle  triplicatam  eius 
quam  habet  L M ad  E F.  Igiturcilm  D B 
fit  xqualisE  FXnam  eft  ex  hypothefi  AD 
xqualis  EC ) habebit  folidum  GKML 
advtrumqucrblidum  GIBD,  & GHFE  eandem tationemiiquantur igitur foli- 
da  GIBDjGHFE.  Q^oilcratdctnonftrandmui 


txoo.ku* 

iiu. 
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tiu/tjmt 

Ctrtf!. 
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d E*  tuit. 
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10,8  CONOIDES  HYPERBOLICVM. 

ConclHAohunchbrumnoua  quadratura fardboUy^iutdtuerJa  omainoefid  quadra- 
turii  iji,  quot  dedtmut  libro  quinto  huius  oferu. 

PROPOSITIO  CCV. 

PArabolam  ADB  , cuius  axis  fit  DB  , ordinatim  ad  axcm'pofica 
A D.contineatrcctangulum  BD  AG.  • 

Dico  tcccangulutn  parabola;  fen^uialceramcfre. 

Demonjlratio, 


fc  e s T.  • G s ® 


DVcatur  diameter  HG.pemonftratumeil  in  libro  duduum»  folidum  quod  fit 
cx  dudu  trianguli  A G B in  fc  , hoc  cfl  pyramidem  cuius  balis  cll  quadrarum 
B G alticudo  BD>  a:quari  (olido  quod  fit  ex  plano  G I,  du3o  in  altitudinem  BD. 
ergo  folidum  quod  fic  ex  G I>  in  B D altitudinem,  Sc  pyramis  eandem  habent  ratio* 
nem  ad  H G rcdangulum  dudum  in  eandem  altitudinem  BD.  fed  pyramis  illa 
cuius  nimirum  baCs  cA  quadratum  B G,altitudo  B D , cA  folidi  qudd  fit  ex  duQu 
redanguli  GH  in  altitudinem  BD  > tertia  l>pars.  ergo  0:  folidum  quod  fit  ex  GI 
inaliiiudincm  BD  eA  tertia  pars  folidi,  quod  fic  cx  GH>  in  altitudinem  BD;  fed 
hzc  fnlida  lunc  inter  fe  vt  bafes.  ergo  mixtilincum  planum  G I,  t A tertia  pars  redan- 
guli  HG,Aue  BDAG,  redangulum igitur  BDAG  parabolz  (cfquialtcrum  eA. 
Quod  erat  propolicum. 

Librinoni  Finis. 


Q V A- 
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C I R C V L I 

LIBER  DECIMVS. 


argvmentvm. 


^ z4rjdem  aL^uanJo  operi  coronidem  $mponamuej  tempns  efi  ea  ad 
^ praxim  redigere,  qme  huc<vjque  prtmifimM : manae  etenim  materiae 

L traSiammue  , qua  ab  mmcem  malde  Jeparata  nonnemini  midebuntier. 

fid  prtfentie  libri  decmfiu  ojiendet  eae  difparatas  nequaquam  ejfe : mtemur  enim  m 
hoc  libro  medulla  pracedentibiee  exclufi  applicando  eam  circulo  ad  quadratum  jeu  re~ 
{lilineam  figuram  reducendo  ; quod  mt  praflaremue,  primo  conari fitmue  cybndrum 
ad  eidem  aquale  filidum  reducere, quod  cunutare  fidtem  circulari  careret;  proprietates 
etiam  lUiue  corporie  manas  indagauimut : reftat  hoc  demum  hbro  ex  harum  proprie- 
tatum ficundum  proportionem  collatione  eruamus,  quales fint  mter figmenta  cylin- 
dricaranones , ac  proinde  qua  proportio  exifiat  inter  bafis  eorumdem  figmentorum; 
quo  tandem  mnotefiat  mter  circularem  & rechlmeam  figuram  Geometrica  proportio. 


PARTITIO  LIBRI. 


Trima  pars  Lemmata  compleliitur  qua  marijs  quadraturi  concinnandi  infir^ 
ture  poterunt. 

Secunda  pars  quadraturas  marias  circuli  exhibet,  modofque  reducendi  cyhndriia 
corpora  ad  reShhneat  magnitudines  filidat. 

T erria  denique  hyperbolem  quoque  percybndficum  hyperbolicunt  adretlilsneafilt. 
da  reduSum,  ad  figuras  redihneat  planas  reduc  it. 


PARS 
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QVADRATVRA  ClRCVLI. 


PARS  PRIMA 

Lemmataatiquotcomple£liturvar^sqtMdrataruconcin^ 
' - TUtndis  inferuienM. 

PROPOSITIO  PRIMA. 


^Adonis  A ad  B confequend  termino  B,  adiungatur  quanti- 

jtas  C. 

j Oico  magnitudinem  C additanl^,  minuere  raciondhi  A ad 
^B,ac proinde  ratione  AadBC  minorem efle quam fitrado  AB. 

Dtmonftratto. . 


EX  elementis  conftatquod  eadem  quantitas  ad  maiorem  quantitacAn  minorem 
rationem  habeat  quam  ad  maiorcmtell  autem  B cum  C,  maior  quam  Ct  (bla  qua- 
litas B.  Igitur  ratio  A ad  B C>  minorem  habet  rationem  qudm  eadem  A habeat 
adfolam  B,  quxeft  minor  quam  fit  vttaque  BC.hxc  autem  alteratio  rationis  non 
contingit  niii  per  augmentum  quantitatis  C adueniensipfiB,  igiiut  accefliis  C ad 
B,  diminuit  rationem  A ad  B. 

PROPOSITIO  II. 

A 

B f C 


Ilfdcm  politis: 

Dicoquod  tanto  minor  Iit  futura  ratio  A ad  B C , ratione  A ad  B, 
quanto  minor  eft  quantitas  B,  Quantitate  BC. 


• Dcmonjltatio. 

TN  libro  proportionalitatum  Geometricarum  prop.7.dcmon(Iraulmus  rationem  A 
dad  BC.  eam  habere  proportionem  ad  rationem  A B, 'quam  reciproce  habet  con- 
TequensTecandum  B,  ad  primum  BC.  quanto  igitur  B quantitas  minor  cft  quanti- 
tate BC>  tantominorcil  ratio  AadBC)  ratione  A ad  fi. 

PROPOSITIO  III. 


DAta  Iit  ratio  A ad  quamuis  aliam  quantitatem  diuilam  in  B 8;  C. 

Dico  rationem  AvdBCzquari  rationi  AB  diminutae  per  ratio- 
nem, quae  oritur  cx  magnitudine  C addita  quantitati  B. 

‘T>tmen~ 
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Demonftratto. 

ITadccrcfcitatio  A ad  B.petaugtnencuai  C additum  B.ficmaugeruf  ratio  B A 
per  idem  C additum  B;fcd  ratio  B A per  augmentum  C format  rationem  BC 
ad  A.  Igitur  etiam  ratio  A ad  B per  C additum  B , efficit  rationem  A ad  BC> 
qua; efl appofita rationi  BC  ad  A. 

Taulo  oLter. 

■JTale  habet  ratio  AB  ad  rationem  A,  BC,  vt  quantitas  BC  efl  ad  B.  fedBml- 
Anor  cll  quam  fit  BC  magnitudine  C.  Igitur  eiiam  ratio  A ad  B C>  minor  efl  ra- 
tione A ad  B , ratione  qux  caufatur  a quantitate  C addita  magnitudini  B. 

P R O P O S I T I O I V. 


IirJcm  pofltis: 

Dico  propo! 

A ad  BC,  eandem  efle  cum  proportione  quam  habettatio  BC  ad  B,  atip 


Dico  proportionem  qux  cR  inter  rationem  A ad  B , Sr-rationeAi 
I BC,  eandem  efle  1 
rationem  inter  B & B. 


T>monnratio. 


RAiio  A ad  B,  ad  rationem  A ad  B C,  efl  »t  B C a ad  B.fed  ratio  BC  ad  B,  ad  , ^ 
ratiSn^i  B ad  B<  efl  etiam  vt  BC  bad  B-  ergo  ratio  AB  ad  rationem  A ad^rr. 
BCacilcadcm  cum  ratione  BC  ad  B,ad  rationem  BadB.  (^odfuitdemonftran- ° 


dum. 


PROPOSITIO  V. 


I 


Ifdcmpofitis:  > 

Dico  quod  ratio  A ad  B,  excedit  rationem  A adBC,  rationeCadB. 

DemonUratio. 


RAtio  A ad  B,  ad  rationem  A ad  BC  , per  prxccdentcm  xquatur  rationi  BC 

ad  B,  ad  rationem  B ad  B.  fed  ratio  BC  ad  B,  fiiperat  = rationem  Bad  B,  ra-c114.Fr». 
tione  C ad  B.  Igitur  etiam  ratio  A ad  Bi  fuperat  rationem  A ad  BC  , ratione  C^' 
ad  B.  Quod  fuit  demonftrandum. 

: p R o p o s i T 1 1)'  V I.  . 


. B 


D 

ad  A. 


Ara  iit  ratio  A ad  quamuis  aliam  diuifamin  B & C. 

Dico  rationem  A ad  B C zquari  rationi  A ad  B , minus  ratione  C 


I)emonJlratio. 


D Atio  A ad  B,  ad  rationem  A ad  B C,  efl  vt  B C ad  B.  Item  ratio  B C ad  A. 
, adrationem  B ad  A.cflvc  BC  ad  B.  Igint  ratio  A ad  B>  ad  rationem  A ad 

A A A BC.C4- 
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BC,  eaderncRcumrationc  BC  ad  A,  atlr-irioncm  B ad  A-  fcJ  ratioBCad  A» 
excedit  rarioncm  B ad  A,  ratione  C ad  A.  Igitur  etiam  ratio  A ad  B excedit  tatio- 
nem  A ad  BC, ratione  C ad  A.  Q^odfmcdcmonrtrandum. 

Schoiio», 

Jdentur  , ^uinfA , fixfd  fe  inuierm  smnino  Aejlruffe  ■ ac 

* proiftde  vel  altfrA>vclvtr*tjiie  nonrecie  ful^fiitere.  Firum  ft  recfe  tntellig*ntur  prout 
posinUt motertAquA J^cGot proportiones Cdtionumtoltero  olterius  videhi/ar  ejje  confrmotio, 
fenontur  Uoquedenuoduo  ^Montstotesyvnx  A»  oltero  diuifi 
A in  duo*  fciiicet  B C , oJlerit  efuinta  propofitio  rttionem 

~ ~ A ddhy  excedere rdtiortem  A B Ci  rofionc  C ed^^fexto 

^ ^ veroraiionem  A od  B,  excedere  rxiionem  A od  B Qyratione 

Q ad  vnde  necejftno  videbitur  inferri,  tpuod  ratio  C ad 
B fit  eadem  cum  ratione  C adht  quod  tamen  elementio  repugnat,  feritm  ad foluendam  hanc 
dificuUatemfciendumeJi,hosexceJfusnone(J'c  abJolutosfedrelpePlinoSi  cum  hic  modm  arg^» 
mentandi fit  itt  quo femper  vti  oportet  in proportionalitatibus.  Ajjcrit  itaque  quimapropofilto 
quod  ratio  Kh  excedat  rationem  A4<^B  C»  ratione  Qad]i^  non  qualicumque  fed  ratione  C 
aJb  relata  adrationentC  cum  B ad  R,  ratio  enim  excefitu  in  materia  rationum  femper  re^ 
qutrit  altam  determinatam  rationem  cumquaconferatur  ,alioqiin  rationes  excejjuum  inter 
omnqp  rationes  femper  e fient  aquales.  £t ftcfenfus  ef^rationemexceffus  quo  ratio  A Wfuperat 
rationem  AadB  C , qui  efi  ratio  Q adB  , debere  conferri  cum  fala  ratione  BC  4^/3  » nam 
ratio  B cum  C ad  B»  f//4  efi  qua  (uper at  rationem  B 4</  B , ratione  C ad  B.  Similiter  cum  dtr. 
citur propofitione  6.  rationem  A.  adBQ  aquari  rationi  A ad  B,  minus  ratione  C ad  A, 
fubintelligt  debet  rationeC  ad  A,  ad  rationem  B C ad  A. 

, Ft  hac  melius percipianturt  idem  pUne  euenire  ofiendemm 

A B additione  veray  quando filicet  antecedens  diuiftm  efi  i» 

^ ^ duoydr  confeqmens  efi  commune.  Sit  itaque  AB  antecedens 

C &Qconfequens'.fi  petatur  qualis  fit  ratio  Aad^yd^Bad  C» 

■'  communis  determinatio  quidem  efi  qaadocuimm  prop.  1 14, 

l.de  proportional.quod fit  vt  AB  ad  C : fed  hanc  ipfsm  ratio- 
nem aliter  determinare  iam  placet,  vt  determinationem  a- 
liquam  habeamsss  qua  communis  fit,(f  in  hoc  cafudn  quo  antecedens  diuiftm  efi,  (fi  in  prace- 
denti in  quo  conjequeus diutftm  efi. Dico  itaque  in  hoc  cafu  rationem  AadQy&B  adC.y  e(fe 
rationem  Aad  C»  auilam  ratione  B ad  C;  non  qualicumque  fed  rationis  A B 4^  C-  Itaq\fit 
ratio  A ad  C%vt  4.  ad  i.fiue  dupla,  tota  vero  ratio  AB  adQ,vt  6 ad  2.,fiue  tripla, itaqueeum 
rationi  Aad  Q,addenda fit  ratio  B ad  Q,rationis  AB  ad  C,inqHtrendum  efi  quam  ratio- 
nem habeat  ratio  B ad  Q,  ad  rationem  BA  ad  C,  tlla  autem  per  s.Mb.  de  proporttonal.  efi 
vtBad  A B*  itaque  cum  Bfitx.cfi  ABfit^.  erit  B vna 
A B tertia  A B Jtaqi  rationi  A ad  C,  qua  erat  ratio  dupla  adda- 

_ turvsea  ttrtiarationit  AB  adQ,quod  fiet  fiad  Aadiungua 

vnam  tertiam  A B,  exurget  ratio  tripla  qualem  habet  A B 
hoc  efi  6.  ad  C.  hoc  efi  ad  X. 

* * Bodem  prorfus  modo  procedendum  efi  cum  confequent 

nifum  : prima  enim  deterrhinatione  vti  non  pofiamus  cum 
A additio  in  hoc  cafu  nobis  vfui  ejp  non  poffit.  Sit  itaque 

Aantecedens  MfficonfiqueasBC  dfutjumin  Bq,  & 

C a-  Erit  ratio  A adB,vt\x  ad qfue  tripla,  efi  ratio  A 
B C ad  B C,  erit  dupla  : quaritur  iam  qua  ft  ratio  A ad  B, 

^ j,  (fi  AadQ,&fecundsimfenfumiamexpUcatumrcfiendeo 

Aad  B,  efi  A adC,efseratione)n  aqualem  rationi  A ad 
B,  minmfue  mutilata  ratione  C ad  A,  rationit  BCad  A.  CumitaqiratioCadA,adra- 
tianet^  BC  ad  Aifitvt  C ad  BCtfer^.lib,daproportional.&cumCadBC,ftvtvnu 
ad  Vt  itaque  4 ratione  A ad  B,  hoc  efi  a ratione  tripla  auferatur  vna  tertia  rationis  A ad  B,rr- 
wtanebtl ratio  dupla  qualem  habet  AadB  C,  auferetur  autem  d ratione  A adB,vna  tertia  ra- 
tionis AodBifi  adB  adiuuxeris  vnam  tertiam  totius  B C. 

• ' • Sed 
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StdlmipfnmfjHodhm  d{pfntplifxp!icandnm  eftyquodfctlket  Auferatur dtefm  rati» a ra^ 
iione  A Ad)^yJiadquAntittitem  X^addantr  (fuantitas  QyVti  CTfrefcere  rationem  hadPif  ad 
& addatur  altejua  efuant/tai  C > quod  ex  Euclidais  eUiHCHiU fatis  quidem  patete  tamen  tonent 
cUntAtiscAffSA  hanc  materiam  txpltcaffe, 

Scttndum  e(i  ifttur  rationes  Au^eri  non  tantum  per  additiones  rationum^  (jr  mnltipHcatio- 
hestitcm  minui  non  tactum  per  fuhtraiiiones  rationumy  verum  etiAm  per  folum  incrementi 
•vel  decrementum  quantitatis adiunll A veldcmptuab  altero  terminorum , antecedente fctliat 
•vel  conjequente  altero  etiam  manente  tnuartato  : Pefia 

tnimrattone  hadl^ftipfiPi.  quantitati  addatur.  quAH~  ^ C • 

titds  Cyexfurget  ratio  A cum  C , mator  ratione^k  ^ 

quam  fola  quantitas  A habet  ad  quantitatem  B.  pari  ^ ^ 

fa&o  euenit  ft  ratio  B A comparetur,  cf  *pfi  A eadem 

quantitas  C addatur, tunc  ratio  Bad  A,per  ati^mentum  " ’ ‘ 

quantitatis  adtteniens  ipfi  A reddetur  diminuta, qui- 

demfecundum  eam  proportionem  truncata,qua  re  fuit  at  ex  varia  accretione facla  ipftma^ni- 
tndsni  A vt  iam  oflensi  eil.  Poftta  vero  altera  D quantitate,refult abit  ratio  D ad  A donfe  alia 
qua  m fuerit  ratio  Bad  A\df"  ^u^io  D A C quantitatem  lonft  aha  quam fuerit  ratto  B ad 

A C quantitatem'^  remanebit  tamen  ratio  D 4^  A > 4^  rationem  V)  ad  Q ,eadem  eum  ratione 
B ad  A,  sd  rationem  B ad  Cfue  remanebit  proportio  rationis  D A 4;/  D C rathnem,eadem 
cum  proportione  rationis  B A ad  B QtVt  demonflraui prop.  5.  l.de proportional.  eodem  prorfus 
modo  quo  ratio  AadB,  longe  diuerfa  efi  a ratione  A adD^(*r  limiliter  ratio  Q ad  B,  long} 
aliaquamftratio  C adHt  nihilominus  proportio  rationis  A adB,  adrationemO,  4^B)  eadem 
ejl  cum  proportione  rationis  A ad  D,ad  rationem  C ad  D,^  quemadmodum  re£te  dicitur  ra- 
tio Acum  C quantitate  ad  magnitudinemB»aquatur  rationi  AadB\&  CadB  per  accre- 
tionem rationis, ita  quoque  re/l'e  loquemur  rationem  Bad  A,Jimul  cum  ratione  B adC,per 
mutilationem  conHituere  rationem  B 4</  A C mutilatam. 

^^d  autem  de  ' augmento  C diUum  efi  adueniens 
ipft AdntelUgidebet de quouis augmento.  Hamratio  H I K B 

E 4(/F  Gi  dtuifam  in  partes  'L,nihilaliudeH  p ^ 

quamrttioJLadHfCTUad  l,(^RadK,^l^ad L, 
fecundum  intentione propofitionum  quinta  dr  fexta,  « 

Ifamjieut  in  vera  additione  fecundum  ea  qua  docui- 

anm prop  i tq.1.  de  proport.re£l'e  dicitur  ^Oad  E,confiari  eX  rationibus  H 4^  £i  1 4^ E»'K  ad 
’E,hadll^(ibiadiunclis,itadiminuendorationemreEiediccmus,rationem  E a/H  G> aqua- 
ri rationi^  ad  H.,  diminuta  per  rationemRad  I,  lLadK,\iadL,iuxtafenJumant^  datum 
fcilicet  augende  quantitatem  H per  additionem  quantitatum  I,K.d*E.  Ex  bis  itaque  hoO 
modo  intelleclisfequentem  fropopttonem  formabimus,  ’ 

PROPOSITIO  VII. 


SltraCionis  Aad  BC  conrcqucns  diuirum_ 
in  B S:  C. 

Dico  lacionem  A ad  totam BC,  eandem' 
ciTccum  ratione  A ad  B,  & A ad  C. 


Demonfiratio. 

E St  enim  ratio  A ad  8 C>  zqoalis  radoni  A ad  B,mdldatz  tatione  C ad  A, per 
huius.  Sed  rado  AadBi  & A ad  C.  etiam  zqualiscilrationi  A ad  B,  dimi- 
nutz  per  rationem  C ad  Ai  iuxta  iam  dida  in  Scbolio  przc.igicuc  racioAad  tocam 
BCi  eft  eadem  cum  radone  A ad  B>  iimulcum  ratione  A ad  C, 


AAA 


P R O- 
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A B QInc  iam  rationes  AB  ad  C D , termini 

e D wJtam  antecedens  quam  confequens  diuili, 

^ antecedens  quidem  in,A  & B,  confequens 

vero  in  C &0. 

'Dico  rationem  AB  ad  C D , eandem  effe  cum  ratione  A ad  C , B ad 
C,  item  A ad  D,  B ad  D. 

T)monfiratio. 

ar.f  114.  u ArioAatiC.additirationi  B ad  C.  rqualis  eftraciom'  AB  ad  C.  «itemratio 
• addita  rationi  Bad  D, aequalis eft rationi  AB  ad  D.  Itaque ciim ra- 

tio A B ad  C.  vna  cum  ratione  A B ad  D.  atqualis  (it  rationi  A B ad  C D per  ptate, 
patet  rationem  AB  adCD,  xguati  rationibus  A ad  C,B  adC,  vna  cum  rationi- 
bus A ad  D 9 & B ad  D, 

SchoUon. 

A Tqut  hdcfrtptjitic  de  efuitiifiui  fnhdmfienihm  qeuHti- 

A B,  C D imeUigeM^  efi,  cum  fUui  vnuurfU» 

B^ ^ jit  frepefitie,  vt  cenjidtnnli  petet-  . 

Petui^em  quidem prepejitituem feptimem  temtfuem  verem  efumere,eum  eius  veritee  fe- 
tu pefuerit  exfenfuctntrerit  eddinenii  vere  i effettderem  enim  in  114.  lik.  prepert.Z  ed  A» 
edditem  C ed  k Jecere  retierum  B C ai  A,  vnde  feeili petehet  ked^,&  ked  C.eaueri 
rethni  kedBC,  quemuu  hic  per  edditienem  quentitetit  C ed  B,  feret  detreaie  d- ne» 

eMtieitemenhencmeteriemjrufuideducendempnteui,edeeg^cumpeffet,etumdemenfire- 

dem.  Nolendum^  hic  heni  qued  quendi  dicitur  retie  A edB,fmul  eum  retiene  A ed  C^ued 

ttenimeXigetur  edditieretienum,  fed  tentum  intelligitur  edditie  quentitetit  C *iB.,  *»a- 

nente  A inueriete,  qued  in  gretiem  eernm  menendnm  duxi  qui  edditiene  hec  nen  heni  in- 
telUae  edditienem  retienum  intclligerent,vhi  nes  tdditienem  quentitetum  velnmne^elentm 
tH  enim,  quid  fretioni  A ai  B,  eddes  retienem  A ai  C,retienem  A ai  B,  nen  minuendem 
fedeugendem , cum  temen  fecundum  fenfum  neftrum  minm  deitet , edditefcilittt  qnentite- 
teedquentitetem  termini  cenfequentis. 

. propositio  IX. 

# 

A B c ^I  proportionales  fuerint  quantiu- 

j-  ^ F O tes  A B C,D  E F,*qualcs  vero  fint 

C&F.  . 

Dico  rationem  A ad  D,  duplicatam  efle  cius  rationis  quam  habet  B 
ad  E. 

DemonfirdUo. 

hb.ptogteflianum  Geometricatam  propofitione  vigcCmafeptima . 


pro- 
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PROPOSITIO  X. 

QVod  fi  ratio  A D duplicata  fuerit  rationis  B ad  E,  & proportiona- 
Icsfint  ABQDEF.  ' 

Dico  C & F quantitates  zquales  eflc. 


“pSt  conuerfa  przccilcDCis,eiu(que  demonftratio  facili  elicitur  ez  hypothefi. 

PROPOSITIO  XI. 


SI  ratio  AB  duplicata 
fuerit  rationis  eius  qua 
continet  ratio  C ad  D , ra- 
tio vero  C ad  O , d uplicata 
fit  cius  quam  habet  ratio  £ 


A 

1 

K 

B 


D 


ad  Fi 

Dico  rationem  A ad  B,  quadruplicatam  elTe  rationis  £ ad  F. 


F 


DemonHratio. 


Flat  vt  c ad  D , ita  A ad  1 1 vcque  E ad  F,  ita  I ad  K : erit  itaque  ratio  A ad  B> 
duplicata  rationis  f ad  B,  vel  A ad  I:  Stratio  I ad  B > vel  A adi,  duplicata  I 
adKtvel  Kad  B.  Compofitaautcincllratio  AadB.exratione  Aad  I,  hoceftlad 
B,  IroceRduplicacaKadBi&exratione  I ad  K,  &KadB,  quz cum  zquales (int 
inter  fcScCmul  zquales  tjiooni  A adi,  patet  rationem  A zd  B,  quadruplicatam 
elTc  K ad  B,  duc  E ad  F.  Quod  fuit  demondrandum. 


PROPOSITIO  XII. 


Sint  quatuor  ordines 
quinque  proportio- 
nalium ABC DE  , & 
FGHIK  : deinde  LM 


N O P.fii  C^RSTV, ha- 
bentium vltima%quan- 
titates  £,K,P,V, zquales 


inter  le. 

Dico  rationem  quantitatum  AF  ad  L Q,  toties  continere  rationem 
quantitatum  C H ad  NS,  quoties  ratio  quantitatum  CH  ad  NS,  con- 
tinet rationem  quantitatum  D I ad  OT. 


Demonftratio. 


R Atio  A cum  F ad  LQ,  zquatur  rationi  AL , AQ_8cFL,FQ^>  Similiter  j 
ratio  quanti^tum  CH  ad  N S,  zquatur  rationi  CN,C  S,&  HN,H  S.quem- »». 
admodum  etiam  ratio  D , cum  I ad  O T,  zquatur  rationi  D O,  D T , Sc  I O,  I T; 

I,  ergo  quoties  rationes  AL,A  Q,FL.FQ_continent  rationes  C N.  CS,HN,HS:  •• 
& qlioties  hz  continent  rationes  DO,DT,  10,IT,  toties  continet  etiam  ratio 
AF  ad  L Q,  rationem  C H ad  N S , & hzc  ipfa  rationem  D I ad  O T. 

A A A.  5 • Sed 
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• Scdratio  lAL  continetpcr  multiplicatione  bisCN.A:  rario  C Npcr  multipli- 

cationem continet  bis  rationem  DO;  Ratio  quoque  AQ_bis  continet  rationem 
CSi&  liate  bis  concinet  rationem  DT  atque  ita  de  reliquis ; igitur  quoties  ratio 
quantitatum  AF  ad  LQ.  continet  tationem quantitatum  CH  ad N s.  toties hiC 
mfa  ratio  quantitatum  CH  adNS.  continet  rationem  quantitatum  DI  ad  OT. 
Quod  fuit  demonllcandum. 


PROPOSITIO  XIII. 

^ 5 ^Inc  proportionales 

B D ABCjCDEcxtre* 

Q mum  terminum  C ha- 

' bentes  communem. 

Dico  rationem  duplicatam  rationis  B ad  C,  additam  rationi  duplica* 
ta;  rationis  D ad  C,  zquari  rationi  iplius  A cum  £ ad  C.  , 

T^tmonfiratio. 

D Atio  enim  duplicata  rationis  B ad  C.eft  ratio  A ad  C , fir  ratio  duplicata  ra- 
l lu  Xr.-  ^'■tionis  D ad  C,  ell  ratio  E ad  C.  fcd  ratio  A ad  Ci  addita  rationi  E ad  C,'’  ae- 
fmmulis.  quatur  rationi  A cum  E ad  C : Igitur  etiam  ratio  duplicata  B ad  C>  addita  dupli- 
caiz  rationi  D ad  C exhibet  rationem  A cum  E ad  C.  Quod  fuit  demonftrandum. 


PROPOSITIO-  XIV. 


I 


H 


Sint  proportionales 
quantitates  ABC 

DE  & AFGHIi  qUae 

habeant  communem 

B ^ terminum  A.  , 

A Dico  rationem  EA 

, additam  rationi  IA,  ac- 

qualen»illi  condituere  rationem,  quam  exhibet  ratio  C A duidain  fc 
addita  G A rationi  in  le  dudz. 

I DemonHratio. 

QVonlam  A.B.C,D,E  funt tn  continua.erunc  etiam  A.C,E%i  comfnua : pari  mo- 
doquiaA,F,GiH,I  funt  in  continua,  erunt  & A,G,Iin  continua,  ratio  igitur  E A 
duplicatae!)  rationisC  A.&tracio  IA  duplicata  rationis  GA,  Ergo  «ratio  C Adu- 
'n  fc  producit  rationem  EA,Sc  ratio  O A duAa  in  fe  producit  rationem  I A.  Sed 
d ii«.j>n.ratio  £ ad  A,  addita  rationi  I ad  A,produciic  rationem  EI  ad  A,  liigicur  ratio  C A 
r*"'  duAa  in  fe  addita  rationi  GA,  duAzinfeproducitctiam  rationem  EIadA.coa- 

Rat  itaque  veritas  propof. 

PROPOSITIO  XV. 

Ilfdcm  politis: 

Dico  rationem  E A additam  rationi  I A,  toties  concinere  rationem 
CA,dudlam  infeadditam  rationi  G A in  fc  dudz,  quaties  ratio  C A 
dutda  in  fe  addita  rationi  G A in  Iedu£t;,  concinet  B A quacerinfedu- 
^am  addicamradoni  F A Ilmilicct  quater  in  fc  duidae, 

‘Demon- 
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4 

Dcmonftratio. 

PRxcedcnti  cft  oRenfum  rationem  C A in  (cdudam  additam  rationi  G A.>du<3a; 

in  fc, exhibere  rationem  Ecum  I ad  A:limilipadlo  inibi  cft  dcmonilratum  ratione 
B Aduftamin  feadditam  rationi  FA  in  fedudx producere  rationem  C cum  G ad 
' A.  fcd  ratio  B AinTequaterdudaprofertrationem  E A ratio  F Aquator  dufla 
dat  rationem  1 ad  A>  quas  rationes  etiam  producunt  ratio  CA  in  fe  dufta,&  ra- 
tio G A duda  in  fe  : ciim  igitur  ratio  B A,  quater  dudain  fe.addita  F A rationi  qua- 
ter in  (e  dudlx  exhibeat  rationem  E cum  ladA,  quamettam  producit  ratio  C A inie 
duda  addita  rationi  G A dudx  infe;  pacet  toties  continete  rationem  EA  addicam 
rationi  1 A,  rationem  C A in  fcdudam  addicam  rationi  GA  du^xin  fe,  quoties  hz 
continent  rationem  BA  quacepn  fe  dufia,  addicam  FA>  rationi  quater  infe  da&sc: 
nam  veraque  bis  in  altera  continetur  in  eodem  geoereco'ncinendi, 

PROPOSITIO  XVI. 

4: 

A C B 

D E 

Inea  A B diuifa  Iit  vteunque  in  C,  6e  data  Iit  quxuis  alia  D E. 

Dico  rationem  quadrati  AB  ad  UE  quadratum,a;qualcine(rera-i 
tioni  quadrati  AC  ad  DE  quadratum,  & quadrati  CBad  0£,  quadra- 
tum fimul  cum  ratione  rciftanguli  A C B ad  D E quadratum  bis  lumpta. 

Demonjlratio. 

F '4A-  G 

K- 

QVadracum  enim  A B.zquatur  quadra- 
tis AC,  CB,&  A CB  redlangulobis 
fumpeo.  fed  ratio  quadrati  AC  ad  DE 
quadratum,  addita  rationi  quadrati  C B ad 
DE  quadracym,  xquacur  rationi  quadra- 
torum AC, C6  ad  DE  quadratum  : >ii- 
miliccr  ratio  quadratorum  A C,  C B ad  D E 
quadracum,addita rationi redanguli  ACB 
bisfumpti  ad  D E quadratum , efficit  ratio- 
nem quadrati  AB  ad  D E quadratum;  igi- 
tur pacet  rationem  quadrati  AB,  ad  DE 
quadratum, zquari  lationi  quadrati  AC  ad 
D F^  quadratum,  cum  ratione  quadrati  C B ad  DE,  Cmul  cum  ratione  re£languli 
ACB  bisfumpti  ad  DE  quadratum.  Idem  quoque  patebit  in  numeris.  Quadra- 
tumenim  AB  ponatur  eile  FG.  & fiat  vt  quadratum  AB  ad  DE  quadratum , ita 
FG  ad  KLifitque  AC  quadrato xqualcMNtquadrato vero  CBzqoaIeOP.de- 
niqucreflanguloAC  BzqualcQ_R  vel  ST.  ergoMN,0  P,(iR,S  T zqualia fune 
F G-  Oilenfum  vero  cll  quod  ratio  F G ad  K L,  cadeili  fit  cum  ratione  M N ad  K L, 
& OP  ad  KL,Q_R  ad  KL,  Sc  S T ad  KL  : igitur colleda in vnam  lummam  MN, 
OP.QJR,  S T ctiin exhibeant  V xqualeFG,patetquadratum  FG  ad  KL,hoceft 
quadratum  A B ad  D E, eandem  habere  rationcm,cum  ratione  quadrati  A CadDE, 
C BadDE,  Strcflanguli  ACB  bisfumpeiad  DKquadratum.  Quod  erat  demon- 
ilrandum. 

P R O- 


4- 


F.  144.  G. 
VI.  6a.  N. 
D..  if.  P. 
3;  5t.  R. 
5.  T. 

144- 

V. 


K.  4.  L. 


a Ftr  114.' 


h ftr  UMi. 
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PROPOSITIO  XVII. 

E 


-D 


Sint  AB.CDdiui- 
!<>;  vccunquc  in  E 
& F. 

Dico  ratione  qua- 
drati AB  ad CD, ean- 
dem efle  cum  ratione 
A E quadrati  ad  C F, 
& FD  quadrata,  vni 
cum  ratione  quadrati 
A E ad  rcftangulum 
C F D bis  lumpta in- 
lupcrciim  ratione additaquadrati  E B ad  quadrata  CF,  FD, &rc<5lan- 
gulum  CFDbis  fumptum  , fimul  cum  ratione  redtanguli  A E B bis 
lumptrad  quadrata  CF,FD,&te6tangulum  CFD  bis. 

Dcmonjlratio. 

pOn.inturG,H.l,K  atqualia  cfTe quadratis  AF„EB,  & rcflangulo  AE &bis  fum- 
■*  pto.  Similiter  LM  N O «qualia  quadraris  C F,  F D & re&angulo  C F D bis  fum- 
pto.  Igitur  ratio  G adE,  acM.Sc  N.  & 0,cll  ratio  quadrati  AE  adquadrataC  F',F  D, 
a CF  DrcAangulum  bis  fumptum,  Se  llmilitcr  rauto  H ad  L.M.N.  0>ell  ratio  qua; 
«IratiEB  adquadrataCF.FDi&rcaanguIum  CFD  bis fuiriptum , tandem  etiam 
, ratioIvclKadL,M.N,0  eft  ratio  rcAanguli  AJiiB  ad  quadrata  CF.FD  & tedan- 
gulum  CF  D.  fed  etiam  ratio  G ad  L,M.N,0,  addita  rationi  H ad  eadem  L,M,N, 
«Pir  >.t«  0,  squalis  eft  rationi  GH  ad  L.M.N.O.’  & confequenter  ratio  G cum  H ad  L.M, 
<"•  X>0.  addita  rationi]  vel  Kad  L,M,N.O,a:quatur  G H Ivel  Kad  eadqfn  LAI.N.O. 

liocell  rationi  totius  G K ad  rotum  L O Igitur  etiam  ratio  quadrati  A E ad  CF,FT> 
quadrata  vna  cumduobusrcAanguIis  C FD,  addita  rationi  quadrati  E B ad  caldem 
quanticatcsillmulcum  additione  rationis  rcAanguli  A EB  bis  iumpti , ad  cafdem,x- 
quatpr  rationi  quadrati  AB  ad  CD.  Quod  erat  demonfttandum. 

PROPOSITIO  XVIII. 

* 

E F 


B 


D 


Sint  A B 8c  C D,  vteunquediuifx  in  E<*&  F. 

Dico  A B dui^um  ih  C D xquari  A E in  C F , & A E in  F D (i- 
mul  cum  EB  in  CF,& £B  dudlo  in  FD.  ‘ 


‘jDfwau. 
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Dtmonftratto. 


U^tredangulu  G I,cx  GH  zquali  ABt&  HI cqaali  y 

» C D.qiiOd  ?<juale  erit  A BduSf  in  C Didiuifis  deinde 
GH>HlinK8c  L,rccuodu  ratione  qui  dioifz  funt  AB> 

C D in  E & F i ponantur  K O,  LM  quz  zquidiftenc  , 

G H.  H I.  erunt  Igitur  reflangula  KL,NI,GN,NP 
aequalia  toti  GH  in  H I,hoc  eft  AB  duAo  in  CD:cft 

autem  KL  zquale  AEinCF,  ScNl  zqnale  AE  in  „ JT ^ 

FD;  &GN  zquale  EB  in  C F,  dd N P zquale  EBin 
FD'  IgituretiamABduduminCD,  zquale  eflAE 

in  CF.ac  AE  in  FD  fimul  cum  EB  inCF>  & EB  'li  j- 

FD.  Quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XIX. 

■ L ■-  E F B 

A — 


• 

TT 

£ 

QVodfi  AB,  CD 
diuifzfint  vccun- 
queinTF  8d  GH. 

Oko  AB  duifitumin 
C D,?(yjarf  A EinCG; 

A E in  G HiAEinHDf 
limutcuRi  EFin  C G, 

G H,H  Djvna  cumF  B 
inCG,GH,HD. 

Demonjlratio. 

Flat  rcAanguIum  ILex 
IK.zquali  AB  & K L, 
zquali  CD- erit  igitur  IL 
zquale  A B duflo  in  C D> 
diuiiis  autem  IK,  KL  in 
M,N  8c  O,  P . fecundum 

eandem  rationem  qua  di-  O I 

uifz  (iint  AB  & CD  in 

E,F,G,H;  ponantur  M S,  i t n <• 

N T,8d  O Q.P  R quz  zquidiftentIK.KC L.  etut igitur  rcAangula I V, Q.X.  R S< 
^um  rcaangulii  M Y.  V Z.  X T,  & trAangulis  N O,  Y P,  2 L zqualia  toti  I L,  hoc 
eft  AB  duflo  inCD  : funt  autem  IV,  QX,RS, zqualia  AE  in  CG.GH.HD.-in- 

fupet  M Y,  V Z,X  T zqualia  E Fin  C G.G  H,H  D : denique  N 0,Y  P.Z  L,  aqualia 
FB>in  CGJGHi  HD.  Igitur  etiam  AB  duftum  in  CD  aequatur  ijwcm  AElcilicce 
in  CG,GH,HD,fimulcumEFin  CG,  GH.HD  .«CFBin  eofdem  CG.  GH. 
H D.  <^od  erat  dcmonfttandum. 
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Qjr  ADRATVRA  CIRCVLI. 
Schtlion. 


epert  hanc  JeimMffrdtUHtm  ohUhs pm  ijfdem  verhis  iimenUrtre , tpnibus  t» 
^ frMedtntivfufnerdm  ; ipiu fuhttrfuperem  occdfitium  /dures fermmii  frtftjhmtt 
qu*  maierumetnJem  cencernunt,  d-felt  differmat  KHmere  Jimpenam ; vade  qaed  dsuisss 
frtcedeniHastfieitfa/peft,vni»erfaUttrdlfHmifPltrit  de  queais  namert  ftrtiam  refetUin 
dsasJiaaibastiaetTam. 

PROPOSITIO  XX. 

Sic  quadrantis  ABC  arcus  A C bifc> 
ftusin  D,  fiant^ue  OE,  DF  zqua* 
les  arcus  i Sc  ex  £ & F ponantur  EG, 
F H quz  .-cquidiftcnt  C B,  iungantur- 

qucBE,  BF. 

DicoTedEorcm  EBF  Rgarz  E GHF 
xqualcmclTc. 

Demonjlratio. 

QVoniam  arcus  D A,D  C jcquales  fune,  8c 
(imiliter  D E,  D F ex  coollruiAjone ; igi- 
tur anguli  EBA>CBF*zq^tcsfunt,  Atqui 
angulus HFB  • zqualis  PB'C>  quoniam  FH 
asquiiliftct  C B : igitur  anguli  E B A.H  P B q- 
qualct  funt  inter  le.  Ainj:  autem  anguli  E G B> 
cFHB  refli  i Cmilia  itaque  Aint  triangula 
ECBiFH  B :&  quia  latus  EB  lateri  FB  eft 
zquale;  etiam  zqualia  inter  ie  funt  eadem 
triangulaieft  autem  1 H B ctiangulom  vtrique 
commune,  ergo  communi  ablato  I H B > reii- 
duaEGHI,  & FIBzqualiaetunr.  Addita 
igitur  communi  quantitate  F lE>etit(cdorFBE  zqualis  iigurz  EGHF.  Quod 
eracdemonftranwm. 

PROPOSIT.IO  XXI. 

IN  circulo  ABC  fubtendac  quxdam  re<Ra  A B arcum  A D B. 

Oporteat  autem  arcum  alium  commeafurabilem  arcui  A D B , exhi- 
bere in  eodem  circulo,  a cuius  extremis  pundlis  perpendiculares  du&c 
ad  diametrum  intercipiant  lineam  datz  AB  zqualem. 


Confiriu 


l 
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Q^V  ADRATVRA  CIRCVLI.  uu 

ConflruSio  demnUrMio, 


S 


nOnaturEFGcommenrurabilii  atiquiiirctisarcui  ADBiCBiusfabceoraCt  EG 
R maior  AB,  fubtbnsjarcusADB.derctipto  deinde  circalo  E H G &per  diame- 
tro £ G.  ponatur  G H zqualis  A Bi  quod  fieri  poterit , ciim  E G diameter  maibr  p» 
natur  reda  A B,  per  centrum  denique  cirCuIi  ABC  ponatur  A C diameter , quz  ae- 
quidifleiGH;  & demittatur  E HI, &huiczquidiftet  G K.  Dico  fadum  quod  re- 
quiritur, angulus  enim  EHG  tcQus  cum  fit,  etiam  EIK  reQus  erit,  viiSr  angulus 
G K I.  vnde  redangulum  eft  H K : & H G zqualis  I K>  hoceft  AB^  eRque  arcus 
EFG  commenfurabilis  ADB  ez conllru^ione.  quare perfedum eft  quodrequi- 
fitum  fuit. 


PROPOSITIO  XXII. 


Ittt  A B,  C D normaliter  poCue  ad  diamecrum  E F. 

O potteat  aliquem  arcum  I K cooflicueie  in  eodem  eircoio  com- 
• menfurabilem arcui  AC, ezeuius  extremis  lincz  KH  Bc  IG,  perpendi- 
culariterdemilHe  ad  diametrum  intercipiant  G H re£IamzqualcmBD. 


• CtaUruSu  iy  dtmonHrttia. 

T^Ercribatut  centro  R circulus  M LN  acqialis  E A F,  In  quo  afiiimaror aliquis  ar- 
•R^cusOL  commenfurabilis  arcui  AC.  cuius  (ubcenia  OL,  maior  fit  quam  BD, 
£c diametro  OLducaturcirculusLPO,  Sc  ponatur  OP  zqualis  BD,duiSii^e 
£-PS,OQ^allelit inter  fepcrpundlum  R ducatur  MRN  parallela  OP,  ic«x 

BBB  a centro 


mi'  Q^V  A D R A T V R A C I ,R  C V L 1. 

centro  T.  fiat  T H iqiulis  R S , & M Q. aqualis  E G.8i  erigantur  H K.  G I perpen- 

dicularitct  ail  EF  <fiametruni.  . 

Dico  arcum  I K>  cum  clTojui  petitur.  Quonlamatigulus  O P L rcduseft,  cllque 
MN  parallela  OP,etiam angulus  B S Q^rcfluscft , adeoque  ,S  L pcrpendiculanJ 
eil diametro. ergo  Sc  O QjpliLS  parallela  , ad  diametrum  rcftacft , rcclangulum 
igitur  eft  OS,  ac  proinde  QJ  atquatur  OP,  hoccit  B D.  Deinde  quia  perpendi- 
culares GI.  H K per  conftr.  lecant  femidiametrum  ET.fiuiiliter  in  G .Sc  H,vt  per- 
pendiculares Q_0,  SL  (ccant  femidiametrum  MR  xqualem  ET  (emidiametro, 
patet  arcum  IK  arquari  arcui  OL.&  GHipfiQS.  ScdarcusOI.exconftr.com- 
menlurabilis  cftarcui  A C,  & Q_S  xguatur  B D;  areqs  igitur  I K commenfurabi- 
lis  cftarcui  AC,  & perpendiculares  ab.eius  extremis  pundisdiinilTac , intercipiunt 
cx  diametro  G H parem  BD.  Faflum  igitur  eft  quod  petebatur. 


PROPOSITIO  XXII 1. 


♦It  ABC  quadrans-circulitponantur autem  DE  , FG  ordinatim  ad 
' diametrum  HC.fitque  E A arcus  minor  arcu  G C,  &iung.annirE  B, 


GB. 


Dico  fegmentura  ED  F G maius  clTc  fetRore  E B G. 

Dtmonfiratio. 


A E 


"TNEferibatur circulus fiiper  BG , fcilicet  BIG;  inqiioaptatS  BI  qua:  fit  atqualis 
D,  addatur  GI  :crunt  igitur  BIFG  in  eodem  circulo:  ponitur  aurem  arcus 
AE  minor  arcu  GC, -angulus  igitur  ABE,  hoc  eft  B ED.hoccft  BGl  (funt  cnira 
triangula  BED,  BGl  atquahaaefimilia)  minorcftaugulo  GBF,  latus  igitur GK 
maius  eft  latere  KB,&confequeiucr  triangulum  G KF  maius  B KI  triangulo,  ciim 
fimilia  fine  inter  fc.  quare  additocommuni  G B Ktriangulum  GBI,  lioceftEBD 
minus  efttriangiilo  GBF,  ablato  denique  communi  triangulo  LBD,  remanebit 
EBLminusqoam  GLDF,  addico  igitur  communi  ELG.ctit  fcAor  E BG  minsr 
fegmenio  EDFG.  Qwderacdemonftrandum. 


, P R O P O S.I  T I O X X I V. 

IN  quadrante  circuli  ABC  podea;  dnt  ordinatim  reftx  D E,F  G ad  dia- 
metrumHC,&  iungantur  DB,FB.  fic  vero  arcus  A O maior  arcuFC. 
Dico  Tegmentum  circuli  OEGF  minus  clTeleiRorc  DBF.' 

' \ .... 
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Q V A D R A T V R C I R C V L I. 

Demmftratio,  • : ^ 


r^Etcrib.itnr  drcnius  B IF  fuper  diame-  _ 

^^cro  B F cui  infctibatur  B I,  Xi^ipaliS  B E.  ' 

iungaturquc  FL  ericjg^itur  crianguium  B FI  JTV*  - V i.  * ■•  * 

zqualc  ac  limile  triangulo  B D E ) 9‘Icoc|ue  \ \ 

angulus  BFI  *q*iialis angulo B]3 E, 4f quia  \ r*  y ■ \ 

arcus  AU  njaiorcft.ai-cu  FC , ctit  angulus  (/K  \ '1 

A B O,  hoc  cfl:  B U E , hoc  cll  B I , maior  O 3 — \sf 

angulo  FBC  . ac  proinJc  latus  BK  maius  l / 

latere  K F,& coulcqucntcftcianguliiuiBKI  i \ ‘ ' !•  ■ ‘ / 

maiusiihi  fimili  triangulo  FK  G : addiro igi-  \ • / 

ttir  communi  B FK>  maius  ell  triangulum  y 

BFIthoccft  BDEtriangulo  BFG » ablato 

communi  triangulo  BLE,  remanebit  tra-  ^ ^ • 

peziuni  LE GF minus  triangulo  DBL.  acproinde  addita rurfuscommuni  quan- 
titate DLF  erit  (egraentum  UEGFminuslcflgre U BF.Quodfuit demoiilltan- 
dum. 

• PROPOSiflOXXV. 


DIuidant  circulum  ABC  diametri  A C,  B D ad  angujos  rciilos ' 
ftitutaet  diametro  vero  BD  ponantur  aequidiftatucs  E P,G  H& 
L M, intercipientes  HF  & KM  zquales lineas', ita  vt arcus  BI.LC 
«quales  vti&  arcus  E B,  A G.  ^ ; 

Dico  etiam  G E,  IL «quales  ircus efle.  . '.  .i  . 

^Demonjlrittio. 

DVcantutLQ.GPiquxiquidiftentAC.  Quoniam  IB  arcus  xqualisefti 
LCiieicur  1 K.  xqualis  cit  reiSx  LQ.  fimilitcr  EF  xqualis  erit  ob  ean 
rationem  reax  GP i &confcquenter  IO  xqualis reax  OL.idcft  KM.  qi 
admodum  linea  EN  lincX  G N,  id  «ft  HF.  vnde-cunvreaa  HF  fit  xqualis  K, 
funpofitionc , etiam  EN  reA?  I O eft  xqualis.  Quoniam  igitur  xquales  lunt  < 
iufi  OL.'ae  ENipfi  lOsCtiam quadrata  GN.EN  xquaiitur  quadratis  OL 
eft  autem  quadratum  fubtcnfxatcus  G E ?qaalc  quadratis  ON.NE  ficutit 
dtatum  fubtcnr?  arcus  1 L qqualc  quadratis  I O.  OL.  ergo  quadrata  fubtcnlarui 
cubus  GE.IL,  ac  proinde  etiam  lubtenfxipfifxquantur.  Igitur  etiam  ateus 
IL  funt  xquales.  C^od  fuit  deraonfttandum. 
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QVADRATVRA  C 1 R C V L.I. 

PARS  SECVNDA: 

PRIMA  CIRCVLI 

QVADRATVRA. 

PROPOSITIOXXVI. 


Vpcr  redta  A B,  confticuca  (int  quadrata  A B C,  A B D qaonim 
diagonales  line  AC,  BE,  lit^j  eadem  AB  axis  parabplarum 
fubalternc  conftrudlarum  AFC  & BGE,  quarum  vertices 
(TntA&B,  fint  denique  redi*  AH  & B D axes  parabolarum  AI<X 
BK E, quarum  limiliter vertices  lint  A & B,  tandem  ponatur  qmeuis 
LM.qn?  *quidiftentCD,fecet^  parabolas  in  P.Q^S.V,  diagonales  in 
R & T,  lineam  vero  A B in  P. 

Dico  tam  P Q,  P R,  P L quam  P S,  P T,  P M elTe  in  proportione  con- 
tinua. 

DtmonUratio. 

'Y^Ide  tiemotHraiionein  in  libro  de  parabola  propolitione 

PROPOSITIO  XX  Vll. 

rempolids: 

Dico  tam  lineas  PR,PF,PL,qulm  redas  PT,PV  , PM  elfc  pro- 
portionales. 

« ‘Demnfirmo. 

paritet  demoofttatamiDUcnies  eodem  libro  de  parabola  propolitione  41. 

P R O- 
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QVADRATVRA  CtRCVLI, 


PROPOSITIO  xxViii. 


j± 

X, 


II 


c 


IKclem  manentibus: 

Dico  reftangula  QJ*  S,  R P T,  L P M eflc  proportionalia.'  ^ 

Dmonfiratio. 


SVdt  enim , P Q.  P R,  P t»  in  continua  analogia : item  P S . P T ,P  M per  eandem 
funcin  analogia  continua,  ergoperea  demonftranimus  in  libro  progrelHo- 
numb etiam  reuaimula  FQS  > RPT>LPM  eandem  pcoporiionem  aontinuant. 
Quod  erat  demonlTrandum. 


PROPOSITIO  XXIX. 

Ilfdem  politis! 

Dico  rc£langula  RPT,FPV,  LPM  , eandem  continuare  analo- 


gum. 

Demdnfiratio. 

y^Stenfum  eft, ' wm  P R,  P F,  P L.  quam  P T,  P V , P M , elle  In  continua,  ergo  , 

'-'d etiam  reflangula  R PT.  F P V,LP M fune  in  continua  analogia.  Qijod  erat  d ji.rf*r- 
demonftiandum. 


PROPOSITIO  XXX. 

QVod  li  eadem  manente  ligura  ponatur  N O parallela  red;  C D (iuc 
LM  occurrens  fcillionibusBK  E)  B GE  in  K 8c  G , redtac  vero  dia- 
gonali B E in  A,ez  quibus  pundiis  ponantur  K.j.AipiGa’ qua;  xquidillcnt 
AB.  Denique  ex  pundiis  Q,R,F,conftituantur  RZ  ,F  fl  qua:  eidem 
redia;  AB  lintparailelx. . 

Dico parallelepipeda qu? fuperbafibus redlangulis QP^, RP^,  LPM 
conliruuntur  habcntiacommunem  altitudinem  P X,proportionalia  elTe 
inter  fc,  quemadmodum  limiliterfunt  parallelepipeda  fuper  rediangulis 
RP^,FP»j&LPM  conftituu,  habentia  communem  quoque  altitudi- 
nem PX. 

TJemotj- 
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X. 

ititf  QVADRATVRA^CiaCV  L:I., 

DimonSratio,  . < • 

txiMm.  ^StcnfHm>tam  lineas  PQj  P R,P  L suam  X K,  X A,  XO  proportionales  ef- 
'^fi.hoceftpi.PfiPM.  vndeb  reftangula  quoque  proporitonalia  (unr  Q^p/ 
RP(p,LPM,  lunt aucem parallclepipeda communem  habentia  altitudinem  PX 
inter  fevt  bales,  quare  cilm  bales  perhibeantur  elTc  proportionales , etiam  parallc- 
lepipeda proportionalia funt, quorum  ill^jbafes  funt.  Pati  quoque  modo  ofteadituT 
parallelepip^ia  habentia  bales,  reSangula  R P i^i.F  P le,  L P M & communem  alti-. 
cE»i9.  tudinemPX,  proportionalia efle  , cum  etiam  bafes  illorum  propottionales  hac, 

£ quareconftatveritaspropolitionis. 

P ROPO  S ITl  O XX  X I.. 


SVper  A B conftrudis  quadratis  A B C,  A B D,  deferiptis  pr^terca  pa- 
raoolis  AEC,B  HI  quarum  vertices  Iinc  A & B , axes  vero  A B,  B Aj' 
itcmparaboIisAFC.B  OI,  quarum  vertices  etiam  fint  A & B,  axes  vero 
AK,B  DipofitisinfuperEGjFH  quq  arquidillentCDj&feAionibusocV 
currant  in  E,L,  G,  M & N,F,0,H,  diagonalibus  quoque  A C,  B I,in  pun- 
ais  P,Q,R,S. 

Dico  rcaangulum  LZG  ad  FAQ,  re^angulum  duplicatam  habere 
rationemcius, quamhabct  rectangulum  P Z Q ad  Ra  S tcctangulum. 

Demonjlratio.  , 


dis.iuMi.  ^"jStenfum  cftfuprdiicamreAangulaLZ  G.P  Z Q.TZXquamreflangulaFAOt 
^^RAS,Va  Y eandem  continuare  rationem,  (^arc  ciim  exttema  rcdangula 
e thuut.  TZX.VaY  runtxqualiaicriccratiorcflai^uli  LZG, ad  reftangulumpAOdu- 
plicatarationisquambabctrcdangulum  P Z Q^ad  rcdangulum  KaS.  Quod  erat 
dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  .XXXII. 

Ilfdem  manentibus; 

Dico  rectangulum  PZQ  ad  R^S,  duplicatam  habere  rectanguli 
EZM  ad  NaH  rectangulum. 


Deman- 
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• QVADRATVRA  C I R C V L 1. 
Dtmonjlratiat 


iiif 


/^Stenfuin  c(V , tarcdangula  P Z Q_,EZM,T  ZX  quarcflanguU  R A S.NaH, 
aY  in  continua  cfTe  analogia. C^uare  ctlm  extrema  reilangiila  TZX,  V A Y 
irqualiafint,  erit  l>  ratio  reaangiili  PZT?  ad  reflangiilum  R A S duplicata  rationis 
rc^anguli  EZM  ad redlangulum  NaH.  Quoderatdcihondranduni. 

PROPOSITIO  XXXIII. 


M Anentibus  ijldcmi 

Dicoicdlangulum  LZG  ad  re<3:angulum  FaO  , quadruplica- 
tam cius  continere  rationem,  quam  haoet  redangulum  E Z M ad  NaH 
rciSangulum. 

DemonfirifUo'  * 

TJ  Eflangulum  LZ  G ad  F A O , redangulum  duplicatam  c habet  eius  rationem  c ji. 
^^qnam habet reftangulum  PZQadRAS  redtangulum , rcdangulum  autem 
PZQ^ad  RAS.  habet  duplicatam  cius  quam  rctlangulum  EZM  habet  ad  rc-dt»*«w. 
ibangulum  NaH.  ergo  teaangtilum  L ZG  ad  F >-0, quadruplicatam  'habet  eius  '"‘«/lu. 
rationem  quam  rcAangulum  £Z  M habet  ad  rcdtangulum  N A Quoderatde* 
inonflrandnm. 

PROPOSITIO  XXXIV. 

POfitisijfdcm: 

Dico  rationem  redIanguJi  LZG  ad  rcdangulum  FaO  , toties 
continere  per  multiplicationem  rationem  rcctanguli  PZQ  ad  RaS^ 
quoties  harceadem  ratio  P Z Q ad  rectangulum  R a S,  continet  per  mul- 
tiplicationem rationem  rcctanguli  E Z M ad  rectangulum  N ^ H. 


^emonHratia. 

“pX  procedentibus  e(l  mani  fella. nam  oftenfumicll  rationem  rcflanguli  L Z G ad  ■ 

reflangulum , duplicatam  clTc  cius , quam  habet  redangulum  P Z Q ad 
H.  A S,  ac  proinde  prior  ratio  fecundam  bis  continet  in  fenfu  multipli  caiionis.Simili- 
tcreftdemonllratumE  rcclangulum  PZQ.ld  RaS  rcaahgulum  duplicatam  ha- 
bcre  rationem  cius  quam  habet  rciRangulum  EZM  ad  N A H rcclangulum;  Sc  cd- 
icquentet  etiam  bxc  prioi  ratio  fecundam  bis  continet  in  Icniu  multiplicationis. 

G C C Qu.ire 
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« 

iti8  QVADRATVRACIRCVLIi  « 

Quaie  patet  rationem  tefianguli  LZG  ad  reflangulum  FaO,  toties  continere 
p«  multiplicauonem  rationem  reaanguli  P Z Q ad  R A S.  quoties  ha:c  contiae_t  per 
multiplicationem  rationem  re^anguli  £ZM  ad  rediangulum  N A H» 

propositio  XXXV. 


Ilfdcm  permanentibus: 

Dico  parallclepipedum  ex  bafi  rectangula  L Z G & altitudine  Z a , 
adparallclcpipedumex  bafi  rectangula  FaO  , & eadem  altitudine  Za 
quadruplicatam  habere  rationem  eius  quam  continet  parallelepipedum 
ex  bafi  rectangula  EZM  & altitudine  Z a,  ad  parallelepipedum  liib  bafi 
rectanguli  N A H & communi  aUtudine  Z a.  , 

Demonllratio. 

. r\Emonftratumeft  • reflangulum  L Z G ad  F A O reflangulum  habere  quadru- 

^olicatameiuJ  rationem,  quam  continet  rectanguliim  EZM  ad  NAH.funtau- 
tcmparaiulepipeda  fubhifce  bafibus  & communialiitudine  Z A inter  fe  vt  ipfatmef 
bafcs^Pateiergovetitas  tbeoremabs. 

propositio  XXXVI. 

EAdem  figura  manente: 

Dico  rationem  parallelepipedi  quod  fit  cx  bafi  rectangula  LZ  G 
adparallcIepipcdumquodfitexbafiFAO  rectangula,  toties  continere 
per  multiplicationem  rationem  parallelepipedi  iuper  bafi  rectangula 
PZQ  ad  parallclepipedum  fupet  bafi  rdttdngulaR  a S,  quoties  ratio  ha:c 
continet  per  multiplicationem  rationem  parallelepipedi  fupet  bafi  te- 
ctaneula  EZ  M ad  parallelepipedum  quod  fit  fuper bafi  NaH  tectangu- 
la.modo  pro  omnibus  parallelepipcdis  eadem  fumaturaltitudo,  Z a. 

Demonftratio. 

i...  TAEmonftratumeftfc  rationem  rectanguli  L Z G ad  rew^gnlom  FaO  toties  co- 
A-' linere  pet  multiplicationem  tationem  tectanguli  P ZQ  ad  Ra  S,  quotiescon- 
tinetratiotectanguliPZQad  RA  Srectangulum,  rationem  rectanguli  EZ  M ad 
N A Htectaneulum-  paraflelepipeda  autem  de  quibus  agimus  calem  fortiuntur  mter 
fe  tationem  qualem  bafes  rectangulates  fuper  quibus  erecta  funt, quoniam  altitndi, 

neconueniuncexhypothefi.l>atetigitut  vetitas  affcrtionis.  n „ 

V IV  V/- 
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Schmd 


CemmiMe. 


PROPOSITIO  XXXVII. 


^VpcrredliABcotifticuancur quadrata  ABC, B AD,  quorumdia- 
j^gonalesfint  ACjBD:  dcfcriptifq,-  parabolis  AEC,AFC,&BGD, 

B H D quarum  vertices  iint  A U B,in  linea  A B aflumantur  quxcumque 
I L,  N K,  ponauturqj  per  I,L,N,K  pundia  parallelx  lateri  A D occurren- 
tes diagonalibus  in  pundtis  P,Q.T,V,  parabolis  autem  in  pundlis  F,R, 

E,  O,  S,G,X,H,compleantur deinde  repagula  F 1L,R  N K;  I LS,N  KG; 
item  P 1 L,  Q N K;  I L T,  N K V,  denique  E 1 L,  1 L Xi  O N K,  N K H. 

Dico  patallelepipcdum  luper  FIL&ILS,adparallelepipedumfuper 
RNKjNKG  duplicatam  habere  rationem  eius  quam  parallelepipedum 
fuper  PILjILT,  habet  ad  parallelepipedum  fuper  QNK.NKV. 

Demonftratio. 

CVm  enim  »parallcleplpeda  fuper  FI  L,  IL  S.  fuper  riL,  ILT,  fuper  «IL> 

ILA  line  pruportionalia;  irem  cum  propotiionalia line  parallelcpipcda  fuper 
KNK.NKG,  fuper  C^N  K.  N K V,  fuper  ( NK,N  K & ciim  hx  du*  feries  vl- 
tima  habeant  xqualia,lcilicct  parallelepipedum  luper  «1L,ILA,  St  fuper  SNK, 

NK  patet  l>  primum  parallelepipedum  vniusferiei  ad  primam  alterius  Icriei  efle  bf»». 
in  duplicata  ratione  fecundi  ad  Iccundum, Quod  erat  dcmonflrandum. 

PROPOSITIO  XXXVIII. 


Ilfdcm  politis: 

Dico  parallelepipedum  fuper  P I L,  I LT,ad  patallelepipcdum  fuper 
Q N K,  N K V.duplicatam  habere  rationem  eius  quam  parallelipipedum 
fuper  E 1 L,l  LX  habet  ad  parallelepipedum  fuper  O NK,NKH. 
TDemonJlratio. 

RVtfus  enim  • parallclepipeda  fuper  P I L,'l  LTi  fuper  £ IL,  I I.X  • fuper  » I L»  5^"  *° 
ILA  funt  proportionalia, item  proportionalia funr  parallelepipcda  luper  QJ^K, 
NKV.fuper  ON  K.NKH,  fuper  «N  K.NKj  . & vltima  vtriufjue  ferieifuntx- 
qualia, Igitur  J iterum  primum  parallelepipedum  prim?  fcrici  eft  ad  primum  leciindf  ^ 
ferieiiVC  fecundum  ad  fecnndum.Quod  erat  dcmonflrandum. 
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CorolUrium. 

TTInc  patet  rationetti parallclepipcdi  Tuper  FIL.ILSad  paral/clcpfpedumfii. 
■^^perRN  Ki  NK  G.toties  perinultiplicationein  continete  rationem parallelepi-* 
pcdi  fuper  P I L,I  L T,ad  parallclepipedum  fu  per  Q,N  K»  N K V»  quoties  hxc  ratio 
per  muliiplicaiionem  continet  rationem  patallelepipedi  fupet  E 1 L4L  X,ad  patal- 
lelepipcdum  fuper  ONK.NKH. 

PROPOSITIO  XXXI X. 

SV per  redla  A B conftruantur  quadrata  A B C,  B A D quorum  diago- 
nales Hnc  AC,  B L>:  defcriptilque  parabolis  AECjAFC,  &BGD, 
BHD  quarum  vertices  Hnt  A & B,  alTumacurquTuis  IK,  inredta  A B', 
quadiuifa  inquacuorparccs  xqualesin  pudlisL,M,N,ponacur  perca  pa- 
rallclz  lateri  A D,  occurrentes  diagonalibus  in  pundlis  P P,  Q Q,  & T T, 
VVj parabolis  autemin  pundlisFF,RR,  fc  E,  00,SS,  GG,  XX,  HH: 
complcanturdcindcrcAangula  FlL,FLM;RMN,RNK,&  ILS, 
LMS,MNG,  NKG;  fimiliter  rectangula  L I P,M  L P,N  M Q,  KN  Q: 
item rcctangulal LT,  LMTjMNV.NKV ; quemadmodum  &recta- 
gulaLIE,  MLE,NMO,KNO;aeILX,LMXiMNH,NKH. 

Dico  rationem  duorum  parairelepipedorum  qux  Eunt  ex  rectangulo 
FILinlLS,&  ex  rectangulo  F L M in  L M S,  adduo  parailclepipeda 
qux oriunturex plano  R MN  inMNG  , & cx  plano  RNK  in  NKG 
planum, 'toties  continere  rationem  parallelepipedorum  quz  gignuntur 
ciductufuperficiei  PlLin  I LT,  & (upcrficici  PL  Min  LMT,ad  paral- 
Iclepipeda producta cx  bafi  QM  M in  MN  V,&ex  bafi  QNKin  NK  V, 
quoties  hxc  ipla  ratio  continet  rationem  parallelepipedorum  quz  fiunt 
cx  ductu  plani  E I L in  planum  I L X,  & cx  ductu  plani  E L M in  L M X, 
ad  parailclepipeda  facta  cx  ductu  plani  O M N in  M N H,&  plani  O N K 
ioNKH. 

HemonUratio. 

Ad  confufioncm  vitandam  omnia  hzc  rcAangula  quz  in  vnam  figuram  congella 
lunt.in  varias  figuras  fegregabimus,  Sc  fingiilis  redangulis  fuam  litteram  infcri'< 
bemus  qua  ipibrum  notitia  habeatur,  vt  difeurfus  ratio  nonnihil  fableuetur : Primii 
igitur  fchenia  particulare  complcffatur  figuras  in  fchematevniucrfali  condituras 
quz  terminantur  in  parabolis  conuexis  E0  5c  HX.  Secundum  vero  contineat  eas 
quarum  termini  in  figura  vniuerfali  funt  reilq  P Q_3f 'V  T-  Tertium  denique  figu- 
ras reprzfcntet  concauas  parabolas  F R,G  S,  figurzvniuerlalis.  fint  autem  primo 
fchemaii  inferipta  rcftangula  A.B,  C,Di  ic.  E.F,  G,H  fecundo  fimiliter  reAangnla 
LK.L,M  & NO.P.Q,  tertio  quoque  teftangula  R,S,  T,'V  ,X,Y,2.  ic  oftemlcn- 
dum  igitur  ell  rationem  parallelepipedorum  cx  R in  X dc  S in  If,  ad  parailclepipeda 
cx  T in  Z,  5(  V in  & , toties  continere  per  multiplicationem  rationem  parallclepi- 
pcdotuni  quzfiuntexrcdangulol  inN,  St  Kin  0<  ad  parallcicpipedacx  LinP,SC  ^ 

M in  Q,  quoiieshzcipfacatiocontinccrationcm  parallelepipedorumex  AinE,S>; 

Bin  F,  ad  parailclepipeda  ex  plano  C in  G.&  D in  H,  qdodficodcndo.  Ratio  pa- 
tallclepipcdorum  ex  R in  X , St  S in  Y.  ad  paralleiepipeda  ex  T in  Z,St  V in  St  rll 
eadem  cum  rationeparallclepipedicx  R in  X ad  parallclepipedum  exT  in  Z,  St  cx 
RinXad  Vm  St,  fimul  cum  ratione  patallelepipedi  cx  S in  Y ad  parailclepipeda 
ex  T in  Z,  St  ex  V in  St.’ fimilr  erracioparallclcpipcdorum  exim  N,8tcx  KinOi’'’."’ 
ad  parailclepipeda  cx  I*inP,  St  M in  CL.^*demc(tcum  ratione  patallelepipedi 
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ex  I in  Ki  aciparaHclcpipcdaex  L in  P,  & M in  Q,  ^imul cum  ratione  parallelci* 
xVtruoutk  pipcHi  cx  du&u  KinO,  ad  eadem  parallclepipcda  cx  L in  P,&Min  Q a.  Deniquo 
ratio  parallclepipedorum  ex  AinE,&B  in  F.adparalldcpipcdaquxfiunccxCinC» 
& DinH»  eadem  cft  cum  ratione  parallclcpipcdi  quod  oritur  ex  AinE,  adcaqux 
Hunt  cx  C in  G>  & ex  D in  H,  iimui  cum  ratione  qu^  rciulcac  ex  ratione  parallclcpi- 
pedi  quod  Arex  du£lu  B in  Fad  parallelepipcda  fa^  ex  du^u  C in  G, Din  H. 
hPtrCtnl-  Sed  b ratio  paraJIelepipcdiexR  in  X»  ad  parallcieptpedumcx  T in  Z,  toties  multi- 
plicat  rationem  parailelcpipedi  cx  1 inN>  ad  parallcJcpipedum  quodeft  cxLinT* 
quoties  racioparallelcptpedifa^bi  cxdudlu  I in  Nadparallelepipcdum  exL  tnp,cd- 
tinec  rationem  parallelcpipedi  ex  Ain  £»  ad  C m G parallclepipedum  > & ita  dein- 
ceps ratio  parallelopipcdi  ex  R X ad  V Sr>  toties  continet  rationem  parallelcpipedi 
• IN  ad  MQ)  quoties  ratio  parallelcpipedi  IN  ad  MQ«  concinet  rationem  paral- 
Iclcpipediex  A£  ad  DH  parallclepipedum;  &:  ita  coniequenter  ratio  parallelcpi- 
pedi SY  ad  T Z»  toties  concinet  rationem  KOadLP,quoiies  Rare  rarto  KOadLP» 
cotinct  rationem  parallelcpipedi  ex  B in  F ad  C in  G.  Denique  toties  etiam  concinet 
ratio  parallelcpipedi  SYaa  V rationem  parallelcpipedi  K O ad  MQ» quoties  ra- 

tio parallelcpipedi  ex  KO  ad  MQ^conrincc  rationem  parallelcpipedi  BF  ad  DH 
paralfcIcpipcdum.IgicurmanircAum  eflquod  racic  duorum  parallclepipedorum  cx 
R in  X,  & S in  Y,ad  rationem paralJclepipedornmduorumqu:t  Hunt  ex  T in  Z.&C 
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V in  k,  coties  contineat  rationem  parallclepipedorum  ex  I in  N,  &K  in  O.ad  paral- 
Iclcpipcda  qute  fiunt  ex  L in  P>icM  in  Qj_tjuotiesh:ecip(a  ratio  continet  rationem 
parallclepipedorum  ex  A in  B>  & B in  F.adparallelepipcdaortacxduflu  plani  C in 
G>  St  D in  H.Qudd  fuit  demondrandum. 

CoroUurmm. 


Ne  multiplicentur  morofe  demondrationes , propofitioncmprxfentcm  extendi 
volumus  ad  cafus  omnes  qui  altitudines  horum  parallclepipedorum  bifariam, vel 
quadrifariam,  vel  lecundiim  quam  cunque  rationem  inparte^ftqualcsdiuiderennad 


multiplicanda  rctlaugula  quz  in  aducriz  figurz  reidangula  dutda  multiplicarent 
quemcunque  numetum  parallclepipedorum:  nam  difcutliis  demondrationis  viiusd^ 
idem  rcuipCr  occucrit,vtipr(^oficionc  S.huius cd  demondratum. 

PROPOSITIO  XL. 

Politis  ijfdcm; 

Dico  rationem  folidicxdudu  plani  parabolici  RS  in  planum  pa- 
rabolicum  X Y,ad  folidum  ortum  ex  ductu  plani  parabolici  concaui  T V 
in  concauura  parabolicum  Z&,  cocies  continere  rationem  Iblidi  quod 
nafeitur  ex  ductu  trapezij  I K in  trapezium  N O , ad  folidum  quod  nc  ex 
trapezio  L M ducto  in  trapezium  P Q^,  quoties  hxc  ipfa  ratio  continet 
rationem  corporis  ex  du«cu  parabola:  conuexx  A B , in  E F parabola  con- 
uexara,  ad  corpus  ortum  ex  ductu  CO  parabolici  conuexi  in  GH  con- 
uexum  parabolicum. 


‘Demonflratio. 

OScenfiim  ed  propofitinneprzcedenci  & Corollario  quod  ratio  medietatis  figu- 
rarum inictipearu  tertio  Ichcmaii  ad  alteram  medietatem  figuraram  inferipta- 
nim,  toties  coiineat  rationem  medietatis  figurarum  fecundo fchemati  infetiptarum 
ad  alteram  fuam  medietatem ,quoties  hf  c ipfa  ratio  continet  rationem  medietatis  fi- 
gurarum primo fcliemati  inferiptarumad  refiduam  medietatem , & quia  hoc  ipfum 
^mper  fieri  potediigitur  ciim  terminis  idius  progreifionis  qui  in  fchemate  vniucrfali 
fune  «IZ  re&angula,  conueniat  eadem  proprietas  , &:  ratio  rcidanguli 

FI  A ad  rationem  zK  G,aCocies  contineat  raiionemrcAanguli  F I n ad  V, quo- 

ties hzc  ipfa  ratio  continet  rationem  re Aanguli  EljSad  dKH,per  propoCtionem 
‘vniucrfalcm  libri  de  dudIibusquadragenmamfextam,cciamratiofolidicxR  S para- 
bolicoin  XY  parabplicum,ad  folidum  ex  parabolicoconcauoT  V inZ&,  toties  cd- 
tinec rationem Iblidi  ex  trapezio  IK  in  NO,  trapezium  ad  folidum  ex  trapezio 
1.M  in  PQ,  quoties  bzc  eadem  ratio  continebit  rationem  folidicxduAu  parabo- 
lici conuexi  AB  in  EF,  ad  (blidfim  ex  duAu  parabolici  CD  in  conuezum  parabo- 
licum GH.  Quod  fuit  demondundum. 
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SVperreaa  A Bconftitutafint  quadrata  ABC,  A B D, quorum  dia- 
metri A C,B  E:  his  infcribahturparabols  \ P C,B  QE,quarum  ver- 
tices fint  A & B,  axes  veto  A F,  B D.  Deinde  A B biicdVd  in  G , centro  G 
fpatioG  A,  circulus deferibatur,  dudIifquere£lisinfinitisMOH  PZR 
QN, parallelis adCBD,acproindeorthogonisadAB,fiantvt  MZ  ad 
OZ.ficOZadZR. 

Dico  pundla  A R,R  B efle  ad  parabolam. 

<■ 

Emonftratum eft  in  librode  parabola ptopondonc  a<);. 

PROPOS  ITIO  XLII. 

Ilfdcm  pofitis: 

Dico  (olidum  quod  producitur  ex  plano  mixtiiinco  A P C B,in  mixci- 
lineum  ABQE  xquarifolido  quodfit  ex  parabola  A RBdu£liin(e. 

Demon(lratio. 

QV oniam  M Z,  O Z,  Z R.  funt  proporcionalcs.ejiani  quadrata  ipfarum  M Z,  O Z, 

Z R crunr  proporrionalia.  Similiter,  quia  > tam  M Z,  H Z,  P Z,  quini  N Z,T.  Z, 

iji  frv  QJZ  funt  proportionalia,  b etiam  rcclangulaMZN,  HZT,  P Z Cietur  proportio- 
nalia; fed  quadratum  M Z atquatur  reflangulo  M Z N;&  quadratum  O Z atquale  ell 
AZb,  hoc  eft  reftangulo  HZT,cijm  enim  BA  atqualis  fit  tam  Ali  quam  BC, 
etiam  BZ  ipfi  ZT,  6c  AZ  ipfi  HZ  , ob  triangulorum  BAE,  BZT,  ABC, 
A Z H fimilitndinem,  aequales  etunr.  ciim  igitur  binq  liabaantur  feries  quantitatum 
continue  proportionalium,  quarum  primi  quatuor  termini  lint  atguales  inrcr  fc,  li- 
quer etiam  reliquos,  qiiadratumnempe  ZR  & reiilangulum  PZQ^  aquari. pati 
argumento  omnia  quadrata  alia  Z R reAangulis  al/js  omnibus  P Z aequali» 
funt.  Ergoper  45.libti  de  doft.  folidum  quod  fit  ex  plano  APCB  duSo  impla- 
num ABC^E  atquatutfolido  quod  fit  cxparabola  ARB  dnAa  infcipfam.  Quod 
erat  propofitumdemonftratc. 
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CarolUtiim  primum. 

EOilem  dilcurfu  oftenditur  folidum  quod  gigtiicur  ex  Tegmento  mixtilioeo  P P Z Z 
in  mixiiltncum  Tcgmentom  Z ZQQ_*quari  folidoquodfitex  parabolicole- 
gmento  Z R R Z du(3o  in  fe. 

^roUarium  ficundum. 

FAcile  iam  nobis  erit  folidum  quod  fit  ex  mixtilineo  APPCB^dudo  ih  mixtili- 
neum  AZBQQE.  ad  parallclepipedum  reducere.  Nam  parabola  In  Te  duda 
producit  Icgmenium  cylindri  parabobci , quam  libro prxcedenti  vngulam  vocaui- 
musparabolicam.&cubauimuspropofitioneyj.  eiuldein  libri  quareciim  corpus 
faauin  ex  A P C B in  A B Q.E.  aequale  oftenderimus  corpori  quod  gignit  A R B 
parabola  in  Ic  du^a,  hoc  eft  vngulx  parabolicx,  huius  quoque  habebitur  cubaturas 
fiuerediiaioadparaUclepipcdum:  habita  autem  cubatura  totius  folidi  ex  ABQ^E 
dudlo  in  A P C B,  eodem  artificio  obtinebitur  cubat uta  Tiilidi  quodfit  ex  fegmento 
P P Z Z duflo  in  Tegmentum  Z R R Z. 

PROPOSITIO  XLIII. 


Sint  parabolz  ACDjBLG  zqualcsledrubalcerndpoflczquascon~ 
tingat  A B zqualis  lateri  redo  in  A & B.Ponatur  inliiper  P C E G M, 
QD  FHN,RIKLOnorttialcs  ad  AB,iungantur  AT,BS,  AS  & BT. 

Dico  rationemcorporis  orti  ex  dudupIaniCEFD  inpianu  EGHF, 
ad  corpus  ex  dudu  plani  DFKlin  P HLK  notam  elle,inruper  etiam  ra-* 
tionem  folidi  quod  fit  ex  plano  P E F Q dudo  in  planum  £ M N F ad  fo- 
lidum  quod  fit  ex  Q FKR  plano  in  planum  FNO  R. 


Demonfiratio. 

^■^Stehfum  eft*cul  parallciepipedo  xquetur  corpus  ex  duAitmotuo  planofumjg^» 
'^CEFD  & EGHF.  InTupcrdemon(lratuc(lcni{nralIelepipedoxq'uecurTali-i«iX>^. 
dumexplanis  PEFQ>EMNF  •>  inter  Te  multiplicatis, quemadmodum  etiam  de*^- 
. Tolido  ex  Tupetficicbus  Q.FKR  U FNOK.  Inter  Te  du®s:quare  ratio  corporum 
de  quibus  agit  propolltio , quq  illis  xqualiaTunt etiam  nota  Tci  data  cit.  Qqod  fuit 
demonlltaodum,  • 
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PROPOSITIO  XLIV. 


Sint  dcnuofuper  AB  redl^duoquadrata  ABC,  ABDconftruda,& 
reila  A B fit  aequalis  lateri  refto  parabolarum  A E C & B R G , fubaf- 
tcrnc  collocatarum  & communis  vtriufque  axis  A B , in  quo  fiimptis  H I 
& KL,  aequalibus ihtecfeconftituantur  E HP,  M1F,&NKQ^  OLR 
ordinatim  ad  axem. 

Dico  folidum  quod  fit  ex  du(3u  plani  E H I M in  planum  H P F I , no- 
tam habere  rationem  ad  folidum  quod  exfiirgit  ex  du(%i)  fuperficiei 
N K L O , in  fupetficiem  K Q.R  L. 

Demonftratio. 

pOnanturparabolz  A YCiBXG  zqualcs prioribus  , quarum  xertices  fintAAt 
a4].S«k).  ^ B, 'contingancquc  AB  inA&  B.  oftcDfutn  efl*notam  ciTe  rationem  corporis 
quodficex  dq^u  SHIT  in  HrXI.  ad  corpus  ex  dudu  fuperficiei  YKLZ  in 
trntiuJ.  K,BL.Simflitet demonftratumeftbnocaro efferatione  folidi ex  duQu  plani 

in  Hy^Ii  adfolidumprodufiumexdu&u  i(>KLuia  planum  K<i$L>Dcmonltra- 
*<°*"*'- tum  autem  ell' rationem  corporis  orti  ex  duflu  SHIT  in  HrXI,  ad  corpus  or- 
tum ex  dudu  plani  VKLZin  KxpL,  toties  continere  rationeni  corporis  orti  ez 
dudtu  plani  Hf  al  in  HypI  , ad  corpus  cx  dudlu  t^KILai  in  KitL  , quoties 
hzcratiocoorinetrationemcorporisottiex  dudu  HEMl  in  HIFP.  ad  corpus 
ortum  ex  du3u  plani  KNOL  in  KLRQ:  Igitur cumnotzfintptima.Dc fecunda 
ratio,  notum  quoque  ell  quoties  prima  fecundam  contineat  , ac  propterea  natum 
quoque  ellquoties  fecunda  contineat  tertiamiitaque  ciim  fecunda  ratio  fcilicet  cor- 
poris orti  czduAu  plani  H jAl  in  Hy^I,  ad  corpus  ortum  exduAu  ipKLti  in 
KifL  nota  fit , etiam  nota  erit  ratio  corporis  quod  oritur  ex  duflu  fuperficiei 
EHIM  in  HPEl  ad  corpus^  ortum  ex  dutftu  fuperficiei  NKLO  in  KQ,Rt^ 
Quodeta'tdcmonliranduni.  ‘ l , --  - ■ y»  * ‘ ■ i 


• -igitizcd  By  Googie 


POnatiturfupcrAB  duo  quadrata  ABC,BAD.  quibus  iiifcripcz  du^ 
fcmiparabolz  AGC,BHD  ficu  rubalterno  circa  communem  axem 
ABj&fuper  ABdiametrofcmicirculusdefcribacur  AEB.  > , 

Dico  corpus  quod  producit  parabola  AGG  du£bainparaboIaB  H D, 
zquari  Tcmicylindro  cuius  balis  cft  fcmicirculus  A E B,altitiido  A B. 

T^Emonhrationcni  dedimus  libro  de  duAuplani  in  planum  propolitionc  14;.  illic 
A-' enimoftcnfumeftparabolasruljalterne politas,  quarum c^munis  axis  ell  z- 
qualis  lateri  redo  axeos  producere  folidum' zqualc  femicylindro  cuius  bafiselH\ 
micirculiis  axe  ranquam  diametro  deferiptus,  altitudo  veto  ipleaxil;rctlparabol4- 
Tiim  AGC,  BHD  quadratis  infcrlptarum  axis  AB  zquatut  lateri  tc^o  axeos, 
‘quod  ordinarim  polita  AD  Iit  zqualistjpli  AB.  ergo  folidum  qpod  producitur  ex , 
dudu  muttio  parabolarum  A G C>  B H D aquatur  tmicylindro  liiper  fcmicirculo 
A £ B in  altitudine  AB.  ' . 1, 1 t 

Vetiim  cilm  hoc  theorema  Iit  vnum  ex  ptimarijs  huius  operis, proxknoqae  induat 
in  circuli  quadraturam;  litantem  demonilratio  propoiit.ia].  libridudaum  allata 
furtalTc  liridior  quam  vt  omnibus  fatisfaciat ; pleniorem  huius  veritans  domqnllrq- 


^It  A B axis  parabolarum  fubalternc  politarum  A JC  B,  A B M,Se  axebi- 
feftoin  E,icemque  A E,  B E bifcdlis  C 8c  D,  pcrdiuifionumpunda 
C,E,D  duc-^intur  rettz  ad  axem  normales, compleantur^ue  rediangula 
tam C P,  E Q inferipta  parabolz  A K B,  quam  C 1,  £ L dteumferipta  pa- 
rabolx  A B M. 

Dico  folida  qu?  oriuntur  cxTPH  in  CENM  , &exHQKin 
EN  O D,  limul  fumpta  maiorem  molem  exhibere  quam  folida quq  fiunt 
ex  duilu  plani  M N 1 in  F C E P , & plani  NOLin  PEDO,  fimul 


Verno»- 
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QVADRATVRA  CIRCVLI. 

Demonflratio. 


r\Vcantur  OR.  Ks  parallcisc  axi 
■^-^AB;  fcgmeiitutn  NOR  maius eil 
fcgmento  ONL  , vtmanifcllc  pacet 
fi iungamur punda  OKcScEHKD 
maius  rit  quam  E H Q,D.crgo  (bliduni 
ex  NOR  in  EHKD,  maiuscftlbli- 
do  ex  ONL  in  E Qj  fed  quia  para- 
bolae Aibalcerna;  funt  aequales  8c  bini* 
Ics, &punaa  C & D,  zqualiccr  di- 
Aant  ab  £ punAo  medio  ipfius  AB> 
zqtialia  fune  Icgmenca  NOR.HFP, 
& EHKD.CMNE.  Ergo  folidum 
cx  HFP  in  CMNE.maiuscftIolido 
ex  ONL  in  EQ-  Przterei  MNS 
maius  cA  quam  I ( vc  pacet  C lun- 

ganenr  punfla  N M.)  St  C F H E maius 
cAquam  CP-  ergo  folidum  cx  MNS 
in  CFHEi  maius eA foliilo  exMNI 
in  CP.fed  MNS,KHQ.8cCFHE, 
ENOD  funt  inter  le  zqualia.  ergolb. 
lidum  ex  KHQ__in  ENOD,  maius 


cAfolMoexMNI  iri  CP.  Igitur  folidafimuliumptaquqiiunr ex  HFP,KHQ_in 
CMNE.ENOD  maiora funcfolidisAmulfumpcisquzIinctez  ONL,NMlin 
EQ.CP.  Quod  erat  demonArandum. 


PROPOSITIO  XLVII. 

QVod  fi  axe  AB  bifecStoin  LrcAz  A L,  BL  diuidantur  in  quotcum- 
que panes  zquales,  duiAifque  perdiuifionumpundta  C,  I,  K,  L,M, 
H,  Q lineis  parallelis  ad  axem  normalibus  compleantur  tam  rcAangula 
C^,  I i,  K V,  L T,  MX , E Qjiu*  cadunt  intraparabolam  APE,  quam 
le&angula  C«,  IO,KY,  LS,MZ,id4/qux  funt  partim  intra  parabo- 
lam ABF,  partim  extra: 

Dico  folida  fimul  fumpta  quz  fiunt  ex  Tegmentis  parabolicis  ( D^, 
DN^.NPV,  RPT,  & ERX  , E"n  in  parabolica  Tegmenta Cz FI, 
IFisK,  K$iL,  L(»M,  M«GH  , HG|Q  maiora  elTe  Tolidis  fimul 
Tumptis.qu*  producuntur  ex  Tegmentis  jraF,FO0,  Y fi®,  S^^j^GZ, 
inredangula  C<P , 1®,  KV,  LT,MX,  H» : atqueita  licet  in  in- 
£mtum  procedatur,  Temper  idem  cucnicr. 
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pEf  ficietur  eodem  pl^  difcarfi.  quo  precedeni^oemadmodotnenim  in  pr*<*d, 

•*-  ollrndimas  .d  quod  fit  ex  Tegmentis  P N V,  R P T.  zqualiter  remotis  i medio 
nxis  punaoL  . fiue  imcdu  paran^^^^  & L M . maius  effo  eo 

«uodfitex  Y0<.S<«  m K V.LT  , ita  plane  oftenditur  difcocfu  eodem  id , quod 
fic,  exfcgmcncisiii  NOa  , ERX  zqualiter  etiam  remotis  d medio  axis  pun&o  L> 
five  a parallela  media  PL«.  doflisin  IFflK,  & M-GH  malus  efle  eo  quod  fit  ex 
OF0.ii«Gin  U.MX  ac  quod  gignitur  cx  Dacfi,  & Ei/tt  in  CirFI,ac  HGTO 
maius  efle  co  quod  «t  ex  .a-F  & .;.GJ  in  Ciji  d:  Hu.  Ex  quibus  patet  veritw 
tlieorematisproponti.  * * 

PROPOSITIO  XLVIIJ. 

REfiimpta  figura  propofitionis  qd. 

Dicofolidum  quod  fitexfegmcntisparabolicis  C F H E,D  KH  E 
in fegmenta  fubalterna C M N E , E N O D.  hoc eft ex  fegracnco  FC D K 
in  fcgrncntuni  C M O D,  maius  cilc  corpore  quod  producicur  cx  rc^an-- 
gulis  C P,  E Q dudlis  in  rcdlangula  C I,  E L. 

Dtmonflrsm. 

'olidum  quod  fit  ex  Tegmentis  H F P,  K H Q in  Tegmenta  C M N E, 

E N O D,  maius  efle  folido  q uod  ht  ex  Tegmentis  I M N,  L N O in  C P,  E Q rc- 
«angula.  C^are  fi  addatuc  vitifque  commune  folidum  quod  fit  ex  refianeulis  C P 
EQ^in  Icgmenta  CMNE,ENOD,  erit  (olidum  quod  fit  ex  HFP  , KHO  in 
CMNE.ENOD,  »na  cum  folido  cx  CP.ECL'»  CMNE,  ENOD.  maiusfoli- 
^ j r 9 f > ^0-'"  I E N O,  vna  cum  folido  ex  C P,  E Q m CMNE, 

ENOD.fedfolidumcxHFP.KHQjnCMNE.ENOD  vna  cum  (olido  cx 

f ENOD,  8c  (olidum  ex  CP.  e q..  in  IMN,  LNOtVna  cum  fo- 

lidoex  CP,EQ_in  CMNE,  ENOD  xquaturrulida'quodficcx  CP  in  CI 
risfr?il"  k "So/ofidum  quodfit  ex  FCEH  in  CMNE  , 8c  ex  HEDK  in 

® ^CDK  in  Tegmentum  CMOD,maiuseftfolido‘”  “- 

faaoexCP,ECi.in  C 1, EL.(^odetatdcmonfltandum  «••««< 

DDD  j PRO-^"”‘ 
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REGunpta  figura  propodtionis  47.  fi  fuerint  (cgmentorum  aicii  AL4  ' 
B L,  fubdiuifiones  faccx  plurcs  ac  plures  ih  inhnicumiuxta  mentem 

nofitionis  47.  ac  proinde  plura  (emper  ac  plura  rectangula  inferipta 
^ ntparabolarA  AB,  circumferipta  vero.parabolz  AB{f. 

Dico,  nihiloroinut  folidum  quod  producitur  ex  mutuo  ^CQfi,* 
Q regmentorum  lubalternorum  auctu, maius  efle  folido  quod  fit 
ex  omnibus  rectangulis  inferiptis  parabolz  AaB  in  omnia  rectanguU 
conferipta  parabolz  A B C 

• Demon/lratio.  , . 

'pEriicictac  eodem  djrcurfu  quopropofleio  48.  Nam  qno  dircuefu  illic  ex  44,  oilen- 
A dimus  folidum  ex  fegmenus  P N K L,  R P L M,  quz  adiacent  medio  axis  panSo 
T,  in  Tegmenta  K0$L>L$«M  maius  efle  Tolido  quod  ex  redangulis  KV,  LT 
inreAanguIa  KY.LS.eodemquoquedemonllrabimus  »47.  folidum  quod  fit  cx 
Tegmentis  NDIK,  RMHE  zqualiter  a medio  axis  punflo  L remotis,  in  Tegmen- 
ta IF/3  K.HGaM,  maius  efle  Tolido  quod  fit  CX  rcQanguIis,!  MX  in  rcAangu- 
la  1 OiMZ  :&  folidum  quod  gignitur  ex  Tegmentis  DfCI,  nEHQin  Tegmenta 
Ca-FI,  HGjQ,  maius  efle  folido  produco  ci  C^,  H»  in  C»,  Totum  igi- 
tur Tegmentum  f QQ^C  dufluminTegmentuo)  totum  Cir£Q_maiusToUdumpro- 
ducitqudm omnia  reflaiigula  C^.I^ K V.LT.MX  ,Hi/  in  omnia  reCdangula 
Ca,IO>RY,LS,MZ,Hd'.  Q^od  erat  demonflrandum. 


PROPOSITIO  L. 

«.*  . » 

Sint  parabolz  rubalternz.TquaIes  ac  fimiles  A a B,  AB  ^.quaru  com- 
muni axe  AB,  bifcccb  in  L,  partes  A L,  BL,  in  plures  Icmpcr  ac  plu- 
rcs in  infinitum  partes  zquales  Se  zque  mulcas  ,diuidantur,  ducdfq;  per 
diuifionum puncta  parallelis  lineis  OF,&c. normalibus  ad  AB,  in- 
fcribancurparabolz  A a B,parabolz  vero  4'B  A circumfctibancur  rcccan- 
gula  plura  lemper  ac  plura  fine  termino.  !•' 
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Dico  corpus  genitum  ex  du(ftu  mutuo  parabolarum  fi^balternarum 
tnaiusc/Te  (olido  nue  aggregato  parallclepipedotum  quod  producitur  ex 
reilangulis  omnibus  C<p,(  j,  &c.ih(criptisparabolx  AxB',  dudis  in  le- 
Aangula omnia  C»,  IO,  &c.  parabolx  AB^circumfcripta. 

Demonfiratio, 

OSccnrjm  cH  <h  przccdenci  fcgincntiim  C » n Q_in  fegmcntoro  CirJ  Q,.  prodo- 
cere tnaiuS  fnliilu  tn  quam  omnia  rcdangula  C^li<Scc.  in  omnia  rcoangula 
C<i,IO,&c.  Atqui  parabola  cotaAAB  dudain  fiioalternain  totam  ^BA, maius 
corpus  cfficii  quam  1'cgmcnium  ^CB^n  in  Tegmentum  Cir|B.  Ergo  parabola 
AaB  in  parabolam a maius  lolidurogignitaggregatoparallelepipedorumpro- 
duAo  ex  omnibus reAangulis  C<pt  I^,  &c.infcriptispacabolz  AAB,in  reftangu- 
la omnia  C<hIO>iScc,parabotz  ^BA  conferipea. C^od  erat  propoiitum. 

ytitit  ititdem  tj  demmlirtlictiem  Thetrtmttit pifrk  frtftfiti. 

PROPOSITIO  LL 

SIntparaboIf  Tubaltemz  A DC,  F C A-binis  inferiptz quadratis  circa 
communem  axem  AC,(iue  (quodinidemr;ciait,vtinpropor4f 
oftenTumed)  quarum  axis  AC  laterircctoaxcosfitxqualisi&rupcrAC 
diametro defcribaturlemicirculus  ABC  , quem  totum  intra  parabolas 
cadere  patet  ex  i itS.de  parabola. 

Dico  corpus  productum  cx  ductu  paraboi;  ADC  in  Tubalternam  pa- 
rabolam F C A,  zquari  fcmicylindro,  cuius bafis ed  remicirculUs  ABC, 
• altitudo  autem  axis  parabolarum  A C. 

, , demonfiratio. 


SI  zqnalia  non  Tunt  illa  corpora,'erlt'cylindnis  corpore  parabolico  maior  aut  mi- 
nor. Ponatur  primd  nlindrus  ciTe  maior  corpore  parabolico  quantitate  aliqua 
G.fcceturaxis  AC  bifariams&binaaxeosfcgmcntaintot  gczque  multas zqua- 
lespattes  Tubdiuidantur  Inmundis  E,E,vtduaispetEpat4Ilehs  reAiS  BE,  nor- 
malibus ad  A C/completiiflbereAanguKs  EL,  reAanguta  EBL  duAain  altitu- 
dinem  cylindri  AC.  cylindro »infcribantiggregatuiifr^fiHBf«^edbnim  haben. 
tium  rcAanguIa  BEAC,  BEACpto  baiibus  altitudines  vero  EE  deficiens  ab 

* iplb 
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iffo  cylindro  qu^ntica<e  minori  quim  G,  quo  fado  ent  eorpui  cylindro  iolcHpcAa 
ecum  maius  corpore  quod  fit  ez  dudlu  mutuo  parabolarum,  protrahaunir  deinde 
parallela:  EB  vtrimquein  D>&RH,compleancorqueredangulacamEDt>  lO' 
1'cripca  parabolz  A D C>  quam  EH,  conferipea  parabolf  F C A : ac  deinde  refiau- 
gula  £l,  duda  in rcAangula  EH  producant  parallelepipeda  qu;  corpori  nato ez 
parabolis  partiminferipta  erunt  pattim  circumferipta,  bafes  autem  habebunt  re- 
dangola  D EF  > altitudines  vere  lineas  E E.  Ocmonllrauimus  in  libro  datuum 
a reccangula  omnia  D E F zquari  rectangulis  B E • A.C-  Quare  citm  rectangula 
DEF  bafes  lincparallcicpipedorum  adicriptorum  corpori  parabolicoquzfiuuc  CK 
ED  t in  EH:  rectangula  vero  BE AC,  BE  AG  flnt  bafes paraIlcIcpipedog|^B^ 
feriptorum  cylindro  Sc  altitudines  vtrobique  fint  communes,  lineolz  nimiMHn 
.manifeftumcft aggregatum  parallelepipedorum  adferiptorum  corpori  pa^HWM 
zquari  aggregato  parallclepipedoruin  cylindro  infcriptorum,fed  aggregatum  patal- 
Iclcpipcaoruminfcriptorum  cylindro  maius  ponitur  corpore  nato  ex  parabolis  ergo 
eftggrcgatum  parallelepipedorum  adferiptoru  corpori  ex  parabolis  producto  ma> 
iuscft  eodem  corpore ; quod  repugnat  propofitioni  {o.  in  qua  demonArauimus  clTe 
minus,  non  igitur  minor  cA  cylindrus  corpore  a parabolis  producto. 

SupctcA  vt  oAciidamus  eundem  cylindrum  nonclTc  minorem  corpore  genito 
ex  parabolis. Si  epim  cylindrus  minor  Itt,  ent  corpus  parabolicum  maius  cylindro  v. 

' g.  quantitate  G,  oftenfum  eA  in  libro  duAuum  ^ A C in  tot  poAc  zquales  partesrub> 
diuidi, ductiii^ue per diuifionum puncta  rectis  DEF  ad  AC  normalibus  tocin- 
fcribi  parabolis  fubalternispoAc  rectangula  EDI,  EDI,£FK,  E F K , vt  omniz 
EDI  ducta  ia  omnia  EFK  inferibant  corpori  ex  parabolis  fubaltcrnis  genito  ag- 
gregatum parallelepipedorum  deficiens  ab  ipfo  corpore  nato  c parvolis  quantita- 
te minori  dat^  G.  Factum  igitur  hoc  fit;  erit  ergoaggregatum  illuTparalielepipe- 
dorum  maius  cylindro.  Quare  fi  productis  lineis  D F compleantur  rectangula  E H, 
EH  parabolq  FCA  citeumferipta  i & rectangula  ED  1 , ED  I ducta  in  rectan- 
gula EH,EH, producant  aggrcgatumparallelcpipedorum, erit  hoc  aggregatu  mul- 
to maius  cylindro,  fed  hoc  aggregatum  parallelepipedorum, quq  nimirumfiunrex 
EDI , EH.fupraoAendi  in  prima  parte  demon  Arationis  qquari  aggregato  paralie-' 
lepipe^prum  cylindro  inferiptorum.  Ergo  etiam  hoc  cylindro  maius  c A,*pars  fuo  to- 
to,quod  fieri  non  poceA.  Non  eA  ergo  cylindrus  minorcorporea  parabofis  produSo. 
fed  neque  maioiem  eAe  oAcndimus.  Eidem  igitur  zqualiscA. 

Arandum.  -H  • ■' 

‘ CdroSurium. 


Eodem  dtfcurfu  demon Ararur  fegmenta  lubalierna  parabolica  DEED,  EPFB 
ducta  in  fc  mutuo  zquale  folidum  producere  fegmenio  cylindrico  cuius  bafis  cA 
fegmentum  ciiciilare  B EEB.altiiudo  A C. 
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S(nt  iam  dcnuo  fuper  teCti  h B duo  quadrata  A B C,  A B D conflru* 
(ki,  Sc  rcdta  A B fic  squalis  lateri  re Ao  parabolarum  A £ C & B R G 
fubaltetnccollocatarum,&comitiunis  vtriufqueaxis  AB,  in  quo  fum* 
ptisHl  &KL  squalibus  inter  re,con(lituahtut£^P,MIF,&I^KQ, 
O L R ordinatim  ad  axem : deniqutf  deferibatut  circulus  AvB  fuper  dia- 
metrd  AB,  qui  lineas  EP,MF,N  Q,OR  fccetih  vAS-V.' . 

Dico  fupctficicm  H ><> I ad  fuperiiciem  K^^L,  ndeanf  Habere  ratto- 
hem.  • j t 

Demon/lrAtio.  . ..  > - 

exduSu  plani  EHIM  iiipUnoia  tiPFl«  squalem 
" .1  in  altimdine  A B.  Siipiliter 

ICQ,A'L>  squati  ^lindii  plt- 
, _ _ jondramm  eli  i’ corpora , qua 

illis  cylindricis  panibus  aquantur  inter  fe  notam  habere  rationem.Igitur  etiam  par- 
tes cylindricq,  notam  inter  fe  continent  rationeni , feti  parces  cylindrica  > ciim  alti- 
tudine non  diferepent.  eandem  Inter  fe  rationem  habet  quam  bales  H<taI,Ka£L- 
ergo  etiam  harum  nota  ell  ratio.  Qnod  fui  t demonilrandum. 

PROPOSITIO  Lin. 

OPorteat  tandem  proportionem  circuli  ad  Hguram  re£tilineam  ex- 
hibere. 


T^EidooOratum  eft  * corpori 

elTopartero  cylindri  fuper  bafi  H 1 conllitucam 
corpori cxduQuIupctliciei  NKLO  inilip 
lem  cuius  bafiseft  KajL  & altitudo  A*B- 


l/tiala» 
Iftf/Mf  C#- 
ntl 
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• .Cen^ruSUo  demonflrarid. 

CIt  quadrans  circuli  AfiC  diuifuS 
'^bifariam  reda  BD,  & fiimptisDEj 
DF  arcubus  perimetro  circuli  com- 
merurabilibus  qui  inter  ic  biu  xqua- 
les  , demillifc|uc  perpcndictilacibiil 
EGiFH  ad  diametrum  IC,  ponan- 
tur E B,  F B.  IntieniaMr  deinde  arcut 
KL  • commcnrurabilis arcui  EF<ei^ 
cuius extretnispundis demiiTz  KNr 
LM  perpendiculares  ad  diametrum 
IC  intcrcipian» redam  MN  zqua- 
lemredzGH.  vel  igitur  arcus  KA 
zqualis  erit  arcui  E I,  vel  maior,  vel 
minor,  quod  fi  zqualis  fit,igitur  arcus 
LK,non  folum  efi  commcniurabilis 
arcui  EF>  Ted^ixqualis  ; cum  MN 
ponatur  zqualis  G H,  & arcus  A K z- 
qualis  L I.  ficut  & arcus  A E,F  C- vn- 
deiteranda  eil  confttudio,  donec  vef 
Ak  arcusmaiot  fit  arcu  Llvclccfi- 
I tra  arcus  EI  maior  arcu  A K,  Sit  igi- 

tur AK  arcus  minor  EI  & ducan- 
tur KB>  £.B.  Quqniam  ponitue  arcus  AK  minor  arcu  EI , ergo  f Tegmentum 
EMNK  maios^Ted.ore  E B K.notaautem  eftii  proportio  Tegmenti  EMNK  ad 
Tegmentum  EGHF,  faoceftcadTedoreta  EBF:  nota  eftprztercd  ratio  Tedotia 
EBK  ad  fedorero  EBFicfimarcu  EKi  EF  fint  commenTurabiles  ex  conftm- 
dione.  fgitur  nota  efi  etiam  ratio  EM  N K ad  (edorem  EBK,  qu;  cum  nota  fit, 
etiam cxccfius, quo  EMNK  Tuperatiedorem  EBK>notuscft  ; acproptered  nota 
cll  etiam  ratio  Tedoris  EBF  ad  redilincnm  cxccirumquo  Tegmentum  EMNK 
excedit  Tedotem  E BX>  (excefliim  autem  eum  redilineum  efle  poiTe  patet,fi  iunga- 
curpunda  LK  , & ttianj^ulo  EBK  abTcindacut  trapezium  zqualc  ex  trapezio 
LK  N M,  addico  eaim  communi  Tegmento  E K,  erit  Tedor,  Tegmento  & illi  trapezio 
aequaJissquare  reliquuiBi^mencI  erit  excefiiisjc  quidem  rcditinens)&  confequen- 
ter  notaeft  ratio  totitia  eireuli  ad  idem  redilinenm, quoniam  arcus  E F commenTu- 
rabilia  eft  perimetro  drauli  X A C ex  ^oofteudioae : quare  petadum  eft , quod  fiiit 
tequificum,  i * * 
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PROPOSITIO  LIV. 

AI  B E L F 


C K D G M H 


Ationum  A B ad  C D,  E F ad  G H,  antecedentes  & confequen- 
tes  termini  diuidantur  vtcunque  in  l,L,K,M. 

Dico  proportionem  quxeft  inter  rationes  AB,CD  & ratio- 
nem inter  E F ad  G H eandem  efle,  cum  proportione  qu*  repe- 
ritur  inter  rationes  A l ad  C K , I B ad  O IC  ( hoc  cft  inter  A B ad 
CK)  fimul  cum  ratione  AI  adKD.fic  IB  adKD  ( hoc  cft  AB  ad 
K D ) & inter  rationem  E L ad  G M,  8c  L F ad  G M,  (hoc  eft  E F ad  G M) 
vna  cum  ratione  E L ad  M H,  & L F ad  M H : (hoc  cft  E F ad  M H)  & con- 

DemonBratio. 

DRopofitioneoaauahuiuseft  demonftratum  rationem  AB  ad  CD> eandem  cITe 
•t  cum  rationibus  AI  ad  CK.IB  ad  CK,  fimul  cum  ration^us  AI  ad  KD.&IB 
ad  KD  Gmiliter eadem propof.oftcnfumquod ratio  EF  ad  GH  , eadem  exifiac 
cum  rationibus  EL  ad GM, 8c LFad GM. firoiil cum  rationibus  ELad  MH.ac 
LF  ad  MH,  manifeftum  igitur  eft  proportionem  rationis  AB  ad  CD,  ad  rationem 
EF  ad  G H , eandem  efle  cum  proportione  qux  eft  inter  rationes  AI  ad  C K > I B 
ad  C K,  AI  ad  KD,  IB  ad  KD,ad  rationes  ELadGM,LFadGM,  EL  ad 
MH.LF  ad  MH,8f  contra.  Quod  erat  demonfttandum. 

Caroilarmm. 

A I B E L F 


C K G M H 

Hinc  colligitur  quoties  comparantur  inter  fe  ratio  quantitatum  AB, CD  & ra- 
tio quantitatum  E F,  G H,  per  rationes  inuentas  inter  partes  modo  aflumpto  in 
contextu  propofitionis,  fi  oftendantut  rationes  inter  partes  vnius  rationis  efle  cxdc 
cum  rationibus  quxinucniuntur  efle  inter  partes  alterius  rationis  , tunc  neceflario 
etiam  erit  fimilitudo  inter  rationem  A B,  C D & rationem  E F,G  H SC  contra. 


N X O R Z S 


Quod  G autem  addanturdu*  alix  rationes  NOad  r Q,  ic  R S ad  T V,  rationes 
vetd  partium  vnius  proportionis  conueniant  cum  rationibus  partium  alterius  pro- 
portionis, tum  fimilitetvtprius  inferte  licebit  propotriones  elle  limiles,  hoc  eft  pro- 
portionem intertationem  AB  ad  CD,& rationem  EFad  GH,  eandem clTe  cum 
proportione  inter  rationem  N O ad  P Q,  & rationem  R S ad  T V- 

EEE  2 P.  R O- 
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PROPOSITIO.  L V. 


PArabola  L AB  habeat  *quaIesdumf£ros  AD,BE,  quas  in  F & G, 
proportionalicerdiuidantonhogoUX  K FL,-  HGO< 

Dico  ledlangula  K F L,  H G O cile  xqualia. 


jj^Emonftratum  repcticsin  libro  de  parabola  propoCifone  45. 


Ohferua  pro  propoJitiomb$u fiqMntibtu. 

treuiutis  ct*ft  ptrtUclefifeeU  qn*  ex  duUx  vxiiu  reClenguU  i»  tUemf»  producitur,  pofi- 
btc  daohus  littera  dtfigiuhimus.  Exempli  gruit  ptrtUelepipedam  ^uodgigrnt»r  exrellta- 
golo  A dulle  ia  relitagtlam  i^vectbimm  ptrtlUlepipedam  ftue  folidum  A L,  . 

Similiter  hreidtttd  grtiit  folidum  quod fit  ex  reiltagule  tliquo  duClt  ia  feipfura  iaict  tta- 
lum  litiert  defgatiiturt  exempli  grttU  ptrtlUlepipedum  quod  producitor  ex  A reUtagub 
ia  fe  duilo  vocthimut  folidum  A. 


PROPOSITIO  LVI. 

INtra parabolam  ^us-oconditut;  Hntbin;  zqualcs  diametri 

quasinzque  mulcas  parces  xqualcsdiuidantparallelflinc;  &c. 

il'«,ne,&c.  duiStirquc lineolis  ad  diamecros  parallelis,  fbrmencurredian. 
gula  A,  C,  D,  E ! G,H,I,K : P,  Q,  R , S : L,  M,  N,  0,ex  quibus  in  Icipla  du- 
dis  producanturrolidaparallelcpipeda  A,  C,t>,£,  &c. 

Hisicacondicucis  fi  fumantur  ex  folidis  A,C,D,  Ei  L,  M,N,0,  G,H, 
I,K,  P,  Q.R,  S,  quatuor  folidaquzcunque  exempli  gracii  A,G,P,L,hac 
tamen  lege  vcbina  A & LjG,  &P  confidant  circa  redtas  <^Ex,^Bi',qu; 
diametros  a*  B, » d proporcionalicec  fecent  in  E & F. 

Dico  rationem  folidi  A ad  folidum  G efle  eandem  cum  ratione  Ibli- 
di  P ad  Iblidum  L. 


Demon- 
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DcmonJirAtio. 


")7 


OStenrumefl  i re£langula i^Fu  zqualiactTc.  £rgo^Eefladi{>FiVcreci-<f)-M<>>- 
proc^  u ttl  ad  E X.  Ergo  &:  quadratum  ^ E cfl  ad  quadratum  i^F>  vDquadra- 
tumFi/eft  ad  quadratum  Ex,  funt  autem  hzc  quadrata  bafes  (olidorum  A,  G,  P,L. 

Quare  ciim  folida  illa  zquales  habeant  altitudines  E t,  F A,  erunt  inter  fc  vt  quadra- 
ta, adco^ueTolidum  A,erlcadfolidum  G,  vt  quadratum  t^E  ad  quadratum  i^F, 
hocedvt  quadratum  FuadqUadratum  Ex  , hoceIlvtrolidumPadfolidumE,  Ea- 
dem erit  in  cztcris  demondratio.  Patet  ergo  propolitum. 

‘ ■ ' PROPOSITIO  LVII. 

EAdcm  manente  figura  aflumanturquatuorqu?cuntjucfolida,txem- 
pli  gratia  folida  A,  G ,P,L,  quorum  bina  A & L,  G &P,  prolateri- 
busnabeant  reites^Ex.i^F  vqua:  diametros rsr B , « d proportionalitcr 
fecentin  E,  &F.  AfTumantur  autem  & aliaquatuor  folida  quzeunque 
eiemp.gtat.folida  D,I,R,N,  modo  etiam  bina  D & N,  I & R , CDnfiftant 
fuper  reddis  diametros  pcoportionaliter  lecantibus. 

Dico  proptvtioncm  quam  habet  ratio  folidorum  A 8c  G , ad  rationem 
/olidorum  P & L,  eandem  clfe  cum  proportione  quam  habet  ratio  foli- 
dorum O & 1 ad  rationem  folidorum  R & N. 

Tkmonfiratio. 

OStendumeA,  I, rationem  (olidorum  A &G!>  eandem  efle  cum  ratlooe  (olidorum  b ,<1.«». 

F & L : oAeorum  quoque  cA'  rationem  folidorum  D &I>  eandem  elTe  cuia  ra- 
•tionclblitlorumR &N,  ratio  igitur  folidorum  A & G,  eA  ad  raiioDcm  (olidoruai  P 
& E>  vt  ratio  folidorum  O & I,  cA  ad  raoonem  (olidorum  R & N thoccA  proponao 
quam  habet  ratio  folidoruoi  Alit  G,  adtauoDCO>fg|idorumP&  E,  eadem  cA  cum 
, EEE  5 pro- 


Di; ‘izctl  h/  ('oogle 


1 


115«  QVADRATVRA  CIRCVLI. 

propoRioae  qoam  habet  ratio  folidorum  D & I , ad  talionem  folidotum  R St  N< 
Qyod  erat  dcmonftramlum. 

CorolUrtHm. 

TIfdempoiirisqua:inptopofitione,per  ^S.libri  progrellionuin  etit  quoque  propor- 
•^tio  rationis  folidorum  A & Di  ad  rationem  folidotum  G & 1.  eadem  cum  propor* 
tione  rationis  folidorum  P & R ad  rationem  folidorum  L Sc  N> 

PROPOSITIO  LVIII. 


Iirdem  pontisqu{  ;£.huiusrc(%aiieula  A,C,D,E  item  G,  H,  I,  K,dudl 
in  rc£tangula  ubi  poflta  fubalcerne  0,yJ,\Sc  T,V,X,Y, producant  foli- 
da  A0,C>',D  ^,E\&folidaGT,  HV,1X,K  Y.  fimiliterreiSangula  L,M, 
N,0,itcm  P,Q,R,S  dudain  rcdangula  fibi  fubalterne  «■», 

<,Z,  producant  iolidaL  f»,M  >',N  |,0  & folida  P ^ S Z. 

Deinde  alTumantur  quatuor  (olida  quxcunque  cxcmp.  gr.  folida  AB, 
G T.Pe.Lt», hac  tamen  lege  vt  bina  A0&  Li“:  GT&  Pr,con(iAant  circa 
redtas  quz  diametros  a- B,»dproportionaliter  fcccnt  in  E&  F. 

Dico  rationem  folidi  AB  adfolidum  GT  candcmefTecumrationelb- 
lidiP<radrationero  folidi  Lf>.  * 

Dtmonftratio. 

COlidum  ex  A in  /Sedidem  cum  (olido  ex  A >n  E . zqualcscnim  ex  liypotheli  tc  (i- 
^miles  per  omnia  funt  figurz  ambx  fold  nimirum  fubalcerna  poCtione  differen- 
tes, fed  (olidi  ex  A in  E.  bafis  eftredangulumquod  rcfiis  pE.us  continetur.  Ergo 
idemredangulum  etiam  baiis  cll  (olidi  AB.  Eodem  modo  odendam (bluli 

GT  baiimcilercQangulumrcdlisi^Pi&^Aconientum, folidi vcrdPr  baiimedTo 
eedlangulum  fub  Fu  St  AT:  folidi  denique  L^bafim  edfercdangulum  fub  E» 

• n-itmi.  lam  vero  quia  redtangula  ^E»,  4'Fu>(int  zqualia,  erit  p Ead  d"  F,  vt  Fu  ad  E »,  hoc 

eft 
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<Acatia^Eai)ilFxqu:iliscncracioiu  Fu  a<l  £k.  Pari^o>!o  quiareftahgUlav,:/; 

♦ A rj  Iniit  iKqualia.cric  reda  »iad  redama  A, vt  reda  A r ad  redam  hoc  ell  ratio 

• E ad  «A , par  eli  rationi  A rad  E^,  Ergo  ratio  compofica  ex  ratione  ad  iF , Se 

ratione»  E adi»  A , aiquatur  rationi  compofitf  eE  ratione  Fuadta,  Se  rationeAr 
ad  x^tlioeel^ratioredangulilub  ^E  Se  » xad  redanguluin Tub  d- F Se  »A  asqua- 
turrationiredangoli  fiibiuSe  A r ad  redangolum  fub  E*  Se  s^i  Quare  eiimfo. 

Iidotum  A SiGT,  IV,  Lf*«:qaalei  fmt  altitudines  Et, F A,  bafes  veroj  tr  oHeiidi  fu- 
pta,finc  rcdangtila  liib  (pE,  Se  oEi  fub  d F Se  « a fub  Fu  & Arfob  Ex  & E^ , ma- 
nifellum  c((  rationem  quoque  folidi  Ai3  ad  folidum  G T,xqualcniellc  rationi  folidi 
Pr  ad  rolidum  E/a,  Quod  erat  demondrandum. 

PROPOSITIO  Lix. 

Iirdecn  politis : hoc  cft  alTumptis  quatuor  folidis  quibulcunque,cr.gratia 
folidis  Ad,GT,Pr,Lf>iuxta determinationem  in  pratcedenti  exprellamv 
aITumantur&  alia  quatuor  folida  quxcunquej  exempli  gratia  folida  D^, 

I X,R  ),N  ^ iuxta  eandem  determinationem, ea  nimirum  lege  vt  bina  D^, 
&N£:1X,  R$,  &N  ^conliltant 'circa reiftasqux diametros TB,a,d  pro- 
ponionaliter  diuidanr. 

Dico  proportionem  quam  babet  ratio  Iblidorum  A0  & GT  ad  ratio- 
nem folidoriim  Pr&  L/«,  eandem  cITecuni  proportione  quam  habrtra- 
Cio  fplidorum  D 1 X ad  rationem  inter  folida  Rt  & N I. 

Dtmonjlratio. 

OSccnhim  eftl  rationem  folidorum  A/B  Se  G Ti  eandem  elfc  cum  ratione  folido-  S tt  Sitiiii. 

rum  PirSe  L/».  Odenfum' quoque ell rationem  Iblidorum  Di  St  IX,  ean-"**^ 
dejnefle  cum  ratione  folidorum  R(  St  N£-  Ergo  ratio  folidorum  A 0 St  GT,  eft 
ad  rationemfolidorum  Pe  Sc  L/»,  »t  ratio  folidorum  Se  lX>eftad  rationem 
folidorum  RS  S:  Nf:  hoced  proportio  quam  habet  ratio  folidorum  A|3  Se  GT 
ad  rationem  folidorum  Pr  St  L(>,  eadem  elf  cum  proportione  quam  habet  Mtio 
fslidorom  D } St  1 X.ad  rationem  folidorum  R Se  N |.<^od  erat  demonllrandum. 

• 

CtrolUrium. 

Ilfdcm  poCcis  quz  in  propoGtione,  foquicur  ex  lam  demondratis  Se  ex  58.  libri  pro- 
gtedlonum  proportionem  quoque  quz  repericuc  inteccationem  folidorum  A0  Ss  * 

Di  St  tationem  folidorum  GT,  Se  IX  eandem  elfe  cum  proportione  rationis  foli- 
dotumPr  Se  R1  ad  rationem  folidorum  L^SeNf> 

P R O P O S I T I O L X. 

EAdem  manente  figura.affumantur  odio  folida.exempli  gratia  folida 
A,  G,P,L,  8e  A /9,G  T.P^-jLf»,  hac  lege  vt  quatuor  prima  A,G,P,L,8e 
quatuor  alia  A /3,G T/P t,  L ,,  confidant  circa  reftas  <(>»,  qu*  dia- 
metros «rBj^d  proportionalitctfeccntin  E .&  F.  Aflumantur  autem  8c 
alia  odio  folida  qurcunqne,  iuxta  eandem  tamendeterminationem,  ver- 
bi gratia  folida,  D,  I,R,N  & Di,  I X,  R<,NJ.‘ 

Dico  proportionem  qu^  eft  inter  rationem  folidorum  A & G,&  ratio- 
nem folidorum  P & L,  elTc  ad  proportionem  qu*  eft  inter  rationem  foli- 
doroiD  D «e  1>  tationem  folidorum  R Se  N , vt  eft  proportio  interra- 
tionem  folidorum  A |3&  GT,  & rationemfolidorum  Pr&  L>*,ad  pro- 
portionem 


f 
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portionem  inter  rationem  (olidorum  IX  & rationciA  lolidoruiii 
R«8cNf.  ' 


in.hkiti.  S tenfdm  eft  ’ proportionem  rationis  iflter  ibiida  A &:  G>  ad  rationem  intetfoli- 

da  PS£  L,  eandem  elTe  cum  proportione  inter  rationem  fblidorum  D&l.&ra- 
tif.hmms.  tioncm  folidorum  R dc  N.  fimiirtcroflenfum  ell  proportionem  quz  eft  inicrra- 
tioncm  fotidorum  Ai3  & GT,  & rationem  folidorum  Pr  dc  L^,  eandem  efle  c3 
proportione  quam  habet  ratio  folidorum  dc  IX  , ad  rationem  folidorum  Rd  St 
NJ.  Ergo  proportioqua;  eft  inter  rationem  folidorum  A dcG>  dc  talionem  folido- 
rum P dcL.eftadproportionemquzeft  inter  rationem  folidorum  D dc  I,  &rationS 
folidorum  R dc  N.vr  eft  proportio  inter  rationem  folidorum  A/3-dc  G TiSc  rationenv 
folidorum  Pe-Jc  L/*,ad  proportionem  qoz  eft  inter  rationem  IblidotumDddc  IX, 

& rationem  folidorum  R d dc  Q^od  erat  dcmonftrandnm. 

• CartlUrmm. 

TIfdem  politis  qui  in  prOpofittone  : eodem  plane  difcurfu  demonftrabimlis  ejf 
ACorollatijs  57.  dC59-  etiam  proportionem  quz  eft  inter  rationes  folidorum  A Sc  , 
ac  rationem  folidorum  G dc  Iicfle  ad  proporrioncmquxeft  inter  rationemfoli- 
.dorum  P dc  R,  dc  rationem  foKdorum  L & N»  vt  eft  proportio  interrationemibli-* 
dorum  dc  D dcrationcm  folidorum  G T dc  I X ad  proportionem  quz  eftln- 
ter  rationem  folidorum  PrdcR$,dC  rationem  folMorum  I>/»  dc  N 


PROPOSITIO  LXr. 

IIlHcni  manentibus: 

Dico cjuod ratio  tjuzcftintcr  aggregatura  folidorum  A,C,P,E,&; 

EKj-iit  ad  rationem  inter  aggregatum  cor-; 
potum  P,Q>R,S,  ad  aggregatum  corporum  L,  M,N,0  yt  ratio  aggregati 
corporum  A S,  C y,  D ^ E a ad  aggrega  tum  folidorum  G ,T,  H V,  I X,  K X, 
eft  ad  ratioivrm  inter  aggregatura  corporum  P «■,Q„R?,S  Z,  & 
tnmcorpotumLftjMtjNf.Of. 

' . Demtat  b 
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Demonjiratio. 
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Of 

>lici  viahanc  propontioncm  dcmonflrabimus. 

Primacfl  per  propo(jcioncm  recundam  Archimedis  de  Conoid.  applicando 
proportionibus  rationum  ea  quxiolis  rationibus  c^uancicacum  iimplicium  actribuic 
Archimedes. 

Altera  vero  per  prtmoruioiicm'j4.Lcmmaticam  huius  libri. 

Prima  igitur  vtam  fle  inire  licebic>^uaro  came  poOed  mitiori  dircurfuabruluemus. 
Proportio  <\ux  clUnccr  rationes  corporum  A ad  G>&:C  ad  Hi  eadem  cum  pro>  a Fsftti» 
ponionc4u^*ch  inter  rationes  corporum  PadLi  & QjidM.  Item  proportio  qux  cil  f? 
inter  rationes  corporum  C ad  H>&  Dad  I>c.idem  eft  cum  'proportione  qux  cfl  inter 
rationes  corporum  Qjid  M,&  R ad  N : igmir  proportio  qux  cli  inter  rationes  cor- 
porum A ad  G)  & C ad  H)  ad  proportionem  queeil  imer  rationes  corporum  P ad 
QjidM.cft  vt  proportio  que  cl>  inter  rationes  corporuC  adH.&  D adi, ad  pro- 
portionem qua:  e(l  inter  rationes  corporum Qad  M<&  Rad  N.  lgiturl>  permutando  hctiHit- 
^ proportio  qu^  cft  iriccr  rationes  corporum  A ad  G>  Sc  C ad  H,  ad  proportionem  qu« 

*cll  inter  rationes  corporum  C ad  H,&DadItcft  ve  proportio  qu^  eft  inter  rationes 
corporum  P ad  L»^c  Q^ad  M,  ad  proportionem  quxcftinrcr  rationes  corporum  Q^ad 
Mi&  R ad  N.  Simili  modooftendecur  quod  proportio  quxefl  inter  rationes  corpo- 
rum CadH,d5c  DadI,adproportioncmquxcftinccr  rationes  corporum  n ad  1.  fic 
E ad  K»  Iit  ve  proportio  qu^  cIl  inter  rationes  corporum  Qad  M,  & RadN»  cllad 
proportionem  qux  cft  meer  rationes  corporum  R ad  N,5cSad  O. 

^Prxtcrcioftcnlum  cft/ quod  proportio  qu^  cft  inter  rationescorporum  A ad  G,  ePtunn 
cfcadH,Iit  ad  proportionem  qux  eft  inter  rationes  corporum  Pad  E,5c  Q^ad  M»vt 
proportio  qux  cft  inter  rationes  corporum  A|S  ad  G T,&:  C y ad  H V,  cft  ad  propor- 
tionem  qux  cft  inter  rationcscorporumP(radLft»&:  Qjjad  Mv.  Igitur  <i  permucan- 
do  proportio  quxcft  inter  rationes  corporum  A ad  Gi  & C ad  H » ad  proporcionem  *^^^^’ 
qux  cft  inter  rationes  corporum  A/3,adGT>&C>' ad  HV, cft,  vt  proportio  qux  cft 
inierratJonescorporumPadLi  QailM*adpr0p6riioncmqux  cft  inter  rationes 
corporum  P ff-,  ad  Se  Qjj  ad  M». 

Similiproriiis  ratione  dcmonftrabiturquod  proportio  qux  cft  inter  rationescor- 
porum C ad  H.  D ad  I,ad  proportionem  qux  cftmtcr  rationes  corporum  Cy  ad 
D^ad  IX,  Iit  vt  preportioqux  cft  inter  rationes  corpo»  ii  QadM,ScRadN» 
cft  ad  proportionem  qux  eft  inter  rationes  corporum  Qjj  adMy.fic  Rd  ad  N£;  item 
quod  ptoporiio  qux  cft  meer  rationes  corporum  Dndl,  Se  E ad  K>  ad  proportionem 
qux  cft  inter  rationes  corporum  t)i^ad  1 X,SeEAad  K Y,  Iit  ve  proportio  qux  cft  in- 
ter rationes  corporum  R ad  N>Sc  S ad  0>  cft  ad  proportionem  qu^  cft  imer  rationes 
corporum  R fi  ad  j & S Z ad  O^. 

Igit^tfkmadmodum  infert  Archimedes  quod  omnes  quantitates  primx  ftmul 
futnpc^^Knincsquaiicitates  fecundas  funiil  fumpcas,fintvt  omnes  quantitates  tcr> 
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ciz  fimuIAimptx  ad  omnes  qnantliaces  quartas  fimul  {utnptas,  ica  quoque  eodem 
difcurfu  inferimus  quod  omnes  proportiones  aggregacxqusfuntintcrrationes  cor- 
porum A ad  G>&  C ad  Hi  irem  C ad  H,  & D ad  1,  item  D ad  I,  & E ad  K,  Cnc  ad  om- 
nes proportionesaggregatas  qux  fune  inter  rationes  corporum  PadL>  jcQad  M, 
item <Jjid  M,  fi£  R ad  N.item  RadN>  &S  ad  O i vc  proportiones  omnes  aggre- 
gati qux  fimt  inter  rationes  corporii  Ad  ad  G T.&  C y ad  H V , item  C y ad  H V, 
Jc-fyt  ad  I X,item  D jad  IX,  dc  E A ad  K Y.funtad  omnes  proportiones  aggregatas 
qux funt  inter  rationescorporum  Pirad  L^,Se  Qjad  Mr, item 
adN{,  itemRJ  ad  NJ.  Jc  SZadOf. 

Cum  vero  proportionem  qux  eftintet  rationes  corporum  Aad  G ,JtCadH  con- 
Aiiuant  binx  rationes  corporum  A ad  G,4c  C ad  H,item  lingulas  alias  proportiones 
binx  femper  rationes  condicuant , etiam  redle  infertur  quod  omnes  rationes  corpo- 
rum qux  proportiones  illas  quantitatum  condicuunt,  fcilicet  rationes  corposum  A 
adC>C  adH,  Dadl,E  ad  Kdmulfumptx,  lint  adrationes corporum  PadL,Q.ad 
M.Rad  N..S  ad  O.dmuirumptas.vtomncs  rariones  corporum  Adad^^,  Cy 
ad  H V,  D ^ad  1X,£a  ad  K Y limul  lumptx,  fupt  ad  omnes  tationes^^Brum 
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i>s-aJ  Qjt  ad  M>>RVad  N|i  S Zsd  0(  Hmul  fumpcas.  Cdm  vero  rationes 
A ad  G>  e ad  H,  Dad  I,  EadK,  Ccfimcondicuczvc  omnia  corpora  A,C>  D> 
ii  finr  termini  anrecedentcs,  corpora  vero  fiue  termini  G>H,  I ) K Cnr  conCcquen- 
tes;  irem  in  rationibus  corporum  P ad  L,  Qjid  M,  R ad  N>S  ad  O eodem  modo  cor- 
pora P Qj  R>  Si  terminorum  antecedengum  locum  obrinent  ,vti  & corpora  L,M> 

K>0  vicem  conlccjucntium ; idem^ue  in  ali)s  aggregatis  rationum  inucniaiur,  SC 
termini  antecedcnres  finr  corpora  AS,Cy.Df,Ea,termini  venu  confequenrcs  lint 
corpora  G TiH  V,I  X,KY;iteih  in  tjuartoaggregato  rationum  corpora  Pv,Qj,R  S, 

S Z vices  anrccedenrinmobrinenti  vti&  corpora  J,0{  confequentium. 

Igitur  ratio  aggregati  (olidorum  A,  C>Ui  E,  ad  aggregatum  folidorum  G.Hi  I>  K>  ell 
adrationem  aggregati  folidorum  p,  Q.  R,  S>  ad  aggregarum  (olidorum  L.Mi  N,  O; 
vt  ratio  aggregati  (olidoriim  Afl,  Cy.  Di>E  A ad  aggregaium  folidorum  G T>H  V, 

1 X,K  Y|  cli  ad  rationem  aggregati  (olidorum  PviQisR  ( , S Z>  ad  aggregatum  (oli- 
dorum L (!^od  erat dcmonftrandum. 

T>monJlratiof(taLor. 

QVod  iam  per  propofitiones  proportionum  abfoluimus , facilius  {ortafle  per  pro- 
portiones nudas  declarabitur,  faciliuique  patebit  Archimedis  difcutfum  ad  vn- 
gucmfuilTc  obferuatum  ; vtienimipfe  ex  rationibus  <]uz  (emperduas  <|uafititatcs 
•pro terminis  habent,  terminorum  (iue  quanritatum  combinationem  inuenit  i ita  & 
nosexproportionibus«]uz  femper  duas  rationes  continent,  ipfas  rationes  combina- 
bimus, ficque  combinatas  cumalijs  combinatis  fiuc  aggregatis  quantitatum  rationi- 
bus comparabimus. 

Ratio  corporis  A ad  G.*  eadem  eft  cum  ratione  corporis  P adL.  item  ratio  corpo- 
ris  C ad  H,  eadem  cum  ratione  corporis  Q,adM.  Igitur  proportio  qu;e(l  inter  ra- 
tiones  corporum  Aad  G,(SC  Cad  H,  eadem  cRcum  proportione  quzeil  inter  ratio- 
nes corporum  P ad  L,  & Q_ad  M.  fiuc  ratio  corporis  A ad  G,  e(l.ad  rationem  cor- 
poris.C ad  H,  vt  ratio  corporis  P adL,  eft  ad  rationem  corpori»  Qad  M.  Simi- 
liter ofiendetor  quod  ratio  corporis  0«d  H,  ad  rationem  corporis  D M I fit  vt  ra- 
tio corporis  Q^d  M ad  rationem  corporis  R ad  N.’Dcnique  oftendetur  quod  ratio 
corporis  D adi,  ad  rationem  corporis  E ad  K fit  vt  ratio  corporis  R ad  N >c(l  ad  ra- 
tionem corporis  SadO.  Atque  deprimam  partem  habemus  conftmdionis  Arcbi- 
tnedez.  Itaque  ad  fecundam  lic  procedemus. 

Ratio  corporum  A (3  ad  G T,  eadem  ■>  e(l  cum  ratione  corporum  P e ad  L ^ Ac  ra-  b iS.SaJ»/. 
tio  corporum  A ad  G,  etiam  eadem  erat  cum  ratione  corporis  P ad  L.  Itaque  ratio 
corporum  A ad  G,  efi  ad  rationem  corporum  P ad  L,vt  ratio  corporum  A p ad  G T, 
c(l  ad  rationem  corporum  Prad  L^.  igitur  ‘ permutandoratio  corporum  Aad  G, 
cft  ad  rationem  corporis  A|3  ad  G T vt  ratio  corporis  P adL.  adrationem  corporis 
Pvad  Lfs  eodem  modo  ofiendetur  ratio  corporis  C ad  H,  efle  ad  rationem  cor- 
poris Cy  ad  HV.vt  ratio  corporis  Q.ad  M,  eft  ad  rationem  corporis  Qj-  ad  Mf. 
licm  ratio  corporis  D ad  I,ad  ratione  corporis  D A ad  I X , efi  vt  ratio  corporis  R ad 
ad  rationem  corporis  R$  ad  Denique  ratio  corporis  EadK,  e(t  ad  ratio- 
nem corporis  E A ad  K Y,vt  ratiqjf  orporis  S ad  0,c(l  ad  ratione  corporis  S Z ad  O 
Igitur  vti  Archimedes  dequantitatibus,  ita  & nos  de  rationibus  quantitatum  in- 
ferimus,  nempe  quod  omnes  rationes  quantitatum  A ad  G,  C ad  H,  DadI,  EadK, 
lin  t ad  omnes  rationes  quantitatum  P ad  L,Qad  M,R  ad  N,S  ad  Olvti  omnes  ratio- 
nes quantitatum  A (3  ad  G T,  C y ad  H V,D  iaJi  X,E  A ad  K Y,funt  ad  omnes  ratio- 
nes quantitatum  FradLu,  Q,iad  M>,  R$  ad  N S Z ad  0(. 

Cum  vero  rationes  corporum  A ad  G,  C ad  H,  D ad  I , E ad  K fic  fint  confiitutz 
vt  omnia  corpora  A,C,D,E  fine  termini  antecedentes,  corporavero  G,H,I,K  line 
ecrhiini  confequentes;  idemquein  reliquis  rationibus  obferuatum  fit  : igitur  ratio 
aggregati  folidorum  A,C'.D,  E ad  aggregatum  folidorum  G,H,I,Ke(l  ad  rationem 
aggtegati  folidorum  P.QjR.S,  ad  aggregatum  folidorum  L,M,N,  Oi  vt  ratio  aggre- 
gati folidorum  A iS,Cy.D^,EA,ad  aggregatum  folidorum  GT,  H V,IX,  KY  eft  ad 
rationem«ggregati  (olidorum  Pv,  Qii,R5,SZ,  ad  aggregatum  folidorum  Lf4,Mt> 
(foderat demonftrandum, 
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ADdemus  Se  alreram  ex  LeiAroattca  propolitione  54.  huius  libn’  hac  me- 
thodoquallmilucrinfercmuseandem  concluiloncm  quaro  priore  difcurlu  ia- 
(ulimus. 

Proportio  rationis  inter  folida  AScG.  ad  rationem  inter  folida  P & L,  eadem 
aj7  *iu«.  cft»  cum  proportione  rationis  inter  (olida  9AH,  ad  rationem  inter  folida  Q^arM, 
practereaproportiorationisinteiA  Se  O folida  ad  rationem  folidorumP&L,eadem 
1 jM.  proportione  rationis  quz  eCi  interfolida  D & I ,ad  rationem  inter  folida  & 

& N-  Vlteriiis  proportio  rationis  inter  (olida  A & G>  ad  rationem  interfolida  rSeZ,, 

€ 1H4.  eadem  ‘ cum  proportione  rationis  folidorum  E & Ki  ad  rationem  folidorum  S Sc 

0>  atque  hucvfque  proportio  rationis  inter  folida  A &:  G>  ad  rationem  (olidorum 
P de  I.,  comparata  c(l  cum  omnibus  alijt  cumquibus  conferri  pote(l,itavt(emper 
antecedentis  ratioaem  obtineat;  vtigitur  difcnrfum  ptofequamut,a(Tumemas  proxi- 
me (equentesrationesquz  vicem  antecedentis  obtineant)dlcendo:proportio  rationis 
interfolida  C de  H, ad  rationem  folidorum  Q_de  M,  eadem  elicum  proportione 
inter  (olida  D de  I,  ad  rationem  folidorum  R de  N>‘Sc  proportio  iterum  rationis  fo- 
lidorum C de  H,  ad  rationem  folidorum  Qde  M,  eadem  elicum  proportione  ra- 
tionis folidorum  E 8t  K,  ad  rationem  folidorum  S de  O.  Denuo  proportio  ratio-  » 
nisfolidorum  C de  H,  ad  rationem  folidorum  Q_de  M,  eadem  e(i  cum  propor-^ 
tionc  rationis  folidorum  AiG>ad  P,L  folidortimrationemi  atque  hoc  modo  con- 
tulimus proportionem  rationis  folidorum  C de  R ad  rationem  folidorum  Q&Mi 
cum  reliquis  rationibus  concedendo  illifemper  locum  antecedentis,  rciiat  igitur 
idipfum  pratlicmusdealijsijux  remanent,  dicendo  irctum ; proportio  rationis  (oli- 
dorum D,1  ad  rationem  (olidorum  R,N  eadem  c(l  cum  proportione  rationis  lo- 
lidorum  E,K  ad  S.  O folidorum  rationem;  item  proportio  rationis  interfolida  D 
Se  I,  ad  rationem  inter  folida  R Se  N,  eadem  cft  cum  proportione  rationis  inter 
Iblida  A,  G,  ad  rationem  folidorum  P Sc  L,  decademcum  proportione  rationis 
inter  Iblida  C dc  H,  ad  rationem  inter  folida  M-  Tandem  vt  hanc  partem 
cxpcdiamusdiccmus propottionemrationisinter  lolida  E>K  ad  rationem intct  lo- 
lida  S,  dc  O,  eandem  e(Tc  cum  proportione  rationis  folidorum  A,  G ad  rationem 
P,L,  Sc  cum  proportione  rationis  C,  H ad  talionem  Q^M;  d,:  cum  proportione 
rationis  O,  I,  ad  tauonem  R,  N. 
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Hoc  alitpm  pofico  inftrocx  vi  Lemmaticce  propofitionis  priiii  citat£  tiuius  libri 
qUQ<i  proportio  rationis  inter  aggregatum  omnium  folidorum  A,C>D.EiScaggre- 
gatumfolidornm  G.H,I,K  ad  rationesiutet  aggregatum  omnium  folidorum  P iQj, 

R,S,  & aggregatum  folidorum  L,M,N.Oi  eadem  fit  cum  proportione  inter  ratio- 
nes partium  iam  numeratarum  qua;  antecedentium  loci  obtinebant  Strabonem 
partiumqlia:  conlequcntis  vices  fupplebant.  . 

Eadem  dilctirrendi  methodo,  fcd  per  59-huius  erit  proportio  rationis  Iblidorum 
A0,St  G T,  ad  rationem  Iblidorum  Pv.ScL/*  eadem  cum  proporboue  rationis  fb- 
lidorum  C y St  H V ad  rabonem  folidorum  Q_i|  St  M r,  item  Cumproporbone  rat 
tkmisfolidoriiBiIJ^,  St  I X ad  rationem  folidorum  R (.ScN^jitem  cum  proportio- 
neratiunis  folidorum  £A  St  KY,  ad  rationem  folidorum  S Z St  0(.  fimiliter  fi 
proportio  rationum quxfunt  inter  IblidaC  ySc  H V:Qi  St  Mr  comparetur  cum 
omnibus  reliquis,  idemiji  fiat  circa  proportione  rationu  inter  (blida  D } St  I X,  R9 
ScNJ  exirtentiuivti  St  circa  proportione  rarionuinteiWblida  EA  St  K.Y:SZ  St 
femper  reperietur  aequalitas  liue  identitas  inter  rationum  proportiones  in  quacun- 
que comparatione. Qjuire  licebit  inferre  idem  quod  prius  conclufum  eft.  nimirum 
quod  proportio  inter  rationes  aggregati  primi  ad  fecundum  aggregatum.  St  ratio- 
nes aggregati  terti  j ad  quartum  eadem  fit  eu  proporboue  inter  rationes^qua;  funt 
intcrpartcsaggregatorumobtinentesvices antecedentium  terminorum  St  ratio- 
nes qu;  funt  inter  partes  aggregatorum  qux  loca  confequenbum  continebant.' 

Qbiaver6demonftratumeft*quod  proportio  inter  rationem  fiJidorumASr  G, 

Sc rationem  folidorum  P St  L,fit  ad  proportionem  inter  rationem  folidorum  C Sc 
H,  St  rationem  folidorum  Q.8t  M,  vteft  proportio  inter  rationem  Iblidorum  Al3 
& G T>  St  rationem  folidorum  P r St  Lftad  proporbonem  inter  rationem  folido- 
rumC}-  St  H V,  St  rationem  folidorum  Q^sStMi',  atque  ita  confequenter  de  reli- 
quis , St  hoc  quidem  in  omni  fubdiuifione  diametrorum  parabolx,  infero  fecundu 
mentem  propofitionis  quadragefimat  fext;  libri  de  duiSibusquod  proportio  rabo- 
nis quz  ell  inter  aggregata  Iblidorum  A,C,D,E  St  folidorum  G>H,l,Kad  rationem 
aggregatorumPiQ^R.S  Sc  L,M,N.O,  eadem  fit  cum  proporbone  rationis  quz  eft 
inter  aggregatum  lolidorum  Afi.Cy.  D ^,E  A,  St  aggregatum  folidorum  G T>H  V. 

1 X.  K V ad  rationem  inter  aggregatum  folidorum  P R (,  S Z St  aggregatum 
iblidorum  L |i,M  >,  N O Quod  fuit  demooftrandum. 

PROPOSITIO  LXII. 

EAdem  figura  manente: 

Dico  rationem  qux  cft  inter  Tegmenta  parabolica  6c 

duda  in  fc  ipfa,  efle  ad  rationemqu;  repetitur  inter  parabolica  Te- 
gmenta dPue  Sc  BEku,  etiam dudba in IcipTa,  vt  ratio  intcrTcgmenta 
parabolica  dudain  (cipla  Tubaltcrnd,cftad  rationem 

inter  legmcota parabolica  dpi"  & BEav  dudia  inTeipTa  Tubaltcrne. 

T^emonfirntio. 

OStenfum  eft  przcedenb  demonftrabone  rationem  inter  parallelepipeda  A,  C, 

D,E  St  parallelepipeda  G,H,I,K,  efle  ad  rationem  inter  parallelepipeda  P,Q, 

R,S  St  parallelepipeda  L,M,N,0,vtrabointec  p,irallelepipeda  A /3,  Cy,  DJ,Ea, 

& parallelepipeda  GT,H  'V,  IX. K Z eft  ad  ratione  inter  parallelepipeda  Pv , Qji, 

R 9,S  Z,ad  parallelepipeda  Lf>,  M r,  N 0(-  atque  bpc  de  quauis  fubdiuifione  re- 
darum E B,  Fd  intelligendum  eft  ex  vi  dilcurlus  in  demonftratione  politi : cum 
igitur  continuatis  fubdiuifionibus  auferatur  lempcr  plus  dimidio  refidui  corporum 
eorumqnibos parallelepipeda infcribuntur.vtdcmunftratumlibrodediiiftibus,b ii-  41.'^«). 
qUtt  ex  dilcurfu  propofitionis  4peodcm  libro  demonftratx  rationem  quoque  in- 
ter Epif'B  infedudum  St  Fij'4didudum  in  le  efle  ad  rationem  inter  dPvr  in  fe 
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duas  & E K uBiduaum  infe  vt  ratio  eoninde  regmeototuill  a/>F  d i,  fub- 

altcrne  in  fe  duaorumcflad  rationem  eorundem  rurfus  Tegmencorum  dFtra-  tc 
EBva.in  feduaotumrubalternf.Quoderacdemonftrandum. 

PROPOSITIO  L-XMI. 


Sic  parabol^axii  AB,  ad  quem  poficxlintordinatim  D E,HF,axi  ve» 
ro  fit  atquidiUans  C G I,  occurrens  ordinarim  politis  in  G & I. 
Oporteat  autem  figur*  ex  plano  H G I D,  in  fe  dudla:  squale  paralie» 
Icpipedum  exhibete. 

ConsiruBn  iy  JtmQnflratu. 


Flarreiaa  AK  xqualis laceri redoquod  axi  AB  inferuir;  polita  deinde  KL  ociU- 
•fidua  natim  ad  axem  ducatur  A L qozfecct  HF>  DE  inpundis  N jc  M,  eritigicue 
' ' aprilmabaSm  habens  triangulum  AMB  St  altitudinem  A K>  squale  corporiquod 

iitex  AHDB  parabola  infe  duda,  Sc  conrcquemcr  figura  iblida  habens  baGm 

NOBM  & altitudinem  AKi  zqualisell  corpori  quodficexduQu  HOBD  in  Sr- 

duAo.  fed  HO  B Dio  fe  dudum  (hoc  cff.bxt  iamoilendi  ONMBdudutn 
wifs.dm-  inairitudinem  AK)zqualcellcH  G ID,  duAo  infcilimuIcuinGOB  linTedudlo, 
ccM  ■.  cumHGID.  bisdu£IoinGOBI.  Igitur cumGOBI  infodudlum  paral- 

n >)/'^"li=lcpipedum  exhibcatiSr  cum  HGID,  dudlumin  G O B I,  corpus  producat  quod 
r»i.  noram  habet  bafim  tc  altitudinem; S ex  Iblidocdius  cll  bafis  ONMB,  fi  altitudo 
A K,aufetantur  patres  quziintzquales  corporibus  quz  fiunt  ex  GOB  I,infedufto 
&ex  HGID  in  ipfum  GOBI  bis.  refiduum  ex  corpore  habente  baiimNOBM» 
&alcitudinem  AK,  eritzqualelblidoquodficex  HGIDinfedudlo.igicurfigurq 
explano  HGID  io fcduAxzqualeparallelepipedam exhibuimus. quod  przftare 
oportuit. 

PROPOSITIO  LXIV. 
j^Dem  opotceat  przftare  de  parce  parabolx  G F £ I. 

QinfiruSi»  & demtHjhnttt», 

QVoniam  figura  OFEB  squalis  e(l figur;  OHDB,9ccQm  fir  demonfiratum 
'<  figuram  HOBD  duSaminfezqualemeireprirmatihabctibafim  NOBM, 
duB.  li  altitudinem  AK  , etiam  figura  OFEB  in  fe  duAa  eidem  prifinari  fiib  bafi 
Ulluiw  NOBM,  & altitudine  AK  zqualiserit.-eftverofigura  GFEI.in  fedufta  squa- 
wtff!  bs  c GOBI  infeduaofiinulcumOFEB,  dudoio Te  vndeum GOBi, bis  dufto 
iniupctficiem  OFEB.  Igitur cSm GOBI,  ducluminfc  patallelcpipedumCt,  ie 

OFEB 
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OFEB  duftu in fc aequetur prifmati fub bafi  NOBM.&alcitudincAKiScOFEB 
dudluminCiOB  I>  xqualc  Iit  corpori  babenci  triangulum  zquaie  figur;  OFEB- 
(quam adredlilincam  reduximus*}  Sc altitudine  GO>  manifellum  efi  totum  corpus  a furt.f. 
cxduiSu  plani  GFEI  in  Teiprum  rcdu£lum  elTc  adiolulum  baleosfigurz  tcdilineq^"'*' 

& altitudinis  notx.quod  przilare  oportuit, 

P R O P O S I T I O L X V. 

REfumpta  figura  propofJtionisjfi.  * yijtftni 

Dico  proporcioncmqui  cllincer  ratione  folidi  ex  plano  <p  E 

iiarabolicoinfe  dudto  ad  folidum  ex  plano  parabolico'F^d^ddudto  in 
e,  & inter  rationem  folidi  ex  dudfu  plani  Fd<rv  in  fcdudti  ad  folidum  ex 
dudlu plani  parabolici  ExvB  in Icipium notam cfle. 

, Demonftratio. 

« 

pRqcedenti  enim  pro^olitione  redudla  funt  fingola  ea  corpora  ad  prifmata  qnz  ba> 

^ iim  habent  reiUilineam  Sc  altitudinem  notam.led  inter  quatuot  talia  corpora  pro- 
portionalitas  nota  cR  per  ca  quz  docuimus  libro  dc  propottionalitatibus  b.igiiur  cc- 1 
iam  ptoportionaliias  inter  corpora  illis  zqualia  nota  erit.  Quod  fuit  demonlirandu. 

PROPOSITIO  LXVI. 

REfumpta  eadem  figura. 

Dico  proportionem  qua;  efi  inter  rationem  folidi  ez  plano^  E B ij,' 
dudoin  fcipiumfubaltcrncad  lolidum  quod  fit  ex  fupcrficiei^Fd^in  (e 
fubalternc  dudla,& inter  rationem  folidi  geniti  ex  dudu  fubalteino  inle 
plani  Fd<rv  ad  loiidum  quod  oritur  ex  dudlu  plani  BE«»  (ubaltcrne  in 
l'c,  notam  effe. 

DemonUratto. 

DEmonRratnm  c(l  propofit.  (i.huiusquadraturz  eandem  efieproppttionalitatf 
inter  corpora  quq  oriuntur  cx  planis  p E B \J/,F  d,F  d e i/>&  B E « u in  fe  dudii 

'&interlblida,qu;fiunr  exijrdem  planis  du&is  in  fe  fubaltcrne.fedpropoGrioneprz- 
cedent  i oftenfum  cll,  notam  elTe  propottionalitatem  inter  corpora  quz  oriuntur  ex 
planis  ^HBifiFd^ld.Fd  & B£k>  in  fedudis.Igitur  nota  erit  proportionali, 
tas  quz  refultat  in  corporibus  quqfiunt  ex  duQu  earumdem  hiperficicrum  in  fe  fub- 
altcrne.Quod  fuit  dcmonfttandum. 

PROPOSITIO  LXVII. 

jt 

Sint  A & B vertices  parabolarum fubalterne  politarum  squalium, 
cdudifquc  ordinatim  B O , A F ad  axem  A B , fuper  A B deferibatur 
circulus  A C B , & conRituantur  ordinatim  G I,  M O. 

Dico  redangulum  G E I ad  M F O , eandem  habere  rationem  quam 
habet  linea  PE  ad  QF. 


Dmoa^ 
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Demonjlratio. 


• "Clant  BR>  A S xqnales  A B.  quibus  ordinatim  poGtisadaxfS  AB,B  A,  dcrcribaa* 

■Ttiir  parabol*  AKR.  BN  S habentes  axem  A B.  erit  rcaanguJo  A B.PE  aequale 
a dy!™/.!.  . reflangulum  K E H,  8c  teflangulo  A B,Q.F  aequale  reaangulu  L F N.  fed  vt  P B, 
QFritarcaangulum  AB,PE,adrcaangulum  AB,Q.P.  ergovt  PE  ad  Qp, 
ficreaangulum  KEH  ad  reflangulum  LFN.  lam  vero  vt  GE  ad  MF.itaertKE 
ail  LF,&vteft  EI  ad  FO.  ita  EH  eftad  FN.  Igitur  eftreaangulum  KEH  ad 
LFN.vtreaangulum  GEI  ad  MFO.cumfithorumreaanguIorumratiocom- 
pcilita  ex  ijfdeni  rationibus.  Igitur  eftreaangulum  GEI  ad  M F O,  vt  linea  PEad 
QF  lineam.  Quod  fuit  dcmonftrandnm. 

PROPOS.ITid  Lxvril. 


Sit  A L axis  parabolarum  aequalium  fubaltecnipofitaruni  ACD,  & 
LMN,& applicatis  ad  axem  ordinarim  re£Hs  CEN.DBM,  fuper 
A L fiat  lemicirculus  A SL.fecans  ordinarim  pofitas  producas  in  S 8c  R. 
Fiat  demum  tedlangulo  C E N aquale  re^angulum  fuper  S E & T. 

Dico  Tegmentum  circulare 
dudum in  altitudinem  T,  je« 


ftffrl- 


'Demonjlratio. 


QVoniam  vt  S E ad  R Bik  ita  cll 
reflangulum  CENad  DBM> 
&vtSEadRB,  ha  rc&anguluin 
SETad  rcfl.ingulum  RBT.eric 
rcdangulum  SET  ad  rcdlangulu 
RBT,  vt  rcdtangulum  CEN  ad 
rcdlaiigulum  DBM.  .Quare  ciim 
^ rcflangulum  S ET  ex  coiiftr.fque- 
lur  rcdlangulo  C EN,ctiam  tedan- 
gulum  RBT  aquatur  reftangulo  DBM-  Q^od quia femper contingit, circa om. 


quari  (cgmcntp  pafabolico 
CDBE  du<5to  in  Tegmentum  , 
£ B M N ; imo  totus  Icmicitcu- 
lus  dudius  in  altitudinem  T, 
aquatur  toti  parabola  AVL 
in  (e  dui^ta  Tubaltcrnc. 


niate- 
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tlla  rcftangula alia  quoccunqae  tandem. ducantur  parallela;,  eodem  plane  d/fcurfu, 
quo  vll  fumus  in  quadratura  prima  ptopofit.51.  &aliquot  e.im  prarcedetibus  demon- 
ftrabimus  CEBD.  duftumin  ENMB  xquale  corpus  efficere  Iblido  quod  fit  ex 
■ SEBR,  du£lo in  altitudinem  T r imo  totam  parabolam  AVE  duflam  in  para- 
bolam totam  AL2  , xquale  corpus  producere  cylindro  qui  fit  ex  Icmicirculo 
AS  RL  in  altitudinem  T.  Quod  erat  dcmonllrandum. 

PROPOSITIO  LXIX. 

It  parabola  AC  V axemhabens  AL,  quamfeccntordinatimpofitx 
iJ  C E I,  D B Iv : ponaturque  F H parallela  axi.  - 
' Oporteat  folido  quod  fit  ex  fegmento  parabolico  C F H D in  fe  lub- 
alternc  duEIo , exhibete  arqualc  (olidum  cylindricum  cuius  bafis  fit  fe* 
gmentum  aliquod  circulare. 

Conflru£lio  demonBratio. 

FlatEL,  alqualis  AB,  & reftis 

EI,B  K, xqiiales  BM. EN:  tiim  ,4. 

faAiN  P xqUali  R H,  ponatur  P O 

parallela  axi.  erunt  igitut  punfla  ^ 

LMN  ad  parabolam, ieginentum- 
^uc  parabolicum  P N M O asqiiale 
eritac fimilefcgmento  DCFH.de 
pofitum  rubalicrnc.  Deinde  fuper 
AL  defetibe  circulum , cuioccur- 
tant  E C>  B D in  S & R : & (uper 
refla  S E>  8c  quadam  alia  T,  fiat  re- 
flangulum  atqualc  ei  quod  reflis 
C E,  E N continetur , eri  t igitur  per 
prxced.  <egmentum  parabolicum 
CEBD  in  fe  duflum  fubalternc, 
hoc  cft  in  E N M B,  fegmeiuum  x- 
quale  fegmento  circulari  SEBR, 
duflo  in  altitudinem  T.  Atquifc- 
gmentum  parabolicum  CEBD 
duflum  in  ENM  B,  xqiiarur » fe- 
gmento FEBH,  duflo  in  ENMB,  ’ ■“  iDth,,. 

Se  fegmento  DCFH,  duflo  in 

EP  OB.vniciim  DCFH  duflo  in  PNMO.  ergo  ha:c  tria  Iblida  qua;  nimirum 
fiunt  ex  FE  B H duflo  in  E N M B.ex  D C Htl  in  E P O B;  ex  D C F H in  P N M 0,{7»  “ 

Cmiilfurnptaiquantur  folido  quod  fit  ex  S F.B  R duflo  in  altitudtocT.laverd  quo. i. 
niam  parabolicum  fegmentiim  C E B D,^  reduximus  ad  reflilineum,'»riaitUbIidum  l 
ex  FE  BH  in  ENMB.tedufliim  cft  ad  patallelepipedum.  Fiat  igiturparallelepi-f*"*' 
pedum  altitudinem  habens  T,  xquale  folido  exFE  B Hin  EN  MB;quodquiaiam 
oftendi  minus  clTc  folido  ex  SE  BR.dufloin  altitu.linemT  , etiam  parallelepipedu 
iplixquale  in  T aliitudine  minuscftfnlidocx  SEBR  in  altitudine  T,  acproin- 
inde  cius  bafis  erit  minor  plano  SEBR.  fit  igitur  bafis  illa  fcgmencum  flEBLPxx- 
terca  quoniam  iegmentum  DCFH  redegi' ad  rcflilincum  , etiam  folidum  ex'^*"^- 
DCFH  in  EPOBiadpatallclcpipedu  rcdaflumcft  Fiat  ergo  parallclcpipcdum 
,in  altitudine  T,  xqualefolido  ex  D CFH  in  EPOB.  Quoniam  autem  oftendi  lii- 
pra  SEBR  in  T,  iqiiari  FEBHin  ENMB,  ScDCFH  in  EPOB,  vnacum 
DCFH  in  PNMO  I cftqtie  /SEB^  in  T,  xquale  Iblido  ex  FEBHin  ENMB, 
mamfcftum  eft  Iblidiim  ex  S/3^R  in  T,  aquari  folido  ex  CFHD  in  EPOB, 
vnacum  DCFH  in  PNMO.  ergo  parallclcpipcdum  quod  paiilb  ante  in  altitu- 
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dine  T,  faftitmeftrqaalefolidoexDCFHiii  EPOB  .minus ell folido ex S /3 { R 
in  T>  ac  proinde  Sc  balis cius  minor  ell  plano  S|3  ^R.  Iit  igitur  bafis  illa  rcdilineum 
0 jX  C.  Quoniam  igitur  totum  S EBR  dudu  in  T>  xquatur  F E B HinENM  B, 
&DCFHinEPOB,  vnacum  DCFHmPNMO. funtqiie  Iblidiex  SE  B R 
in  T,  partcsdu;HiimirumiSEB^  inT.  ScBSXC  in  T.  squales  (olidis  FE  B H 
in  ENMBi  4i  DCFH  inEPOB.  Erit  quoque  folidi  cx  S EBR  in  T redduura, 
nempe  quod  fit  cx  S C X R in  altitudinem  T , iqualc  ci  quod  fit  cx  DCFH  ia 
PNM  O .lioceft  folido quod fic ex  DCFH  in  fe  dudto  fubalietne.  Fecimus  ergo 
quod  eracpoltulacum., 

PROPOSITIO  LXX. 


k/w. 


t Tlfdem  poHtis:  Oporteat  (olido  quod  Ht  ex  Teginenco  pa  rabolico  F I K Ff 
Xinfe  dudo  (ubalterne.hoceddudFoin  (egmentum  FN  MH, exhibere 
atqualefolidum  cylindricum  cuius  bafis  (it  fegmcntutn  aliquod  circula- 
re,altitudo  vero  T, eadem  nempe  quf  ruperiori  propohtionc  reperta  fuit. 

CoafiruSie  & itmonslrtuta. 


>r 


'pLanu  CFHD.ItoecllPIKO. 
* duas  in  P N M O.  squatut  pla- 
no S C X R duflo  in  altitiidinemT, 
per  przcedent.  tc  quia  regmentum 


fm 

1 

■I 

i 

1 

i 

1 

n 
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etiam fiilidum  quod  fit  cx  PIKO 
inFFOH  redarum  dladparallc- 
lepipedum.  Fiat  igitur  ipfi  xquale 
parallclepipedum  cuius  altitudo  fic 
T,  bafis  vero  rcailineum,exempli 
gratia  CiS  jX.  Rurfiim  quia  i,  rc> 
duximus  ad  reailincum  partionem 
parabolicam  F I K H , (olidum  quo- 
que natum  cx  FPOHin  FIKH, 
redadum  cft  ad  parallclepipedum. 
Fiat  igitur  ipfi  squale  parallelcpi. 
pedutn cuius  altitudo  fitT,  bafis  ve- 
ro rcdilincum  Tria  igitur 

folida,  qus  nimiru  fiunt  cx  S C X R 
in  T,  cx  CBiX  in  T,  cx  j8|  vi  m 
TihoccAfolidom  quod  producitur 
^ cxTcgmenio  circulari  coco  SRs^ 
in  altitudinem  T.sqnaturtribusfolidisquq  fiunt  ex  PIKOinPNMO.cx  PIKO 
in  F P O H.ex  JFP  O H in  F N M H.  Atqui  folidum  ex  P I K O in  P N M O.  cum  foli- 
do PIKOin  FPOH (hoc eft folidum  ex  PIKOin  FNMH)vna  cumfolidocx 
c ZbM-  FPOH  in  FNMH  . zquancuttfolidoquodproducicucex  FIKH,  infcdufio 
prow  a fubaltcmc  fiue  in  planum  FNMH.  ergo  fegmentum  cylindriforme  quod  fit  ex 
altitudinenf  T dudo,  xquatur  folido  qnod  fit  ex  fegmento  parabolico 
FIKH  mfedndofubaltetae.exhibuiinusergoquod  petebatur. 
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PROPOSITIO  Lxxr. 

Sit  A B axis  parabolx  A G I,  & rciSa  D E bifariam  diuis4  inF , ponan- 
tur  ordinatimO  G.FH.Eiquxintctcipiantxquales  diametri  partes 
F D,  F E.  Denique  conftituantur  K L,  M N axi  xquidijtantes  ^auales  in- 
ter fe. 

Dico  figuram  O G H L maiorem  efle  figura  P H I N , & fimiliter  cor- 
pus ex  dutlu  OGHL,  in  fe  maius  efle  folido  quod  fit  ex  duilu  PHIN 
in  fe. 

Demon/irttio. 


QVoniam  t)  ts  FE  ex  hypotheC zquales funr, etiam  O LiP N zquales erSc.funt 
aurem  ic  corz  K L.M  N ex  hypothefi  zquales.ergo  etiam  K 0,M  P zquales  e- 
tunr.reciangula  igitur  G O R,H  P Q.’<iint  zqualia.  etgo  vt  HPad  GO,  CcOR'”*****' 
ad  PQ.  quare  cllm  OR  minoriitquam  P Q,etit  & P H miuorquam  G O. Deinde 
odenrum  ell  l>reiflangulum  G O R elTead  redangulum  HL  Q,vt  K O cit  ad  KL,  b44.^aS. 
hocellvt  MP  ad  MN,  hoc cR ‘ vt redangulum  H P Qadrediangulutn  IN  S.igi- ‘ 
tur  permutando  vtrcdlanguluin  GOR  elt ad rediangulum  H P Q , fic rcAangu- 
lum  H L Q^ad  reflangulnm  I N S.  icd  G O R,  & H P Q zquantur.  Ergo  !c  H L Q, 

INS  zquahafunt.  Ergo  N I eR ad  H L,  tt  L Qjid N S.  fed  LQ  minor elt  quam 
NS.  ergo  N I minor  quoque  cR  quam  HL,  Quoniam  igitur  oRenfumeR  HP  mi- 
norem efle  quam  G O,  Jf  N I mino^m  quam  H L.  fiat  O X par  ipfi  H P,4c  L V 
par  ipfi  N I,infctiptaq;  figurd  O X V L.quq  fitzqualis  PHIN,  cricOGHLma- 
iot  figura  O X VL  adcoqi  eciam  figura  P H 1 N.quod  erat  primfi. Secundum  quoque 
lic conRabittquoniani  OGHL  in (c dudum maius  cR  OXVL,  dufloinfe,  et- 
iam OGHL,  infedudum  criemaius  PHIN  inCedudo.Quoderatrecunduni. 

PROPOSITIO  LXXIL 


Ilfdem  pofitis; 

Dico  quod  OGHL  dui^um  in  fe  fubalternc  maius  exidat  folido 
quodtefultatcx,PHlN  infe  fubalccrncduclo.,  , 

■ ■ 't' . • ' ' • ‘ ■ ' ! 

G G G 1 Demoa- 
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‘Dmonftratio. 


pOnant&rLOZ  & LOY,  rubalterne  figuris  LOXV.LOGH.  TancLO 
^ GH  auctum inLOVniaiiiseft quam  LOGH.duaumin  LOZ.feHLOGH 
duaum  in  L O Z . maius  cft  quam  L O X V duSumin  L O Z.  ergo  L O G H du- 
flum  in  L O Y ) hoccfi  L O G H dudum  in  fe  fubalternd  multo  maius  cft  quim 
L O XV,  ductum  in  L O Z,  hoc  eft  vt  patet  ex  przced.quam  NP  H 1 ductum  in  fc 
fubalternA  Quod  fuit  demonftrandum. 


PROPOSITIO  LXXi;i. 


^Int  duae  paraboi?  ABC,  DBF,  quarum  axes  AG,  DH  diuifi  fint 
n ’ t L K B,  V Q.G  C ordinarim  pofit*  fint. 

vti  fle  L E,  X T,  H F,-  ptodu«ais  deinde  A G in  M Sc  D H in  N,  vt  fint 

quales 
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quales  A K,G  M,  item  D L,  H N , fiat  K O linea  a:quaJis  G C , & L P x- 
qualis  H F line®;  5t  per  M Sc  O,  item  pcrN  & Pparabol®  defcript®  (int, 
quarum  vertices  M & N.  Denique  fiant  redFangulis  R V Q ®qualia  re- 
flangulafub  A M V;  fimilitcrrcdlangulisSXT  xqualia  fiant  redan- 
gula  fub  DN,  XZ,- A,«,M  pundla  -,item  puncta  D,  Z,N  erunt  ad teir-f,'''!^' 
culum  vel*"  cllipfin. 

Dicopattem  Tectionis  ^KG^  eandem  habere  rationem  ad  Tectionem 
AiM  cuius  eft  pars , quam  pars  Tectionis  Z L HZ  habet  ad  Tectionem 
D Z M cuius  eft  pars. 

Demonflratio. 


CVm  enim  rectio  A^M.  item  DZN  fitellipCs  autcircnlus  cuius  axes  AM, 

DN  :item  ciim  (K>  Z L ordmacimapplicacz  ad  fuas  diametros  eas  proportio- 
naliterilluidant,  cetit^  AKrcgmentumadfuamiectioncm  vtfegmentum  Z DLcft 
ad  fuam.  Eodem  modo  oilcndctur  legmentum  $ A G ad  iuam  iectjonem  ede  vt  le-  ~ 
gmentum  Z DH  eft  adfuami  rutius  enim^G  >ZH  ordinatim  applicaczadfuas  dia- 
metros,eas  diuidunt  proportionaliter.  Igitur  permutando  erit  fegmentum  $AK  ad 
fegmenrum  ZDL,  vt  fectioadiectionem.  eodem  modo  permutando  fegmentum 
9 A G ad  legmentum  Z D H , erit  vt  fectio  ad  fcctionem , hoc  ell  vr  fegmentu  $ A K 
ad  ZDL  legmentum.  ergo  diuidendo  fegmentum  (KG^  , eft  ad  fegmentum 
ZLHZ  vtfcgmcncum  $AKad  fegmentum  Z DL, hoc  eft  vt  fectio  adieccionem, 

& permutando  legmentum  $RGt  eft  ad  fuamfeciionem  A$M,  vtfegmentum  ZL 
H Z eft  ad  fuam  fcctionem  nempe  DZN-  Quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  LXXIV, 


QVod  fiturfus  parabolx  Tubaltern?  ponantur  vtfupra,  & ordinarim 
applicat;  BK,CG,zqualiterdifbcnt  a verticibus  A&  M,  item  in 
Iccundis  parabolis  fubalternc  pofitis ordinarim  applicat®  ZX,  ZX  ®- 
oualiter  etiam  diftent  a verticibus  D & N,  fedratio  AM  ad  AK,  non 
fit  eadem  cum  ratione  D N ad  D X,  fed  ratio  A M ad  A K,  fit  maior  quam 
ratio  D N ad  D X. 

Dico  quod  fegmentum  inter  ordinarim  ductas  interceptum,  nempe 
^KG^aoTuam  fcctionem  nempe  A<M,  maiorem  habeat  rationem, 
ijuam  fegmentum  Z X X Z habeat  ad  fuam  fcctionem  nempe  DZN. 

Dcmon(iratio. 


CVm  polita  litratio  AM  ad  AK,  maiorem  habere  rationem  qudm  DNad  D X; 

Hat  vt  AM  ad  AK  > ita  DNadDL;  erit  igitur  DL  linea  minor  quam  linea 
D X,  ic  per  ptzced.  fegmentam  i A Kerit  ad  fuam  fcctionem  A ^ M,  vt  fegmentum 
ZDL  eft  an  lectionem  DZN.  SedZDL  fegmentum  ad  fcctionem  D Z N,  mino- 
rem rationem  habet,  qudm  fegmentum  ZDXbabeatad  eandem  fcctionem  DZN 
fcum  linea  DL  minor  fit  linea  DX,  ac  proptereafegmcncnm  ZDL  minusfegme- 
to  Z D X)  igitur  k fegmentum  ^ A K ad  lectionem  A »M,  minorem  rationem  haber. 
«quamfegmentumZ  DX  habeat  ad  fcctionem  D ZN>adcoquefegmentum  IKGi 
ad.fuamfeciionem  AtM,  maiorem  habet  rationem  , quam  ZXXZ  fegmenrum 
ad  fcctionem  DZN.  Quod  erat  demonftrandum.  , 
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PROPOSITIO  LXXV. 


POnantur  in  duobus 
circulis  aut  cllipfibus 
ordinacim  ad  axem  binz 
line*  AB,’CD,EF,  GH 
zqualiccracentiis  diftan- 
tes.- . 

Oporteat  binas  parabo- 
las fubaltcrnd  connituere, 
fcilicet  VIK,  LMN,  & 
O P Q & R S T,vt  fcgmc- 
tum  I B D K , dudum  in 
(egmentum  B N M D,  6e 
fimiliter  Tegmentum  P F 
G Q,  ductum  in  Tegmen- 
tum F T S G,  zquaha  Toli- 
da  producant  cum  parti- 
bu;  cylindricis  quaru  ba- 
TesUntABDC,  & EFGH, 
& altitudines  V L & OR. 


ComhuSio  iy  demnflratte. 

Fh(reAsin^l«rub  VL  8c  AB  zquale  redlangulum  IBN- Deinde fiacvc  redisr 
VB  ad  VDi  ita  quadratum  IB  ad  KD  quadratum.  Denique  fiat  vtlinea  I.B  ' 
ad  LD  lineam  , ita  quadratum  BN  ad  DM  quadratum,  eruntapunda  V>I>K, 
LMN  ad  parabolas.  Similiter  fiat  in  altera ellipli vel  circuloOER>nimirum fiat  ’ 
rcdangiilo fupct  OR  6c  EF,  aequale reflangulum  PFT  i 8i  fit  vt  OF  linea  ad 
lineam  OG.  ita  quadratum  PF  ad  OG  quadratam.  Tandem  fiat  vtlinea  RFad 
RG>  iu  quadratum  FT  ad  GS  qua3tatum.eruntpunaa  0,P,Q.R>S,Tadpa- 
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rabolas.  Dico  fadum  quodrequiricur.dii(Ra  enim  quauis  2 A vel  X Y , quz  zquidi- 
flet  AB  vel  EF,  oftcnfumcft.reaangula  Z^A  acXa^Y,zqualiae(Teceaangu-,‘„^.'^* 
lisfub^VL  6c  OR  & ‘^^•Qu^rc  eodem  difcurAi  quo  demonftraca  """jirstit 

■usoflcdeinus  corpora  quz  fiunt  ex  dudu  partium  parabolarum  inter  fe  zquari  par-  l,*’' 
tibus  cylindricis  quarum  bales  fijnr  A B D C & E F G H,  & altitudines  V E & O R,  .%r«* 
igitur  perfecimus,quod  luerat  imperatum.  «»«•»• 

tio.^ara*. 

PROPOSITIO  LXXVI. 

DAtis  duabus  parabolis  ABC,OEF  inaiqualibus  rubalternc  conlli- 
cutis  ad  communem  axem  AD. 

Oporteat  alteram  inuenirequx  ducta  in  fe  fubalternc  idem  producat 
feuxqualeillifolido,  quodefncitur  perductum  ABC  in  DEF. 

Q>nftn$3io  (y  demonjlmi». 


TNluidatnraxis  AD  biferiaminL,  St  poGtj  ordinarim  E H,  fiat  LG  media  inter 
-»^duasEL,LB:demquefiatvtDLlineaad  DA  Uneam.itaLG  quadratumad 
quadratum  AKifiatqueLG  aequalis  LH&AK>a»;ualisD  I.ScperDGKScAHI, 
parabolzdelcribantur  zquales  ti  fimiles.vt  patetex  ipfa  confiruSione;  Se  parabola 
D G K du(Ra  in  A H I,  zqnale  folidum  exhibebit  illi  quod  exhibet  dudlus  parabolz 
D E Fin  parabolam  A B C : quod  patebir fi  ququis  M ^ducatur ordinatim  ad  com- 
munemaxem  AD;namredangulum  MOPzqualeeritrc(aanguloNOQ,.quod  ' 
ita  demonllrabitur.Ratio  rectanguli  G L H ad  tcctangulum  E L B,  componitur  ex 
ijfdcm  rationibus,  ex  quibus  cft  compotita  rado  rectanguli  NOQad  tectangulum 
MOP;  nameftGLadLE,vtONadOM;Sr  LBadLH,  Tt  OPadOQ,.  ergo 
ciim  tcctangulum  EEB,  aequale  fit  rectanguloGLH;  edam  tectangulum  MQP, 
zqualc  erit  N O Qjcctangulo.  quate  Tolidum  ex  ductu  DGK,  in  fe  lubaltenid  pro- 
dudnmzquatur>>magnicudiniquzficexdnctupacabolatum  DEF,ABCinterfe,  i 
Igitui  perfecimus  quod  poRulacum  fuit.  '' 


PRO. 
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'propositio  L XX  VII. 

Sit  axis  A B parabolarum  ACD,BFE  KAIC,  HKO  fubaltcrn» 
conftitutarum;fumpcis  deinde  AN, OM  inter  fea:qualibus  & fimili- 
tet  AO,B P,  ita  vt  N M (it  xqualis O P, ponantur  ordinatim  N IH,M  K C 
. &OE,PD. 

Oporteat  autem  rationem  exhiberequxeft  inter  corpora  qux  oriun- 
tur ex  fubaltctno  dudiu  ICKin  H IK  &exdui5tu  RDFinER  F,  vcl  in- 
ter folidaqu*  fiunt  ex  duftufubalterno  planorum  IT  QKin  HTVK, 
&RXZFinEFYX. 


F. 

\/ 

y 

F 

...  ' .I? 

Conjlrudi»  (y  demonfiratio. 

T^XEmonftratum  eft  i quod 
^^proportio  quj  eft  inter  ra- 
tiones Tolidorum  qua:  fiunt  ex 
duiflu  1 C K in  Tc , & ex  duiflu 
‘ R DF  in  feipfum,  Sc  ex  dudu 
plani  RFZX  in  fc,&lKQT 
in  fcipruin,  eadem  fit  cum  pro- 
portione qu*  repetitur  inter 
rationes  corporum  quz  fiunt 
ex  dui3u  fiibalicrno  eorundem 
planorum.  Igitur  permutando 
etiam  proportio  quz  c(l  inter 
rationem  loiidi  ex  duAu  ICK 
in  fe  ad  folidu  ex  du£Iu  R DF 
. in  fe  , & rationem  folidi  quod 
' nafeitur  ex  duflu  fubalterno 
, plani  1 CKin IKH.adfolidum 
quod  fit  ex  dufbu  fubalterno 
' plani  RDF  in  E RF,  eadem 
zll  cum  proportione  quq  exifiit 
inter  rationes  corporum  qum 
; nafcuntiir  ex  duflu  FRXZ 
'/ ‘ V t fc.  Sc  I T Q_K  in  fe.  Sc  ratio- 

Tcj  nem  folidotum  que  fiunt  fub 
;j«ii^,i/fdcm  planis  fubaltcrnc  ductis 
;tii.  .-  *n  fc.  Igitur  fi  proportio  ta- 
ctionis inter  I C K in  fe  du- 
■ Aum,  Sc  R DF  in  fe  duSum  ad 
_ ^ |(E^  .rationem inter  RFZ  X , in  fo 

- ,c2s«5-p.!duia  um,  Sc  I T Q K.  duSlum  ia 
le  eft  vc  proportio  rationum  A f» 
Sc  9-x,  etiam  proportio  qoZefl  inrer  raefonea  ctnporum  quz  oriuntur  ex  ijficm  pla- 
nis in  fe  fubaicerne  duStis  eadem  erit  cum  proportione  Aya  Sc  arx.  quare  etiam  pro- 
portio inter  rationes  corporum  ex  dudu  I C K in  fe,  ScD  RF  in  le  ad  rationem  fbli- 
dorumexdudtu  fubalterno  eorundem  ortorum,  eadem  erit  cum  proportione  qux 
eft  inter  rationes  corporum  quz  gignuntur  ex  duiftu  R X Z in  fc  , Sc  I T in  fc  ad 
rationi  m corporum  quz  oriuntur  cxdudlu  fubalterno  eorundem.  Ac  proinde 
vtcft  proportio  rationisintccIKC.dudum  in  fe  fubalterne  & R F Dfubiltcrnc  du- 
Sloni  d rationem  IKC  infc  dudi  ad  RF  D dufilum  in  fe:  ita  eft  proportio  rationis 
mtet  FR  X Z dudum  in  fc  fubaltctnS.ScKI  T Qiubaltcrnc  in  fc  duSlum  ad  ratione 

FRXZ, 


Di._i;:: — i ■ ■-  ^ooglc 
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PRXZ,  duccisinfe  ad  I TC^diictuminfc.  FiatigitucTC  R F D ductum  in  fc  ad 
1 K C.ductura  in  f'e,  ita  R F D ductu  in  fe  fubalcctnd  ad^,&fiacvcIT  Q,ductum  in  fe 
ad  FRXZ  ductum  in  fciica  ITQjin  fcfubaltcrnc  ductum  ad  folidum  erit  ita- 
que vt  Iblidumex  ductu  CIK,in  (c  iubaltetoc  ad  j.ita  folidum  ex  ductu  fubaltecuo 
FRXZ  ad  ^ ac  proinde  cum  ha:  magnitudines  priiisfint  reductz  ad  cylindricas 
quantitates  illis  atqualcs,  etiam  proportionem  rationum  exhibuimus,  quxfunt  i||flb 
illas ipias  magnitudines  cylindricas, quod iufficit  Tt  ex  communis  Geometrix  pr^^V 
pi)scxdcm  partes  cylindricx  ad  parallcicpipedt  illis  xqualia  reduci  polliatiprfa^ 
iimus  enim  omnia  qux  ad  hoc  iplumaccciraciafuntiVtpleniusmquarcd  Quadratu- 
td  cognolci  poterit. 

TERTIA  CIRGVLI 

Q V ADR  AT  VR  A. 

PROPOSITIO  LXXVML  • 


JfcMR^lt  paraboi;  axis  A B bifariam  diuifusinC,  eredlirq}  ad  eundem 
ordinatjm  CD,B£,  complcanturrcdlangula  DFA,£GC: 
dmilis  deinde  F D , G E proporcionalitcf  in  H & I, ponantur 
H K , & I L quae  xquidiuent  ordinarim  confticutis  ad  axem. 
Dico  primo,  vt  A Qad  Q^C  lineam  ita  elTe  quadratum  M Qad  redtan- 
gulum  MHK. 

Dico  fecundo, vt  c(l  linea  D S ad  S T' , ita  clTcfedangulum  N S L ad 
NIL  rcftangulum. 

. ‘Dtmonfirmio:  \ 
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^DC e* V, linea VY parallela EG,  occurrens I L produa* in  Y.  VtCSadDT, 
ita  rectangulirtn  N.S  Lad  E T V,  hoc  efti  S Y per  ea  quz  de  parabola*  pratmifimus. 
rcccangulum  LIN  xquacur  rcctangulis  LSN1>  &S1N1  addatur  comniuDC 
L SNiericLIM  cumL  SNa;qualehisiribusLSNl,S  INI>LSN.ledSINIZo 
quaturYLSI,  ergo  LIN  cum  LSN  .*quaturLSNI.YLSI,LSN.  fedbzc 
ttiaconficiuntrccrangulumYSI  liue  ISY.ftamduo  LSNl.LSNfaciuncrectan* 
guIumLSI.cui  fladdis  YLSI,  conflatur  rectangulumY SI.  ergo  YSI  zqaatur 
L S N,  cum  L 1 N.  rurfus  igitur  diuidendo  ec  D S ad  S T , ita  reccangolum  L S N ad 
tectangulum  LIN-  Quod  erat  ptopoCium. 

P R O .P  O S I T ro  L X X I X. 


■f  Ifdcm  pofitis! 

1 Dico reftangula  MHK.NIL  eiraincerfexqualia. 


J^Emonllracio  InAetut  lilf.de  Parabola  propof-4{v 

PROPOSITIO  LXXX. 


PArabolam  ABC  cniu*  axis  A O,  contingat  A E in  vertite  A : fif^ae 
B F ordinatim  ad  axem  polita  diuidens  axem  A D bifariam  in  F« 
edu£lSque  D C quz  zquidiltet  F B , ponantut  diametris  parallelz  C G« 

BE,  formantescum  AE.FG,  redllflgoIaGFD.EAF.  faftit  deinde 
CH,Bl  inter  leatqualibus  refiduil^ue  HG,I  E bifariam  in  L flcK  diui- 
fis, pofitia quoque  HN,LP,&IM,KO quz  zquidiftent ordinadtn 
conftitutii  ad  axem,  formentur  redangula  ER,KQ,GT,LSfleEO, 


KM.GP.LN. 

Dico  reftangulum  E R ad  G T rcfltangulum,  eandem  habere  propor- 
tionem quam  GP  rc(3:angalumadrcillangulum  EO. 


Dem»»^ 
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Qjr  ADRATVRA  CI&CVLt 
Dcmonfiratio. 


QVoniatn  EBi  GC  funt  xcjualeslineiaxiiquidiftantesexconftruaione  ,Ccut  ^ ^ 
etiam EL&  GH;  igitur  • redangulo  RKO  *quatur  TLP  rcdanguluin. ‘ 
vnde  vt  eft  K R ad  L T>  I ta  cft  E P ad  K O.  Tcd  reflangulum  E R c(l  ad  rc^angulum 
GT>  &;rc3angulum  GP  ad  EOi  vt  funt  eorum  baies,  ciim  altitudines  commu- 
nes vel  zqualesiintcx  contlrudione : Igitur  manlfetlum  ell  redlangulum  ER  ad 
G T.earo  habere  proportionem  quam  habet  G P redangulum  ad  re&angulum  E O. 

Quod  fuit  demoniirandum. 

CorolLmum. 

Hinc  liquido  conftar  etiam  re£IangnInmKQadLS  rectangolum,  eam  obtinere 
proportionem  quam redangulum  LN  adKM  rectangulum,dircutfus  enim 
idena  efl  cum  priore  quo  hoc  demonftrari  debet : quod  bmiliier  intelligcadom  eftde 
«juau^  fubdioilione  lineatum  E B,  G Ci  modo  reliqua  feruentar  qu;  in  conilructio- 
ne  luiit  adhibita. 

propositio’lxxxl 

Ilfdem  manentibus: 

Dico  parallelepipedum  quod  oritur  ex  re£banguIo  ER  fn  fe  du£bo, 
ad  illud  quod  gignitur  cz  GT  duiSlo  in  fe,eandem  habere  rationem, qua 
habet  folidum  ex  dui^u  plani  G P in  fe, ad  illud  quodfitcxduiSurupcrh* 
ciei  E O in  feipfam. 

Demonfiratio. 

VArallelepipedum  ex  ductu  ER  rcccangiiliinfciprum.adpacallelepipedumex 
A ductu  rectanguli  GT  in  fe,  eam  habet  rationcmqu;  inter  bafes  repentur  , cum 
altitudines  cx  conllr.fint  zquales.Sed  eadem  quoque  repetitur  proportio  inter  bafes 
parallclcpipedorum  quf  hunt  ex  ductu  plani  GP  in  fc,  & ex  ductu  plani »EO  in  fc-  • r.rs». 
iplum. Igitur  patet  parallelepipedum  ex  plano  ER  , ducto  in  fc  ad  folidum  ex  G T 
in  fe  ducto  emergens,  eandem  habere  ptoporiionem,  quam  folidum  ex  ductu  plani 
CP in fc,ad folidum cx EO  in  feipfuni ducto tcfultans.  t 


HHH 


P R O- 
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PROPOSITIO  LXXXII. 


Iirdem  remanentibus: 

' Dico  proportionem  qua:  eft  inter  rationem  corporis  ex  dudlu  E R in 
fe,ad  corpus  ex  dudlu  GT  in Ie,&  rationem  corpotis  ex  dudlu  GP  in 
fc,  ad  corpus  quod  fit  ex  £ O in  (c  du^o , eandem  eOe  cUm  propomone 

3ua:eil  inter  rationem  corporis  ex  duftu  plani  K Q in  le,  ad  corpus  ex 
u<an  L S in  fe,  & rationem  corporis  orti  ex  dudu  plani  L N in  fead  cor- 
pus ortum  ex  plano  KM  inTedu^o. 

Dmonflratio. 


‘ /^Stenfiim  eft  * qnod  ratio  qox  eft  inter  eorpora  orta  ex  dudu  E R in  fe , 8t  G T 
^-^infe,  eadem  fit  cum  ratione  quz  eft  inter  corpora  orta  exdudu  GP  in  fe  Ac 
plani  E O io  feipfum.Item  quod  ratio  quz  eft  inter  corpora  nata  ex  dudu  K Q,in  fe, 
8t  L S in  fe, eadem  fit  cum  ratione  quz  eft  inter  coraora  orta  ex  duftu  plani  L N ih 
IririxA^'  ^ plani  in  fedudfiigiturcumvtrobiquefit  ratio  zqualitatis , manifeftusa 
fnfm.  eft  k quod  IO  prepolitione  fuerat  alTertum. 


PROPOSITIO  LXXXIII. 


Ilfdem  pofitis: 

Dico  proportionem  quz  efi  inter  rationem  corporis  orti  ex  du£tu 
ERinlc,  ad  corpus  ortum  ex  duduKQJnfc,Sc  rationem  corpotis  ord 
ex  dudu  plani  G T in  fe  ad  L S in  fe  dudlum,  eandem  efle  cum  proportio- 
ne quq  elt  inter  rationem  corporis  ord  ex  du£iu  G P in  Ic , ad  corpus  or- 
tum ex  duAu  plani  L N in  fe,  & rationem  corporis  orti  ex  ductu  plani  £ O 
in  fe,  ad  corpus  quod  fit  ex  ductu  plani  K M in  (eiplum. 

Dtmonflratio. 

tT^u-  r\OcuimuSc  proportionem  quz  eft  inter  rationem  cotporis  orti  exdu3n  ER  in 
ad  corpus  ex  duilu  G T in  fe,8£  rationem  corporis  ex  dudu  G P in  le,ad  cor-  ' 
pusquodfitexEOin  fedufto,  eandem  efte  cum  proportione  qiiz  eft  inter  ratio- 
nem corpotis  exduflu  plani  K ^in  fe,  ad  corpus  cx  dudu  L S in  fe,tc  rationem  cor- 
potis 


QVADRATVRA  CIRCVLI.  ntfi 

porisortiex  dndlu  plani  LN  in  fe  ad  corpus  ortum  ex  pUno  KMinfedufto.  ergo 
permutando  > proportio  (^uzeft  inter  rationem  corporis  ea  dufiu  ER  in  le  ad  G T *,^",**’ 
infci&rationemcorpotis  ortiexduduKQ^in  fead  LSinie, eadem  eft  cum  pto- 
portione  quzell  inter  rationem  corporis  orti  ex  dudu  G P infc  ad  EO  inre,&  ra- 
tionem corporis  LN  infead  KM  in  fe.  quare  ^ etiam  proportio  quqcfl  inter  ratio- i''" 
pem  corporis  orti  cx  dudu  £ R in  fc , ad  corpus  ortum  cx  dudu  CJK  in  fe , & ratione 
corporis  orti  cx  dudlu  plani  GT  in  fe,  8c  L S in  feipfuni, eadem  w cum  proportione 
quz  cll  inter  rationem  corporis  orti  ex  ductu  GP  infe,  ad  corpus  ortum  ex  ductu 
plan  A.  HiaCe,  Sc  rationem  corporis  orti  ex  dudu  plani  E O >n  fis , ad  corpus  quod 
fit  ex  ductu  plani  KMin  rcipfum.  Quod  erat  dcmondrandum. 

Ftgura'vnmerpUu  fro fiqHetitiiiu  propofitiemiiu. 


Clnt  AB,  CD  axi  parabolzzquidiftantjs,  inter  ic  zquales, a quibus  tfemptz  z- 
^qualcs  A E>  C F;  diuilz  fint  quadrifariam  i&  per  diuifionum  puncta  pofitz  lint  or- 
dinarim ad  axem  i perficiantur  denique  tectangula  G>H,I,K,  & X..  M.N.O.  Deinde 
xcctangula  T,V,X,Y,  & P,Q^,S.  His  ita  peractis,  ponantur  hz  figurz  fiibaltemd, 
fcilicet  fieurf  A E r fiat  firnlTis  Sc  zqualis  A Ef  w , Sc  fiibalteroe  conllicuca.  fdem- 
^ue  fiatdcfigurl  CF»x,  quzfubalternc  polica  fit  cum  figura  CF»r,formentur^ue 
productis  parallelis  tcctangula  Sc  «,  u. 

• 

Figarz  partKtJares. 


claridsrn  fequentibas  procedamus,  transferantur  tedangula  quz  in  iebemate 
' vniuctfali  funt  inter  parabolam  D B z Sc  parabolas  iubalterne  poCcas  in  fche-  nUn  >. 
sna  particulare  primum, Sc  corporaorta  ex  duflu  rcdanguli  G infe.  Hin  fe,  I in  fe,K2f" 
in  (e,itcm  corpora  nata  ex  du£fu  tcdfangulocumT,V,X,Y,mieipia,  vocentur  cor- 
pora  G>H,I,K ; item  T,V,X,Y.  Item  corpora  quz  nafccotut  ex  dufiu  reSanguli  G 
in  Z rcftangulum,  reflanguli  H in  &,  rcflanguli  1 in  y , SC  K in  item  eaquz  exfur- 

euntexdudu  reaanguli  T in  A.rcaanguli  Vin^  redanguli  X in  r,  Sc  teAanguli 
X in£.  vocentur  (inc  addito  corpora  I>,,K^Scfic  de  cztcris.' 

Infecudum  vero  (chema  referantur  reftangulaLG,MH.NI,OK,itemPT,Qy, 

R X,S  Y : ac  rcSfanguloquidemLGinrchcmaccvniucrfati,zqualciit  redfangulum 
X.  in  fecundo  patticularijreaangulo  vero  M H,N  I,  Scc.  zqualia  fint  in  fecundo  fche- 
matereOangula  M,N,0,  ttem  P,Q,R,S  refiangulis,  P T,Qy,6£c.  in  primo  fchema- 
te.Denlque  redangulis  trZ,(Q,<ry,tt,*  A,^  fc, aequalia  ponantutin  (ecundo 
fchematereftangula»rf,ir,f,ScK,p,t;,,4).  Ac  corpora  quidem  quz  nafeentor  exdudu 
teSanguliLinfe,  Minfe,Nm  ic,  O infe,  item  ex  dudu  redangnii  P io  fe , Qin  fe, 

HHH  } Rin. 
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R in  Te,  S in  fc,  vocentur  corpora  L,Iii,N,0. 8ec.  Item  ea  qu*  nafcenrur  Irt  eodem 
rchemareexdui^uredanguliLinariiceni  ex M in; ,& N inr,  cxC^inj;  icemel 
qufcxfurgcnc  cxdu&uP  in  e , (^in^i  icc.  vocentur  line  iddicO corpora 

N«-,0*;P»,Q.'P.R'J'>S*'i. 

PROPOSltlO  LxxXlVi 


ILIispoficit;  . 

Dico  quod  proportio  qu.r  eft  ititer  rationes  corporunl  G 2 ad  T 
P«adLs-, -eadem  iit  cum  proportione  qux  eft  inter  rationes  corporum 
HiJadVf*,  & QpadMf. 

^emonftratib. 

NAm  ratio  corporis  G Z adT  A,compolita  eft  ex  ratione redanguliO ad T.Scte- 
flanguli  Z ad  A;  item  rati*  corporis  P ic  ad  I.  s-  < compoCra  eft  ex  ijlHem  rationi- 
bus : compbhirur  enim  ex  ratione  reftanguli  Pad  L,  hoc  eft  • ratione  redinguli  Oad  • ^ 1«; 
Tiflccxrationeretftangaliaadir.hoceftrationebtedangali  Z ad  A.  Eadem  igitur 
eft  ratio  corporis  Q Z a^T  A,  fc  ratio  corporis  P c ad  L w.  Eodem  dircurTu  pacet  ra-  ^ 
ttonem  quz  eft  inter  corpora  H &,Sc  V ^eandem  efte  cum  ratione  c]uz  eft  inter  cor- 
pora Qjp  fc  M f.  Nam  riirfus  ratio  corporis  H i3  ad  Vf>>  compoiiia  eft  ex  ratione  re- 
danguli  H ad  V,  &rcclaDgiiIi/3ad  ft:  exijrdcm  aurem  edam  compoUicUC  ratio  coc- 

pocisQ^,adM;:  componicurcnimcxraiioneredanguli  QjadM>hoceftccatioae  . < 

rcccanguli  H ad  Vi  fc  exradonececranguti^adf«hocefti3adu.  Quare  ciim  ratio- 
nes verobique  caedem  liat  , pacet  quod  proportio  quzeft  iocer  ranones  corporum 
G Z ad  T A,  fc  P «ad  L ari  eadem  fit  cum  proportione  qu;  eft  inter  rationes  corpo- 
rum H /9  ad  Vm>  & *d  M ;;  Quod  erat  demonftranduro. 

CfrollarintH. 

QVoddepropotrionibushahim  rationum  dictum  eft  , id  etiam  de  quibuluU  pro- 
portionibus corporum  hlcdiuirorumimelligi  volumus,  modo  corpora  fumamur 
prout  hic  fumpea  func.-nimirumailcrimus  quod  proportio  qu;  eft  io  certadOaes  cor- 
porum H|3  ad  Vi<>fc  Q.<^  ad  M(i  eadem  fit  cum  propordone  quK  eft  inter  rationes 
corporum  I yadXr,  fcRi/iadNr,  irem  eadem  cum  proportione  quz  eft  inter  ra- 
tiones corporum  Kdad  Y^,fc  SaadO^,cdmiahisfiteademdemonftrado.Idem^ 
io  (equend  obferuandum. 

PROPOSITIO  LXXXV. 

Iirdem  pontis! 

DicO  quod  prt^orcio  qux  eft  inter  rationes  cofporumGXadTA^A; 

H ^ ad  Vf»,  eadem  m cum  proportione  quq  eft  inter  rationes  corporum 
P « ad  Lw,Bi  ad  M f. 

DemOnHratid. 

I^Eroanftratnm  enim  eft  prXcedenti  propofidoiiequod  rado  ebrporum  GZ  fc 
-^-^T  A.  fit  ad  rationem  corporum  P « fc  L sr,  vt  ratio  corporum  H|3  & V f>,eft  ad  ra- 
tionem corporum  O^fc  Me- >gicur<i  permutando  ratio  corporum  GZfcTA,  ad-le"«4. 
rationem  corporum  H0  fc  v^eft  vttatio  corporum  P»  fc  Lv  adradonem  • 

potum  QpadMe>  hoceftpropoRioquz  eft  inter  rationes  corporum  GZadTA, 
fc  H 8 ad  eadem  cric  cum  proportione  qu;  inuenitut  inter  rationet  corporum 
p «adL  V,  fc  Q^p  ad  M{-Quodcrat  dcmonftrandum. 
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CoroUuriunt. 

Hinc  collige* quod  proportio  qu^cft  inter  rationes  corporum  G Z ad  HIS.&Ta 
ad  V f*,  eadem  fu  cum  proportione  qua;  eil  inter  rationes  corporum  1'  • ad  Qjp 
&Lwad  M{- 

PROPOSITIO  LXXXVI. 

Ilfdcm  fiolitis; 

Dico  quod  proportio  tju.xcftimcf  rationes  corporum  G ad  T , SC 
H ad  V,  ad  proportionem  qux  c(l  inter  rationes  corporum  P ad  L.&  Q^ad 
Mj  (it  vt  proportio  qu.ccft  inter  rationes  corporum  GZ  ad  1 H^ad 
V^^ell  ad  proportioiicrfi  quxcft  intcrrationescorporum  P»  ad  L»,  8c  . 

Q(p  ad  Mf. 

• Demonftratio. 

OStcnfumcil  •>  quod  proportio  qua;  cil  inter  rationes  corporum  Gad  T,  SrHad 

V, eadem  (ircum  proportionc,quxeft  inter  rationes  corporum  P ad  L , 3c  Qad  "xnyi'"» 
M.  Similiter  demonftratumcil'  quod  proportio  qux  eft  inter  rationes  corporum 
G Z ad  T A,  & H (3  ad  V fi,  eadem  Iit  cum  proportione  qux  »ft  inter  rationes  cor 
por&rn  P Lvt,  ad  Q ipad  M{.  Igitur  clim  proportiones  qux  comparantur  Inter  • 
ie  xquales  finr,  conilae  quod  prnportioqux  cilinccr  rationes  corporum  G ad  T>dC 
HadV.ad  propotcioncmqux  cil  intet  tatloncscorpptumPad  L,  & Q,ad  Mifit  vc 
proportio  qux  cil  inter  rationes  corporum  G Z ad  TA,  & H |3,  ad  Vf« » cil  ad  pro- 
portionem qux  cil  inter  rationes  corporum  F*  ad  Lh- ,&  ad  M{.  CJ_uod  erat 
demoniltandum. 

(Irotlarium  frlmum. 

Slcrcdd  etiam  inferes  ,quod  proportio  qux  cil  inter  rationei  corporum  Gad  H, 

T ad  Vi  ad  proportionem  qux  cil  inter  rationes  corporum  Pad  Q_&  L adMiilt 
vt  proportio  qlixeil  intecrationes  corporom  G Z ad  Hi8,  A ad  Vf» ) eil  ad  pro- 
portionem qux  cil  inter  rationes  corporfi  P»ad  ScLa-adMf.namJrutiiispto- 
poriioqiixcil  inter  rationes  corporum  G ad  H>  Sc  T ad  V eadem  eil  cum  propor- 
tiqnc  qu^  cil  inter  rationes  corporum  P ad  Q&  L ad  M.  Ex  altera  veto  parte  ciim 
oflcnluinlit,  e quod  proportio  qux  cil  inter  rationes  corporum  GZad  H|3,  8cTAad  * 

V eadem  (it  cum  proportione  qux  cil  inter  rationes  corporum  P»  ad  Qip,  & L tx 
ad  Mf.conllat  igitur  ficut  priiis  veritas  propoCtionis,  quam  criam  ad  duas  Icquentes 
extendi  volumus. 

CoroUarmmficHndum. 


Eodem  modo  ollendcturtjuod  proportio  qilx  ell  Inter  rationes  corporum  Gad 
T.i:  P adL,  ad  proportionem  qux  ell  inter  rationes  corporum  H ad  V,  & Qad 
M)  iit  vr  proportio  qux  cil  interrationes . corporum  G Z ad  T A,  ^PciadEn* 
ad  proportionem  qux  cil  inter  rationes  H0  ad  V /a, & Q.^adMf.  fcilicctperpropo- 
(itionem  iampoliramjrationeique  permutando  per  44. deproport. 


PROPOSITIO  LXXXVII, 

IKdcm  politis: 

Rurliisdico  quod  proportioqiixeft  inter  rationes  corporum  0 ad 
T,  & 1 ad  X ad  proportionem  qux  ell  inter  rationes  corporum  P ad  L, 
fic  RadN,  (itvt  proportio  qux  cft  inter  rationes  corporum  GZ  adTA 
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& I y £<1  X ,,  eft  ad  proporcionem  cju^  cft  inter  rationes  corporum  P » ad 
Lgri  fle  R ad  Nr. 

Demonfiratio. 

T^Emonftratiim  enim  cft»  quod  proportio  qa*  eft  inter  rationes  corporum  G ad 
*-^T,Sc  1 ad  X,lit  eadem  cu  proportione  quz  cft  inter  rationes  corporum  P ad  L. 

& R ad  N.  Item  demonftrarum  b eft  quod  proportio  qux  eft  inter  rationes  corpo-  ’’ 
rum  G Z ad  Ta  , ly  ad  Xr,ntcademcum  proportione  qux  eft  inter  rationes 
corporum  P«adX«9'p^  RdiadNa",  Igitur cdm  proportiones  qux  inter  fc compa- 
ratuur  czdcm  lint, ' conftat  veritas  propolitionis. 

PROPOSITIO  LXXXVIII. 

Ilfdem  podtis: 

Iteruradico  quodpropottio  quzeftintcrrationescorporum  H ad 
V,8el  ad  X,ad  proporcionem  quz  eft  incet  rationes  corporum  QadM, 

& Rad  N,  fit  veproportio  quzeftinter  rationes  corporum  H/3  idV;*, 

& I y ad  X t , cft  ad  proportionem  qux  eft  inter  rationes  corporum  QJP 
ad Mf,  flt  Rili  ad  Ne.  * 

, Demonfiratio, 

l)  Vrfusenim  ^proportio  qux  eft  inter  rationes  corporum  M ad  V,  & I ad  X, 
^^eademeft  cum  proportionequxcftintcr  rationes  corporum  Q^ad  M.  Sc  R ad  ii 
N Irem » proportio  qux  eft  inter  rationes  corporum  H/3  ad  V^,  & ly  ad  X»,  ' •!*<»«• 
Cadem  cft  cum  propoteione  qux  cft  inter  rationes  corporum  ad  & Rt}/ 
ad  N r.  Itaque  cilm  iterum  proportiones  quq  inter  Ce  comparantur  exdem  fiat/ con- 
fiat  vetitas  propolitionis. 

Scholioit. 


"^^EltHfurfimiityfdtmitmenSrttifnibm  fim^r refetendii , iJm  iattBigi vtlumm  tU 
d- V jiuhifim  tUu fitilmfitititm  1 m0di  eerfert  tt  mttU fimtmliir frm  hU fumfU fimt. 

PROPOSITIO  LXXXIX. 
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Jlfdem  pofitis: 

Dico  quod  ratio  aggregati  quantitatum  G,  H,  I,  K ad  aggregatum 

111  a quanci- 
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quantitatum  T,V,X,Y  fit  ad  rationem  aggregati  quintitatumP,Q,  R,S, 
ad  aggregatum quantitatu  L,M,N,0,  vt ratio  aggregati  corporum  GX, 
H/3,  I7,  ad  aggregatum  corporum  Ta,  Vf*,  X ",  Y£  eft  ad  rationem 
aggregati  corporum  P»,  Q 9,  ad  aggregatum  corporum  Lsr,M(,  , 

Nr,0«. 


G 

T 

R 

I, 

H - 

V 

Q-- 

M 

I 

X 

R 

N 

K 

Y 

S • 

0 

GZ 

Ta 

P« 

Lw 

H0 

(X<p 

M( 

I y 

X» 

Nr 

K# 

Y£ 

s«. 

o« 

• Demonflratio. 

T^Vplici  rurrus  ^il  propofitionem  hanc  demondrabimui , vti  ficin  quadraturi  fc- 
■^cunda  hlttum.  Primum  via  Archimedea , per prop.a.dc  Conoid.Dcindc  perpro»^ 
politionem  nollram  {4.  Lemmaticam  huius  lib. 

Prima  igirurvialicden.onllro.  Proportio  quxell  inter  rationes  corporum  Gad 
Ti  & H ad  V,  eadem  1 ell  cum  proportione  quz  ell  inter  rationes  corporum  P adL>  irirtt. 
&C2_adM>  Item  proportio  qua;  elt  inter  rationes  corporum  HadV,  JcIadX.  ea-**" 
dem  b cft  cum  proportione  qu^  ell  inter  rationcscorpnru  Q ad  M & R ad  N.  Igitur  ^ ^ 
proportio  quz  ed  inter  rationes  corporum  G adT,&  H adV  ,ellad  proportionem 
quz  ell  inter  rationes  corporum  P adL,  diQ^adM,  vt  proportio  quz  ell  inter  ra- 
tiones corporum  H ad  V,  & I ad  X , ell  ad  proportionem  quj  e(l  inter  rationes  cor- 
porum Q^ad  M,  &:  R ad  N>  ciim  vttobique  Ct  proportio  aSqualitatis  ad  proportione 
aequalitatis.  Igitur  < permutando  propotcioquq  ell  inter  rationes  corporum  G ad  T> 

& Had  V, ell  ad  proportionem  quqcHinrcrrationescorporumKtd  V , &I  ad 
Vt  proportio  quz  cH  inter  rationes  corporum  P adL.lC  C^d  M>  ell  ad  properiionc 
qazellinterrationescorpotum  Q^dM,  if  RadN.  Similimodo  proportioqu;  ell 
inter  rationes  corparum  H ad  V,  &;  lad  X,  odcndeturcire  ad  proportionem  qtiz  cft 
incer  rationes  corporum  I ad  X,&  Kad  Y,Tt  proportio  qu;cll  inter  rationes  corpo- 
tum  QadMdcR  adN.cIlad  proportionem  quqcll  inter  rationes  corporu  RadN, 

& S ad  O-  Aiqnehoc  modo  prima  Archimede.;  conllru>3ionis  partem  abibluimus. 

Pr.qtcrea  ollenium  ell  'fqood  proportio,  quz  ell  inter  rationes  corporum  G ad  T,  j ^ 
& H ad  V, fit  ad  proportionem,  qui  ell  inter  rationes  corporum  P ad  L,  Sc  Q.ad  Smi. 
M,  Tt  proportio,  quz  ell  inter  rationes  corporum  GZ  adTA,!cHfl,adV/»,cll 
ad  proportionem,  quz  ell  inter  rationes  corporum  Px  ad  L v & ad  M?'  Igitur 
c permutando  proportio, quz  cft  inter  rationes  corporum  G adT,  & H ad  V,  cll  ad  ctors, 
proportionem,  quz  cll  inter  rationes  corporum  GZ  ad  TA&H/Sad  V(»,  vtpro-^'SP«" 
portio  qiiqcll  inter  rationes  corporum  PadL,  & QjidM,  ell  ad  proportionem  quz 
cll  interrationes  corporum  P»ad  L»,  & Qjp  ad  Mf. 

Eodem  prorfus  modo  ollendctur  quod  proportio,  qua:  cll  inter  rationes  corpo- 
rum H ad  V,  1 ad  X,  Iit  ad  proportionem,  quz  ell  inter  rationes  corporum  H 0 ait 
V^i&Iyad  Xi,  Tt  proportio,  quz  cll  inter  rationes  eorponim  Q.»dM,  fic  R 
adN,  elladpropottioncmquzcliintettationescorporum  ad M(,& Ri|/ad 

Nir.  Dcniqucproportio.quzelliouirationescorporum  I ad X, dc K ad  Y, oflen- 

III  ) detur 
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detur  elTe  ad  proportionem  quz  eft  inter  rationei  corporum  Ipad  Xr>  tc  ad 
Y ^,vt  proportio,  qufcO  inter  rationes  corporum  R ad  N>  & S ad  O,eftadpro> 
portionem, quzcil inter rationcs«orporuin  Rs^adNr,  tc  S»ad  0$. 

Itaque  quemadmodum  Archimedes  infert  de  quantitatibus  eo  modo  difpoGciSt 
quo  nosproportiones  rationum  diipofiias  ollendimus,  ita  & nos  de  proportionibus 
inferimus , nempe  quod 'ptoportiones  omnes  fimuUumptz  , quzfunt  inter  rationes 
corporum  G ad  T , & H ad  V,  item  rationes  corporum  H ad  V , Sc  I ad  X , item  I 
adX,St  K ad  Y,lintad  propotiioncsomneslimul  liimpiasquz  funi  inter  rationes 
corporum  Pad  L,  & Q.adM,  item  inter  rationes  corporum  M,  ScRadN, 

item  R ad  N,  & S ad  O,  vt  proportiones  omnes  Gmul  lumptzquz  fune  inter  ra- 
tiones corporum  G Z ad  T A,  tc  H ad  V itera  Hi3ad  V \y  adXr,item  ly 
ad  X>,dc  Kjad  Y£,iiint  ad  proportiones  omnes  Gmul  rumpias,quz  funtinterra-. 
tiones corporum  Pk  ad  L Qjp  ad  Mf,  item  ad  M^,  5c  RijiadNe,  item 
K d>  ad  N r,  & S » ad  O f.  Et  ciim  mediz  proportiones  fir.gulorum  aggregatorum 
fini  etiam  inter  fe  proportionales,  fiezomiirzintelligantur  , manebit  aggregatura 
duarum  proportionum  vt  ad  fecundum  aggregaturo  duarum  propnrtionum,icriium 
aggregatum  duarum  proportionum  ell  ad  aggregatum  quartum  duarum  itidem  pro- 
potiionum.  Sed  propor  ionesiingulas  binq  rationes  conftituunt,  nempe  proportio- 
nem inter  rationes  Gad  T,&Had  V,  conftituunt  rationes  corporum  Gad  T , & 
XJ  ad  V,&  ita  de  reliquis:  itaque  quod  de  proportionibus  intulimus , illud  ipfumde 
rationibus  lofcrre  liecbir,  fcilicet  rationes  omnes  G ad  T,  H ad  V,I  ad  X,K  ad  Y,cire 
ad  rationes  omnes  corporum  PadL , Q_ad  M,  R ad  N,  Sad  0,vt  rationes  corporu 
G Zad  T A,H  /3  ad  V |s,I  ^ ad  X>,  Klad  Y ^,lunt  ad  omnes  rationes  corporu  Pxad 
L a-,0.?  ad  M R i{/  ad  N e,  S « ad  O^.Sed  omnes  rationes  corporu  G ad  T,  H ad  V» 
1 adX,  Kad  Y,iia  luntconflitutzvt  corpora  G,H,I,K  Cnt  termini  antecedentes, 
corpora  reto  T,V,X,Y  Cntterminiconfequentes.itemraiiones  PadL,QjidM. 
R ad  N,  Sad  O,  ita  funtconftitutzvtcorpora  P,Q^R,S  fint  antecedentes  ter- 
naini , corpora  vero  L,M,  N.O  termini  confequentes.  Idem  autem  in  alijs  ratio- 
nibus oblcruaium  eil  vt  (emper  corpora  G Z,  H;3 , 1 >-,K ^ antecedentium  vices, 
corpora  autem  T A,  V X r,  Y £ confeqiientium  locum  obtineant , vti  & in  vicimo 
aggregato  rationum  obietuatum  eft,  vt  corpora  P k,  Q^,  R iJ/,  S « antecedentes  Cnt 
termini, corpora  autem  Ltr,M|iNr,  04  Cnt  termini  confequentes.  Itaque  ratio 
aggregati  corporum  O,  H,  I,  K,  ad  aggregatum  corporpm  T,  V,  X,  Y,  eil  ad  ratio- 
nem aggregati  corporum  P,  Q,R,  S ad  aggregata  corpora  L.M,M,0,  vt  ratio  ag- 
gtcgatotiim  torporum  GZ,H  18,  ly,  K ad  aggregata  corpora  TA,  V^,X»,  Y Jeft 
ad  rationem  aggregatorum  corporum  Pii,C^^,Ri^,S«,  ad  aggregata  corpora  L», 
Ivi  {,  N r,  O S.  l^otl  erat  dcmoaftrandum. 
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Ftctbori  difi$irju  iJem  Jtmoiijlratiir.  , ^ 

■ft  Atio  corporisG  ad  Ti  eadem  *ell  cum  ratione  corporis  PadL.  item  ratio  cor-  *«*“ 
A.Vpons  H ad  V,  eadem  eil  cum  ratione  corporis  O adM  : igitur  permutando  ^ 
ratio  corytorum  G ad  T,  eft  ad  rationem  corporum  H ad  V,  vt  eil  ratio  corporum 
P ad  L I ad  rationem  corporum  Q_ad  M.  eodem  modo  oilendetut  quod  ratio 
corporum  H ad  V , fitad  rationem  corporum  1 adX,  vti  tatio  corporum  Q ad  Mt 
eil  ad  rationem  corporum  R ad  N.  denique  ratio  corporum  I ad  X , eiTe  oftende- 
ruradtationem  corporum  K ad  Y,  vti  ratio  corporum  R ad  N>  eil  ad  rationem  cor- 
porum S ad  O-  Atque  lic  primam  conilmSionis  Archimedex  partem  abibluimus. 

lam  vero  cum  olienium  iit  ‘ quod  ratio  corporis  G Zad  T A eadem  iit  cum  ratio- 
ne corporum  P*  adLw,  etat  autem  ratio  corporum  GadT,  eadem  cum  ratione 
corporum  P ad  L.  ergo  iipermntando  iterum  erit  ratio  corporum  GadT,  ad  ratio- 
nem  cqrpotum  G Z ad  T A , vi  tatio  corporum  P ad  L , eil  ad  rationem  corporum 
P»  ad  Lsr.  Eodemmododemonftrabiturquodtatiocorporum  HadV.fitadra- 
tionem  corporum  ad  V p.  vt  ratio  corporum  Q.ad  M.  eil  ad  rationem  corpo- 
rum Q_®  ad  M{;  itemquod  ratio  corporum  laiTX,  litadrafioncmcorporuml}- 
ad  Xi,vt  ratio  corporum  R ad  N>  ellad  rationem  corporum  Rd  adNe.  Denique 

inferetur  eodem  diicurfu  quod  ratio  corporum  K ad  Y,  iit  ad  rationem  corporum 
ad  Y^.  vt  ratio  corporum  S ad  O,  eil  ad  rationem  corporum  S»  ad  OS. 

Igitur  cum  rationes  hx  omnes  eo  modo  dirpoiiix  lint  vti  quantitates  apud  Arclii- 
mertem  , vti  ipie  rede  infert  omnes  quantitates  aggregati  primi  ad  omnes  fecundi 
effe,  vtomncstcrtij  aggregati  funt  ad  omnesquarti ; ita  St  nos  inferimus  omnes  ra- 
tiones corporis  GadT,  H ad  v,lad  X,Kad  Y,  qux  pomum  aggregatum  rationum 
conilituunt.eiTeadomncsrationescorpbrum  Pad  L,Q_adM,  RadN.S  ad  O 
qux  fecundum  aggregatum  faciunt, vt  omnes  rationes  corporum  G Z ad  Ta,H  |8  ad 
Vp,Iy  adX  r,K/ ad  YJ,  quxtettium  aggregatum  faciunt  ad  eas  omnes  qux  quar- 
tum, nempe  ad  omncsrationesPitadL«.Q0adM;,Rt|-adNr,SvadO$- 
Itaque  cumrurliis  omnes  rationes  GadT.H  adV,  ladX,  K ad  Y,  ita  conilitutx 
fintvt  corpora  Gi  H,I,K  iint termini  antecedentes  .corpora  vero  T,V,X,Y  (int 
termmi  confequentes ; item  rationes  P ad  E , ad  M , R ad  N , S ad  O , ita  fine 
conllitutxvtcorporaP,Q.R,S  iint  antecedentes  termini , corpora  »ctdL,M,N» 

O Cnt  termini  conlcqucntes , St  ita  dc  rcliquisiergo  ratloaggregati  antecedentium 
terminotuni.liocell  corporum  G,H,I,K,  ad  aggregatum  terminorum  coniequert. 
tium  , hoc  eil  corporum  T,  V,  X.  Y,  cil  ad  rationem  aggregati  corporum  P.  Q, 
R,L,  ad  aggregatum  corporum  L,  M.  N,  O . vt  ra tio  aggreeati  corporum  G Z,H  0. 
ly,  K>adaggregatumcorporumTA,V^,X»,Yf , cft  ad  rationem  aggregati  cor- 
porum P«,C2j)),R4.,S»,ad  aggregatum  corporum  Lv,M(.  Nr,  O^Quod  erat 
dcmonilrandum. 
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Aliter  dtmonJlrMur  'via  ficundi. 

A Diiemiis  & alteram  exLcmmatica  propolltione  54.hums  qua  Cmilicer  inferemus 
■^eandem  concliilionem  quam  priorediicurfuintulimus. 

Ptoportioqux  cll  inter  rationes  corporum  G adT  , & P ad  L,  eadem  elicum 
proportione  qua:  eft  inter  rationes  corporum  H ad  V.&  Q.ad  M>  funt  enima  eaedem  • Ttr  t>: 
rationes.  Prxtcrca  proportio  quxell  inter  rationes  corporum  GadT.  Se  P adl,,ea- 
dem  cll  cum  proportione  qux  eft  inter  rationes  corporum  I adX.Se  RadN;  vlte- 
tius  proportio  quz  eft  inter  rationes  corporum  Gad  !*>  Se  Pad  L>  eadem  eft  cum 
proportionequz  cll  inter  rationes  corporum  K ad  Y,  Se  S ad  O:  atque  huc  vfquo 
proportio  quz  eft  inter  rationes  corporum  GadT>SePadL>  comparata  eft  cum 
omnibus  alijs  cum  quibus  conferri  poteft,  itavtlemper  antecedentis  rationem  ob- 
tineat. Vt  igitur  difcurrumprofequamur,al1umcmus  proximd  fcquentes  terminos, 
qui  vicem  antcccdeniis  obtineant.  Proportio  itaque  quz  eft  inter  rationes  corpo- 
rum H ad  V,  Se  Q.adM,  eadem  eft  cum  proportionof  quz  eft  inter  rationes  cor. 
porum  r ad  X,  8r  R ad  N>  item  eadem  cum  proportionequz  eft  inter  rationes 
K ad  Y,  St  S ad  0>  denique  eadem  cum  proportione  quz  eft  inter  rationes  G ad 
T,  Se  P adL,  per eaqutantidiximus.atqueita contulimus  proportionem quf  cll 
inter  rationes  corporum  H ad  V.  Se  Q^ad  M,  cum  reliquis  proportionibus,  dando 
illi  rcmpcrlocumanteccdcntis.  Reftat  igitur  vt  idiplum  przftcmus  de  alijs  quz  re- 
manent. 

Iterum  igiturpropnrtio.quzell  inter  rationes  corporum'1  ad  X,  Se  Rad  N,  ea- 
dem eft  cum  proportione,  quz  eft  inter  rationes  corporum  K ad  Y,  Se  S ad  Otitem 
eadem  cu.m  proportione,  quz  eft  inter  rationes  corporum  G ad  T,  Se  P ad  L , deni- 
que eadem  cum  proportione  quz  cll  inter  rationes  corporum  H ad  V.St  Q_ad  M. 

Tandem  vtliancpartcm  concludamus,  iterum  proportio  quz  eft  inter  rationes 
corporum  K adY,  SeS  adO,.  eadem  cll  cum  ptoportionequzell inter  rationes 
corporum  G ad  T,  SePadL  : limilirer  eadem  elicum  proportionequz  cll  inter 
rationcscorporum  H ad  V,  Se  Q,ad  M:  tandem  eadem  cum  proportione  quz  eft 
inter  rationcscorporum  I ad  X,  &.  R ad  N. 

His  itaconclufis,  infero  ex  vi  Lcmmacicz'propolitionis,  quod  proportio  quz  eft 
inter  rationes  aggregatorum  omnium  corporum  G,  H,  I,  K,  ad  T,  V,  X,  Y , Se  ratio-’* 
nes  aggregatorum  omnium  P,  Q,  R,  S,  ad  L , M , N,  O eadem  fit  cum  proportione 
quz  citinter  rationes  partium  iam  enumeratarum  , quz  antecedentium  vices  obti- 
nebant. Se  rationes  partium  qufceolequcntium  loca  lupplcbaiir.  . .. 

Quia  veto  per  eundem  difcurfumcircaquatuor  alia  aggregata  quorum  primUm 
compluitur  corpora  G Z.  H/3, 1 y,  K fccunduiri  corpora  T A,V /u,X»,Y^,  tertium 
P*,.Q_^,R  d,„S  «i  quartum  denique  corpora  L a-,  M f,  N^•.0^ , eodem  modo  argu- 
aneniari  poftumusdicebit  etiam  inferre  quod  proportio  qti;  cll  inter  rationes  aggre- 
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giti  pcimi  ad  recundum  a^cgaium  , ad  rationes  aggregati  tertij  ad  aggregatum 
quartum,  fi  tcadcm  cum  proportione,  ^ux  e(l  inter  rationes  partium  aggregatorum 
qux  antecedenresconllituebant,Sc  rationes  partium  aeoicgatorum  que  confcquen- 
tiumTlccs  Tupplebant. 

Quia  vero  demonit  ratum  efiiquod  proportio  qux  e(l  inter  rationes  corpotiimG 
adTtAc  H ad V, ad  proportionem  quxeftinterrationesqorporumPadL,  & Q_ad 
M,  fit  Tt  proportio,  qux  cft  inter  rationes  corporum  G Z ad  T A,  &;  H/3  ad  , ad 
proportioncmqu;citinterrationescorporum,Pxad  L9-,&  Qjp  ad Mf,atqueita . . ' 

confequenier  b dc  reiiquis,  ic  hoc  quidem  in  omni  fiibdiuifioncriiamerrorum  para- 
bolxi infero  per  Corr.Prop.Lemmaticx  fiipra  ciiatx , quod  proportio  qux  eft  inter 
rationem  aggregati  corporum  G,  H,I,K,adaggregatum  corporum  T,  V,X,Y,Sc 
inter  rationem  aggregati  corporum  P,  Q,  R,  S>  ad  aggregatum  corporum  L > M,  N, 

O,  eadem  fit  cum  proportione  qux  eft  inter  rationemaggregati  corporum  C Z,H0, 

Xy.Kf>  ad  aggregatum  corporum  XA,V^Xr,Y|,  8e  inter  rationem  aggregati 
corporum  P k , , R 1^,  S « , ad  aggregatum  ebrporum  L sr , M ; , N r,  O Quod 

fiiit  dcmouftrandum. 

PROPOSITIOXC. 

EAdem  manente  figura  vniuetrali  proportionis  84.  huius  cum  parti- 
cularibus. 

Dico  quod  ratio corpotis orti  cxfigurd  parabolica  A Ea^in  (c  duffa, 
ad  corpus  ortu  ex  figura  parabolica  C F a ^ in  fc  dutf^a  fit  ad  rationem  cor- 
poris orti  ex  figuri  parabolici  C F » r in  fe  du^a,  ad  corpus  quod  exlurgit 
ex  figura  pdrabolici  A Er^in  fedu£ta,  vt  ratio  corporis  ex  dudlu figurae 
A E«{’in  rcfubaliern£,ad  corpus  ortum  ex  dudu  figurae  CFa<*  in  fefub- 
altcrne,  cft  ad  rationem  corporis  orti  cx  dudtu  figurz  CF»  r in  fe  fubahi 
terni  pofiti , ad  corpus  ortum  ex  duilu  figurae  AE.ff  in  fc  fubalier- 
nc. 

^tmonj} ratio. 

PRxcedentl  demonilratione  oftenfiim  efi  quod  tatio  omnium  parallelepipedorum 
C,HiI,K>adpataIlelepipedaT,V,X,  Y,  fit  ad  rationem  corporum  P,Q.R>  S, 
ad  corpora  L,M,N,  0,vt  ratio  corporum  GZ,  HS,l7,K^  ad  corpora  T A, 

Xt,Y^,cll  ad  rationem  corporum  Px,Q^,R4',  SoiadcorpotaLviM^iNeiOtf. 

Et  hoc  quidem  inquauis  inferiptione  figurarum  per  fiibdiuifionem  linearum  AE, 

CF  intelligendumcficx  vi  difcnrfiis  in  demonilratione  pofiti.  Cum  ergo  continua- 
tis fiibdiuilionibus,  auferaturfempee  plus  dimidio  refidui  corporum  illorum, quibus 
parallclepipeda  inferibuotup,  vc  demqnflratum  elld  iolibrodeduflibus;  acpro- 
pterea  omnia  fimul  fumpta  exhauriant  cbipora  quibus  inrciibuntur.manifeflum  eft 
rationem  plani  parabolici 'A  Ea  ^ infe  duai,  ad  planumparabolicumCFiia  infe 
duftum,eflead  rationem  plani  parabolici  CF»r  in  fe  duifti, ad  corpus  ex  plano  pa- 
labolico  A E r ^ in  fc  dudo,  vt  ratio  corporis  orti  exduftu  plani  A Ea  ^ in  fe  fubal- 
terni , ad  cotpuscxdoftu plani  CFaain  fc fiibalteme duai , cft  a^rationem  plani 
CFur  infeduifti  fubaltetn^ad  planum  A Er  ^ in  fe  fiibalierni  dudum  , cum  bxc 
ipla  corpora  fine  quibus  parallclepipeda  fuerant  inferipta. 

*'  PROPOSITIO  XCI. 

PArabola;  A E B axis  fit  B C,  diametri  vero  E D,  F G , quas  fecet  linea 
B A dudla  cx  vertice  B. 

Dico  Tegmentum  BEA  duAumin  fefecundiim  lineas  £0,FG  efle 
vngulam  parabolicamquxad  corpus  ceiftilineun>ei  xqualercdudlafit. 
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Demonfiratta. 

r\Vfla  enim  AC  ordinarim  ad  axcn»] 
■*"^fiant  lineis  E D , F G xqualcs  lincx 
OM,NL  fic  velint  ad  angulos reflos  ad 
A C.ericitaquc  ANOC  a parabola, & 
quidem xqualis  pjrabol^  AFB.  cum  om- 
nia quadrata  OMiNL  xqualia  finr  qua- 
dra tisE  D.FG.&c.  Igitur  parabola  A E B 
dudainfe  per  diametros  ED>FG  xqua- 
lis  eft  paraboi;  A O C,  dufl?  in  fepcr  dia- 
metros  OM.NL.  Intelligatur  igitur  dia- 
meter EDM  bifariam  diuidere  lineas 
A B,A  C : produaaf|UC  D E ad  tangentem 
BQ,  erit » ED  xqiialis  EQi'gitur  fi  e*  E 
ducatur  ordinarim  EKad  axemBC,  erit 
BK  xqualis  Q_E.  hoc  ell  ED,  hoceft 
OMifcdSe  linea EKxqualis ell  MC.vtl 
MA.igiturEBK  parabola  eadem  elicum 
parabola  AOCi  led  parabola  E BK  in  fis 
dufla , s redu^a  ell  ad  corpus  reflilincum 
ci  xquale,  igitur  & corpus  ortum  ex  fu- 
pcrficic  AEBduflaindiametrosE  D.FG 
redufium  ell  ad  corpus  reflilineum  ei  x- 
quale.Quod  erat  demonllrandum. 


PROPOSITIO  XCII. 


lYlindri  parabolici  AB  C D , bafiinfciibatur maximum  triangulam 
MB  D cuius  diameter  B G , ad  quam  ordinarim  ponantur  F E.  Fiant 
’ vero  reftit  F E zquales 

FH  in  cylindri  fupcrficie 
&iungantur  E H. 

Dicopunifla  B H D eC- 
fc  in  eodem  plano  cum 
redi  a 


QVoniam  EF  ordinatim 
pofitx  funtad  B G>  igitur 
imerfe  parallelf  funtivlcerius 
quoniam  F H in  fupcrficic  cy- 
lindri dudlf  fiint,  igitur  eti^ 
1 interfexquidillaut.crgocum 
EF.FH  squales fint  inter fc, 
triangula  EFH  limilia  funr. 
vnde  vt  EF  ad  E F,  ita  ell  EH 
ad  EH.  quare  anguli  FHE 
. inter  Ic  xqualet  funr:  vnde  li- 
ne^ EH,  liintiio  vno  codeiA- 
^ue  plano  cum  refla  B E D>ac 
' proinde  depunOa  B>HiHiD> 
- ' Qnodcratpropofitum. 

PRO- 
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tK  ad  l'  K,  icitvt  h,t>  ad  btiitacx  condruaione  funt  FHad  FH.  igitur  vcFK 
ad  FK.iwF  Had  FH;  fimiliaigicuriiintrfiangulaKFH:  ac  proinde  anguli  FHR 
Funtxquales.  Igitur  punda  B.H.D  in  plano eddcm  exiftuntcum  reda  BKD, hoc  cft 
BED.  Quoii  oportuit  (leroonftrarc.  v 

PROPOSITIO  XCIV.  . 

Iirdcm  pontis: 

Dico  parabol*  fegmentum  B F D duarum  in  fc  per  lineas  E F produ- 
cere vngulam  patabolieam  qu*  reduda  eft  ad  rcdltlineum  ei  xquale. 

TDemonfirAtio. 

T Inex  FK  duftx in  fcipfas producunt  ‘vngulam parabolicam  quxreduaaeilad  ,i. 

•*^corpusteailineun>!  fed  linex  FH  ad  FH.fumk  vt  FK  ad  P K: igitur FKJ’K**“' 
line*  duftx  in  F H producunt  etiam  vngulam  patabolieam , & quidem  qux  ad  vn- 
^lam  ortam  ex  duau  FK  >n  feipram,!  rationcmhabeac  quam  FH  adFK,acpro. 
inde  redudla  fit  adreflilineum.  Sed  EF.EF,  line*  duftx  in  fc  producunt  idem  cor- 
pus  quod  FK  lineteduax  in  FH.ciimline*  EH  ‘*oilenl*flntefle  in  eodem  pia- 
no  cum  UK  linelsi  igitur  & EF  lincx  duaxiixFH.Cuciuprrficies  EFD  duaa 
in  fe  fecundum  lineas  £F<  producitvngulam  patabolieam, qu;rcduaafit  adrcai*ai^, 
lineum  ei  xqualc.  Quod  erat  dcmonficandum. 

P R O P O S I T I O.  XC  V.  . 

Sic  parabolx  ABC  axis  A D , fc  contingens  in  vertice  A E^denique  axi 
xquidiflans  E B. 

Oporteat  foiido  cx  dudiu  plani  A E B A in  fcipfum , xqualc  folidum 
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PROPOSITIO  XCVI. 

PArabolz  axem  A B fccent  onhogonalirer  dua:  rcft*  C B,  D E : & fit 
DC  axi  parallela. 

Oporteatdenuo  figurx  FKC  D in  icdutl2e>as<^ualc  loudum  exhibfr 
re  quod  pr«tet  bafim  certam  habeat  notam  altitudinem. 

CouJhruUit  demonftrtUio. 


FOnatut  itemm>iectuuliim  praxim  pt*cedentis  propoCcioDia,  C G concingenafe- 
aionemin  C occurrens  DE  in  pundo  G.  Dreo  corpus  orcum  ex  dudu  plani 
F D C in  fc  > xquari  iotido  quod  habet  ba6m  F G C,  tc  alciiudincin  duplam 
C M.  Demonftiatio  eadem  cil  cum  prf  cedenti  ex  i6;.  dua. 

PROPOSITIO  XCVIF. 


\ « 

D 

\ 

e 


PArabolxaxemAB , fecet  orthogonalitcr  refla  CF.parabolam^ue 
tangat  in  A linea  A D,  ex  C vero  dufla  fit  C D parallela  axi. 
Oporteat  figut*  D A F C in  (e  duflx,  folidum  xquale  proterre,  quod 

prxtcr  bafim  notam,  conftet  determinata  altitudine. 


Ctnfiruilu  (yJemotiFiratu.  , 

Flal  C E «nalis  reflx  B C,  & dueatur  E D.  Denique  St  B G duplareax  BF , & 
deferibamr  parabola  A LG,  habens  axem  AB  & ord.natim  ad  .Ilum  pofitam 
reaamBG.  Dico  corpus  genitumexduanfuperficici  DCFA  . infeipiam 


DiyiiintA,  by  Coogie 


♦ QVADRATVRA  ClRCVLi.  ii*i 

e/TclbWz  magnitudini qiiz condat  bail  ED  AGE.  & alcitUJinc  D A.Edcnim  pla- 
gium DCfA,  in  Ic  duflum  aquale  corpori  cjt  AB  F m (e  dufto(  qUod  aqiiaturfo- 
lidofupcr  bafl  triangulari  DEC»  & altitudine  DA,  vt  dcniondratum  acft  libro^"'“* 
deducibus  plani  in  planum ) iimul  cum  rqdangulo  DABCdu^uin  Icquodfqua- 
tut  folido  habenti  balim  D AB  C,&  altitudinem  D A,  vna  infuper  cum  fuliJo  quod 
generatur  eit  D A B C duao  in  A B F bis,  hoc  cd  folido  habenti  baflm  A B G , qu? 
dupla  eftipfius  B AF  , vt  patet  ex  libro  de  parabola  , aliiiudincm  DA.  Igi- 
tUt  cilm  dgura  ED  AGE  xqualis  Iit  balibus  omnium hgutatum quz  cum alcim-/ar<t. 
dineDA  zquatiir  folido  quodoritut  ex  dudu  plani  D C F Aio  fcipfum.cxpcdiui. 
musfolutioncm  problematis  propofiii  quoad  partem  hanc. 

Quod  n vero  pndulctur  folui  problema  in  calii  H IFC , quo  requirltutfolidum 
exhiberi  vt  prius  quodzqucturfigurz  H IFC  in  feipfam  duflz,  ponatur  AD  quz 
zquididet  HI,  St  produida  CH  in  D , repetatur  przcedetis  condeudio  St  habe-  * 
bitur  vtprius  folida  magnitudo  xqualis  dgurz  HIFC  in  feipfam  dudz.  namfoli- 
dumhabens  balim  EKLG»  St  altitudinem  DA  zquatur  HIFC  dudoinfefe- 
cundilm  tenorem  ptopolitionis  vniuctfalis^  quam  libro  dedudu  plani  in  planum 
demondeauimus. 

PROPOSITIO  XCVIII. 

Sit  A G B I C parabola  cuius  axis  B O & contingens  B E , axi  parallela 
E Ai  & figura  A E M rubalternc  pofita  cum  figura  B E A G. 

Oporteat  igitur  figurae  A E M dutix  in  figuram  BEAG.oequalefoli- 
dum  exhibete,  quod  determinata  confiet  bah  & noti  altitudine. 


Censhu^ia  & dmonfhatia. 


/~\Stenrum  efidquod  corpus  ortum  exdufla  MAE  InBE  AG>i>uSexduflufigtt-d  rri^.iii.' 
^^tz  BEAG.  infcfubaltcrnfdimidiumlitcorporisorriexductu  BGAHmfe,^^- 
Sed  corpus  ortu  m ex  ductu  fupcriiciei  B G A H duct;  Iti  fe  , It  diuidatur  per  lineam 
AB  bifariam, zqualecftfuperficiei  BGAN  daccziufe,BNAMdu3zinfe,hoc 
cll  fupcriiciei  BGAN  bisinfeducczvndcumfuperlicie  B G A N bis  ducta  in  pla- 
numBNAH.  igitur  cum  corpus  ex  ductu  fupctficici  BEAG  inlefubalterni  du- 
cti dimidium  Iit  corporis  ex  ductu  rupetliciel  BGAH  infc,  etiam zqiialeeft  cor- 
pori quod  oritur  ex  luperficie  BGAN  io  fe,fiinul  cum  plano  BGAN  ducto  in 
BNfAH.  igiturcdfflcorpusquodoritotex  ductu  BGAN  Infe,  «reduccumfitadv^"»' 
corpus  habens  certam  balim  Se  nStam  altitudinem,  teftatvt  corpus  ortum  ex  ductu*"'*' ' 
fupcriiciei  BGAN  in  BNAH  ccducamns  ad  corpus  qitod balim  decetminatam 
habeat  Se  altitudinem.  Sit  igitur. 
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TROPOSITIO  XCIX. 


ASfuinpta  eadem  figuri. 

Oporteat  figurx  parabolicf  B G A N da£lx  in  figuram  B N A H, 
fblidum  xqualc  exhibere,  quod  prxter  bafim  determinatam,  habeat  alti- 
tudinem notam. 

Cmjlriiliioiy  dmonjhatii.  ‘ 


e 


A Sfumintur  ali;  dux  femiparabolx  Tubalicme  pofltx  A B C>  D E F>  qux  in  fe  da  - 
CCS  proferam  folidam  magnitudinetn  xqualcm  illi  quam  exhibet  cyliodrus  ex 
bafi  femiellipcica  KH  & altitudine  Gi  quodpofle  fieri  patet  per  conuerfam  zio.de 
parab.&per4;.deduct.  item  ex  prnpofitione  7(. huius,  quoniam  igitur  BKductutn 
in  K E > xquatur  moli  corporex  ex  bafi  K H>  & altitudine  G;  St  quoniam  triangulutn 
KM  ductum  in  parabolam  KB.  ad  parallelepipedumcil  teducrum,  fient  enim  pro- 
pol.27.  de  duct.  oilenfum  ell  ex  tali  ductu  fegmenti  circularis  in  triangulum  hoo 
iDododirpofiium  produci  vngulam  circularem , ita  quoque  manifcilum  elt  per  hunc 
ductum  prolucivngulam  patabolicam  quam  prop.99.  decylindr.  ad  corpusrectili.- 

neumredimmus.EiquoaiamKMduciumiaKBiGueLKii)  KE,  xquale eft I. IC 

duetti 
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dDctolnKM,&:  LK  in  ME;  Scrtirfus quoniam cubacuih  cft corpus cx <{uccu  LK 
in  KMpcr^.dcduct.  etiam  corpus  cx  ductu  LKin  MRteduccumcfladcorpuste- 
ctiliiieum.  ponantutitaquc  illa  duo  corpora  Tciliccc  cx  MK  in  KB,  & cx  ME  in 
KLiZqualiafolido habenti  baiim  pacabolicam  KI  & altitudinem  G.MK  >n  KB> 
vna  cum  EM  in  KB,  (hoccilvnacumEM  in  KL,  & EM  in  LB ,)  aquatur  EK 
in  KB.hoceil  HK  in  altitudinem  O.  fed  MKin  KB.cumEMiii  KL  zquatut 
1 Kin  altitudinem  G.Ergo reliquum  EM  inLB,xquatur  reliquo  IH  in  altitudi- 
nem. G.  Quod  oportuit  prrftare.  * .. 

PROPOSITIO  C.  , 

Ic  parabola; 
axis  AB  , ad 
t^ucin  ordinarim 
ponatur  GH,CD: 

& C E,  axi  aEcjuidi- 
ftet  ; figura:  vero 
GEC  ponatur  fub- 
alterne  E C F x~ 
tjualis  & fimilis. 

Oporteat  autem  S 
corpori  ex  du£Iu 
EGC  in  figuram 
parabolicam  ECF 
produAo  proferre  folidam  magnitudinem  zqualem  quz  determinatam 
quidem  habeat  bafim,  & notam  aliquam  altitudinem. 

Conflrunio  demonUnUio. 

PErficiaturparaboIa£F,eiufque 
vertex  fit  punAum  1 1 rcAa  ve- 
roIKilliusaxis,  ScIPeontingens 
in  I : quemadmodum  A K parabo- 
lam AGCcontingitin  A.critita- 
que  parabola  AOP  parabol* 

LIK  iubaltcrnc  pofita  ; & quo- 
niam  FEC  xqualis  ac  fimiliscfl 
figurz  GEC  , patet  BA  efle  z- 
qualem  N I & A Q_zqnalcm  I M 
hoccflBP.  Fiat  itaque  parabolz 
AOP  zqualis  RST  , cuiusaxi 
R V conilituatur  parallela  XT; 

& R Y,  Z V inter  fc  qnidem  x- 
qualcsfint.fed&zqualcs  QAvelBP.  pofitis  deinde  Y^,  Z ; ocdinitim  ad  axem, 
collocetur  parabola  X l^altcrne cum  R S X, Seducantur  «x,  e/Squzzquidi- 

ftent  X T.  erunt  imturx  «,  eS  zquales  Z Y , hoc  eft  in  alio  fcemate  teftfCE.  eft  au- 
tem ptop.98.8c  99.huius  oilenfiim  , cui  folidz  magnitudini  habenti  bafim  determi- 
natam St  notam  altitudinem  , qqualefie  corpus  quod  oritur  exdudu  plani  >S»<|ia 
rmy.  ergo  etiam  Teitur  cui folido  determinacz  bafis & altitudinis zquale fit  x S xi in 
rtny , vna  cum  t*at)  in  rttiy,  cum  bzc  fimul  fumpta  zquencur  rS«<)  in  rtiiy, 
fcd  xS«  in  e»»y  iqiiatur  xSa  in  ry&,  Sc  xS»  in  rms$.  Ergo  fiimma  corpo- 
rum quq  fic  cx  xSa  in  ryiS  ,Scex  xS  w in  rrr|3,  & ex  rxav  in  rmy,  redudia  eft 
ad  folidum  dctecminatz  bafis  Sc  altitudinis.funt  aurem  ex  fiimma  horum  trium  cor- 
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pocnm  > dao  redirda  nimiram  aSa>  in  cdm  (juadraca  a l!c  figura  kSm  St 

rxaiifin  tfiii',  cum  quadrata  fimilicir  fic figura  r a Ergo  & rcliquuni<]Uod  fit 
(X  aS»  in  xyff,  tcduSuii)  eft  adrolidnm  determinatam nabens bafim ac  aicitu- 
dinem.' Quod  erat  propoCioni. 

' - PROPOSITIO  C I. 

-i' ' • I-  !.■  i i.i  t 'a:  1 ■- 

Q^Itdenuo  AB  axis  parabol*  ad  quem  fint  ordinarim  pofit?  E F,CD, 

O &CG  axixquidiQans.Dcindeconflituaturzqualis  & fimilis  (igura 
G C H I (ubalcernd  cum  figura  G F D C. 

Oporteat  quoque  fupcrficiei  GFD  C in  GIH  C du£Iz  exhibere  at^- 
qualem  magnitudinem  habentem  prxter  bafim  determinatam, etiam.no- 
tam  altitudinem. 


QnJlrMo  & demonfiratio. 

A 


^'XStenrum  cfi  1 cui  proportioni  cylindri  Ct  atqualis  magnitudo  folida  qaa;  fit 
^^cx  du£lu  plani  OFDB  in  fe  uibalcernc,  hoc  cil  in  planum  LMHl  > po- 
natur itaque  portio  illa  cylindri  zqualis  rtorpori  quod  habet  bafim  circularem 
P>  & altitudinem  Q.  hoc  fa&o  addatur  huic  bafi  P redlangulum  R .iquod  du- 
plum in  altitudinem  Qproducar  parallclepipedum  zquale  Mido  quod  fit cx  du- 
ftu  plani  OFDB  in^numGCML.  C^od  fieri  poterit,  cum  <>  figuraOFDB 
quadrata  fit.  Quia  autem  corpus  cxduiju  OBCG  in  planum  LM  HI>  zquale  efl: 
eidem  corpori  orto  ex  OFDB  in  GCML,  adiungaturredangulum  SzqualcR 
tei^angulo,quoddudnmin  altitudinem  Q zqueiur  R dudto  in  Q.  Tandem  ad- 
iungaturrcdangulumT,  quod  etiam  dudum  in  eandem  altitudinem  Qj  zquetur 
parallelepipcdo  quod  gignitur  ex  dudlu  plani  GOBC  inreipfum  feuin  planum 
GCML.  etic itaque  rota  fupeificies  PRST  duda  in  altitudinem  Qproducens 
folidam  magnitudinem  defideratam,  zqualem  illi  icilicet  corpori  quod  oritur  cx  du- 
duGFDG  ■ dudoinfcrubalcernc. nam  GFDCdudum  in  GCHI>zquatuc 
FOB  D in  IHML,  (hoceft  Pin  Q)  fimulcum  FODB  inGCM  L.  (hoceft  R 
in  QJ  fimulcum  OGCB  in  ILMH,  (hoc  eftS  in  QJ  vna  denique  cum  ret^an- 
gulo  OGCB  in  LGCM  dud^o,  fcilicec  T in  altitudinem  Q.  quare  perfecimus 
quod  requi  rcbatur. 

PROPOSITIO  CII. 


OMnibus  itaque  his  fuppofitis  propofitum  fit  proportionem  circuli 
ad  figuram  rcflilincam  notam  faccrc. 
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Confirunio  ii  demonjhatio. 
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1?  Efumamus  itaque  ad  hoc  proflandum  figuram  vniuerfalempropofician.84.quod 
‘^cfl  fundamentum  cui  fpeculationis  huius  cardo  inni  titur.exhibica  itaque  efl  ratio 
corporis  ex  AEo^  plano  in  fc  duAo  ad  corpus  ex  plano  C Fi»  in  fe  du£to  refultans; 
cum  > veraque  ad  corpus  quod  altitudinem  certam  habet  & bafes  notas  redu^  Cnc:  ^ 
przterca  exhibita  efl  proportio  inter  corpora  produdla  ex  fuperficie  CF»rin  fe 
du^  ,&  folidum  ex  duSu  fuperficiei  A E r ^ in  reipfamj  cum  hzc  etiam  ad  corpora 
reduAafintbquo  prjter  altitudinem  bafes  habent  notas.  Igitur  exhibita  efl  propor- 
tio  inter  has  duas  rationes , hoc  efl  inter  rationem  corporis  quod  fit  ex  du&u  plani 
infc.ad  corpus  quod  oritur  ex  duflu  plani  CF<i<t  infc  > & inter  rationem 
quam  habet  folidum  ex  dudlui^pi  CFvr  mfc,  ad  folidum  ex  du<2u  plani  AEr^ 
infeipfum.  Verum  etiam  cdc^Rflracum  efl  eandem  effe  proportionem  inter  ratio-  cnr^a. 
nes  corporum  quzgignuncurWdufla  fubalternoearundcm  figurarum,  hoc  efl  inter 
rationem  corporis  ex  dudlu  plan  i A E<s  ^ in  planum  AE  $ > ad  corpus  ex  plano  para- 
boliro  CFi)o in  planum  parabolicum  CF^>  & rationem  corporis  quodoricutex 
du^u  plani  C F v r in  planum  C F u , ad  corpus  quod  fit  ex  duflu  fuperficiei  A E 
In  A E 8 sr  cura  proportione  quz  ell  inter  rationes  corporum  quz  fiunt  ex  ijfdem  fi- 
guris dudis  in  fc.  quare cdm  proportio  qux  efl  inter  rationes  corporum  genitorum 
exfigurisillisinfeductis.nocaquoquc  erit  proportio  quam  inter  fe  habent  rationes 
corporum  quz  fiunt  ex  fubalrerno  earundem  figuratum  duflu.  Igitur  cdm  <>  hzc  viti- 
ma  corpora  redu^  quoque  fint  ad  fulidas  magnitudines , quarum  bafes  habent  cir-  Imim. 
culares  figuras,  8c  vnam  eandem^ue  communem  omnibus  altitudinem,  eadem  repe- 
tietur  ratio  mtechzc  corpora  quz  inter  bafes  eorum  exiflet , atque  ita  ratio  circuli 
ad  reftilineum  tedu^a  ctir,  proutplcnius  ex  quadratura  quarta  adhuc  intelligetiit. 
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PROPOSITIO  GUI. 

I It  AB  axis  parabolae  C AD,  cui  aequidiftctrei^a  MN  diuifa 
’ per  parabolam  in  C,fumptifq;«qualibusCG,C  Fi  item  CO, 

I CS,  ponantur  per  punfta  G,F,  ita  O,  S ordinarim  ad  axem  te- 
*a?GI,ED,0‘Q,RT. 

DicoteftangulaHGI.EFD  fore  xqualia; item rcdiangula  POQ, 
RST. 

. Demonflnttio. 

'tlacenim  GK  media  fnterGH, 
•^G I;  & O X mediaincet  O Pt 
OQ.  item  FL, S V medixincei 
EF.FD.  &RS.  ST. oftenfum 
• eft  CKX,  itemCLV  effc  pa- 
rabolas, & quidem  CLV  zqua- 
lem  pland  bpatabnl;  C A D.coo- 
curracitaque parabola  CL  V cu 
axe  AB  ia  Z.  manifcllum  eft, 
Z ordioatim  ducatur  ZN 
^Lxem  CN,  xqualemcam  fo- 
rmrdinatim  duriz  ex  C ad  axem 
A B,  (cilicec  zqualem  C B i quate 
ciim  C L Z , C A D parabolz  ez- 
dem  lint  , manifcllum  efl  axes 
AB,CN  zqoalcs  C0C.  Manife- 
ftum  eft  etiam  ex  conflrudion. 
parabolam  CKX  tranlire  pcc 

A-oamex  A dueatut  AM  paraflela  GK,  tanget  «ea parabolam  CAD, itaque 
A.namcx  A,  ducatur  am  p AMvtlinea  CG  ad  CM.  etiamqua- 

dPiT44.*  cum  reiftanffulom  HGI  litaaquaaratum  * 

dtatum  G K ad  M A quadratum  erit  vt  C G ad  C M.  patet  .mque  C K X parab.^ 
lam  tranCre  per  A. & quidem  AM  vti  & G K ordinat.m  et>,  pofita  ad  «c™  P«»bo- 
rc  K A c^m  fintadangulos  reftos  duflzad  axem  AB.  ac  propterea  A M zqua  .* 
«itBcf&MC  «qualis  AB.  hoc  eft  CN.  zqualesitaque  rurfus  lunt  parabolz 
CKAfcLZ,  quare  8r  quadratum  GKquadrato  F L,  «c  quadrarum  O X quadra- 
to  SV,  zquale  erit. manifeftum  igitur  eft  etiam  reflangula  HGI.  EFD,  item 
POQ.SRT  elTczqualij.  Quodctatdemooftrandum. 

PROPOSITIO  CIV. 

PArabol?  CAD  axis  fit  A B.qupiis  autem  diameter  G CF  parabolam 

fecctinC-.faais dcindeCG.CF  inter fe zqualibus,  vti8cGO,FS, 

item  O K.  S L & fic  deinceps,  pet  punfta  G,  O,  F,  S , &c.  ponantur  ordi- 
narim ad  axem  O Q^G  I,  E D,  R M , &c.  fecantes  parabolam  in 
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item  in  Q,l,D,T,&c.  ex  quibus  pundlis  educantur  parallelx  ad  axem, per* 
ficiantur^  teftanpia  K P,  O H,  E S,  R L,-  item  K O I,  F M,  S N. 

Dico  rc^angurum  O H ad  rcflangulum  hScffe  vtredlangulum  FM, 
ad  reiftangulum  O I : & reiftangulum  K P cflc  ad  R L,  vt  rcftangulum  S N 
ad  KQjcdiangulum. 


Demonflratio. 


A 


QVoniam  CF.CGiitemCO.es  xquales  Tunt  .igitur >re&angnlum  HGI,z-  irwio). 

quale  cflteSangulo  EFO.  ac  ptopeerea  GH  eftadEF.&FD  adGI.icd*^' 
leflangulum  OH  eft  ad re^^angulum  ES.  vt  GH  ad  EF.  &re<3anguluin  FM 
adrcftangulum  OI  vtFD  ad  GI,  cum  altitudines  exdemfint  ex  conftr.  igitur  ma- 
nifeflum eft reAangutum  OH  ad  ES.  teAangulum  elTe  vt  reflangulum  FM  ad 
O I.  Eodem  prorfus  modo  oftendetur  rcflangulum  K F ad  R D.  elle  vt  cedlangu- 
ium  SN  ad  KQ,red)anguIum.Quq  fueram  demonllranda. 


PROPOSITIO  CV. 

IirdempoUtis: 

Dico  patallelepipedum  quod  otitur  ex  dudlu  re£EanguIi  O H in  fc,ad 
id  quod  oritur  ex  ductu  ES  in  fe, eandem  habere  rationem  quam  parai- 
lelepipcdum  ex  ductu  rectanguli  FM  inreadparallclepipcdumexductu 
OI  infci 

Demonflratio. 


'pArallcIepipedum  ortum  ex  ductu  rectaguli  O H in  fe  ad  parallelepipedum  ortum 
ex  ductu  rectanguli  ES  infe.  eft  vt  redangulum  OH  ad  redangulum  ES.  ciim 
altitudincsatqualcs  fint.  Sed  ■>  eadem  quoque reperitur  propott'0  inter  baCes  paral- 
Jelepipedorum  qu;  fiuiit  ex  duflu  F M rectanguli  in  fe,&  ex  duSu  rectanguli  G I >n 
feipium.  Jgiturpatet  veritas  propontionis, 

CorolUmtm. 


^ddem  modo  demonftrabitur  parallelepipedum  ex  ducto  rectanguli  KFinfe 
^paiaJlclepipedumortum  ex  ductu  RL  in  fe  cflc  vtcorpus  ortum  ex  ductu  SN 
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Te  atlcorpus  ortum  ex  ductu  rectanguli  K Qjafc,  imo  & de  ommbusparaUelc;pl> 
pedis  quorum  bafes  zquaiucr  a puncto  C diltanc,  id  eodem  modo  oftendetuT 

PROPOSITIO  CVI. 


s 


Iirdcm  manentibus; 

Dico  proportionem  quz  eft  inter  rationem  corporis  6x  dadbu  OH 
in  fead  corpus  ex  dudiu  ES  in  fe,&  rationem  corporis  ex  du£tu  F Minie 
ad  corpus  ex'diidu  0 1 in  fe,  eandem  clTe  cum  proportione  quz  e(l  intci 
rationem  corporis  ex  dudu  plani  KP  in  le,adcorpusexdu£Ia  RLinIe, 
& rationem  corporis  orti  ex  dudu  plani  S N in  fe , ad  corpus  onum  ex 
dudlu  plani  KQ  in  fe. 

^emonftratio. 

D£mon(lratumefi>quodtxtioquz  ell  inter  corpora  orta  exdufiu  OH  in /e,  &: 
E S in  Te,  eadem  fit  cum  rationequz  eft  inter  corpora  ex  dudtu  FM  in  fe , 6C 
plani  O I in  feipfuffl.  Similiter  oilcnfum  ed  quod  ratio  quz  eft  inter  corpora  nara  ex 
duiflu  KP  in  fe,drexduflu  RLin  fe.cadcm  fit  cum  ratione  quqeft  inter  cojrpora 
ortaexduflu  SN  infe,  drexduflu  KQ^infedgitur  cum  vtrobique  fit  ratio  zqua- 
litatis,  manifeftum  eft  quod  in  propofitione  fuerat  afiertum. 

PROPOSITIO  CVII. 


Ilfdcm  pofitis: 

Dico  proportionem  qux  eft  inter  rationem  corporis  orciex  du6Ia 
O H infe,  ad  corpus  ortum  ex  du6IuKP  infe,  & rationem  corporis  orti 
ex  dudu  plani  E S in  (c  ad  R L in  fe  du£Ium , eandem  efle  cum  propor* 
tioncquz  eflinter  rationemcorporis  orti  ex  ductu  FM  in  fe,  adeorpus 
ortum  cx  ductu  S N in  fe , & rationem  corporis  orti  ex  ductu  O I in  fe, 
ad  corpus  ortum  cx  ductu  plani  K QJn  fe.  • 

Demon-' 
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TDemonftratio. 

OStendlmus  a igirur  proportione  qux  eft  inter  ratione  corporis  orti  ex  dutftu  pia-  aP/noc. 

ni  OH infe.adcorpusex dufluES  infe.ac  ratione  corporisortiexduau 
in  le  ad  id  quod  oritur  ex  dudu  OI  in  fe,  eandem  cdecuni  proportione  quse  cd  in>  ^ 
ter  rationem  corporisorti  ex  du&u  plani  KP  in  Te,  adcorpuseddudbu  RLin  Ce,Sc 
rationem  corporis  nati  ex  du£lu  S N plani  in  feiplum,  ad  id  quod  ex  plano  K Q in/» 
duQo  exfurgit.crgo  permutado  b proportio  qua;  ed  inter  rationem  corporis  orti  ex  b Par  aai 
dn&u  plani  OH  in  fc, ad  ES  infeduflum,  & rationem  cotporis  orti  ex  duSu 
KP  infead  id  quod  oritur  ex  du&u  RLin  Te,  eadem  erit  cum  proportione  quxcd 
inter  rationem  corporis  orti  ex  duflu  plani  FM  infead  OI  in  fe,jc  rationem  cor- 
poris orti  ex  du£Iu  SN  in  fc,  ad  id  quod  ex  duSuplani  KQ^illc,  exfurgit.  Quare 
c etiam  proportio  quxcd  inter  rationem  corporis  orticx  dudlu  OH  in  fc,  ad  corpus 
ortum  ex  dudu  K P in  fc,  Sc  rationem  corporis  orti  ex  duflu  E S in  fc  ad  R L in  fe  ~ 
duAum,  eadem  ed  cum  proportione  qux  ed  inter  rationem  corporis  orticx  duilu 
FM  in  fc , ad  corpus  ottum  ex  dudu  SN  in  fc,  & rationem  corporis  orti  ex  dufiu 
OI  infc,ad  corpus  ortum  exdudu  plani  KQ^infc.  Quod  erat  demondrandum. 
[iroUthum  primum. 

■pOdem  plane  modo  demondrabitur  quod  prr^ortio  qux  cd  inter  rationem  cor- 
Aiporis  orti  ex  ducto  KP  infc,  ad  corpus  ortum  ex  ductu  X Y in  fc  ,&  rationem 
corporisorti  ex  ductu  plani  RL  infe  ad  «V  infediictum.eandcmeirecumpro- 
porlionequxedinterrationem  corporisorti  ex  ductu  planiSN  in  fc  ducti  ad  id 
quodotiturcxdudhi  L ^ plani  infc.  & rationem  corporisorti  cxduidu  KQ^infcad 
X Z in  fc  duflum. 

Corollarium peundum.  , 

ITem  ex  demodratione  condat  quod  proportio  qux  ed^-inter  rationem  corporum 
ortorum  exdodiu  O H in  <c,Sc  ES  in  fe,  S£  rationem  corporum  ex  dudlu  KP  in 
fe,&  R L in  fc,  eandem  ede  cum  proportione  qux  cd  inter  rationes  corporum  ex 
dudiu  FM  in  fe,  & OI  in  fe,  & rationem  corporum  ortorum  ex  dudiu  S N in  fe , & 

KQ.  infe. 

Corollarium  tertium.  ’ 

IMd  eodem  modo  odendetur  proportionem  rationum  qux  ed  inter  quxiibet  qua- 
tuor  corpora,  eandem  ede  cum  proportione  rationumqux  cd  inter  quxiibet  qua- 
luor  corpora,  modo  bina  corpora  primx  feriei  equidident.ac  bina  alia  corpora  pri- 
nixferici  a pundoC:  & rurfus  bina  corpora  fecundx  feriei  xquidident  a pun^o 
C,  ac  bina  alia  corpor  a ciufdem  feriei. 
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Sit  AB  «isparabolxCAD.cuizquidiftctHlamctcr  EF  bifariam  diuifa  in  C; 

firmptifque  C G.  C H aiqualibns,  diuifiiciue  G E,HF  in  quatuor parces  scpiales, 
ponantur  per  piindla  diuifionum  ordinat im  adaxcm>  & perficiantur  paraliclogram- 
ma  I,  K.LiM;  item  IN , K O,  LP . M Qj_&  rcaangiila  R,  S.  T,  V,  item^  X,  <r  Y. 
xZiijv*  Dcnii^uc  ponatur  figura  parabolica  IKLM  fubaietne  in  d nitiilitcr 
fubalterncconftituatnr  EGQN,  inEGarf*-  Tandem  figura  parabolica  MFa-u 
fubaltcrne  ponatur  inHF  *jf»vti  Se  figura  H FwXfubaltcrncconlliiuacur  inH  Fa^t 
te  mtclligalitur  parallclogramma  vbique  perfera. 

^ (pnflruSlio  Figurarum  particularium. 

VT  clarius  in  fequentibus  procedamus,  transferantur  reflangula  qua:  in  fchemate 
vniuecfali  funt  inter  parabolam  C A , diametrum  E C F,  & parabolas  fubaltcrne 
politas  in  fchema  particulare  primum,  & corpora  ortaexduflu  redanguli  M infe,!^ 
farc,Kin  le,Iin  fe,  item  corpora  ortaexduflu  rcflanguiorum  R,  SjT , V lingulo- 
ruffl  in  feipfa,  vocentur  corpora  M,L,K,I,  item  corpora  R , S,T,V.  Item  eorpora 
quxnalcenturexduftu  rcdanguliMin  ArcAangulum,  reiftanguli  L in  redangu- 
li  R in  y,  rcdlanguli  I in  i3 , vocentur  corpora  M A,  L ^,K  y,l0  Ime  addito,  vti  Si  cor- 
pora quzexlurgcnt  ex  duiturectanguliRinf. Sinr,Tin  »,  V ini|,  vocentur  cor- 
pora R f,  S T “i  V t- 

In  fecundum  vero  fchema  referantur  rcctanguIaMQ^LP,  KO.  IN,  item  j X, 
r Y,»  Z.I)  M ac  rectangulo  quidem  M Ci.in  (ebemate  vniuerfali,  fitxquale  rectangu- 
lum  Q<  in  fecundo  fclicmate  particulari ; rectangulis  vero  L P,  KO',I  N in  vniucr- 
fali, x^alia  fint  tcctangula, P,  O, N in  fecundo  plrtfciilari  i item  rectangula  X,Y , 

' Z,«  xqualia  rectangulis  fX,<rY,  Scc.  Denique  rectangulis tr A, J ; S R,<p S, 
»V  in  vniuerfali,  xqualia  ponantur  in  particulari  fchemate  ir,|>  f,ep,ij/,a. 
Ac  corpora  quidem  qug  nafccntur  ex  ductu  rcctanguli  Q in  fe  ,0  in  fe , P in  fc  ,N  m 

fe , item  ex  ductu  tectangul i X in  fe , y in  fe , Z in  fea» in  fe , vocentur  corpora  Qdl>, 

O,  N,4rc.  Item  ea  qui  exfurgent  ex  ductu  Qin  tr,  ex  P in  O in  r , N in  ^ , Scc.  vo- 
centur fine  addito  corpora  G^r,  P^,Or,N/*7X^,  Y^,Zt|/, 

PROPOSITI^  cvm. 

ILIis  podtis: 

Dico  quod  proportio  quae  eft  inter  rationes  corporum  Ma  adR;s 
ScX(,ad  Qw, eandem  efle  cura  proportione  qu*  ell  inter  rationes  cor- 
porum L^,  ad  S «■,  Sc  Yip  ad  P|. 

Dimonilratio. 


N, 


Am  ratio  corporis  M A ad  R(,  compofita  efl  ex  ratione  rectanguli  M ad  R,  jc 
rectanguliAadf.  Item  ratio  corporis  X 4 ad  Qr,  compofita  en  ex  rationere- 
ctanguliXadQ,hocellrationerectanguli*MadR,8£  ex  ratione  rcctanguli  ^ ad 
w,  hoc  ell  b A ad  Eadem  igitur  efl  ratio  corporis  M A ad  R ^ & ratio  corporis  X S b rnmi. 
ad  Q,®'-  EodcmdifcutfupatetraiionemquxeflintetcorpotaLi&S«',eandemcf- 
fccum  ratione  quieft  intef  corpora  Y^&  Pf.  nam  rurfus  ratio  corporis  ad  s ir, 
compofita  ell  ex  ratione  tectanguli  Lad  S , rectanguli  ^ ads-;  ratio  autem  corpo- 
ris Y^  ad  P£,  ex  ijldem  compofita  efli  componitur  enim  ejt  ratione  rectanguliYad 
P, ' hoc  efl  rcctanguli  1,  ad  S,  & ex  ratione  tectanguli  ad  rectangulumj  , hoc  ell  < 
Muanguli  iadr.  Qfiare  cdm  vtrobique  rationes exdem  fint,  erit  proportio  qux  efl 
^Kr  rationes  corporum  M A,  ad  R ; , & X $ ad  Qjr , eadem  cum  proportione  qux 
cfl inter  rationes  corporum  L j',ad  S r>  & Ytp  ad  F Quoderat  demonflrandum. 
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QVod  de  proportionibus  birum  ratidhum  didum  eft,  id  etiam  in  quibufuis  fub- 
diuiConibosincelligi  volumus,  modo  corpora  debito  modo  fumantur  , hocell 
prout  hic  iumpta  fune : nimirum  afletimus , quod  proportio , quz  cft  inter  rationes 
corporum  LdiadSr,&  ad  F eadem  fit  cum  proportione.quz  cft  inter  cor- 
poraK}' adT«>  & Zt^adOr:  item  eadem  cum  proportione , quzcfiintcrratio. 
nescorporumliSad  V>b&  «oadN^,  cdmin  his  fit  enem  demonlltaiio.Idem^nc 
iofequeutipropofitione  aduertendum  ell. 

PROPOSITIO  CIX. 

Iirdem  politis: 

Dico  quod  proportio  qux  cft  inter  rationes  corporum  M aad  R ;,Sc 
ad Se-icademiitcum proportione  quz  cft  inter  rationes  corporum 
X«adQ»,&Y<)>adp|. 

Dtmonftratio. 

DEmonftratum  cfi  przcedenti  prop.  quod  proportioqu;  ell  inter  rationes  corpo- 
rum MA  ad  Rf,  & X j ad  Qv,  eadem  fitcumproponionequzeftinterra' 
nues  corporum  Ld  ad  Sr,& Y^adP^.  Igitur  permutando  * etiam  proportio  A 
X cft  inter  rationes  corporum  MAadRf.&LdadSv,  eadem  erit  cum  propor- 
aonequ; ell iatettationes corporum  XtadQjr,  &Y^adP£. 

^ , CenUarmm  primum. 

HAne  etiam  prout  in  Corollario  107.  difium,  ad  alias  proportiones  reliquorum 
cotporumezteodi  volumus  modo  fupra  difio.^^ 


HS 


Corollarium  fecundi 


Ineturfus  collige  quod  k proportio  quj  ell  inter  rationes  corporum  M A ad  Ld,  in.tn. 
^8t  R;  ad  Sr,  eadem  fit  cum  proportione  quz  ell  inter  rationes  corporum  Xt^- 

adYf,&Qw»<lP|- 

PROPOSITIO  CX. 

Illdem  pofitis: 

Dico  quod  proponio  quz  cft  inter  rationes  corporum  M ad  R,  & L 
ad  S , ad  proportio  mem  quz  ell  inter  rationes  corporum  Xad  Q,  & Y ad 
Pificvt  proportio  quz  eft  inter  rationes  corporum  MAadR;,  &Ldad 
Sr  eft  ad  proportionem  quz  eft  inter  rationes  corporum  Xd  ad  Qo-,5c  ‘ 
Y^adPf 

Dmonjlratio. 

OStenfum  ell 'quod  proportio  qnse  ell  inter  rationes  corporum  MadR  ,&  Lad  cCmt>. 

S,  eadem  fit  cu  proportione  qu;  ell  inter  rationes  corporum  X ad  Q, , & Y ad  P.  (••rioi- 
Similiter  demonllratum  ell  “•  quod  proportio  qn^  ell  inter  rationes  corporum  M A Jl™'*,. 
ad  R (,&  L dad  S r,  eadem  fit  cum  proportione  quz  ell  inter  rationes  corporum  X d na. 
nAQjr,Sc  Yp  ad  P£.  Igitur efim  proportiooesquzinrerfe  comparantur  zquales 
fint,  conllat  quod  proportio  quz  ell  inter  rationes  corporu  m M ad  R,  & L ad  S > ad 
proponionem  qu;  ell  inter  rationes  corporum  Xad  QJc  Y ad  P,fit  vt  proportio  q uz 
cftintetrationescorpornmM  A ad  R^  ,&Ldad  Sr,  ell  ad  proportionem  >quf  ell 
inter  rationes  corporum  XdadQtr.Sc  Yp  ad  Pf.  Quod  erat  demenllrandum. 
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Corollarium  primum. 

Hinc  rc(3c  etiam  in&resqaod  proportio  quxcll  inter  rationes  corporum  M ad 
L,  & R ad  S>  ad  proportionem  quzcil  inter  rationes  corporum  Xad  Y,  & Q_ad 
P,  (it  vt  proportio,  quzeil  inter  rationes  corporum  MA  ad  L^,  & RaadS  r,e(t  ad 
proportionem  qu;  e(l  inter  rationes  corporum  XS  ad  Yp,&QrradP£.namrur- 
ius  a proportio  quzcd  inter  rationes  corporum  M ad  L,  &;  RadS,  eadem  e(I  cum  3^^107. 
proportione  quz  eft  inter  rationes  corporum  X ad  Y,  & C^ad  P.Ex  altera  vero  par-  **'“■ 
teoilenfumeftbquod  proportio  quz  eil  inter  rationes  MA  ad  L^,  &R(  ad  S r,  i, 
eadem  (it  cum  proportione  quz  ell  inter  tetiones  corporum  X 9ad  Y^,&  Q^a-ad  t.io«.an- 
Pf,  Conftat  igitur  veritas  Corollarij.  quam  etiam  deMuabusfequcntibus  pcopoC-'**' 
tionibus  intelligi  volumus. 

Corollarum pcuudum. 

Eodem  modo  odendemus  quod  proportio  quz  ed  inter  rationes  corporum  M ad 
R,  8t  Xad  Q,  ad  proportionem  quz  cd  inter  rationes  corporum  LadS  > & Y 
ad  P , Gt  vt  proportio  quz  cd  inter  rationei  corporum  MAadRa,ScX$ad  Qjr, 
ed  ad  proportionem  L jad  Sr,&  Yp  ad  P^ifcilicctpcrpropoucionem  iampofi- 
(am,rationelquepcrmutando  per  44  de  proport. 

PROPOSITIO  CXI. 


Illtlcm  politis: 

Ruilus  dico  quod  proportio  qua;  eft  ititer  rationes  corporum  M ad 
R;  8e  K ad  T,  ad  proportionem  quae  eft  inter  rationes  cotporum  X ad  Q, 

& 2 propottio  qux  eft  inter  rationes  corporum  M ^ ad  R ^,Se 

Ky  ad  Tk,  eft  ad  proportionem  qux  eft  inter  rationes  corporum  X$ad 
Q»,&Zi^adO». 

Dcmonfiratio. 

T^Emondratum  eft  enim  c quod  proportio  qu;  eft  inter  rationes  corporum  M ad 

Kad  T,  eadem  (it  cumpropottione  quz  eft  inter  rationes  corporum  X|.^o7.fc»^ 
ad  Q,  Sc  Z,  adO.  Similiter  oden(umed‘l  quod  proportio  quz  eft  inter  rationes 
corporum  MA  ad  Ra,  Sc  Ky  ad  Tk,  eadem  (it  cum  proportionequx  eft  inter  ratio- ^ 
nes  corporum  X t,  ad  Qjr,  & Z ad  Ot.  Itaque  cum  iterum  ptopottionet  qu;  iu- 
ter  (e  comparantur  ezdem  (int,  condat  veritas  propo (itionis. 


PROPOSITIO  CXII. 

Ilfdem  politis: 

Iterum  dico  quod  proportio  quz  eft  inter  rationes  corporum  L ad 
S,  & K ad  T,  ad  proportionem  quz  eft  inter  rationes  corporum  Y ad  P 
& Z adO,  Iit  vt  proportio,  quz  eft  inter  rationes  corporum  L^ad  Sr 
& Ky  adTx.eft  ad  proportionem,  quz  eftinter  rationes  corporum  Y<p 
ad  Pf , & Zd'  ad  O'. 

Demonfiratio. 

^Adem  quz  fuperior. 

» 

Scholion. 

bugurJSmiuffiemJemiiiitlriitltHihiufimper  rtfttemlu ,Uem  mteHigi  voUmmde 
^'^mMuudiiafrofortuuilimcirpommfaiMiiif^  modi  corfortto  modo  firnoutm, 
frout  hufrmfto/iuit.  • * 
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[ Anentibus  ijfdem: 

Dico  quod  proportio  qua;  cft  inter  rationem  aggregati  corpo- 
rum M,L,KjI,ad  aggregatum  corporum  R,  S,  T,  V,  & inter  rationem  ag- 
gtegati  corporum  X,Y,Z,»,ad  aggregatum  corporum  Qj*,  0,N,  eadem 
lit  Cum  proportione  qux  eft  inter  aggregatum  corporum  MA,Li,Kj., 

1 4,  ad  aggregatum  corporum  R f,  S T *,  V i,  & inter  rationem  aggre- 
gati corporum  X Y ^,Z  *,ad  aggregatum  corporu  Qa-,P  ?,  O N 

^tmonjlrauo. 

|p\VpIici  rurfus  via  hanc  ptopollcioncm  dcmon(lrabitnas.Priina  erit  per  propoCfe- 
'^“^cundain  de  Conoldibus  Arcbim.Sccuhda  per  prop-Lcmriuticam  huiut  libri, 

prima  itaque  vii  (ic‘|^mon(irabiimis.Ratio  corporum  M ad  R.  ad  ratiqndm  cotpo- 
tum  L ad  S>*eftvt  ratio  corporum  X ad  Qad  rationem  corporum  Yad  P.  Item  ,^.,07. 
eodem  modo  ratio  corporis  L ad  S ad  rationem  corporis  K ad  T>  ell  vt  ratio  cor- Ma>* 
poris  Y ad  F,  eftad 'rationem  corporis  Zad  O.  Denique  ratio  corporis  K ad  T ad 
rationem  corporis  I ad  Vi  cftvr  ratio  corporis  Z ad  O.  ell  ad  rationem  corporis  » 
ad  N-  Atque CcprimamAtchimcdciThcorcmatispartcmabroluimus. 

Ctim  vero  ofteofum  (it  ^ quod  ratio  corporis  Ma  ad  R(,  eadem  fit  aumrdtlone 
corporis  XSad  Qm  demonfttatum  vero  fit  r etiam  quod  ratio  corporisM  ad  R,ea- 
dem  fit  cum  ratione  corpotis  X ad  Q,  etiam  i permutando  ratio  corporis  M ad  R,ad  sal- 
tationem corporis  Ma  ad  R{, erit  vtratiocorporumXado,  eftad  rationem  cor. 
porumX^ad  Q_-ar.,  Eodem  modo  oftendetur  ratio  Corporis  L ad  Si  ad  rationem  d hrtt. 
corporis  L j ad  S r efle,  vt  ratio  Corporum  Y ad  P eft  ad  rationem  corporum  Y ^ rr**"- 
ad  Pj  litem  rariocorporis  Kad^T  ad  rationem  corporis  Ryad  T»,  erit  ■Ct  ratio 
corporum  Z ad  O eftad  rationem  corporum  Ziji  ad  Qr.  Denique  ratio  corporum 
I ad  V,  ad  rationem  corporum  1 (3  ad  V e , erit  vt  ratio  corporum  « ad  N > eft  ad  ra- 
tionem corporum  ad  Np. 

Igitur  ctim  ha  rationes  omnes  ita  difpofita:  fint  vti  quantitates  apud  Archimede, 
ficut  ipfe  reAe  infert  quantitates  aggregati  primi  ad  omiies  aggregati  fecudi  efte  vt 
omnes  quantitates  tertij  aggregati  (unt  adomnes  quantitates  aggregati  quarti,  ita  St 
nos  infcriinusomnes  rationes  corporuMadR,LadS,KadT,IadV, (hoc  eft  ratione 
aggregati  corporum  Mi  t,  K,  I ad  aiwcgatum  corporum  R,  S.T,  V ) efle  ad  omnes 
tationes  corporum  X ad  Q,  Yad  P,Z  adO,uad  N(lioccft  ad  rationem  aggregati 
corporum  X,Y,Z,  a ad  aggregatum  corporum  Q,P,  0,N)  vt  omnes  rationes  cor- 
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porum  MA2d  adSr>K}'a<lT«>I|3adV2(hoce(lvc  ratio  aggregati  cor- 

porum M a,  Lj,K>->  1/3,  ad  aggregatum  corporum  R(,Sr,  Ta,  V t)  funtadomnea 
lanoncs corporum  X 3 ad  Qv ad  P^.Zif'  ad  Or,  a«ad  N/<,  hoceftadra- 
rioDemaggregaticorpocumXAYf>Zi^,ai«i  ad  aggregatum  corporum  Qjr,  P^, 
0>,Nu-  Quod  erae  dcmonftrandum. 


Scholun. 


D 


/3 


E XT^  f*"  miretKr  tus  hSc  i rt/leiiitm 

tJ  rdthnes  trimembri  , cim  t^rchimt- 
’ dts  i qututiMitus  *d  qiuntiitaei  Mrgitmm/iim 
firmtt , tjlcfdtmiu  Atchimtdu  tnBruauntmtt- 

— ummrtlumhucnfiHtre.SuipfirmHrmtSu^iii- 

jj  tilai  AadB,  vl^iunntut  E ai  F,  ^lumtitat  viri 

B «V  C,  vfjiuMtilMVddG,Jti$i^i$tjiuatitM  C 

*JD,  vt^mnti/M  G dJ H.  Item  qutuMM  A U 
f f mjVtfiumitMEiid^ i ^luntitMvtriS  IA 

^u4H$itM  Vtdn,  C «/y,  vtjmnti- 

^ t4f  G dJ);  tditJtmfMdtititdi  Dddt,  vttjddntitM 

. HdJ\.  Irfert Arcbimtdts «mHts (jddmtitdtes K,E, 

2: , ..  C,D , tgidddmnes  qtdutitdtes  E,  F,  G,  H,  vf frup 

I ^ ^Md»tUdlts*,0,y,tdJf»d»lildlts^ii,0,K 

— — ' ' IdmveridrdtitdUdsddrdtimajKdMtitdtdimgr- 

gamtiudiimtir  in  hit  iffo  tfddntUdtiids , vf fiftrmt 
fnimm.  Cimtjudiifitd/ AdJE,fitvtqudMtiimEdJV , igitur fdtu qudiititdtm  K ddE, 
tdJtmeJlcumrdtientqudMitd/um  E ddEy&rdtinjtumtitdtumEdJC,  cddemeumrdtit- 
nt qudmtitdtumE ddG,tdiuUmrdtu^udi>titdtum  C dd 0,tddcmcrit  cum  rdfuue^udu- 
titdtum  G ddH-  , 

Cum  veri  Arcbimedetftcerit  judutitdtem  Kdd»,  vtfUdUtitmEefldd^,  nUm  rufit 
ftdutitdium  Addu,eddemcrit cumedtieuejudurildtumEdd^.  itemrdiit  qudulitdtum  B 
dd &,tddrm  erit  eum  rdturu  ^udtUitdtum  V ddui  d- rdtid^udutitdlum  Cddy,tddemeum 
rdtidue  qtuutitdtum  G dd  S;deuifue  rdtit  qtumritdtum  D dd  t^ddem  erit  eum  retime  ^udu~ 
titdtum H ddx.  IgUurrdtudmuium  juduriidtum A,E,C.D ddtmuei ^uduiitdtetE,E,G, 

W.CddemeJlcumrdtieue^udutitdlum  dd emiwtfudutitdM^ii,l,\;  Jiuequodm 

idem  recidit, preut>^rchimedetiufiretdttmua^udutitdtes  A, E, C^.fuu/ddemuetfudu. 

titdtes  £.F,G Jl,  vt  imnes  audutitdtet  a.  fl,  y,t,  dd  emuet  ^udulitdtes  5 1,  A.  DiffereutU 
veri  tdUlumeS  iuprieri  utj^t  difcurfhtfudd  emnes  rdtuues  inter  duet  terminet  pejuerimutt 
dtjue fient  Archimedes  dicere  fttuiget  vt  umeBendimus  ruti»  A ad  B,  eudem  eB  cum  ruti»- 
»e  E ad  F.  ite  nes  in fnferim  difiurfu  diximus , rdtit  cer ferit 

R MddK,ddretienemeerferisLddS,eajlcutrdtiecerferuX 
' - ddQ_,ddrdtienem  ctrperiiYddVirdtienesdUSemefifiutHes 

L S euteefdem  inidem  recidit.  Etfic fi  retienum  M adR,  &Edd 

S.fidtudntur  efie  deneminettres  A {#•  B ; item  rdtienum  X ad 
X Q.  dd  P,  denemintteret  Bdtudntur  E d-  E , d-  fic  de 

ceteris,  tfftrebit  net,fuende  dieimut  rttienem  etrftrum  M ad 

Y P E.,dd  rttienem  etrftrum  L dd  $,ejfevt  rdtit  ctrperumX-ed 

Q,,  efidd rttienem  eerperum  Y adP,  nihil  dliud  efferre  quem 
quedrttie  AedE,fisetdem  cumretieneE  tdE,  fiet  vt  Ar- 
chimedes effert Mtd  qutntitet  A ad  B ,//  vt  quentitee  E ad  F • It  eque fi  ehtrum  rttienum 
denemiutttresfittudulurqueutitdtet  C,D,C,H,d‘e.  effertbit  neftrum  difeurfum  eum 
Arehimedeeedemulfimeeugruere. 
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Ahter  detnonJlratHt  via fecunda. 
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pRopottIo  qui  eft  inter  rationes  corporum  Mad  R &Xad  Qj,  ’ eadem  eft  cUm  i Via«-  - 
Jt  proportione  corporum  L ad  S , & Y ad  P.  Pntcrea  proportio  , qui  eft  inter 
rationes  corporum  M ad  R,  & X ad  Q^,  eadem  ell  cum  proportione , quzcilin- 
(errationes  corporum  K ad  T>&  Zad  O tpnrerea  proportio,  qui  efl  inter  ratio- 
nes corjJorum  Mad  R,  & Xad  Q.  eadem  eil  cum  proportione  , quz  eft  inter  ra- 
tiones corporum  I ad  V,  & « ad  N.  Atqiic  ita  proportio  qui  ell  inter  rationes  cor- 
porum Mad  R,  & X ad  Qi  comparatacftcumomnibusaJijs,  cumquibusconfcr- 
li  potell,  Ita  vtlemper  antecedentis  Idcura  obtineat.  Vt  igitur  dircurium  profequa- 
mur.  affumemus  proxime  feqaentcs  terminos,  qui  ricem  antecedentis  obtineant. 

Proportio  itpque  quf  ell  inter  rationes  corporum  L ad  & Y ad  P , eadem  ell 
cum  proportione,  qui  ell  inter  rationes  corporum  K ad  Jc  Z ad  0..item  eadem 
cum  proportione  quj  ell  inter  rationes  corporum  I ad  V,  & « ad  N-  Denique  ea- 
dem cum  proportione  qui  cH  inter  rationescorporum  M ad  R ,&XadQ_;  vti  pa- 
ictex  dcmonllratis  ptop.roS.huiiis.  Atque  ita  contulimus  proportionem,  quiell  jn-" 
ter  rationes  corporum  L ad  S , Y ad  P,  cum  reliquis  proportionibus,  dando  illi 
femper  locum  antecedentis.  Idem  ergo  in  alijs  prillemos. 

Rurfiis  proportio  qui  ell  inter  rationes  corporum  K ad  T,&-ZadO,  eadem  ell 
cum  proportione,  quae  cH  inter  rationes  corporum  I ad  V,  Bcu  ad  N.  item  eadem 
cum  proportione,  qui  ell  inter  rationes  M ad  R,  & X ad  Q^;  & rurfus  eadem  cum 
proportione,  quiell  inter  rationes  corporum  Lad  S,  & Yad  P.  Tandem  proportio 
qui  ell  inter  rationes  corporum  1 ad  V , & a ad  N,  eadem  ell  cum  proportione.qux 
eH  inter  rationes  corpotuni  M ad  R,  & Xad  Qj  item  eadem  cum  proportione,  , . 
qui  ell  inter  rationes  corporum  L adS,  & Yadp,  & denique  eadem  cumpro- 
portione,quc eUintctrationes corporum  K ad  T,  & Z ad  O. 

His  ita  conclufisinfcro  cxvi  r Lemmatici  propolitionis  quod  proportio  qui  ell 
Inter  rationem  aggregati  corporu  M,L,K,I,adaggregatii  corporu  R,S,T,V,&  ratio- 
nem aggregati  corporum  X,  Y,Z,«,  ad  aggregatum  corporum  Q,P,0,N, eadem  Iit 
cumpropottione  qui  ell  in  ter  rationes  partium  iam  enumeratarum  quiantccedea- 
tium  vicesobtincbanti  &c  rationes  partium  quicnorequentium  lo^o  ponebanrur. 

Qma  vero  per  eundem  difcurfum  circa  quatitor  alia  aggregata  quorum  primum 
complcftiturcorpora MA,L ^,  K y.l (3,  lecundum  corpora Rj.S  r, T»,  Vr, tertium 
X(,Y<(i,ZiJi,^iquartunulenique  Qjb-,  P|,Ot,Ns»,  eodem  modo  argumchtari 
pollumus,  licebit  etiam  infcrre,quod  proportio  qui  eil  inter  rationem  aggregati  pri- 
mi ad  lecundum  aggregatum,  ad  rationem  aggregati  ftrtij  ad  aggregatum  quartum, 
fit  eadem  cum  proportione  quz  ell  inter  rationes  partium  aggregatorum  qui  ante- 
cedentes conllituebant,  tc  rationes  partium  a^regatorum  qu{  confeqiientiumrup- 
'plebant  vices. 

Quia  vero  dcmonllratum ell  d quod  proportio  qni  ell  inter  rationes  corporumM 

NNN  a adR,  " ' 
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ad  R>  & L ad  Si  ad  proportionem  qux  cft  inter  rationes  corporum  X ad  Q» 

&:  Y ad  P,  vr  proportio,  qua:  cft  inter  rationes  corporum  MA  ad  Rf  , &:L^ad 
S#-,  c(l ad  proportionem qux c(l tncerratidtics corporum  Xd  ad  Qv»  Se  ad^  # 

p l^tque  ita  ^ conlequenter  de  reliquis,  & hoc  quidemin  omni  fubdiuiGone  diame- 
trorum  parabolx : infero  per  Coroll^  proportionis  Lerpmaticx  fupra  citacz  , quod 
proportio  qux  dl  mter  rationemaggregaci  corporum  M>L>K-I,  ad  aggregatum  cor* 
porum  R,SiT,V'^,  Se  inter  rationem  aggregati  corporum  Xf  Y,  Z,*i,  ad  aggregatum 
corporum  Q^.P,  0,N,  eadem  iit  cum  proportione  quxcfl  inter  rationes  aggregati 
corporuB  MA,  Ky,  I/S  ad  aggregatum  corporum  Rf.Sa-jT  x,  V>r.  Se  rationem 
aggregati  corporum  X^,Y  ad  aggregatum  cotporum 

(^od  fuit  dcvonllrandum. 

PROPOSITIO  eXIV. 

M Anente  eadem  figura.  « 

Dico  quod  ratio  corporis  ortl'cz  du£tu  parabolict  Tegmenti 
EGfr  in  fc  ipfum,  ad  corpus  quod  exfurgie  ex  figura  parabolica^HF*- 
in  fcduifU,fir  ad  rationem  corporis  orti  ex  figura  parabolica  HF*D  du- 
£Ia  in,rcip(am  ad  corpus  quod  rcTuItat  ex  duclu  figura;  E G n a in  feipiatn, 

Vt  ratio  corporis  ex  dinSIu  figurz  EG^r‘infcdu(SIa  fubalccrne,adcorpus 
ortum  cx.du(flu  figurx  ■'HFr  dudix  in  (e fubaltern^  , c(l ad  rationem 
corporis  nati  ex  duSu  figUrx  H F ♦ D in  fc  (ubalternc,ad  corpus  quod  ex- 
furgi  t ex  figura  E G ” dfudla  in  Te  Tubaltemd. 

Demonjlfatio. 

PRzccdcnti  demonflratione  oftenrjm  efl,  quod  ratio  inter  omnia  parallctcpipcda 
M.L,  K.Ii  5c  omnia  paralleIepipcda*R,S.T,V  ad  racionw  inter  corpora  X,  Y, 

Z.«  &corpora  QiP.  O.N  Iit  vt  ratio  inter  corpora  MA,L  J,Ky,I|8,&  corpora 
R{,S»',T».Vii,cllad  rationem  corporum  X S,Y<f,Z4',»aad  corpora  Qoa  PJ.Oi’. 

NfX.ee  hoc  quidem  in  quauis  tnferiptione  figurarum  per  rubdiuifionem  linearum 
E G,  HF  in  infinitum  intelligrndum  eil , ex  vi  difeurius  in  demonfiratione  pofiti. 

Cum  igitur  continuatis  femper  diuillonibus  auferatur  >>  fcmperplus  dimidio  refidui 
corporum  illorum  quibus  patalldepipeda  infetibuotur;  aeptopeerea  cdffl  omnia 
corpora  timui  fuinpta  exhauriant  corpora  quibus  inferibuntur,  manifeflumeibratio- 
nem  plani  parabobei  £G£r  infodudi,  ad  planun  parabolicum  vHFir  in  iedu- 
fium  elTe  ad  rationem  plani  parabobei  H FvD  in  fc  diitli.ad  planum  parabolicum 
E G n A dudum  in  fe , vt  ratio  primorbm  corporum  in  (e  fiibalierne  duaoru*m  , ell  . 
ad  rationem  fecundorum  corporum  in  fe  fubalternd  dudotum.  cilm  hzc  ipfa  corpo- 
fafint,  quibus  ea  parallelepipeda  ciicumfcripca  fuerant  auc  infcripta.  Hzc  porro 
Corpora,  fimiliter  atque  in  fecunda  & tertia  quadratura  przititum  a nobis  eii,  ad 
trorpora  cylindrica  ipfis  zqualia  rcduccniur.Rellac  vc  propofitiones  iam  aliquot  bic 
fubiuiigam  ex  quibus  manifeilior  ratio  circuli  ad  redlilincum  eruatur. 

PROPOSITIO  ,C  X V. 

IN  circulo  ABC  conflituantur  ordinatim  ad  diametrum  AC  redae 
BD,  EF  iqualiter  femori  a centro  P : fumpto  deinde  arcuG  I com- 
tncniurabili  culn  B E ponantur  ordinatim  G H,  I K iqualcs. 

Oporteat  auteili  LMN  clli|^m  aflignare  , ad quatA  circulus  ABC 
talem  habeat  rationem  , quam  GHKI  circuli  fegmeneum,  ad  cllip* 
feos  fegmeneum  > inclufum  parallelis  B M & £ O ; iquaUter  a P centro 
communi  diftancibys. 

NNN  j Con-- 
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ConslrucUo  (y  demonflratid. 

tiat  vt  PH  ad  PA  , ita  PD  ad  PI»  ncV 

■TpN:  &HefctibaturquatcurujiellipCs  LMN; 
cuius  axis 'maior  fiiLN.  Dico  faitum  quod  re- 
quiritur. Dudisenim  P M > PO  i & G P ,P  I: 
eritfetaor  G PI  ad  (itum  circulum  AB  C,»tfc* 
Qor  ellipticus  M P O cR  ^<1  <u»  cilipfini  L M Nt 
ac  proinde  Tegmentum  GHKl  ad  circulnm 
ABC  > vt  Tegmentum  DMOP'  ad  cllipfiiri 
LMN.  Quod  fuerat  requifitum. 

PROPOSrTIO  CXVI. 

Sit  A centrum  circuli  B CD  & ellipreos 
EFG  : & ponantur  ordinatim  ad 
axem  communem  reiS*  CH,.I  K,  aequa- 
liter a centro  remoti,  fitqucfcdor  AO  P 
commenTurabilis  fcdioti  C A I. 

Dico  (1  fit  vt  EG  ad  B D,  ita  N A ad 
M A,  & fc<aor  O A P ad  circulum  B N D 
eam  rationem  habeat,  quam  fetior  F A L 
adellipfim  EMG ,•  quod  fetiores FA L, 
OAI  zquales inter  fe  fint. 

* Demonjhratio. 

SVntenim  i ellipCs  & circulus  inter  Te  vf 
triangula  maxima  inferipta  MEA^,  NBA  , 
femicirculo  vel  fcmicllipfi.  Quare  cum  arqua- 
Ita  (int  triangula  illa  his  figuris  inlcriptaex  eo 
quod  circa  communem  angulum  latera  habeant 
per  hypothefim  reciproca,  etiam  figurr  ipTx  x- 
qualcs  erunt  ac  proinde  etiam  feftores  FA  L» 
O A P aquales  funt,qni  ad  totas  figuras  camdem 
fottiuntur  rationem.  Quod  erat  propofitura. 


PROPOSITIO  CXVII. 

TlfdempofititfielUpfistranfeatperpunaaC  & 

1 Dico  quod  feiaor  F A L M F minor  fu  feaore  C A 1 N C. 


Dnntn- 
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Dtmonfirstio. 

QVoniain  £G,  axit  eUipreos  pooicur  maior 
diametro  BD.  igitur  rcAai^lum  EHG 
ad  EAG  redangulum  maiorem  habebit  ratio- 
nem quam  reAanguIum  BHD  ad  B AD  re- 
Aanguluiu!  vode  quadratum  PH  adMAi  qua- 
dratum maiorem  habet  ratiooem>  quam  quama- 
tnm  FH  ad  N A quadratum,  minor  igitur  ell 
AM  quamfit  AN;  vnde  it  IcdorFMLAP 
minor  eflTedore  CAINC.  Quod  fuit  demon- 
Arandum, 

PROPOSITIO  CXVIII. 

Ilfdcm  politis:  Quod  fi  ellipfis  EQRG, 
circulo  non  occurrat,  8c  AQ,  AR  iun- 
gantur; 

Dico  fedtorem  Q A R maiorem  elTe  (cAore  C A I. 

« 

Dtmonfiratio. 

pRoduAa  AN  in  T . ducatur  CT.Q.T.  erit  igitur  triangulum  A QT  squale 
^TCA  triangulo, adeo^ue Se  QST  aequale  FSA  triaogulo.ell  aucqm  trian- 
gulum AF  S maiusfedore  FA  V.  Igitur  etiam  trianralum  QS  T maius  eft  fe&ote 
eodem  F A Vifed  etiam  triangulum  S AT  maiuteftfeAote  VAN.  Igitur  trian- 
gulum QAT  maius  eft  femore  FAN  , Sc  a fortiori  totus  TeAor  Q AT  VQ^ 
maioriefiore  FAN.  Quare, SeTeaor  Q_AR  maior  eft  TeAore  CAI:  oftenfum 
enim  eft  dimidiam  vnius, alterius  dimidio  efte  maius. 

PROPOSITIO  CXIX. 


X Dico  quantitatem  elliptica  linei  Q T R & circulari  C N 1 interce- 
ptam, cfleconuexam. 

Dtmonfiratio. 

QVoniam  arcus  CNI  conimenTurabilis  eft  arcui  ONP  einneniarar  menlura 
qux  vttumque  compienfurct(mcnfura  aurem  de  qui  loquor  non  linearis  eft  fcd 
fuperlicies  alicuius  legmenti  quod  aliquoties  ftimptum  adzquat  fegmentum  arcus 
circularis  & fegmentum  arcus  elliptici,  fecunddmca  qux  libro  de  ellipli  explicata 
ftint)  fttquc  illa  fegmentum  arcus  C V,  ptoduAa  deinde  Ap  in  X,diuidatur  feAor 
QAR  per  fegmyitum  QX, erit  enim  Q^Xmenfuraquxcomroenfurabic  fegmen- 
tum.feAoris  Q_AR  quoniam  fegmentum  arcus  V C commenfurat  FNIfegmen- 
tom,cumquc  nota  Iit  raciofegmenti  CV  ad  X Qfegmentum,  etitquoqnenotara- 
iioicgmenti  CN  ad  fegmentum  QJT : eft  aero  fegmentnm  QT  oftenfum  maius 
fegmento  CNifitigiturfeftor  CAV  tertia  pars  verbi  gratil  <cAorisCAN,& 
fiatVZ  xqualis  CV,  SeducaturAZY.  erunt  igitur  fcgmentaQY,  YTmaiora 
quam  fint  feenienta  C V,  V Z , ZN,  ablatis  igitur  tribus  Ulisfcgihcntis  a fegmentis 
duobus  QY  St  YT  remanebit  adhucaliqua  parsconuexa  ipfius  leSoris  QAT. 
Quodfiiitdemonfttandura.  . 

P R O- 
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PROPOSITIO  GXX. 


•E 


M Anentibus  i‘jfdem.  Ponatur  figur* 
HCNIK  arqualis  FMVXL,  vt 
contineat  ellipticam  fuperficiem  QT  R 
vt  fit  commune  fpatium  QFLR  , fc- 
gmrnto  MFLX. 

Dico  fpatium  QMVXR  effe  con-> 
cauum. 

Dtmonjiratto. 

OStetiAiih  enitncftfegitieniani  Q_TRtna- 
ins  effe  regmemo  circuli  CNIvelMVX, 
igitur  fi  dluUaCt  quantitas  MVXm  quacuor 
Videlicet  Tegmenta  M Y,Y  V,V  Z,ZXiXqualia 
& tollantur  a quantitate  elliptica  verbi  gratia 
QOiOT.TP  illis xqualiarefiduum erit  PR 
concaoum.  Quod  fuit  detDonQratidum< 

PROPOSITIO  CXXf. 


H Abeat  ABC  circulus  centrum  D 
commune  cum  ellipfi  £ F G , 8c 
B F , H 1 ponantur  ordinarim  ad  axem 
£ G,  xquidillantes  a centro  D{  fit  autem 
vtKFIL,  legmentum  eilipfeos  ad  le- 
gmentum circuli  BMNH,itaBOPH 
circuli  fegmentum  ad  legmentum  elli- 
pfe  OS  QFIIL 

Oporteat  autem  quacuor  alfignare 
quantitates  proportionales  inter  fe,  qua- 
rum tres  fint  conuexx,  quatta  vero  con- 
caua. 

" Qn^ruSio  (y  demonfiratio. 

QVonia  ex pr*eed.  propofit.  cllipfis  EFGii 
vel  contrahi  vel  diduci  potcll  ca  rationc.vt 
/egmeniumFI  maius  effe  poTsit  vel  minus  Te- 
gmentoarcus  cirCuli  BHdupponatiir  Tegmen- 
tum ellipticum  FKLI  minus cfleTegmentocircuIariMBHNj  vnde  Tupertedi 
MFT  inTcribatur  fegmentum  MSTN  aequale  Tegmento  KFIL.  Fiet  itaque  pats 
aliaSBHT  refidua,quadiffetatTegmentum  BMNH  aTegmentoincluTo.  fimili- 
ter  idem  fiat  de  Tegmento  circulari  B OP  Hi  (quod  etiam  Tegmcco  elliptico  QF IR 
inTcribi  poterit,  cum  ponamur  proportionalia  effe  Tegmenta  KFIL,  BMNH  Te- 
gmentis BOPH,  Q.FIR  Tupponatur^ue  KP  IL,  minusTegmento  MBNH.  fic 
crgoexcefiusfignra  V X I F.etit  igitur  vt  M S TNadrefiduum  S B HT,  ita  Q.VXR 
adtefiduum  VFIX.  OTlenTumverdeft  SBHT  effe  concauum  & VFIX  con- 
uexum.  Igitur  MSTN  eftad  MBHN,  vt  X R eft  ad  Q_^FIRi  5c  diuiden- 
do  MSTN  efl  ad  SBHT,  vt  Q VXR,  eft  ad  VFiX.  igitur  permutando 
SMNT  connexum  eft  ad  conuexum  QVXR,  ficiit  cftconcauum  BST  H ad 

conuexuin 
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eoimtxam  VFlX.  Igicut  quatuor  qnanticates  exhibuimus  ptoporcionales, inter 
quas  eres  cutsuexar  fune  & quarta  concaua.Quod fuerat  imperatum. 

' CmUanum. 

cenfepproceden(iam;cdn»«  pofi- 
defidetantuT  ''''^  ' ”*'*^'*^^^  quiftatum  quacftionis  notum  Uibec,  expediet  quae 


PARS  TERTIA; 

Quadratura  HyptrboU, 

P R .O  P O-S  I T I O C XXII. 


OnRitutz  fint  dux 
parabolz  ABC, 
ONE  ad  eundem 
axem  A D , quarum 
vertices Hnt  A & D:  du<Aa^ue 
C X qu^zquidiftec  A D, pona- 
tur A C,  DO  qui  inter  le  fint 
parallcIx.Deniquefincotdina-  . 
tim  ad  axem  AD  collocat;  re- 
ftx  KI,quxfint  diametri  pa- 
rabolarum AGC,  DRQ. 

Dico  l S,  I M , I K fle  fimili- 
ter  I R,  I O,  IK  elTc  proportio- 
nales lineas. 

Demonpratio. 

INueniet  illam  libro  de  paraboli 
propoCtione  (■j. 

PROPOSITIO  cxxiir. 


A 


IlfJempofitis:  . . 

Dico  1 M,  I L,  I K & I O , I N,  I K efle  contmuc  proportionale*  li- 

neas. 

. • Dmon/iratio. 

Jj^Ege  illam  libro  de  paraboli  propofitione  4*. 

PROPOSITIO  CXXIV. 

Ifdempofitii:  ■ . i. 

Dico  tcaangula  S 1 R,  M I O , K I K efle  ptopornonalw. 


I 


OOO 


Hmm- 


im. 


clt-A» 

r# 


♦•«N 


ttis  CLVADRAfykA  HVPtRBGLiE. 


DemonBratio. 


'Vm  (intproportionalcstjoatt- 
-'ilMics  IR  , IO,  IK  Sc  is, 


IM,  1 K >.  Igiiui  rc&angula  cxillii 
(duliantia  crunc  proportionalia 
pcrpropoliiioncm  5S.libri<lc  pio- 
grcdionibus. 


PROPOSITIO  CXXV. 


Ilfdem  manentibus; 

Dico  (imiiiterredangu^ 
ia  M 1 0,L  1 N,K  1 K ciTc  pro- 
poitionaiia. 

DtmonftrAtio. 


COIiicitbccutn  praecedetis  pro- 
poiitionis  demonftrationc  :cu 
cDimbfint  lM^lL>lK,itciUlO, 
1 N « 1 K ptoportioiiales, etiam  re- 
Rangula  MlO>LlN,KlK  pro- 
portionalia < erunt. 


PROPOSITIO  CXXVI. 


IN  parallelogramibo 
ABC  fint  parallelx  ’ 
podta:  B D,  F E.,  Dein- 
de rcAx  GHaqnidi- 
flantcs  A B.  Fiant  aa- 
•lem  redangulis  IHK 
zqnalia  tcAangula  G 
HL. 

Dico  BLL  efle  ad 
candetn  parabolam. 

JDmonRrnuo. 

Flant  reftangulis  IKH 
a;<]ualiareAangula  GH 
M;  & quadratis  K H arqua> 
lia  rcAangula  GHML, 
Erunt  purdia  B L,L  ad  pa- 
rabolam fed  hic  pundla 
L,l.,(unt  eadem  ccin  pun- 
disL.I.,in  hypoiheC  de- 
terminatis : Nam  quiate- 
Qangula  IKH,  cum  qua- 
dratis K H aquantur  »e- 
fianguUs  CHM  cum  re- 
iiangulis 
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Sangulis  G H,  M L,  ciiam  per  i.i.elem.  feAanguIa  1 H K xqualia  erunt  redangu- 
iis  GHL.  Paietcrgopropolitum. 

PROPOSITIO  cxxvn. 

Iirdcmpoficis:  fincquadrataHN  reflangulis  GHLan]ualia. 

Dico  BN  N clTe  ad  eandem  hypetbolam  cuius  diameter  erit  BC. 

Demonfirati^. 

OStcnfumcll* quod liaearquzfunt  medix  inet  lineas  IH  & HK>  terminentur 
in hypcrbolaquz habet  BC  diametrum',  reSangulis  autem  GHL  xqualia/^*- 
funt  redangiila  1 H K ex  hgpoiheii.vt  videre  e(l  przcedenti  propoGiione.  Igitur  et- 
iam HN,  imezquz  medix  funi  inter  latera  tedaoguli  OHL  erunt  ad  hyperbo- 
lam  cuius  diameter  BC'  Quodfuitdeasoailrandum. 

PROPOSITIO  CXXVIIl. 

Iirdcmmaiicncibus: 

Dico  quadratum  G H re£langulumGHN& sexangulam  G HL, 
dTeproportionalcS  quantitates. 

DemonBraiio. 

nRoportionales enim fumpcrbypoiliediatpczcedentis line;  GH>NM,i!e  I.H. 

Igitur  etiam  b proportionales  funt  quantitates,  quadratum  GH,re3angulum^iJn<A 
GHN  St  GHL  te&angulum. 

PROPOSITIO  CXXIX. 


COniunganturhypothefes  iiiliiy.if  I*». 

DicoteXdnguIo  OHP  acqualceircreXangulum  GHN. 

Demonfiratio. 

c lif.  f«- 

QVadratnm  GH,reaancuInm  OHP,  «erefiangnlum  IHK  fnntt  propottio- «<•■ 

naiia ; item  ptopofiioaaUa  funt  a quadratum  G H,  reftaogulum  G H N , re-  **'' 

OOO  a Aanguium 
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Jiat 


Aineolum  GHL.  Ciim  igitur  vuinfque  feriei  terminut  primus  ficidem,  nempe 
quadrarum  G H>&  infuper  ex  hy  pothefi  iifi.huius  exrrema  redaogula  I H K.G  H L 
fmtparia;eiiammedu  OHP.GHN  iqualiaerune.QHpderatdemonftrandum. 


TTlnc patet C OHP  teftangnlis xqualia  fiant  reflaUgula  GHN>  punftaNefie 
AAad  hypetbolam. 

PROPOSITIO  CXJJX. 

1 Dico  cylindrum  Conflantem  femihyperbola  NN,8c  altitudine  HG 
*quari  m agnitudini  folid*  quas  fit  ex  parabolis  parallelis  O H , P H ia  fe 
inuicem  du£tis. 

Dtmonftratio. 

CVm  enim  per  prxecdemem  reaangoiuni  OHP  rquetur  femper  reflanguloi 
GHNj  ergo  petquadragefimara  quintam  libri  de  daflu  plani  in  planum.  Te. 
micylindrus  hyperbolicus  qui  producitur  ex  femihyperbola  NH  in  altitudinem 
Q 2qualis  cfi  corpori , quod  fit  ex  parabola  OH  in  parabolam  fibi  parallelam 
H P.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CXXXl. 

SIntdcnuoparabof*  ABC,DEQ.,quascontingatAD,in  vttiufquc 
vertice : pofitif^  A C,  D R qu*  inter  fe  xquidiftent  Se.  deferipti  hy- 
perboli  D N N,  cuius  I N otdinatim  ^fit*  ad  axem  D H.poffint  redan- 
gula  MlRi  fiant q^uadratis  N i asqualia  KIO  re^ahgula.- 
Dko  DOO  eflepatabolam. 


Dmon- 
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Dcmonfiratio. 


Ito; 


'f)Ropofieione  itf.deiDondratum eft,  ^uodGfitntreAangoIii  MtR  cqaalitTc- 
A dangula  KIOi  <)uod  DOG»  fitparabola,  fed  quadrata  NI  cquanrures  hy- 
poihcfi  redangulis  MIR.  ergo  eilam  fi  quadratis  NlfiantrcdaogulaKIOzqda- 
lia,crit  DOG  parabola.  Quod  erat  demoDftraadum. 


PROPOSITIO  CXXXIU 


Ilfdem  pofitii: 
Dico  auadt 


Dico  quadrato  I O xquari  tcdangulum  QI L. 

Dcmonftratio. 

QVadratiim  KI,  reflangulum  MIR,reflanguluLIQ/unt>proportionaliaj(ed 
rcAanguIo  MIR  ex faypochefi  prxccdcntis  zqualc  cll  quadratum  NI>  hoc  cfi 
'cxhypochefi  przeedencis  re^augulum  KIO.  Tria  igitur  hzc  . quadrarum  KI, 
refiangulum  KlO  > Sc  rciSaugulum  LIQ^propornonalialimt,  Sed  quoniam re- 
ftangulo  KIO  arqualeefiquadratum  NI,  etiam  quadrata  K 1,  NI,  I O funtpro- 
portionalia.Quarc  eiim  in  duabus  his  rcriebustcrminus  primusfit  commiinis,dc  mc- 
dius,inruper  terminus  rcAannlum  KIO,  zquabs  fit  medio,  nempe  quadrato  NI, 
eliamtettiustertiopaterit.  hocefttcaangulum  KIO  quadrato  OI.  Quod  erat 
demonfirandum. 


ooo 


Symbo- 


T 


VT  ImueUjrans  viftmihie/l  fymbotizAtio  inter  proprietates  circuli 
A-  ^ hyperboU,  cfuam  vt  eamjuppreffam  votuerim , aut filentio prate- 
ritam : efuidcfuid enim  ad  circuli  cjuadraturam  necejjariumfuit  id  omne 
in  hy percola quadraturditaadamupim (e(e offert  vt  ^fdem prorfus  cha- 
ratieribus  eademtpdifcurrencUmethodovtramque  abfoluerepolsis , mo- 
do Sffonantur  debita  ratione,  que  requiruntur  ad  dififirjum  forman- 
dum. 
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dum.V dnuntut  enim  dno  cylindn  ^uemm  Mter  haficifcuLiri  infifat, 

(ciltcet  cyhndrui  ex  altitudine  A IJ  fiu  K I j haJifimicitruLin  P I, 
alter  autem  baji  femihyperbolica  1 P,  altitudine.  K I , 'juos  oporteat 
admagnitudines  (bhdjts  reducere  tjua  'vel  parallelepipeda  fint  'vel  cubi. 
Frtrnus  labor  in  circulari  cylindro  fuit  eum  reducere  ad  aliud  corpus , <c- 
^ualeijuidemfedquodnihilcirculareconttnercf,  fic  er  tt prima  indujlria 
popusvfidemprademttsde  cylindro  hyperbolico.  Odenfuin  itaque' ejl 
fofitain figura,  conflrucliohe quadratura primacirculi cylindrum hafi* 
circulari  P 1 0" altitudine  K I,  aquari  corpori  quod  fit  ex  parabolis  L 1, 

I N fubalttrne  confiitutis  in  fi  duUit.  Ita  quoque  demonfirauimus 
pofitd  propofitionum  iam  in  hac  quadrat  tirdprami/Sdrum  confiruciio- 
ne  cylindrum  ex  bafi  h yperholica  1 P,  C?”  altitudine  K I aquilem  effi  ma- 
gnitudini fiotida  qua fit  ex  parabolis  paralie  lis  L 1, 1 N /«y?  tnuicem  duci  is: 
nam  in  hac  figura  parabola  D N N refert  parabolam  B P P infigurdpro- 
pofitionis  t}0, huius:hyperbolavtrb  D P P defignai  hyperbolam  B N N 
m figura  prodicta,  neque  enimeH  aliadiuerfitashuiusfiguraabea,  qua 
vfifitmus propofitiorie-iio.  huius , q uam quod  vna parabolarum  DN. 
cum  hyperboU  D P Pj  adaliam partem  tranjlata  fit\. 

Secundovtiinctrculiquadraturademonftratup! fuit‘K.  I,L  I,  M 
«fwTI,N  1,0  l,proportionalesefie-,itaqqoqueinhacoflenfumefi , ifitfZ'.  ''’' 
eadem  litteraalphabetiajfumantur.  Deinde ficut in  quadratura  circuli 
ofienfitmefi  'KI,MI,GI,©’TI,OI,Rl  proportionales  ejfe  ■,  ita  quo- « 
que  f in  hyperboU.  Vlterius  vti  ofitnfum  efi  i in  quadratura  circuli  K 1,  f““,. 

P I,  V I efje proportionales,  ita  quoque  in  hyperboU  K I,P  1,0*  V 1 con- 
tinuant eandem  rationem,  sdtque  hac  omnia  ex  demonliratiscognofcere 
poteris.  Pratered  fieuti  in  circuli ; quadraturaoftenfium.eU , quadra- 
tum  l V flue  quantitatem  I V in  fiduitamaquart  magnitudini,  quafit 
exduBupUnt  G I inpUnuml  K,  ita  quoque  demonfirabimus,  ^ hyper-  '*’• 
boUidconuenireifiUtcet  V I fuperficiem  parabolicam  in  fi  duBam, aqua- 
le Jblidum  exhibere  cum  magmtudine, qua  ontur  exduBufuperfideiG  l 
in  fuperficiem  1 R.  Imo  vero  qua  adhuc  fiquentur , fi  libuerit  nonnihil 
reJleBere , perfeBifitme  etiam  lymboli^re  cognofies  fecundum  omnia , 
quanecefiariarequiruturadreduBionem cylindri  hyperbohci  ad  cubum 
vel  parallelepipedum.  quod  hoc  loco  indicandum  volui , vt  occafionem 
LeBoripraberem  curiofius  eaqua fiquentur  cum  dlemonflratiombns  cir- 
cuUrts  cylindri  conferendi,  mirabiliter  enim  reficere  nata  efi  vfque  adeo 
vniuerfaUs  f/mboUzAtio.  tranfiatus  igitur  efi  cylindrus  fyperbolicus 
habens  bafim  fimihyperbolam  1 P,  0* altitudinem  K I W fbhdum,qubd 
'nafiiturex  duabus  parabolis  Ll,l  N infiinuicemduBis , ficut  ettamdc 
Cylindro  circulari  foBumefi,  pr^equemur  itaque  reliquas  proprietates 


Uii  qvadratvrA  hyperbole. 
quMquadratunt  drcuti  aptanimm  vt  ex  iit  ipfa^  hyperbokmadrt- 
^aftgHlnm  rtdttcamM  aut  quadratum. 


PRO- 
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QVADRATVR.A  HYPERB‘OL^.  iirj 

PROPOSITIO  c X X X n I. 

COnftruantur  duo  rcemaca,  vnum  quod  circulari  cylindro  fubfcruiat, 
alccrum,  quod  cylindro  hyperbolico.  Conftruiftio  vcrb  vtriulque 
hocpadro  fiat.  In  vno  dua:  .•equalcsparabol.Tconftituanturfubaltcrnepo- 
fit^  ad  communem  axem, in  alrero  vero  loco  parabolarum  fubalccrne  po- 
{icarura  fiant  paraboli  parallela:  inter  fe  ficut  libro  de  parabola  diAum 
eft.  fintq;  iili  paraboli  in  vtroque  fcemate  A B C , D E F , quarum  axis 
communis  fit  A D.  Deinde  axibus  iquidillanccs  ponantur  CQ,Hl,qu.i: 
ab  axibus  diflentiquali  intertiallo.  fiant  prztctea  G I,  KH  ordinatim  ad 
axem  AO  & ducantur  A C,  DT  conftituentes  xquale^s  angulos  cum  axe 
A D.  Denique  confit uantur  paraboli  DNS,ALC  quarum  vertices  fint 
A&D,  & contingant  axem  in  ij  Idem  punAis. 

Dico  re  Aangula  LMN,  OMB,KMH  effe  in  continua  proportione 
in  vtroque  fcemate. 

Demon[!ratio. 

/~\Stenfiim  enim»  LM,OM,KM>  itemMN.  M P,  MH  efTc  proportionales  Ii- 
^^ncas.Igitur  per  demonftrata  libro  de  progrellionibiis  propofitioac  58.  etiam  re- 
flangula  LMN,OMP, KMH  proportionalia fimt. 

‘ PROPOSITIO  CXXXIV. 

Ilfdem  manentibus; 

Dico  re  Aangula  O M P,  B M Q,  K M H clle  prSportionaiia. 
Demonftratio. 

DEmonftrauimus  propofitione  19.  de  quadratura  circuli  hanc  ipfam  propoCtio- 

nemifed  przcbdcntibus  quoque  immediatis  oilenium  eft  lineas  OM>B  M,K  M,  8ui.  S«- 
& MPi  M Q>  M M proportionales  elle  in  fcemate  hyperbolico.Igitur  per  ea  quae  li-  *“• 
brodcprogrcftionibusfuntdcmonftrata' etiam  tefiangula 
proportionalia  fu  nt. 

PROPOSITIO  CXXXV. 

Ilfdem  denuo  manentibus: 

Dico  parallcicpipeda  qui  fuper  bafibusrcAangulis  LM,RS,  0 M, 

RT  & KM, R1  conltruuntur  habentia  communem  altitudinem  MR, 
cITe  inter  fe  proportionalia,  vti  etiam  funt  parallelepipeda,  fuper  rcAan- 
guhs  OM,RTiBM,RE,&KM,RI.  fub  eadem  altitudine  le  Ai  MR. 

Dmonftrmo. 

QVoniamdemonftratnmiam  i eft  LM,  OM.KM.&rcAas  R S ,RT,  RI  pto-dfirm. 

portionales  clle.lgitur  etiam  rcAangula  proportionalia  funt  quz  conftriiuntur^*'' 
ex  LM.inRS.OM  in  RT  & KM.in  RI.  funtautcmpatallclepipedacommu- 
nem  habentia  altitudinem  inter  fe  vt  bafes.  quare  cum  bafes  perhibeantur  propor- 
tionales,etiam  parallelepipeda  proportionalia  funt,  quorum  illz  bafes  funt.  Eodem 
inodooftenditur  parallelepipeda  habentia  bafes  rciftangula  O M,R  T,  B M,R  E,  Sc 
KMiRl  & communem  altituilincm  MR  proportionalia  efle,coaftat  itaque  veri- 
tas propoiitionis. 

ppp  ■ P R b- 
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U4  QVADRATVRA  HrPERfiOL^. 

PROPOSITIO  cxkxvi. 

Ilfdcm  permanentibus: 

Dico  reilangulum  LMN  ad  VRS  tc&angulnm  duplicatam  Uii 
bere  rationem  eius  quam  habet  reftangulu  O M P ad  rcdtangulu  X R T< 
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QVADRATVR  A - HYPERBOLE.  uij 
Demonjtraiio. 

OStenrum  eft  rapri>tam  reSaogula  LMN  > OLP  , KMH  qoim Ytdangula  ,„,.4,. 

VRS,  XRT,  GRI  «andem'connn«arbracion(xn.  <^daKcu<n  extrema  reda<t>  >«•' 
j^la  KMH, GRI  ^nezqaal/a.eaitratiorci^angMli  LMN  M VRS>*cdar^u> 
lam duplicata ^racioDis,quamliabt(tc<3ai)gulun>  OMP  aJ  XRT  tti2aDgulutn.  b j-iimn. 
Quod  erat  dcmonftcanduai. 

PROPOSITIO  CXXXVII. 

Iirdem  manentibus; 

DicorctAangulum  O M P ad  XRT,  duplicatam  rationem  haberd 
eius  quam  habet  reiltangulum  B M Q ad  Y R E. 

Demonflratio. 

OStenfum  efte  tam  re&angula  OM  P,  BM  Q_K  MH , quam  redangula  X R T,  ‘ 

YRE  &L  GRI  in  eadem  efle  proportione,  quate  cum  re'i2angula  poRrema 
KMH.GRI  interfefintzqualia.cricaratioreaanguh  OMP  adXRT.reflan- 
gulum  duplicata  rationis  redanguli  BMQ,  ad  YR  £ tedlangulura. 

PROPOSITIO  CXXXVIII. 

M Anentibus  denuo  ijfdem: 

Dico  tedlangulum  L M N ad  reiSangulum  VRS  quadruplica- 
tam eius  concinere  rationem , quam  habet  redangulum  B M Q ad  Y R ^ 
redangulum. 

Demonflratio. 


REdanguIum  LMN  ad  VR.S  redangulum,  duplicatam ‘habet  eius  rationem,  c 
quam  habet  redangulum  O M P ad  XRT  re^angulum.  fcd  OM  P redangu- 
Ium  ad  redangulum  X R T habet  r duplicatam  eius  quam  rcflangulum  BMCJ^aH 
YRE  refiangulum.  ergo  LMN  reflangqlum  ad  VRS  quadruplicatam  habet  «1. 
eius  rationem  quam  redangulum  BM  Qad  YRE.  Quod  fuit  demonllrandum. 

PROPOSITIO  C XXXIX. 


Politis  ijfdem: 

Dico  rationem  retftanguli  L M N ad  redangulum  V RS  , toties 
continere  per  multiplicationem  rationem  retRanguli  O M P ad  X RT  re- 
Aangulum , quoties  hic  eadem  ratio  O M P ad  X R T continet  per  mul- 
tiplicationem rationem  redlanguli  B M Q ad  Y R E. 

Demonflratio. 

EX  ptzcedentibuseft  manifellarnamoffenfum  eft  g rationem  reiftanguli  LMN  ad 
VRS  duplicatam  efle  eius,  quam  habet  reflangulum  OMP  ad  XRT,  aC  pro-  «u. 
intle  prior  ratio  fecudam  bis  continet  per  multiplicatione.  Similiter  eft  demonftratu 
I,  rcCtangulum  OMP  ad  XRT,  duplicatam  habete  rationem  eius  quararedan.  >"i7.a» 
golurn  BMQ.ad  YRE  rediangulumdcconfequenierbisconcinecper  multiplica- 
tionem  prior  ratio  fecundam.  Quare  patet  rationem  reiftanguli  LM  N ad  VRS,  ^ 
toties  continere  per  multiplicationem  rationem  rcdanguli,  O M P ad  X R T , quo- 
ties hate  concinet  rationem  tedlanguli  BMQ^ad  YRE  reftanguluin. 

PPP  1 PRO. 
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QVADRATVRA  HYPERBOLiK. 
PROPOSITIO  GXL. 

Ilfdeni  manentibus: 

Dico  parallclepipedum  conftans  ba(i  rediangula  L M N , & 
atcicudine  MR  ad  parallclepipedum  exbalVV  R&  eadem^uc altitudine 
MR  quadrupbcatam  habete  rationem  cius  quam  continet  patallelepi^ 


» 'j»  A 


ti 


ay  A D r'  A T V R A H Y P B R B O I.  ;e.  uty 

pedum  ex  bafi  rci^anguli  B M Q,  & altitudine  M R ad  parallcicpipcdum 
iub baii rectanguli  YR E & communi  altitudine  M R. 

‘ Dimonjiratio. 

p\Emonfiratumefta  rcibaiigulum  LMN  ad  V R S rc^janguluny,  quadruplica-  Jiu-Sa- 
■^ram  eius  habere  rationem  , quam  aontinet  rci^angulum  BMQ^d  YRE  re- 
fiangulum.  luiii  autem  parallelepipcda  fub  hifce  baUbut  fic  coiui^ni  altitudine 
MR  inter  Te  vtipratmct  bales.  Igitur  patet  propolitioaitveritai. 

PROPOSITIO  CXLI. 


'Adem  figura  manente: 

j Dico  rationem  parallclcpipedi,quodfitcx  bafi  rei^anguIaLMN, 


, quoties 


per  multiplii 


rationem  paraliclepipedi  Tuper ba(i  reiitanguli  BmQ  adparallelepipe- 
dum,  quod  fit  fuper  bafi  Y R E rei^angula,  modo  eadem  altitudo  omhU 
bus  parailclepipcdis  infetuiatr 


Hemonfiraild. 

T\Emonllratuniell>> rationem  rerSanguIi  LMN  adrefiangutum  VRS.  totiesbii».*»- 
^^contincte pctmultiplicationem  rationem  reAanguli  OMP  ad  XR T,  quoties “*■ 
hzc  ratio  continet  rationem  BMQ_reflanguli  ad  tcAangulum  YRE»  parallele- 
pipcda autem,  de  quibus  agimus  , calem  forciumur  inter  fe  rationem,  quam  bafes 
rcdangularcS  fuper  quibus  crcAa  lunt,  quoniam  alcicudinlbus  conneniunt  exhypoa 
tbeli. pacet  igitur  rericas  alTetcionis. 

PROPOSITIO  CXLII. 


EX  fcematibus  vniuerfalibus  qux  intercipiuntur  parallelis  , Ci 
conflicuantur  ordines  fex  figurarum,  quarum  ternz  inferuiant  hy- 
perbolz,aliz  vero  circulo.  Prima  vero  figura  parabolarum  conuexacucn 
diuifa  fit  parallelis  qua;  exhibeant  rc£bangula  quaterna  ABCD  , tc 
hFG  H.  Secundaautem  figurainquafolzredbxlinezapparcnt.ledla  fit 
parallelis  ijldcm  formantibus  redlangula  IKLM  fic  NOPQ.  Tertia 
denique  in  qua  cernuntur  parabolz  concauz  fcdtafitijfdcm  parallelis» 
quzconfbituantrcdaangula  RSTV  & XYZ. 

Dico  itaque  rationem  duorum  parallelepipcdorumquz  fiunt  ex  R in 
X rcdlangulum»&ex  redlangulo  S in  Y ad  duo  parallelepipcda  orta  ex  „ . 

du6Iurc6itangulorum  T in  Z & V in  Sc,  toties  cOntinererationemi  pa- 
dallclepipcdorumcx  I in  N,  &exrcdIangulo  Kin  O , ad  parallclepipe- 
dacxdudluredlanguli  L in  P,  & M in  Q rcdangulum,  quoties  hzc  ea- 
dem ratio  parallclepipedorum,  continet  rationem  parallclepipddorum 
quzgignunturcx  ductu  planorum  A in  £ & B in  F , ad  parallelepipcda  - 
q^ua:  fiunt  exre£tangulis  C in  G,  fie  D in  H. 
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QVADRATVRA  HYPER-BOL^. 


Q.V  ADRATVRA  HYPERBOLAE.  ut? 

TDemonflraiio. 

I>  Aciopanilelcpipcdorum cx  R in  X,  & S in  Y,  adparallclepipcda  cxTin  Z 
V in  &,  cadent c(l  a cumrationc  parallclepipedi  cx  R in  X ad  T in  Z.S£ 
R in  Xad  V in  &:>  vlicriuscxracloncparallcicpipcdi  cx  S in  Y ad  parallclcpi- 
peda  ex  T in  Z,  & V in  &>  perpropontioncmodauam  huius  libri.  Simili  modn 
ratio parallclcpipedorumcxdudu  1 in  Ni&  K in  t),  ad  parallcicpipcda cxdu&u 
plani  L in  P,&  M in  Q_.  eft eadem *> cum  ratione  parallclcpipcdi  cx  I in  N,  ad 
parallcicpipcda  ex  L in  P,  ac  M in  (.^)  (iiiiiil  cum  ratione  parallelepipcdicx  K in 
O»  ad  L in  Pt  ac  M In  Oenit^uc  ratio  paralldcpipcdorum  cx  dii^u  A in  li , 

B in  F adparallelepipeda  ex  du Au  C in  U > ac  U m H.  cft  eadem  cum  ratione  pa- 
rallclcpipedi  ex  duAu  A in  E ad  parallcicpipcda  cx  C.  in  G,  5c  D in  H .fiinulcom 
rationeparallcicpipcdicx  B in  F,  adparallelepipeda  quf  linne  ex  ductu  C in  G ac 
1)  in  H. 

Sed  ratio  parallelcpipedi  ex  R inX,  ad  T in  Z,  toties  continet  rationem  pa- 
rallelcpipedi  cx  I in  N>ad  L in  P,  quoties  hxc  continet  rationem  parallclcpipcdi 
cx  A in  £.  ad  C'in  G.quod  eodem  prorliis  modo  oilcndiciirquo  illud  in  quadratu-  ■ 
r^  circuli  propoficionibus  37,ac  38. & harum  Corollario  oiicnfum  fuit;ruDtcnim  om- 
nia ad  hoc  prxilandumiii  hac  etiam  quadratura  przmilVa.  Simili  modo  ratio  paralle- 
lepipedicxRin  Xadparallclepipcduex  V 111  8C .toties  continet  ratione  parallclepi- 
pedi  cx  1 in  N>ad  M in  Q^quotics  hxc  continet  rationem  pnrallrrcpipcdi  ex  A in  E« 
ad  D in  H.  Atque  eodem  modo  de  ratione  parallcicpipcdc  ex  doAii  S in  Y ad  T in 
Z,&  S in  Y ad  V intSc.oRendicur,  quodcoticsconcincacraciancmparallclcpipe- 
di  ex  K in  Oad  Lin  P,  S:  K in  O ad  Mint^,  quoticshxccademcontinctracio- 
nem  parallelcpipedi,  quod  fit  exduAu  B in  E,  ad  C in  G,  & 6 in  F , ad  id  quod 
rcfiilcat  cx  duAu  D in  H.  Igitur  pacet  quod  ratio  duorum  parailclepipcdorum  ex 
R in  X,  & S in  Y, ad  duo  parallclcpipeda  ex  T in  Z,  4c  V in  8t.  toties  contineant 
rationem  parallelepipcdorum  quz  oriuntur  ex  duAu  I in  N>  3t  KinO  adparal- 
lelcpipedaquz fiunt  exduAu  L in  P , & M in  Q^,  quoties  hzcipfa  ratio  continet 
rationem  parSIlcIcpipcdorum  quz  gignuntur  ex  duAu  plani  Aiii  E.£t  B in  F,  ad 
parallclepipeda  >quz  fiuntexduAuC  inGi  & Din  H.  Quod  fuit  dcmonflrandum. 

(oroUarmm. 

QVx  diAa  funt  prtecedenti  propofitionc  de  quacuor  parallclepipedis  ex  planis 
A B C D in  plana  EF  G H dnctis,  6c  reliquis;  etiam  funt  intclligcnda  de  quauis 
fiibdiuifione  rectangulorum  eorundem  per  parallelas  in  partes  zquales  ad  forman- 
da parallclepipeda, prout  in  propolitione  requifita  fueruntsde  quibus  femper  fiet  ea- 
dem illatio  &confcquentia,quz  facta  iam  e(l,ctImdemonArationisdifcurfnsfit  vni- 
ucrfalis,  cmrdeinqne  fundamenta  femper  occurrant  iteranda,  quare  cdm  illz  fubdi- 
uifiones  nihil  noui  inferendum  adducant  ab  eo,  quod  iam  demonAracum  fuit,  fed 
ineram  eorum  repetitionem  quz  przmiiTafunt,  molcAam  incelligentibus  conti- 
neant, hinc  propofitionem  przccdcntem  de  quacunque  fiibdiuifione  demonAra- 
tam  libere  alTumcmus, 

PROPOSITIO  CXLIII. 

Ilfdcm  manentibus: 

Oico  rationem  folidi  quod  oritur  cx  dutSIu  concauzparabolz  RS 
in  parabolam  concauam  X Y ad  folidum  cx  diitiu  concaui  parabolici 
TV  in  parabolicum  Z &,  toricsconcineic  rationem  folidi , quodficcx 
du£Iu  trapezijlK  in  N O ad  corpus  exduftu  crapezi)  LM  in  P Q^quo- 
ticshzcipfaconcinec  rationem  (olidi cxdudIuparaboltconucx,x  AB  in 
£ F parabolam  ad  corpus  ortum  cx  du£Iu  parabolz  conuexq  C D in  G H. 

Dtmon- 
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DemonHratio. 

T^Emonftracum  cflprxcedcmipropofitioncc!uf<^j;  Corollario,  quod  ratio  medie- 
^ticisfiguraruminlcriptarumrcrcio  fchcmatiad  alccram  medietatem  figurarum 
Infcrtptarumjtoticscontincacrationemmedieracis  figurarum  fecundo  fchemati  in- 
fcrip  tarum  ad  alccram  fuam  medietatem, quocies  hic  ipla  r atft)  continet  ratione  mc- 
dlctatisfigurarumprimofchcrnatiinfcriptarum  ad  luamicfiduam medietatem  : 6c 
quia  hoc  ipfum  femper  fieri  potcfldgitur  pcrpropofitioncm  Vniucrialc  libri  dedudhi 
plani  in  planum,  quadragefimam  fcilicet  fextam, etiam  ratio  ibiidi  exR  S paraboli*^ 
eo  in  X V paraboliciim,adrolidumex  parabolice  concauoT  V inZ& , toties  conci* 
net  rationem  folidi  ex  trapezio  IK  in  NO  trapezium, quoti  es  hic  eadem  ratio  con- 
tinebit rationem  folidi  ex  ductu  parabolici  conuexi  AB  in  EF>adfolidumex  ductu 
parabolici  CD  inconucxutnparabolicura  GH.  Quod  fuit  dcmonftranduro. 
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RBrumatur  figura  fimilis  illi  quam  propofitionc  ijy  huius  expofui- 
mus  & inter  A C,  A B ponantur  medix  proportionales  AD  iuxta  tc> 
norempropolitionis  131. huius  libri,  erit  parabola  D D. 

Dico  figuram  parabolicam  A D dudam  in  fc,  xquari  hgurx  A B,  du-  ’ 
ftx  jn  A C. 

Dtmonftratio.  ~ 

^ Vm  enim  ex  hypotheii  A B,  A D • A C lint  in  concinui , ergo  ve  patet  ex  pro- 
'^poiitionc  viiiuctrali  quadragefima  quinta  libri  de  dudu  plani  in  planum,  quanti- 
tas ad  infe  dudlaiblidum  producet, quod aiquccur  maenitudiniiblidx,  quxeonii- 
eiturcxduarumfupci£cictum  BA  dc  AC  mutuo  inter  leduftu, Quod  erae demon- 
ftcanduni.  ' < 

CoroUxritm. 


POrro  carpus  ortum  exduiHuiigurzparaboIicz  BA  in  figuram  parabolicam  AC 
adpatallckpipcdum  reduiSumellc patet, cum fblidui||guod  nafeitur  ex  duAu 
parabolz  AD  in  fc,  quodque  corpori  illi  in  propofitionc  oilcnfiim  eAzquale  , ad 
parallelepipediim  reduxerimus.  Nam  D A in  i'c  dudum  eA  inuolucrum  folidi  quod 
remanet  ex  cylindro  parabolico  poA  ablatam  vngulam,  eA  autem  Sr  cylindrus  para- 
bolieusa  & vngula  scubata.  ergoStfoliduni  illud  refiduumcubatumcA.  Quare  cum  a rars,. 
illud  folidum  tefiduum  cum  fuo  inuolucro  conficiat  prifina  redilineum,  iplum  quo.v^  9^*^ 
que  inuolucrum  ericcubaturo.  IcdDAinfe  duiAum  cA  inuolucrum  illius  refidui.  ^Vi. 
Ergo  D A duAum  in  fe  cA  cubatum.Quz  vero  de  cotis  illis  fiiperficiebus  in  fe  vel 
in  lemuiundudis  demon  Arata  fimt  , eadem  etiam  non  difiimili  ratione  de  illarum 
partibus aparallelislincis  DBACiCABD  interceptis, demonAtantut. 


PROPOSITIO  eXLV. 


REfumpii  hypochcll  priori  in  fccmateconfUcuantut  AB,  CD,EFad  vM/t”* 
angulos  reftos  ad  communem  axem  G H , occurrentes  feSionibus 
parabolicisin  l,M,V;N,0,  Yj  B,D,F;  3chypctbolxin>',if,Aj&  fub- 
tenfis  PT,RX,  in  P,  Q^,T;R,S,X. 

Dico  rationem  folidi,  quod  othur  cx  duiflu  IKLM,inKLONad 
loliduexdudu  fuperficici  MLHV  in  Tupcrflciem  LOYH  notam  efle: 
infupec  notam  efle  rationem  folidi  ex  dudiu  plani  KPQLin  KRSL  ad 
folidum produdtumcxduiflu  LQTH  in  planum  LSXH. 

Demonftratio. 

^'\Stenfijm  cA  cCui  parallclepipcdo  zquetur  corpus  est  dudii  mutuo  planorum  cTitt- 
^~^IKLM  in  KLON, quemadmodum  etiam  de  coepore ex  duAu  MLH 
fuperficiem  LOYH.  InfiipcroAeofumcA  J cui  parallclepipcdo  zquetur  iblidum  je,,.* 
cxplauis  KPQL  & KRSL  infe  mutuo  duAis,deeodemmodoq^a^q^,^||My>aa. 
lidum  ex  fiiperficiebus  LqTH  Sc  LJXH  ipter fe, duitis. Quate, c^ i)qca Ce: 
ratio  parallelepipcdorum  inter  fe, mota  qupqueerit  ratio  coi^riltti'^  de 'ilibus  agit  - 
propofiuo.Q^odcratcdleni^EtidHm..  , . 

■ a 
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PROPOSITIQ  CXLVL 


^{detnpofids: 

X Oico rationem folidt  ex  dadu pUni  AKLC  in  planum  KBDL 
ad  (olidam ex  do&u  CLHE  in  planum  LDFH , notam  habere  ratio- 
Bcmf 

Demon. 
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Dcmsnftratio. 

OSccnTum  cft* notam  cflTc ratione  folidi  quod  oritur  ex  duftui  KLMin  KL  O N ai4(.iir- 
adfolidum  exduftufupctficici  MLHV  in  fupetfidem LO  Y H.  Simili  mo-'“ 
dodemonftratuin  eft,''notameire  rationem  folidi  ex  duilu  plani  K P Q^inKR  SL 
adfolidum  produfluni  cxduiSu  EQjr  H in  planum  LS  X H.  Dcmonftratum  ve- 
ro eft.t  rationem  eorporis  orti  exduttu  KIML  in  KNOL  ad  corpus produflum 
ex  duflu  plani  MLHV  in  planum  LOYH,  toties  continere  rationem  corporis 
orti  ex  dudlu  plani  K PQ_L  in  KR  S L adfolidnm,quod  litcxdui^ii  Q_^L  H T in 
planum  L S X H,  q uoties  hacc  ipfa  ratio  concinet  rationem  folidi.qnod  oritur  ex  du- 
flu  plani  A K LC  in  planum  K B D L.ad  corpus  fadu  ex  dudu  fuperficiei  C L H E 
in  fupetficiem  LDFH.  QuocircacdmnotarEnttationes.quifuntintetduo  pri- 
ma corpora, & duo  fecunda,  cttani  nota  critratio,quz  cll  inter  duo  tcctia.Quod  erat 
dcmonllrandum. 

r 

PROPOSITIO  CXLVII. 


Iirdem manentibus: fiant icAangulis  A KB,C  L D,  EHF,  &c.  zqua- 
lia  redangula  &c.  erit  quidem  hyperbola  per 

Corollarium  prop.u9.huius,  > 

Dico  infuper  fuperficiem  ad  fiiperficiem  notam  ha- 

bere rationem. 


DmonJirAtio. 


I^Emonftratnmeft  a corpori  ex  duflu  plani  AKLC  in  planum  KBDL  ad  cor-  dias.fc,- 
^pusortumexduauplani  CLHEinfuperficiemLDFHnotamhabereratio- >«• 
nenifredetiamdemonfttatumeft  ecor^tiexduan  AKLC  in  planuni  K B D L, 
zqualeelTefolidum  exbaCh7pcrboIici  Ky^L,  St  altitudine  «Kt  tc  folidum  ex 
bali  hypccbolica  l)  A H,&:  altihidine  <iL,zqaale  elTe  folido  cz  duAu  plani  C L H B 
jn  planum  LDFH.  Igitur  etiam  inter  duo  folida  hzc.quz  bales  habent  hyperbo- 
licas  Ky^LiSc  L jAH>&  communem  aititadinem,  ratio  nota  ecic;  ac  proinde  et- 
iam inter  ipfas  bafes  erte  no  ta  ratio  , cum  hzc  corpora  demonitraca.  ^t  eam  habere 
rationem,  quam  ipfz  bafes  continent.  Quod  etac  propolicum. 


PROPOSITIO  CXLVIII. 


It  hyp  erbolx  A C B axis  A G , ex  quo  aflumptii  G D , D E zquali- 
bus  inter  Ic , & conftitutis  ordinarim  B G , F D , E C ponantur  B F, 


• F C fubtenlz  arcuum  B F,  F C. 

Dico  fegmentum  BF  minus  effc  fegmento  FC. 
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"Demonfhatifi. 


ttf.iffiti.  T ^Vdaenim  BC ponatur ousdianecer  HLK>>quz  Jinidet  bifariam rcSI  BC 
'^in  pundo  K in  quo  FD  occurrit  E B.  quare  punflum  L in  quo  diameter  fecai 
hyperbolam,efl inter  CE>DF  ordinarim poiicas ad  axem  HC>  ciimpriib  diame- 
ter debeat  occurrere  lefiioni,  quim  ordinatim  poiitis  intra  byperbolam.  Du£h's  igi- 
tur  CEi  LBt  erunt l> fegmenta  CLrEB  inter fezqualia.eft autem LBregmen- 
tum  maiur  fegmento  P B > ergo  etiam  Tegmentum  C L maius  eft  iegmento  F B40 
, proinde  i^meotum  C F multo  maius  erit  F B fegmenta  Quod  fint  demonfttandu. 

PROPOSltlO  eXL  IX. 


A 


^^Poneat  tandem  hypeibol;  redilineum  xqaale  exhibere. 


C<wf- 
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ConfimSlio  & demonUralio. 

STc  hyperbole  ACDB,  cuius  axis  fit  AB.  D'icaruur.id  axem  ordinatim  rcft.r 
e E.  G r.  D B , qu*  xqualcs  axeos  partes  E F,  F B intercipiam  , quoniam  vero 
nota  «eft  proportio iegmenti  C EFG  adlegmentuin  GFBD,  fit  ea  O ad  P,  Jcur?*»- 
prodiicamtir  FG.  EC,  in  K Sc  Q>  vt  CE, GF,  fint  ad  KE,  Q.F,  vt  O ad  P. 
Tumper  A , K,  Q defcribaiurhyberbnla,  cuius  axis  (it  A B : eringitiir  tam  hy.b  m-ly- 
perbole  AQ^F  adKyperbolcm  AGF.vt  QF  ad  GF,  boccftvt  P ad  OiScby-^'*’ 
perbolc  AKE  ad  bypetbolcm  ACE.vt  K E ad  CE,  boceft.  vtP  ad  O;  Quare 
etiam rcfiduiim  fegmenium  KEFQ^critad  (egmentum  rcfidiium  CEFG,  vt  P,  ad 
Oiboc  e(}  vt  (egmentum  GFBD  ad  idem  (egmentum  CEFG.  legmcnta  igituj- 
KEFQ.GFBD  xqualiaiunt.  Ducantur  deinde  fubten(ie  KQ,CG,  G D.  (c- 
gmentum  CGmaiuseil  < Tegmento  GD,Tcd  Tegmentum  K Q^O^ius  eiWcgmento  cut.ia- 
CG,  vti  facile  demonfirabitur  ex  175.  libri  de  byperboli.  Ergo  Egmentum  K Qj“-  ' 
tnultbmaius  e(t  Tegmento  GD.  AbTcindatur  igitur  ex  Tegmento  maiori  K Q.  Te- 
gmentum KR  xquale  (egmento  GD.  ctit  ergo  figura  hypcrbolfcaqur  arcu  Q^R 
tc  TubtcnTis  R K,  Q K continetur , excelTas  Tegmenti  K Q Tupra  Tegmeutum  G D. 
lam  veto  quia  Tegmenta  KEFQ,>GFBD  ollendi  clTc  xqualia, quo excefiu Te- 
gmentum K Q^Tuperat  Tegmentum  GD,codcin  a trapezio  GDBF  Tuperatur  tra- 
pbzium  KQ.FE.  exhibeatur illc per clementa.fit^ue triangulum  FXB  Erir  ergo  , 
figura  hypcrbolica  contenta  arcu  Q.R  & cedis  RK,Q.K  xqualis  triangulo  XFB. 
ducaturdemiimTiibtenla  Q..R,  &reCtanguIo  RKQ,  auferaturex triangulo X FD 
pars  zqualis,  redilineum  refiduum  zquabicur  cefiduo  Tegmento  hypcrbolico  QJR. 
quod  iiilficit  ad  hyperbolz  quadraiutam. 


FINIS. 
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LECTOREM. 

Abcs,amiceLc(5tor,conatiis  noftros.quiH  tibi  arridet, vtcrc  & 
fruerejlin  miniis, per  me  licet  illis  vt  demas  vel  addas,  prout  ad 
Matheleos  culturam  opportunum  iudicaris,qua;  vere  abyHum 
kientiatum  comple£iitur,quodn6  ignorauit,qui  Deum  Opr. 
Max.  omnia  opera lua  in  pondere,  numero  St  menfura  perfccifle  diuino 
oraculo  enuntiauit.Scaphulam  concinnatetentaui,qul  valli  Occani  no- 
ua  litcora  lcgct;em,Tu  Argonauticam  para,vc  nollrx  imbccillitau  opem 
prxllcs,quS  fretus  alto  te  credas  Pelago  quod  ex  harum  lucubrationum 
Icdtione  tibi  patere  non  inficiaberis.Comminifci  debui  noua  quidem  elc- 
mcnta,non  ita  tamen,  quin  ea  communis  Geometrixprincipijs  fancirem 
vel  Archimedex  do6\rinz  conformia  eiSccrem.  Memineris  rogo  Ii  qux 
miniis  placent,  ea  non  ita  exprodere,  vt  poActis  animos  tollas  aliquid  au- 
dendi,quod  ad  Geometrix  nomenxoferre  cis  videretur.  Ordinem  &c  Me- 
thodum rerum  quas  hic  inucnies  non  itaexadam  reperies,  quam  res  po. 
(lulat:  fcd  rerum  copia  rato  concinnitatem  illam  admittit,  quam  rerum 
digni  tas  exigit.  Et  fecund;  cogitationes  maturx  m agis  funt,qux  ad  incu- 
dem mal£  tornata  reddere  folent.  Refiduus  liber  fuit  quem  nifceadtun- 
gere  decreueram,qui  materiam  profequerctur  duiHuum  planorum  in  pla- 
na fcd  in  orbem,'  cum,  h vita  comes  fuerit,  in  aliam  occahonc  referuamus*. 
omilTx  funt  quoque  omnes  fpcculationes  qux  alia  via  quam  qux  pro- 
portionali tates  implicat,  circuli  Si  hyperbolx  tctragonifmos  exhibere 
poflcnt,quarum  accuratiorem  tra^latum  in  aliud  quoque  rempus  differi- 
mus, boniinterim  confule  qux  amicorum  importunitas  & Superiorum 
imperium  publici  iuris  fien  voluerunt.  Cedant  autem  hxc  omnia 
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E«- 

lioea 

l'8'  » 

aa. 

i 

J4  teitij 

3)  tertij 

i 

Sesti 

temj 

X 

peitulr.  teeuadam 

Secundum 

1 

)9  Seiii 

17  Sexu 

4 

j4  tertij 

3)  tertij 

4 

4 CF 

GB 

10 

1 CB 

CD 

11 

r CB 

CD 

»4 

1 CB  • 

CD 

IJ 

14  ZB 

ZP 

l4 

)i  M K ad  NL 

KL  ad  MK 

S* 

).  a fiae  A B B 

B AK 

is 

iopiop.  )i.  vbi 

S7 

c(l  B debet  cAe 
C ft  coorta. 
l4  CD 

CG 

Ad  pfopofitiooem  t'4.libri  primi  pooanit 
fequcoi  (ODfttuAio. 

DAuficncio  £ ad  F,  & fiar  rcflangalum  ali* 
4}Bod  GIK  quodadtcAaogulum  L 1 Meao* 
demhab«ar  ranoocmcum  raiionc  £ adF»  boc£a* 
Aopooaturex  I.  tcAal5>  oithogonaad  GMdi- 
Qidacttr  KG  bifariam  io  O eogarutque  OT  p«- 
talJela  IS.  Deiodefiat  vr  redaagulum  KIG  ad 

Juadxacum  1 O . ica  lioea  1 Fad  P $•  du^a  deiodc 
T qux  cquidiilci  1 C Ac  bife^  L M io  V poiu* 
lut  V X parallela  P $.  Deotqocfiac  Tt  lioea  1 P ad 
PS  > tu  ic£ta4*ulum  LIM  ad  quadratum altud. 
pooatuique  'H huius  quadrati  medium  iater  t V 
vel  $X  S(  lectam  S R At  cx  P>  perpuodoiDiR  du* 
catur  P R.  Dico  T Z Iioeamellc  diuiiam  vc  po- 
Aubcurdiuidi  AB.  OemoDftucio  huma  pendet 
a paiaboli  vt  ipU  hguxa  doccx. 

Libro  Secundo» 

pag.  lioea  lege 

Aa  infig.CocolL  FptoB. 

78  1 trium  duatum 

tia  omiiTum  eft  H 

inrer  G & 1 to 
figoia  ♦ •• 

It4  in  figura  torex 

B 3t  H habe* 


tutK  pro  fi. 

114 

4 

C 

C. 

114 

omcnifltm  eftC  iater 

EAc  Kiofiguta 

• 

lll 

6 

KB 

HB 

»• 

pendit. 

aiIatH 

ablatis 

j.afiiic 

A K 

BK 

*»7 

r 

NR 

NO 

»34 

t 

B 

V 

I40 

4 

oraicteodiuA  cit  per. 

I4X 

penulc. 

NK 

ME 

149 

tmiitis 

AF 

AG 

4 

fieri 

falei 

14 

X4 

• 4 

161 

9.afioc 

AL 

AF 

I6x 

pcaolr. 

AB 

HB 

*4J 

-8.4  fiae 

AO 

HO 

fag.  lioea  lege 

187  ix.afioe  AB  A E 

>90  9 omirteodameft  B. 

199  I DB.  D£  AB.  AE 

199  a perEE  petEXDD. 


pag.  lioea 
101  a 


libro  Tertio. 

lege 

AD.  FC 
Dfi 
ADC 

ia  figura  poaator 
Floco  S Ic  cooua 


IIS 

10  GC 

FC 

»'3 

7 AD 

AC 

4 triplicata 

dttplicau 

SI7 

1 lAF 

AF 

SSl 

aocepcB.  £F 

DF. 

i‘4 

iafiguraFproE 
ii  coDtta. 

»3‘ 

ts.afiae  fic  rc 

luatque 

433 

f Ai 

MI 

433 

XI  AG 

SG. 

4J4 

18  omine  L. 

^37 

I ME 

NE* 

t)9 

t E 

M. 

S)9 

tonfinc  ABC 

ACB 

439 

lo.afiae  FLH 

FLG. 

‘33 

pcoult-  angulo 

angulus 

Libro  Quarto. 

Uge 


pac-  iiitea. 

2>M.  em 

X47  j*afioe  B C 
&4I  i4.afioe  ducaotoc 
X49  EA 

1)0  4 BM 

1)0  10  B 

ift  i|'  deleaxtuF 
1)7  j.afiae  EH 
xif  • ] AOB 
1)7  it.afiae  EG. 
txi  7.afiae  DEC, DBA 
i4|  i4.afioe  KC 
a<4  /J  FG 

'a  noi. 


i7t  d.  a fine  GFB 
171  8.  afioe  D C 

171  ) . lioec  deleatat 

174  l.afiae  FBI  i .> 

177  I)  J L M 1 • 

178  9.  a fine  E C 

179  9 DHG.BHC 

17,  9 CH.HE 

ibt  tj.a&acEHKadLHE 
it6  I CD 
,.7  j FG 
187  4 CE 

187  j«  CD  a 

188  i|  maioi 

190.  10  .FF 

i9t  I AC 
X94  i4a&ae  EF.GH 


• 

Libro  Tertio. 

‘3f 

. 13 
14 

CHF 

BC 

AE 

FC 

linea 

lege 

»3« 

J03 

IX 

12 

diameter 

LHM 

dtametio 

XBM 

S 

FGH 

CTH 

309 

17.3  finf 

ECD 

, egd 

vicima 

HL 

HI 

310 

3.afioc 

DHE 

-GHE. 

.44 

lieem 

liacam 

S'i 

3 

AMD 

AHE 

33 

Hf 

H 

3*3 

»3 

FI 

F fi  * 

JAfioC 

PH 

LH 

3*4 

»9 

DBBfi.EnE  DBDE.EFFD. 

s 

DA 

B A 

3»* 

4.a  fine 

p 

^ C. 

Digili.  by  Coogie 


/ 


ERRATA. 


Uoei 

jio 

i| 

HP 

HN 

H4 

7 

AG  K 

AGC 

Jt7 

f 

occutrafiK 

oerntrae 

itZ 

j.a  fijie 

AB 

AOC 

1 1 a £11. 

f G 

FC 

i^9 

17  &i. 

deleatur  DA 

ijo 

/afioe 

cuios  axistiitpplcj  A C. 

UT 

1 

BE 

AI 

isf 

i/.afioe 

dele  £ F. 

1 

BC 

BG 

«7 

£L 

FL 

l)> 

l.Cot. 

ABD 

ABC 

ft9 

»7 

fiue 

fine 

144 

} 

C. 

0 

J4< 

6 

ADF 

DF 

14« 

6.  afiae 

deleatorcam 

147 

4 

E 

I 

144 

4 

FGadFI 

FBadFC. 

t 

KF  Q 

KNQ. 

»4 

BEC 

BEO 

Dbro  Quinco. 

linea 

lege 

OFiadDE. 

»)4 

BHaiBfi 

J«1 

4.  afioe 

BD 

AD 

)<4 

1 

AF 

AE 

J«f 

7 

deleooadratl 

l«4 

1 

CEI 

CBI 

J70 

j; 

EBA 

EBF 

171 

4 

AC 

• BC 

174 

< 

BF 

fiS 

l»f 

s 

ft  t.CotoL 
1 AK 

FBlegeCa 

AIK.’ 

i*f 

1 

DMLadlAK 

AIR  ad  OMt 

J47 

io  figura  cftG. 

loco  F Ac  cooua. 

4»* 

4 

TSX 

Tsy 

411 

io  figura  cftfi. 

loco  F Ae  COO oa. 

4)C 

I 

C. 

G. 

440 

t.a£oe 

F DB 

FDG. 

444 

»-Cor 

AF  <cFB 

BF  & FD 

& m|.  AF 

BF 

44< 

1 

foDpIe  canalia 

, 

444 

ipjfiae 

AC 

AG 

4/440  ptopofiif.dtoitmiBCEID.  legeCA  D. 

& pauld  pofttjuadfiiuin  A E C Ic^c  AC. 
4/4.  a 6ae  bUrftis  la  LELN  Jcgc  10  L & N. 
4/4.  peoulrinia  N K deleatur 
4/4.  ex  G duc  aormaiet  ad  A fi  lege  ex  G.  doe. 
Doemalet 

4f/.Uoea|.  paraUdan  ad  K B.  lege  AB. 


4M 

la  afiac 

GPM. 

GPN. 

4<4 

14 

B. 

H 

4»4 

11 

FB 

FC 

4«7 

la 

DF 

DB 

8c  to.AC 

BC 

47* 

1 

BCH  cqualiaK. 

BCGcqaaliiM 

4?a 

4.  afioe 

ABC 

AC 

4*a 

ip.afixw 

AF 

BF 

4tj 

j.afioe 

AG 

BG 

4>4 

*> 

AD 

BD 

4«7 

It 

fupplc  tnipfil  ad 

cllipfim  FBG. 

444 

1 

AD>AE.AF»AG 

Afi.AF.AG»AC 

/00 

9 

DK.RQ^ 

KQJ.R 

S 

FB 

BE 

jo4 

S 

D 

A 

JOf 

xbieft  B. 

ntcll^c  D. 

9 

NSQ 

NR<£_ 

Libro  Sesto. 

f»g- 

lioa 

7 

AB.  1 

B C Ac  coarra. 

Sit 

lo.afia. 

reAangali  tcAaragolaB 

Si« 

II 

SB. 

$V 

St* 

io  figara  eft  G.I0C0 
A|(B.1o€oF. 

P*g 

linea. 

lege 

»7 

S.afioe 

FI 

FL 

J4« 

4.afitte 

CG.FH 

CF.Ht. 

147 

ta.ffioc 

DE,DH 

ME.MH. 

ITI 

It 

BIF 

BIE 

111 

t 

Ae 

cum 

117 

Q 

N. 

f«0 

i. afiac 

RL  - 

f«J 

8 

EB. 

EC  ' 

1«1 

»4 

F.  D 

CD 

57« 

7.  afioe 

EH 

EG. 

Jio 

10 

EF 

IC 

J«1 

io  fig*A  D.proB. 

1»« 

*7^ 

L E 

LI 

14« 

5. 'a  fine 

FGHC  adde 

NOFO 

«01 

ijafioe 

PG. 

PQ^ 

<07 

it 

EC 

EF 

«07 

/.a  fine 

lioeaiiippIcN  A 

«*1 

11 

MC  • 

MQ 

tlS 

% 

BC 

AC 

Alt 

il.a£ne 

FAH 

RAH 

10. 

Dele  talio 

«*f 

*J 

BR 

PR 

«l4 

i4.afioe 

ZQR 

ZIR 

«*4 

1 

AGB 

AIR 

6x9 

4 

GHI 

FLI 

«J» 

ti.a  fioc 

FR 

GR 

«J4 

it 

BF 

BD 

«17 

a« 

HC 

HE 

•40 

aj 

DH 

EH 

«4* 

ta.a  fioc 

GG 

G1 

£ll 

ao 

PN 

PP 

«4« 

it 

SR 

I K 

«44 

I7.afiae 

FB 

FG 

«44 

a 

HLadML  t 

G ad  H G 

«17 

ri. afioe 

IB. 

BC 

«17 

10 

ICC 

CC 

4<| 

t.afiae 

parabola  fupplequc 

iti 

RQ 

RG. 

66t 

4 

RK 

HR 

66t 

6 

PHRH 

PHR 

iil 

11. afiac 

RIQ 

RXG. 

44« 

j afioe 

GD 

CB.^ 

«70 

ii.afiiie 

PHRA 

PHRH. 

«74 

M figura  B proF 

«fil 

a 

fit 

fic 

«IJ 

il 

Ac 

ex 

«*l 

lo.afine 

AK.AL 

AB.AH 

*1A 

t/.  afioe 

«L  AMQ 

LAM 

41/ 

i4.afio. 

fpin 

fiipple  A C 

484 

1 

GEGC 

GEQC 

484 

a.afine 

ABfi 

ABR 

, Libro  Septimo 

F^g- 

Imra 

e 

7o4 

i4.afine 

diAinQiooem 

defioirioficK 

to7 

»1. 

tpfins 

ipfii 

7io 

a 

PM 

PMG.' 

7io 

in  figura  N loeo«.eec  Z beve 

7IJ 

f 

GNA 

GNH 

211 

j.afiac 

daducn 

Fa^le  M 

2i± 

8 

tn  (c 

Afpple  eft 

7»f 

i/.afific 

TR 

OR 

7a4 

14 

eircufin 

circulnn 

ZiE 

|4 

fupeificeni 

raperfiden 

2i± 

8 

STV 

P<^ 

Zil 

ir 

corpui 

corporis 

71* 

1].  a fine 

lacipicndoab  iu.delc  vique  ad  aC 

fenioocrxi. 

• 

7JJ 

Propofitiouetao.Ac  41.  ponoo^ 

tor  eodem  DQAcroqnopriofCfc 

7J4 

p.afioe 

BRA 

RRA 

711 

ijfine 

alriradiaibnc 

altitudicis 

TU 

4.lch. 

2 Y 

ZV  * 

7J7 

I/. afioe 

HPB 

HBB 

7J4 

te.afioe 

KR 

RF 

74»  p.afioc  AHI  GHf. 

MI  ' 


[iigitized  by  Googlt 


E R R A T A. 


lioea 

•ege 

74J 

1 

BAG 

BAD. 

74< 

pr.f4. 

L 

G. 

?fl 

7 

DA 

BAL 

711 

}.afioe 

coBttocates 

(OBciogeBCea 

^S9 

«f 

DP 

DB. 

7*i 

10 

GHF 

GH 

7if 

4 

AC 

AG. 

76I 

11 

LB 

CB 

771 

pr.ioi 

K 

fi 

77»- 

i.aSa. 

BK 

DK 

774 

iofiguT.N 

fuo  aatetn  loco  N 

loco  H 

aoo  babecut 

77} 

r 

Fofe 

ferd 

77< 

10. a /Ia. 

line 

Tunc 

77I 

»1 

HlF 

HI 

j$t 

*7 

FNP. 

HNl- 

7*i 

;.8C).afi.L  A 

C A 

7« 

4 

LD 

GA 

7»9 

17.4  fioe  M M 

PQ 

789 

Rafioe 

NI 

NILI 

77} 

4.a  fiae  C D 

DI 

774 

i|.afiee  HB 

HG. 

t4a 

i^noc 

dele  BL 

<4} 

7.afiae 

linec 

lineis 

ird 

1 

birartam 

tiifatiaa 

>19 

*.a  fioe  HO 

HK. 

*J9 

tafiac 

HO 

HK. 

9%y  17  GA  fG 

fxt  tt  CD  * b 

9J4  7Ufio.  D*  Pl 

941  < B C 

Libro  Nono. 

pag.  lion  lege 

ffj  |.a(ioe  18  17 

{.afioe  FG  F B • 

944  10  DBF  DBFCM 

744  i^fiacG  F 

771  ko  fabeeaCa  fabtCDii. 

Libro  Decimo. 

1 

pig.  lin«  l'gt 

H07  7..aDaeKCL  K L . 

Iii»  4 bsq  psq 

1117  4 p Qs  QP  s 

X1I7  lin.  VI  fecudi  adlccaodu  iDdoplicaiFradooe 
vltuna  recuo<Ua<i{ccuadu« 

iitf  14  ZRRZ  ZQQ  Z 

tu7  4.afioeTPH  FI^ 

,C 

]i}7  if  delevnaaiN{ 

U71  Vc » qood  poluua  eft 

aate  ( ad  leeuadumi 


Libro  Odauo, 


M».  Uaea 
l7a  4 CD 

700  If  A ad  B. 

704.  17  R‘ 

701  i.iCAc  A t 

fof  I A 


poaatixt  aace.teuiom. 

117}  4-a6aeR»L  R,S 

itSo  7 CM  CB 

itff  4.afiae>iB(edadia  fuppU ooea 

iit4  }.afioe  SRT  RST 

11*7  7 de  Tt  * 

S1I7  7^fiaeeaadeaicire  cadeofit. 

jtpt  14^  fia.  idem  couige. 


Digilized  by  Googie 


. ! ; . s 


« 


• (>Ci  (QUklO 


Digitized  Isy  Googie 


